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A V  LECTEVR: 
noiireUrs, cela m'afaiii rrjiudre ; mstr4e en lumie& 
Ye C+ mitnne tran/lution, y our lef idaLement der 
f i m g o h  clrnnreurs des d i f i i p h e r  ~ a t h e r n u t ; ~ w s .  
Or ')io;cy comme i c  ~ n ' ~ / U i d  comporté. ït=n~e/uM. 
~fforc: de rendre les dernonJrarionr des anciens,  
principalement de ~ h e o n  , le@cUcs p r o c h  a p u r e  
eprC d~vcl idc  quclguesfoM p h  bri$res. nManr 

la matiere Lp peu permettre, ow pour le moins  
p h  claires 0 i n t e l l ~ i b l e s  , rerranchanr OU ily a- 
rrojr d~ la fipe$w'té, @ efilairciJf6nt oii zly artoir 
p o p  de briefrrcré , f ~ l p a n t  t n ce ~ o m m a n d i n i l s  0 
~lawit~s. o u t r e  cela i'uy ddrorr/tc' en diuers endroits 
p!;il;eurs 1~roL1îmes 0 ~ h e o r e m e s  î t i [ s  & d k n e ~  
d r j ? r e f i c ~ ,  leJlueIs i'ily t i r e x  de diuws bons .AU- 
t h w r s .  D'awanrage ;'ay ta/ché d'efilairciv les plu5 
d f i u r e f  drf;nitGs d ~ u c f i d r ,  qui i f a u t e  dej tre  bien 
~I'I/PS, PR onrfrlir ~ h o p p e r p l u f i ~ r s  ; comme l 'a  tre/- 
hicn r m a r q u é  C ~ Y ~ M .  E t  d ' a ~ t a n t  yue [CS ~ O & ! E S  

~ o m m a n d i n ~ ,  s rheu in ,  0 Dibuadku on t  eJirnE 
q i b e  le IO. lllrre (~cc lue l  eji renHpar pl$eursfo~r df- 
fic!k)/rroit rendu b e a i n o q  p h  clair @ inreU@ble 
3 lo+$yant les nombres ,  ie !CS.@ adiouJeg aux en- 
droits plrs dfficils @ obfiurs , me f iwanr du tra- 
~ a l l  des f i f l i r s  ~ a r h e l t r s .  ~t f;na[cmeittoyant que 
chacun n'enrendozr pd.s les operations des nombres 
radrcaux Jôurds, ccmme e y m s  ejLol$wes de cel- 
l e s  dc 1 ' ~ r i t h m c t i ~ u e  ~ l g a l r e s ,  1efifirUes m n t -  
r n o i m f i n t  necefiires p o ~ r  1 ;nteUirencr de ces dr- 

, .> 
m o ~ $ r ~ t h n s  numerales : i 'ay fartf preceder ce IO. 

bure der E ~rments d E acbde ,7n jânimnirr & nb- 
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Lcs difciplineî MatIiematiqacs , toiitcs kfquclles on t  12 

quailtir; pour  l e m  o b i e a  , ont pris leur noin de In d i f i i o ~  
Grccque ,m9 i ip r r ,  ou  bien p a a r , ; ,  q u ~  fignific diikiyline, o c  
do&r~ne,doi i t  o n  apporte deux principales r d o n s .  La pre- 
niiere efi quelcs Pythagoriens, & PIatonicieiis cfiirnms que 
l e s  ames raifonnablcs , eitoient contenues en  vil nom- 
b r e  ccrtaiii & dctermint , & qu'elles pail-uicnt d'vn cbrps ea 
111 autre, (cc que toutesfois la foy ~ h r e f i i e n n c  en feigne clai- 
rement eItrc faux) tcrmoignent que ces difciplincs ninthe- 
matiques o n t  eu ce nom, rincipalcment par icef- 
les  nous a q u c m n s i e  rc%Xi::?",ra tcminiinnce de C C ~ .  

fcicnce,de laquelle iioitre amc (comme ils citirnoient frruice- 
melit) &oit iiiformec,C iufiruite auparailalit qu'cllc fuit en- 
tree dans Ic corps. Miislcs autres cfijment que ces arts ma- 
the inxiqucs  obticnncnt le nom dr fcicncc & de d o a r i n c  par 
defiustous les autres , d'autant qiic feuls ils rerienncnrlt 
moypn, & l a  raiibn de la fcicncc: Car ils procedcnt toiifiourr 
de certains principes cogneas auparauant. pour faire lcs 
dcinoliftratious des conclufions ;' q u i  cft lc propre deuoir 
d e  IadoRrine o u  difcipliiie; cc que nefont  pas tourcs Iesau- 
.trcs difciplincs : car t i en  foiiucnt eUcs amcnent poiii confir- 
mer  ce qu'elles v c u l c n t r n o n ~ t c r  , les chores qui n ' o n t p x  c- 
fti: PI& c x p l i q u ~ c s  n y  demoiiitrecs auparaumir. 

Lcs Pytha~or i e i i s  kfqucls ont cité fiuiuis prefquc de t o i i ~  
)CS Marhema~icicus,  & de plufieurs I 'h i lo î~phcs ,  o n t  tiiuiif 
toutes Ics difciplines ma them~t iqucs  cil quatre parties , fça- 
uoir Arit~imcriqiie,&I~~fi~~~c,Gcumetrie,& Aitrononiie : Car 
puis y i e  toute quantiri., q u ~ c l t  lcur o b i e e  , clt  ou difcrcre, 
h u b s  laqiicllr tc~iis les nombres Tant conipris, ou continui, 
foubs laqiicile î ~ ) n t  comprifcs tourcs les grandrurs , & que 
l'viie & l'autre clt confidercc, tant Scloii f o l  , qu'en 
comparaifon d ' m e  autre ; il leur a Cembli: raifonuable d'in- 
{tirlier I r s  quatre parties fufdites , Iefqiiclles conridcraireiit 
l ' v i ù e  &l'autre quaiitito , lelon la double collijderatiou CHI- 
ditc.C'efi pourquoy YArithmctiqur trait le de la quanritedil- 
Getr;e k!au i oy  , rechsrchailt & cxpliquiur $oigrieufc.ir~tnt 
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P ~ o l ~ o r n r n  F: 
toutes  les propriccez & paffions des nombrcs. La MuGquo 
t ra i f lcde  lamcime quantite difcrctrc, o u  bien d'vliriombra 
corn al6 aucc va  autre, entend qu'clle confidete les accordo 
dcs ? 011s ' & hsrrnoiiics. La Gcornetric difputc de 1s maznira-  
d c  o u  quanrirt continus, auni  feloii foy , comme elle elt ini- 
ni obi!^. E r  finallement l'Aftronomic coniidcrc la iandeiir, 
caminc elle s i tmobi le ,  tels qor  Lonrlcs corps i e l ï k r  , rinfi  

ii'ils font  meuz d'vn contiiiiicl m o u u e m e n t . 0 ~  à ces quat re  
&enccs rnad~emariqurs ,  derquclici I'hrirlinicriqiic, b Gco- 
mctr ie  font appellees pures; mais la Mui iquc ,  Pc I 'Aftrom- 
mic  mixte:toutes Irs autres traifiant cn qiielqire maniere q u e  
c e  [oit de la quanti te,  telle qu'cfi la PerfycBiue, la Geonra- 
p t i c ,&  aiirres fimb!ablcs,peuuent cfire reduircs . y o i r e f k -  
Icment,cornme a leurs fources, delqi~ellcs elles deCpciident, 

Q~clqucs anciens Geometrcs diuifenr Ics diCciplines ma- 
thematiques d'vuc aurrc manicre : car ils difrnt qu'aucuileu 
d'icelles iolififient fccrlement és ckofcs ihrel!c&bles fepa- 
rccs de toutes rnatieres,&auciincs 6 s  chofes fenfiblos,de te l le  
forte qn'elles rouchcnt l a  rnatierefubiette aax Cens: du pre- 
mier gcnre , ils eftabliKcnr deux premicres principales 
Ccieucos, 1'Aïithmctique , & la Geometrie : Mais ail d t ~ n i e r  
genre,  ils en confiitucnt fix, Afirologic, Optique,  Geodcfie, 
Canenique  ni1 ?vf~ul;qiic, Suputarrjcc,& Mcchaniqiic. I ls  di- 
ienr que  I'ACtroloçie, efi vnc fcicncc qui d i k o u r e  des mou-  
uemeiis du  monde: des inagnitudcs, fig~res,&illuminatioiis. 
dcs corps ccleitcs 4 & d e  leurs diitaiiccs de la te r re ,  &d'au- 
tres clioCes Cemblablcs : Zr derechef de  celte fcience , ils e q  
conltitiicnt crois parties: La Gnomonique,  Iaqucl~c  s'excrce 
e n  la dimenfion des heurçs , par la poficiori des Gnomous:La 
Mctheorofcopique,laqiielle e n f e i p c  la diffcrciice des e h -  
uations, & trouuc les diftices des d r e s , ~  enCeigue pliifieurs 
autres & diucrs Theorerncs Aitro1ogiques:Et la D i o ~ ; r i ~ u e ,  
iaqncllc difcerne pm inltrumens Dioptriques les diftaiices 
des pIancttcs,& autrcs eftoilles. Ils difenc que  l 'Optique eiE 
engcndree-de la Gcometric,  pource qu'elle Tc ferr d c r a y o n s  
virurIs,couime d c l i g q ,  & d'angles qui  font conftituez d'i- 
ceux rayr ns: Or elle cft diaifce en trois parties:cn-l'Oprique 
q u i  c fk lcnom gcneral ,  Catoprriqiie , & Qcctuo rra 111s , ou 
comlne quelqiier q r n e n c  mirur 5cirSr;ilihi;. LqOdiquc 
o u  l'erfpcAiue,rend la cnufc des a?paraiiccs, IcCqiiellcs o n t  
de c c w l t ~ m e  le prcfcnrer a novs , 3rirrernEt qii'i.Ilcs ne  fan c 
i cauCc d c ~  diuerfcs fcituatioiiç , & diltnncçs deî  chofus q u i  
to inbcnt  foubç  la veuc, cornnie dc L coincidaucr d r  p a r z l l c ~  

1- iy 
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~uolegomene. 
les,& dcI 'a fpc8 dcs quarrez . commc fi c'cltoicnt cerc!cs !LI 
Catoptriquc ou ipccula i r~vi i iuer~cl Ic ,  a diuerles r c f~a f l i ons  
pour  fon obicR : Et  la Suagraphic ,  ou DcGgnatricc dcs no- 
bres, monl t re  par qu'clle marirerc Cc pcucfairc,  quclcs clio- 
iès  qui piroiKciit i r  images,  feinbleirr Iaifa,urc5 & non d ~ f -  
f o r i n r i ,  pour les diftanccs ei hauteurs Li chofrs d ~ f i ~ i i t c r .  
Ils appcllcnt Geodcfic la kicncc ,  laqiicllr meCure lcs chores 
q u i  confifirnt cn quaiiriti , comme les ras & rnonccaux des 
chofes rnarcriclcs,aiufi quclcs Coiirs; &Ics yuirs,comme Ics 
Cylindres: Cc qu'cllcfaitt,'non pas  par  lignes droiocr  intel- 
Icfiiielles, cornmc d c l r  Gcornetric, ma.5 îculcmcnt par les 
renfuellcs. CcItc ~ e o d o f i c , c o m m c  la Gconirtric,& dluirrc 
cn la ~ a r r i c  qui rneh re  Icsbplans ; &c cil ccllc q u i  mcfure 
les folidcs O r  qiiclques vns c i~ r r c l c fq i i~ l s  efi Pcd~af i i i iu~ CO- 
mcpapportc Clauius au commcntenicr ,!II 6.iiurc de ta Geu- 
mctric praotique, d ifciit que Grcdnfir n'clt qlic cclte 
de  Geornerric,laqiielle c i ~ l r i ~ n c  a pariir ou diiiilcr Ics !uy:E 
ficics : comme s'il falloir partir vn ch-mp ou picce de terre, 
o u  aurrc fuperficie e rmc  diucrtës pcrroiincs, cela Ceroit pro 
pxcmenr appel16 Gcodolic. Ces anriciis la appcllci~t Cano- 
niqiicou Alurique, la kicncc  qui confiderc lcs rairons appa- 
rentes drs  accords cics Cons,&qui Cc Ccrt par tout  de l 'a'de des 
icns, & laqurllç comme dit P l a ton ,  fcmble auolr prcferi: Ics 
oreilles a I'cntcndcmelir. La f~ippuritr icc quant a eux, eit la 
mefine que  t cq i i c  nous  appelions Arithrnctique pratiqne: 
Car  ellc confidercIes nunibrcs ,  n o n  pas comrnc'es chofcs 
i i i t c l l r~ue l l e s  , mais c mine es chofçs Ccniuellcs. E finablc- 
niciit la Mechdnic;~ic,Iquclie c o t i i i h  cil la  c o g i ~ o i f l ~ u c e  dcg  
cliufec fei1Suclles & coiiiuiiiCtcs a lamacicre ,  ils la diuiîcnc 
en lulieurs rnanicres: Car i l  y ri: a vnc qui eft cfFcCtricc drs 
l!li!ruiiicns de g ~ ~ c r r e . t c l s  qiic l'on di& qu'drchimcdr r n  r- 
pair coiifiruit pour fnirereiifidiicca ccux qui auoicnt afTirgE 
taiit par mcr uc par tcrrr  fa villi de Syracufc.11 y cn a vnc  
= m e  qn i  efi ;f?c~ncc c ~ l ~ f e s  du m u t  a i l m r a ~ ~ ~ s :  car  CI-  

I L  conhruir  certain< inflriirneiis , q u i  par 1.c rnoscn des vërs, 
o u  d e  l'eau,fcigncnt la voix dc quclconqucs animaux ,tels 
que Crelibe B H e r o n  cii ontfabriqiié : & d'autres q u i  par lc 
moyen des 2i dcs iicrfs , lmircnt Ics coniiollurioiis fi 
mo,iaîniciis dcs chofes an~rnccs  , r ck  q u ' ~ r c h i m e d c ,  h r -  
chitac Taicntiii.& aurrcs eii o n t  cunitruir I!  y cn a vne aime 
qu i  eit 12 c o g n o ~ i l ~ n c e  des eqli:librcs, 6. des c i ioks  appellees 
cciitropondçrahtes. E t  finablement 11 y en a vric q i i ~  rit t p -  
pellce cffcRrice des fyhercs , a l'iniir~tioii dcs ciicoiiuoiu 
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~ r o l ~ ~ g m e n e ~  
t;Gs ceki tes ,  telle qu'Archiincdc e n  à auI% fabrique: Er pour  
dire en vn m o t ,  toute fciencecfi meclianiquc , laquclle à l a  
force  de moiiuoir Iamaticre. Or voila comme Irs aiiciciis 
diuifoient 1 cs dikipiines Mathcmaciqiics. 

Lcs hiltoices t d m o i g n i t  que toutcs les difciylincsMathe- 
matiques o n t  t u c  leur origine de diucrs Aiitlicurs, voircrncC-. 
m c  q uc chacuncs dc  ces f c ~ c e s  n 'onrpas acquisvne perfeLt16 
drs Ic c6menccment, mais qu'clles on t  proccdc peu a peu dcs 
chofes irnpsrfairesaun cholcs p1usparfaitcs:Çar o n  croi tquc  
les prcmisrs innéteurs del'Aritli. o n t  efic lcs Phcniciis a cau- 
fe deleurs rraffics & c6merccs frequcns: laquclle depuis Py - 
<hagoras,  & fcsfucccKeurs, & les Egypticns , Grccs,& Ara- 
bes one aiigmentec merueilIeuCemcn~, & efclaircie de diucrs 
problcmcs & Thcnrcmes.  (&and a l a  Mufiquc pluficurs h i .  
fibriens o n r  laicc par cfcrir , qu'elle a efie piemierenient in> 
uentec par Mcrciirc, laqiielle depuis il communiqua €2 apprit  
a Orphce  Muficicn fort eitirnc,6tOrphce 1Tl iamyrc  & a Li- 
nus;& Linus à Hercules;&ainfi par fuccc!Zfio cfiotiiiuelle d'au- 
tres Muficiés cxrallens,de t i p s  en t i p s  clle clt paruciiiir iuf; 
qu'ànous. Mais l a  Gcomerrie,  fcion Procle a cfie trouuec 
par les Egyptiens. & a  tiré lon  origrne di1 m c f u r q e  des ter* 
rcs hbouralalcs : car comme Iminnondarion du  fleuue du Nil 
confondoit  & ga[toit Ics bornes des rerrcs , tellement qiic 
chacun ne pouiioit pas recognoifirc I'cltenduc d r s  ficnnes, 
ccla excita Ics Egypticns d'appliquer leurs erprirs a In inaiiic- 
r c  dc met ï~rcr  les rcrrcs , if in que  par ce rnoycil on  rendifi i 
chacuiile iicn: Laquelle maiiierc d e  meCuter le3 terres,  en- 
c o r ~  que pour lors cllc fur for t  rudc, & mechanique, Ci cCt-cc 
couresfois que  da 11 elle prit fon n o m  de Gçometrie,  q u i  f i -  
p i f i e  autant que l'art de  mefuter Ia terre. O r  peu à peu la 
Gcoinctric cGmcngaà rltrclplus'polie,& non contciitc de fcs 
limitcs,cl2u s'appliqua a u f i  a mefurer les corps cclcites,&cii- ' 
fciqna lcs principes dc I'Afiroi~omie, da I'Optiqiie,& dc pli!- 
fieurs autres difc~pliiics qui depidét  d'icelle coine desracine<. 
L5on dit q ~ i e T h a l c s  Milcficn 1s rransfera d'Egyprc cil Grcce, 
& depuis plii!ïeiirs Philofophcs 5: rcnornmez MarheniariciCs 
I o n t  cnrichic & cmbellie de plufieurr demonftrations : e n -  
rre lel3iicls cexx cy Cont les principaiix des anciens , Pytha- 
c o r a s ,  Anaxarroras CI~znmr: i icn  , Hipp.ocratcs de Chias,  -i. 
~ l ; z c o r i , ~ e n n ~ t d c s , ~ c ~ ~ o d o r c , ~ r i t o i ~ . ~ ~ h o n , ~ h e o d o r u ~ .  
T I i ~ ~ t e : u s ,  Arifiarchas, Erxoi thei ies ,  Architas T;iren.in, 
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~ ~ o l ~ o n i e n e .  
Euclidc,Sercnus, Hypliclcs Alr\andrin,  ArcIiimcdc Syracu: 
fien, Appdonius  Peryaiis  , Tlicodofe  Tripolitaiil , Milciio 
Romain,  h4ciiclaus,Tlicon Alexaiitirin,Prolonice, Eurociiio 
Aicn~onire,P~ppus,Procius&piuiic~~rs aiitrcs innombrableil  
lefq~quels il feroir l ong  de rapporter. Fiiidemcnt, pluficiirs c- 
f t iment que I'Aitroiiomie a c l t é  premicreineiit ini~erircc par 
Arlas, d'oii ils vcuIeiit que la fable 4 rirE Con origine, que de 
Ces efpaulcs, il auoit  fou~tc i iu  le ciel a c a u k  dc  I'excellente 
cogiinilTancc qu'il airoit 4e I'Afiroiioniie. Les autres eitimét 
q u c  les Chaldcens par vne obl'cruarioii o n t  inucnti. la Scicn- 
ce  dcs a b e s .  Les autres fbn! les Eeypticiis lcs premiers in- 
uciitrurs de  c c k  fciencc. L c ~ a u t r c ~  les ~flyr io i i s .  Er fiiiaie- 
ment  les îiiri-es cfiirneiir que cefte gloire a ioaangc doibt 
efire drfeirc aux Babj.loiiieas Or ri] cefie Cciriicc, com~i ic  
elle e i t  tres excellente, auffi y a-i l  eu yliiiieurs Authcurs eu- 
ccllents qui  y o n t  trauailli , lelqucls nous  nc  rapporterüiis 
icy  pour briefuec6. Ces4  prjncipales difciplines MJthernati- 
ques ayaris c f iE  i nue~ teeç ,  routes aiities qui traic?ent dc  Ia 
quaiititë en quelque forte que ce foit ,ont citi. fac i l~met i r  de- 
rilieCs d'icelles, tout  ainfi que petits ru;llc;iur d'vnc foiitame, 

. D'notant qiie les difcipIiiies hlathemariques traiRcnt dcç 
chofcs,  Iefquel!es font confidereesOns ancunc marierefen- 
filile , encore qu'elles ne [oient natiilcllcmciit h i s  matiçrc, 
ii clt eiiideiit qu'elles tieiiiicnt Ic milicu eiitie la Metapiiili- 
qne,  & l a  Icicnce liaturcile, fi nous coiifidcroiis lciir fuhicc?, 
comme Procie le p r o 1 . 1 ~ ~  fort bien. Car le LiSiett de la M u n -  
plipfiqiic C R  fcpaii: d c  toute maticrt: t,nt i i i t e l l c~uc l l c  que 
iciifiirille: niais le Libiec? de la Pliyfiqiie cil coi i io ina  a la 
iiiar~t-reièiifiblc, d'oii vieiit que p w s  quc l î  fubictt dcs diCci- 
plineî  h~athernar iqucs  efi confideri: hors  dc toute maricrc 
i e~ ihc l l e ,  p a i s  non hcrs  de toute msriere iiitelligihie : iJ e f i  
çuidenr qu'il elt moycii cr;tre ces dccx-la. Mais s'ilfaut eiii- 
mer l'excçlleiice d'vnc fcicncc par la certitude dcx dcmoii- 
fl rations dcfquellcs elle vfe, f.iiis doiibtc lcs dil 'ciyli~~er hla- 
rliematiques riciiiieiit le prcmicr lieu cntre joiites : Car elles 
dçn~iinfirciit toutes c11oScs defqucllcs d l e s  crirrcprçnneiir la 
diipute, p3T dcs rairons tres ferhieî, & les confirment dc rd -  
ï e  Corte, q~i 'e l l r s  c!igrndrent veritalilernci~r vile rcicncc ei7 
I1c$i;r d; fcs auLuçiirs, & ofte tous Ics doubtrs ;  ccqu'apeL 
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~ r d e ~ o r n e n r .  
p c  p o i ~ u o i ~ s  nous atrribucr aux autres fci&es, veii qu'en icel- 
les fouuînc l'eiirciidrmcut elt en L:dfpcnd & cri incertitude 
par  la mu!cicude des opinions, & didrfi t i :  des aduis Cur la vc- 
rici: des ctiiicluiioiis:cc que t e fn io ipen t  ouuertcnieiitranr de 
fcc?es dcsPeripateticics,~dfiii que ie laiil; tous les auricr Phi- 
lofoplies 3 p ~ t !  IeCqueIles ayant pris leur origine d'ilriltorc, 
gomme les iuiKeaux de leur Cource ou foiiraine, font rclle- 
men t  en difcord, at en~r 'e l l r s  , & quelquesfois auec leur ail- 
thcurmelme Ar~i%ote,qu'oii içoore tout  à fait cc quevcut di- 
raArifiote,d'oÙ ~ i r n t  ri'vne partie Cui: Ics interpreccs Grecs, 
corne guides &coiidut 1 eurs,ies autres les Lacins,les autres les 
Arabcs,les autres les Nominaux,&: lesautreslcs P l ~ i l o f o ~ h c s  
qu ' i l s  apcileii t~caiix,(rous lefquels toutcfoisfevanti t  d'eitrc 
PeriparericiEr: Laquel!c d iuerf~tc  i e  n'cliinie pas qae  p q i o n n a  
iguore  cornbien c l t  eflnigiice des demonfirations mdtliema- 
tiqtrcs.Car les thcoremes d'Euclidc,&dcs autres Mathcmati- 
cieiis retiennent auiourd'huy lamefine pureri: de karericE, Ta 
certitude des choces, la force 8( fermer i  des demonitratioiis 
qii'rllcs oiic eu par tarir d e  ciecles prçccdens.A cccy f r  1-ripor- 
t c c e  que Platon d i 0  en loi1 dialoo,ue du Couuerain bien, que 
ce i tc  iciençe l a  cfila p lu s  digne,  &la  plus crcelenre,laquellc 
cit 11 plus amarrice dc  lincerite & verlrc. Veu donc q u r  Içs 
diCc'clplincs Math .  defireiit, ayment,  & cultiuent fi ~oiçneufe- 
men t  13 vu i t e ,  q u e n o n  lculçmrnt elles ii'admetcrnt iicn qiii 
f i icfaiix,  mais mefme rien qui {oit Eülemenr probable ,  ny  
rien qii 'clk n c  confirmc & fortifie par demonfirations trcL 
aertaiiies, i l  n y a point de doubte qii i l  ne  lcnr f d l c  bailler 
leprcinier licuenrr,c toutes les autrcs Iciences. 

Les difciplines mathemat. nc  doiucnt pas eitrc feiilcmenr 
eilimecs y:iIcs, mais a& fort  neceilairçs, tant pour apprcn- 
d re  les autres arts  pa~fa ic?ement ,  que pour  bien inftitucr & 
gouiicriicr la chofepubliquc : Car curnme cnCïigncfort bien 
Proclus, i l  n 'y a point d'enrree a la htetaphyfiquc,  ii ce nSelk 
p31 les h4arhematiqiies. Car fi des cliofcs ièii!iblcs,lcfqr~elles 
I r  Phy,l;cien con f ide re ,~ iousvo~~Io i i s  cilciicr n o k  cnrericir- 
p m r  fans aucun milieu,  aux chofes du roiit feparecs de  la 
inatiere feiiiibie, Iciquclles le McrapliylÏcicii conliciere, nous 
nous  a u c u ~ l o n s  noirs n i e f n ~ t s ,  tout airdi qu'il arriuc i ccluy 
qu i  dc 3u&iic licri renebïciis , *où  il a citc l o n g  temps, vicnr 
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Pvolegomene. 
tout  foudain painifire e n  vnc gr idc lumierc .  C'en paurqaoy 
auparauant quckentendcrncnt moi i re ,  dcs cholcs Phyfi ucs 

ui font conioin€tcs a la maticrc rubie&e aux Iens, aux c 9 i o -  40 Mcta hyfiques qui  en  h i  îcparccs , il r i t  ncccKairr da 
pcur d'c d' re  csblouy dc leur clairré, qu'il foie prernicrcmcnt 
accoufiumé aux chofcs o ù  il n'el'chet pas vnr  fi graiidc abitra 
&ion,tcllcs qu'cllcs font confiderecs par les Mîthcmaticicns 
afin qu3illes puiKciit ylusfacilcment cornprendic.C'cli pour- 
quoy  Platon afl'curc que Ics Mathemati ues cslcucnc I'clprit, 
& Ic liubtilifent pour la coiicemplacion 2 CS choCcs dirincs.Or 
combicii ces difcipiincs apportcntd'vti l i~ez our bicn ciitcii- P dre  les Cain&cs Eîcritares, Saintl Augultin. a ~ n t t  H i c r a h e ,  
& surretDoctcurs nous  l'apprciiiicnr,cn difant qu'il y a bcau- 
COUP de choCcs,qui nc  foiit pas entcnducs dcpluiicurs par I'i- 
gnoraiicc dcs iiombrcs , pourcc qu'cllcs on t  cfié couchecs 
dans I'ELcriturc myfiiquemcnt: Ces mcrmcs Doficurs dil'cnr 
q u c  In Gcographic , & la Geomctric four grandemciit vtilts 
aux Thcologiés.Et S.Bafile cfi gridemciit louc par Grcgoirc 
Nazianzcnc,dc cc qu'il clioir fvr t  bien v e r k  en l'Afirologie, 
Geornet r i~ ,cn  la cognoiifa~iccdcs nombres ,  &autres fcien- 
ccs dcs  Mathcmat.Pareiilcrncnt cllcs neferucnt pas pcupour 
acqucrir parfaiaemcnt la Philofophic uaturcllc , Morale, la 
Diale&iqiic,& autres îemblablcs,comrnc l'cnlmi5iie Fort bicii 
Proclus.i 'a&oulte que  preCquc rous Ics volumes des ancicns 
PhiloTophcs,& nomrnhnciit d ' ~ r i l t o t c  & dc Platon,lclqucls 
i bon droifi font propofcz pour guidc,pour bien Caincmét 
philofopher,& prelque de rous Ics Iiitcrprctes ra:it(;rccs qu i  
Larins, [ont rcrnglis dsexcrnplcs machematiques, pour cefic 
raicon principaicmcnr, afin que les c h o l ~ s  qiu fembicpt cftrc 
~ i i i i e10p~ccs  de grandes difficdtcz fulfcnt ~ c n d u c s  plus inrcl- 
ligiblcs par ces cxcmples plus clairs,lcfquels o n  ne  h a  roint 
capable d'enteudre,fi o n  eit du tout  dcit irut  de IacognoiKan. 
c c  des Mathemati iics: d'où vicnt yu'anriincment 1aErcqué- 
ration du collcgc j eP la ton  clioii intcrdil tc i ccux quin'c- 
f ioicnt pas bien rcrfcz cs difciplines Mathcrnar. C'clt pour- 
quoy  cn fon Timcc, il appcllc les Mathernatiq. le chrmio dc 
tou;es vrayes cruditions : ro i r c  mcfmc ildic cn  Con Philcbe, 
que  toutcs Ics difciplincr font  viles & abicQes fans les Math. 
Ic pourrois rapporter icy pluficurs aurrcs tels tefmoignagcr 
tant dc Platon, qu'aiicrcs I'hiIolophcs crccllcnts , lclqiiclsic 
delaiRe pour venir aux  chofcs plus cogneucs , voire mcfmc 
dcs i gnnnns .Car  qui CR ccluy diii ne [p ic  I'vtiliti &ne- 
t e f i r i  dc  1 Arichmcc. non îculcmcpt à ceux qui s'employcnl 
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& 
ou cdrnrrcc, mai, pre;'quct aronr?s iorrcs de  p e r r ~ n n e s ~  
ne voir i'vrilité d r  la Ceoinetiic: puis q ~ ~ e  c'elt elle qui cGduie 
f 'Archi~eéte  en la fkru3iire des mailons & irurrcs baiiiineiis: 
I'Iiil;c~3irur rn 11 cnnfiruiTtion desfartcrcffçs,cn i'inueiition 
des mnctiiiies, tant ~tFa i i ï uc> ,  qiic deffcnfiues: puis que  cseft  
el le(Jis ir] qui n~on! i re  à i n ~ f i ~ r c r  Ics Icnçueurs , Idrqcurs, 
hauteurs 8: profoiideiirî; la diuifioi~ Je% tcrrcs;a prcndrc, & 
rcpreSeiircr le pl311 des villcs o u  aucrïs Iicux : àfaire 13 Carre  
drs IJiouincec ou Royauinrs a diiiiier & c6paifcr en vn chap 
les eGpccs pour carnier vne aiinrc ; à ccluy qui vcut rangci 
des honirnrs en haraillc. k!ou q~i'cilcfiguic ou forme, il doit  
rZgcr Con armec,dïii dc L r r  p a r d t r e  le nombre dc fts hom-  
mes  plus graiid ou  moindre q u  il n'tit: Bref qiii nc voit com- 
bien I'Afirulngic cl1 vti1e.j puis  qiie C'CE ellc qii: cnfrignc In 
diltin&ion des  tcmpr & dcs fa~!ons.  E t  qui cit cc qui  peut 
i àns  l'aidc.de la Geometrle & Afirologic, courir l e s  rncrs,aI-. 
Je r  t s  contrecsloii i ta~nes,voir  le nouucau monde ,  & cn rap- 
porrcr tant de  r i c h e h  que nous auoiis d r  ces quartiers-là? 
Er comment  1 HyLtoricu rzpportcra i l  la fcltuation J r s  di-. 
m J t s ,  les grandeurs, diamctres , on  c i r cu~ t s  des rillcs,faris 
l 'aide de la GcomcrrieSc Afiront~mic?Que diroiis nous plus? 
12 .cog~oilCancc des nombres ne  f ~ l t - e l l c ~ ~ a 5  rres-vtilc a Io fe -  
phc Sacrificatcur drs Iuifs,lors qu'a la prile de 1 1  villcdc I o -  
raparc,prr Yrfpf ie i i  chcfde I'arriiccRornaine,ccitc cognoir- 
f m c ç  & Siibrilité dcs n o m b r e s  , luy h u a  la vic. La mef i le  
vti l i t t  apporta iacogno~f ldece  de  I'Afiroloqie a Chrifiophlc 
C o l o m b  grand ~ d i n i r n l  de 1'c)cccsn O;ccidenral,Soubs D o m  
Fcrrand ILoy de ('a!tilie , prcniicr cxp'orarcur du nouucau 
monde:  e i t înr  paruenu pres de I'Iilc qu'on iiomrne 11- 
rnayque , i a perdu deux Carauellcs qiic le Roy luy auoit  
baillee,tcllcmenr qu'il eiloit fans railfcaa,lrs hsti tans d'icel- 
l e  Iile ne luy voulurent p u  priercs, force, ou autremcnbdcli- 
urer  audnii viare,donr luy & fa oompagnic eftoicnr cn gran- 
d e  neceflirt , & p a r  ce moyen IeCdirs habirîns eCperoicnr les 
pouuoi ï  toils viiucrc & facczger t Mais ledit Co lomb  co- 
s~ lo i lk i i l~  par l'A!troloo,:r qu  vnc nui f i  y~ocha inc ,  il fe frroic 
une  y rsndc cc)ypfe de Lune,il diil à quclqucs vns des habi - 
rans,que s'il iir Iiiy vendoicnt des viurcs , S( à fa cornpagnir, 
qiie dans peu de rçmps ils rnourroicnt tous par ,~cl'ccs, & ef - 
fufion dc  i;ng,&potir t e f n ~ o i ~ n a s c  qiie cc12 aduiidroirninli, 
ils verroiEr ci, vn cri iour,& a vne rciie heure qiiil lei!; n o m .  
ma, la L i i n e t o u t ~  j;lnzlaii~e: C c  qliïfi.:~. nt ~ J L I C I I U  ainfi ,  l c f .  
dits habiraqs i;noriii; 1 Alholos~c,ridtoulicrrnr foy  aiix mc- 
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1>vor,6omc~e. 
naccs diiditt Colomb,stIuy demmdai i t  pardoii,luy ~ p p a r t e :  
rcnr tour ce  qn'il dcmandolt ,& Icpriercnt qu'il les mi t  cn la 
bonne  grace d c  la Lune. N o u s  adiouficrons encorc icy que  
H i c r o n  Roy  dr Syracufc, ayant faifi  baitir vne Nauircpour  
oouoyer à PtoIomec Roy d' Egypte, d vnc relie grandeur qiic 
rous  ICS Syracufins enfemble na  la pouiioient rcmurr  dc  fa 
placc,vn feu1 Archimcdc pa r l e  moycn de la tTcomcrric, KR 
qnc Ic  R o y  Cciilfansaucunepeii~e In remua dc i o n  Iicu,  dont 
I e  Roy,& toiis Ics Yyractificns furcnc grandement ~Gncrucil-  
lez. Q'i clt donc ccliiy qui ne  doiuc dcîirer Ics difciplines 
hlaclematiqucs Cur routes Ics aiirras fcicnccs , puis qu'clles 
font  n o n  Ceulemcrit agrcalIes, mais  awifi tics-vtilcs Sc nec,e$- 
Idires i la ~ i c  humaine! 

k c s  Aurheurs ne  fontpas  bien d'accord, qui  a c f iE  Euclidc, 
qui a cornpoi-2 ces Elemens,& en quel remps 11 a flory. Car  
pJu6curs pciileiic que  ç'a cl tE  v n  Pfulofmphc dc Ir villcde 
Meg;are difcil~lc dc Socrarcs,qui i n f i rua  Ia fcRe a pellec par 
Juihegariqiic.  Alais fi nous c r o y o w  Proclus Aut /' leur cxccl- 
lent ,& autres anticns, noi t re  Euclide a eitE depuis ccluy dc 
h4cgarc,&-aflory au temps dc ~ t o ~ o m c c ~ r c m i ~ r , I c ~ u î l  Loin- 
mensa  a rcgne r  en E g p t e  aprcs 12 mor t  d'Alexandre 13 rry, 
Qlimpiade,&l'an 599.  anparauant la  iintiuitt: de n o h e  Sci- 
z n c a r ,  comme le rapportc iean  Lucidc: C c  qui cit plus v r ~ y  
irmblable. D'autant que  Diogciies Laertius rapportant tous 
Ics criiures d'EucIidc Mcgaricu,il iie fait aucune mcntron dc 
ce& admirable volume dcs Elemcns G w m e t r i ~ u e s ,  par le - 
quel noi t rc  Euclide s'cfi acquis vac  renonlmee & olre im- Y1 mortclle. C'eR poiirquoy n o h c  Euclide trcs-fubti Gcomc- 
tricn,cfi bien antre quc  cc Migarien I'à,d'autat qu'eit5t trcf- 
bié verfé eq la do&rmc des Acadcrnique¶,il apliqL~a s u  efprir 
aux Matheinatiques,efquellcs;il G rendit fi ~xcc l I en t  que  par 
l e  commun cunfentemcncde rous il a obrcnu le prcmier lieu 
cii trclcs Mathcrnat. Or il a efcrit pluficurs volilmes conccr- 
manr les Mathcm3tiqucs, eCqucls paroifi fa grande diiigehcc, 
&admirable dofiri!ic,tels que  font fcs Optiqiic,Catoptriq~ic, 
hfui;q~c,Phenornenes,& 1c Iiure dcs Donncz,l 'cruurcdrs di- 

Rifi:ns > 1 uc noris eftimons cRrc cc petit liurc t r c h b t i l  des 
diii.fiens es fuperficics attribuk 3 Macliamct Ragdedin, qut 
depuis peuacfii :  rniscii lumicrcpar I a d i l i p c e  de Iean Deé, 
8: d e  F edcrrc Commaiidin.Pareillemh iI a efcrir Irs Elemcu5 
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t ~ n i q u c s ~ c o m r n c  dit Prorius, Irfqucis toutesfois ne foiirpaç 
encorc parnenus iuiqiirs à nous,& au t r c spe t i :~  trait tcz fem- 
blablt-S. Mais principaleincnr il a t i i h  ce volume desElemés  
Geomctriqucs,  qui par 1 ~ :  conrciitemeiit dc tous ,  n e  fera la-  
mais a f i z  louk, aucc vn ordre  li adrni~ablc,& In r c q l y  d'vile 
f iZrande crudirion, qu'il n'y en  a pas v a  de tous c w x  qiu o n r  
cîcri t  d r  fcmblables Elcmcns,(car commc dit ProcIuç,il y c n  
apluf^iciirs qu i  en o n t  compoih ) qui  l'a+ c@E, caiit s'en faut 
qw'il y e n a i t  quclqu'vn quiI'ait i i rpaf l i ,  auquel vo lu~nccorn  
rnc  il a fait3 paroifirc la grande Iùbtilici. de i o n  efprix, ainli il 
n'a pas cfiirné qa'ilfallut mcctreau iou r  t o x c s  les  chofes q u i  
rouclicnrla Gcomcrric,inais frulement les choics quiliiy oiic 
fcmbli: vules & neccüâircs p o u r  t ous ,  lefquellcs i l  a confir- 
xnees & fc~rtifiees d'argumens & rairons trcs-Çcrmes & rreC- 
folides.Or l'on peut rccognoiitre clairement tant des chofes 
q u e  nous  auons dciiareprcfciitees,quc decc que  nous d i rons  
encore  prefenterncnt , comgiea ell  grande I'vtilitk excel- 
lence  de  ces Elcmeris C;comctriqucs d '~ ! i c l i J c ,  tk coafcquE- 
m e n t  de toute la Georacrrir.Ces Elemrus forit aiiifi appellrz 
d'auraiit que  nous ne  pouuons fans cela ent rcpré l re  sucuiics 
c e u u r ~ s  mathemat.  tant  s'rn f ~ u t  que  nous e n  puiflions rc:i- 
r e r  aucun fi.ui& : Car tous les autheurs dcs mathomat. c 6 m c  
drcIiimedc,AppoIoiiiris Pergeus,'l'heoriole &c. iefcrueiit e n  
leurs dcmouitratious d e  ces Elrmeiis d 'Eucl idc ,  coinmc d e  
Frfncipcs certains,  Sc deîqucis lcs demohfkratioiis ei toicnt 
defia il y aubi r log  rem s recogncucs & teiiucç pour confian- f tes &a&urecs de  tou t  c mondr.Parquoy il efi necefi'aireque 
cçluy qu i  defirc $auoir,&'fc rédre fairiilicrc q ~ c l c o i ~ q o c  par-  
t i c  des mathcmariqucs , aypreune aüparaiiaiit ces Elemeiirs 
Geomrtr i  ues. Car d'icrux Elcmens, comme d'vne foiiraino 'I 

plailtureulc, cfiprodoite !a dirneiifion des latitudes,loiigiru- 
des. altitudes & rrofondeurs : la diuifion des t c ~ r c s ,  monta- 
FilCs, & islrs  : I ' ~b fe rua t ion  des d t r e s  du  ciel, <lui Cc faiCt par 
Tes i~ i f t rumcnts  : la cornpo!ition dcç horologeî i ' c~o te r i~ues :  
- l a  force dcs michines:  la raifuii dcs pois s& cefie diucrlîr6+ 
d'apparences q ~ i ' v i i  voit 2s miroirs,  I -s  peiiit:fres, és Ç J U X ,  & 
cil l'air dirierfement illumiut. Par le ~ i - i ~ ~ ~ i l  d:s-je de ces E'c- 
mens a eité trouui: le i n~ l l co  61 centre dc toute ce4 c achi- 
IIC d u m o n d e ,  k n t ~ t c f t E  rrouurz Icî poles,alrzt«u delquclg 
<Ife touriie contiliiieltcmcnt : & a eftC rech r:hre & rroiiiici 
iafinurc &quautici  dc rolitc la tcrir.Par h f rcc d c  ccfle feu* 
l e  Ceiciice c i t  rnonfircc, & denioiiitrtc . coiitiçriion de  tour  
l e  Clcl, & dgs i & ~ c l ;  Içur Icucr Sc ÇGJCDC: ; leu a p r o c h m i ~  
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~ml~yornene .  
& csloigncmcnt : l c u r  i fcen t ion  ,?i dcfccnrion ; 1.i varie é 
du.iour & d~ la nui& & des rcrnps cn route 1 a i i n e c , p x  t o  I ~ C  

13 iciruit!on des cndro i t s  de la terre. Parciilcmciit ler c o n -  
ioi i lkions drs planertes,  lcurr  o pof i~ io i i s  , & diuers afpcas,  
îo i i t  cogneus  fi hcilertien:,quc Y es Marhematicicns p i i u c i i ~  
d i r e  leurs l ieuxau cicj & prrdire al~euicri ient  Ics rclyples G J ~ K  
dc Soled,Coic dc la  Liiiic, aupar ruant  qu'elles aduicneiit pour 
fi loiiq rcmps qu'il leiir plaift. Bref, par  l e  moyen  d e  la G c u -  
mecric, u o u s  voyons  t o u t  ce g r a n d  m u r e  dc Dicii percepti- 
b le  a u x  yeux d e  iioLlrc cntciidcnierit. 

L A  d;n$on de la Geometrrr, dt .5  ~ l r n z e n s  d F U C ~ Z ~ ~ .  

La Geoinc t r i t  cfk d i i d c e  en l a  coiircmylat ion d c s  plans, 
q u i  elf appellec du m o t  gcnéral  Geoiiicrrie; & e n  la do t t r ine  
dcs lolidcd,laquclle les M a r h c m ~ r i c i e n s  apptllCc par va  n o i n  
p r o p r e &  peciilicr la Stereomctrie  C a r  11 Geoinetr ic  vniuer- 
l d l e  fe progoCc cc Liit , qii'cllc confil tué ou les plans,  o u  les 
rolidcs. o u  bien ei tans curiitiriicz, clle les coinparc en:: ei:x, 
o u  les diu!fc O r  n o h c  Euclide voulant  h l r c r  v n r  p a r f a i ~ c  
~no;noiffai icc cn ccs ~ l c r n e i i s  des clio(Cs Geornerriqires , i l  
t i a i f ie  des plans nux 6 preinirrs  liiiiçr ; Sr aux j dcrniers.il 
difpurc fort fubti lemcni dcs fo!:Jes, & reclierchc Icurs pro- 
pr ic tez  Ics excelicntcs. Et  d'aiiraiit quc  toutc5 lcb cl ioics  
Geomcrrjqucs , k princigiilrrnciir ces c inq  corps ~ c ~ u l ~ e r s .  
qui  o n t  de coultirme d eft ie  appcile-r. cor l i s  1 laioiiiqi ~ 5 ,  n e  
pouuoicn t  e f t r e  t raif iez parb ic lcmcnt  l i n s  la coSni>ifliiicc 
dcs l ignes cornmcnrurab'es 8. inconimcn f ~ r a b l c ,  ~ u c l i d e  
afin de comprendre  dans ces ElcinencGeoiiierriqiier ,tout Ics 
~ n f c i ~ n ~ m e n s  requi? o u r  l ' imcll igci ici ,  diineiilioa P- des maonirudes,  ita mis o n  10 liure deiiant fa Srercriii~eriic, 
iiiquel'il  d i f c n u : ~  (ubtilement d e  c e i  fortes d e  1ig:ies l a :  Et  
q u i  plus C R ,  Euclide Cpchanr q u e  ce traiiti: des l ignes corn- 
mciif irables & incommenf .  n e  Cr pcut  bien faire Ciris la  CO- 

grioi[Tancc des nombres ;  deuaiit le Io. liurc,il r r a i a c  cles pal- 
cfions ou ~ r o p r i e t c z  des nombres ,  6s t ro i s  Iiuieî qu i  le prcce- 
dcnt .  C'eR pourqiioy tonr  c c  vo lumc des EIerncns Geomerr.  
cOpis én I (  liurcs,i defqucls les 13 premicis fon t  a t t r  bucz do 
r o u s  à Euclide L n *  auciiii c 0 t ~ e d i t ,  ) mais lea r dcriitcrs Ions 
artrlbiiez a Hypf ic lc  Alcxandri?) Tc pourra a b o n  droiQ di- 
uifcrci i  +. part ics;  rel luneiir  q u e  la p r c ~ n i e r c  contenue 
Cs 6.yrcmiers l iu res ,  t r a i 3 c  des plan? : la  frcoiidc cornpre- 
u a n r  Ics t rois  liures fuiuaris, rrcl ierche les paflioiis d r s  nom- 
bres : La t r o i i i ~ l m e ~ a r t i e ,  Iaqiiçllc le  IO.  l iuics coiiRitue 
Ccu1,tiniRe des l ignes  commifuurali1c.s Sr i i i ca ru iurn iur ; lb l~s~  
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f>rolgomene : 
kt fineblemcnt là 4.partierconrenuc aux f. autrcr l iures,com~ 
prendla icience des corps ou folidrn. Lapremiere partic CU 
diuife dcrcchef en 3: Car aux 4. premicr~ liureç, i l  efi t ra ie& 
deî plans sbfuliimenc, cn rcchercliarit leur eoalicé & i i i c p -  
lité; mais nu 1. liurc, il efi traitté en gencral &s proporr ion~ 
dcs magnitudes : & au6. font cxaminecs lcs proportioiis dçs 
figures planes. 

'&y CYJ y c e  I)ruLleme , ~heuremr , Fropofiaon , Ltrnmc, 
CorrolLa;re,@ Scholie, entre les 2lathematiciens. 

~ o q t e  demonfiration de Mathmatiqucç', efi diuifec par 
les Antiens Autiieurs en Problcmc &Theorcrnc.Ils appellent 
Problernc,cdtr dernonitration qui commande k eiircignr a 
conltruirc quel ue chofe : Et Thcorernc ,la dernonitrarion 
Lgue l l e reche r~~cI iu l e rn r i i r  ,quclquc pafion ou piopricrb 
d'vnc ou pIuficurr quanrircz eiifemblc : Brcflcs Problcmrs 
enfeignent a trouuer & c6firuircquclquc chofe,&ks Tlieo- 
remcs dcmoiifireiit lcs affefions & proprietez dcs chofes 
defiî f i e e s &  confirui&tcs:Er tant le Prol>Icme,que Ic Theo-  
rcmc , lant appcllezienrcclcs Mathernaticiciis I'ropofition, 
d'autant oue i'vn & I'aurrenous vropofc ouelauc cliofc. Ils 

L I  L I  

a ~ p i l l e n ~ c m m c , q u c l  uc Problcmc ou Theoreme , lequel 
citant neceflaire aleur 2 cin6ltration. ils Ie pfennci~t & orou- 
uencauuarauant auc venir i lcurditc dcm&ltration o h c i -  
palc,afii de1afai;cp1us cuidcntc k bricfuc.Maiî cc q&noiis 
a~pc l lons  Corollaire, efivnc confequcncc s u e  nous tirons . . 
de ce qui a efie dcmonftrc en quelqu~propoktion. Et fi!ia- 
blcmcnt ce qu'on nommc Scholie. cftvnc annotation qu'on 

-fiai& iculern~ut,comrnc enpaGnt  fur quelquc p r o p o f i r ~ o ~ ~ .  

Desp~inr;prs dcs Matheni~ticicnr. 

Vcu auc toutc do&trinc & difciciplinc CR cngcndrce dmç 
U 

cognoidiantc prccedeace, comme'le t c h o i g n e  Arifiore, & 
dcmonfirc Ces conclurions dc ccrtains urinciucs mis & con- 
<edez, & qu'il n'y saucunc fcience, fel'oil Ic mcf& Aiifiorc, 
Sr aurres PliiloTouhes,qui dcmonfirc ces principcs iles difci- * - 2  A A 

yiincs marlicmariqucsauroiit aufi leurs principes, deCquelç 
eitans pofrz & coiacedcz, clles confirmcac lonrs ProMemcs 
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P s ~ l : ~ o r n e n ~ .  
&Thcorcmcs .  Or il y e ctltre Irs Mar!iematiciens trois i c n ' -  
rcs de  principes.Au premier font  mices les dcfinirions,par le[. 
quelles les mots  & termes de l'art font expliquez,  de peur 

u'en rrailkaiir de  la fciencc , eitans tronipez par l'ambiSiiitt. 
I c s  nomi,oii  ~ ' o b l i i ~ r i d , n o u ~  f ie  tombions en des parnlo- 
gifincs.Lc ~ ~ ~ o n d g e n r e c o m ~ r c n d  Ics petitions o u  dciixiides, 
qu i  fonr cliofcs fi claires & euidentes eii celte fcieiice , qu'cl- 
ics n'ont befoin d'aucune coilfirnistion , mais reqiiierciir kir- 
lement Ic c o n h r e r n e n r d e  i'auditeur,afiii qu'cil f a i f i n r  la d e  
monltration,i l  n'y ait aucune litfitacion OLI difficulti.. Au 5 .  
geiirc font  rcfcrcz les axiomes, o u  cornmu~ies notions de i'c- 
fpi>rit, auarcmgnt communes fcntcnccs,qui font cholfs ii ma- 
nifeites & eiùdentcs, que celuy qui entendra bien Ics termes, 
n'y pourra contrarier en  façon qiiciconqrie.Or E u d i d e  r n  ce 
vo1i1me des Elemens Geoniecriques , met dcuant les dcmoii- 
ilratioiiç de Ces conclufio~ls,ces trois gcntcs d c  priiicipcs,lefi 
qiiels fonr facilement entciidus de roiis,poiir rircr d'iceux des 
Thcoremes  admirables, ai i~quels i a m a ~ s  perronne ne confcn; 
rhroir, s'ils'n'eltoienc coiifirmez par raiibns cerraincs & cuir 
dcnres. O r  voila tout  cc que  nous  noiis citions propol i  dc 
declarer cur le fubiett de  ces Elcinens d'Euclide,&aucres pre- 
arribulcs o u p r o l c ~ o m c n e s  qu'on pourroit  nornmcr en Fran- 
çois  Aua!lt-propos.Nous vieiidroias douc mainrwant  a l'ex: 
pofitiou dcs ?rincipcs d'Eiiclidg. 
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P R E M I E R .  

I. Le poin&L,eit ce qui n':i aucune partie. 

E s Pliificirns d : h r  que le pointt  elt le 
rnoiiidre ob id i  de la v c u i :  & iceIuy 
peut  cfirc dcfcrlr aiiec ancre o u  antre 
chofe. '/lais les h.la~hem;liiciciis rcierant 
crfic defiiiirion, difciit qiie lcpoiii& çfi 
vn obiect de I'jnrelleCt i; iiibril qu'il lie 
p-iii t f ire di& cil nuciiiics partirs : Er 
iceluv ne Se oeiit cScrire: mris feiilsineiit 

entendre 81 i ~ n n ~ i n e r :  b i h  eit  I ray  qpe pour le rîgrefèiitcr à 
nos Cens extcrieiirs,i:oiis iious Seiiioi~sd~ipoiii~tPhifi  u t  Le q : poiii t t  n'a donc auciiiics tieî diinciifioiis qcomctriqiirs ; c c i t  

dire qii'il n'a iiy longueur, largeur iiy c i k o i h r ,  ninis birii 
CR-il principe d'icçlIçs. 

2. La ligne,cit m e  I o n ~ u e u r  fans Inrgeur. 

Apres l e poiiiR vient la ligne, qui n'cR a i m e  cI iok  quele 
fliix o u  colleinciit di! poiii& e n  I o r i p i i r ,  laquelle r i 'ai~is ail- 
rune largeur,  comme dit Euc!ide; puis q i i c l cpo~ i i t t  diicou- 
1e:nciir diiquelelk e* pïoduitc eit iinzginL n'auuir aucune 
quaiititC;& par conreqiieiit la liçiic,qii~ cQIa prcinierc cipe- 
cc de qu31i~itt. a fcujcment vilr dirnriiiion , i p u o i ;  e h  10114 
g u e u .  

A 
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3. Les extremirez des lignes,ce fontpoin&b. 

Cecy efi intelligible, puis que to~i tcs  linncs termiiiecs 
commcnceiit a vn poin& & acheucnt aufi a vn poinCt. 

4. La ligne droi&te, cit celle qoi efc egalle- 
ment comprifc entre ks pointls. 

Les Mat hematicicns ont diuerfes fortcs de lignes ; mais 
Euclidene traiete que des drux plusiimples,f~auoir ci l  dc la 
droiAe,& de lacirculaise ; en cefie definition iI parle, de 13 
droiae ,laquelle clt leplus court chciniri d ' v i l  poiiiRi~ifqi~es 
il 'autre: o ~ ~ c o m m e d i c  Archimed$,c'eit la plus courte d'en- 
tle les extrcmitez. 

5.  Superficie,eft ce qui a longueur & largeur 
tant leulemenr. 

Apres laligie, qui efila premierc erpccc d e  qu'ititi. con- 
tinuë, & ui a vne feule dimcnfion,Euclide defiiiir la fiipcrfi- 
cie, qui ei 7 lafecondc efprce de qu~nric t ,& a drux diniéfions, 
f5auoir dt, longueur& 1a2euri c6me la ligiie eR produite 
par le flux ou coullcnirnr u poiutt, ufi la ligne lemouuant 
en trauers,produi& laluperficie. 

\ 
6. Les extremitez de la fuperficie,ce font li- 

gnes. 
I l  faut icy entendre des fuFcrficies bornecs, & rermi~ecs 

par lignes droi&tes : car il y a plufieurs fiiperficirs enclofes 
d ' m e  ieule ligneJ comme dela circulaire, & autres dont Eii- 

clide ne fait hcntioii en ces Elements cy. Comme donc la !i- 
one commelice a vn po ina  , &finir a vn autre poiiitt, a ~ d i  la 
b e r f i c i e  commence par vneligiie, & finit viic lignr. 

7 Superficie plane, eA celle qui cit ~galeini.'t 
compriië entre fes ligncs. 
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9 
delaligne droitte : Car comme celle-cy eft la. plus courte 
d'entrç Tes excrcrnircz , ainfi auf i  fa luperficie platle cil celle 
qui efi 13plus coerre d'enrrc fes l i n k s  ou extremitez. 

8. Angle p1m , e!.l l'inclination de deux li- 
gnes, l'vne a l'autre fe touchant en vn 
plan non direfiement. 

9 .  fi les lignes comprenant l'angle font 
droiQes,l'angle fera appel;, retliligne. 

Qi 2nd deux ligne$ coiifiituecs en ;luclqi~c fbperficie 
plane, concurrent cil vil poin& d'icelle nperficie , & ne f e  
renconKïent dirdterneiit , alors l'inclination d'icelles dcux 
Jigiics, s'appelle anglc plan. O r  tout s n g I ~  plaii eft fiai&, uu 
de deux lignes droiQes,& alors i l  fe nomme re&iligne:oii de 
deux Iipnes courbes. &alors onl'appellé curuiligne: ou bien 
d'vne l@ie droi€te,& d'vile coiirbc', 8r alors 11 elle angle 
n ixre. Quclqiies Gconictres (entre Içfqiiels é k  Dounot . Bt 
purce"oit-il changk ceite definitioii'de I'angleplan eii la 
prerniere imprefion de fa traduQion d'Euclide ) ont eitim% 

u'afiri que deux lignes fanèiir aiigle,il d o i t  necefliirc qu'e- 
k i l t  coutinuees dupoinit de leur rencontre , elles s'entre- 
rouppent eniceluy,dniit ieiifuiciroit que deux cercles fcnrre- 
rouclianr en vn plan , ou qu'vile ligne droitle touchant vn 
cerclene fcroir mgle,ce qui rit cu-nrrc l'intention d'Euclide, 
ainfi qu'il apperc,raiir par cefie dcfinition de I'ançleplan, qiici 
rb.p.9 .& cornine la ailCi bien dernonfiri: Claidus fur lamer- 
me propofir~oii,ou il refiice Peliecier , qui diloir que laligne 
droitle touchalit le cercle, ne taifoit angle ; c'efi pourqiioy 
cehx qui tieiineiir encore cefic opinion fe moquent bieia 
d'Euclidr,de Clauius & autres Gcometrcs, quidifenr qu'vne 
ligne droiRe touchant vil cercle, fait vn angle contingent, 
o u  d'attouchement. O r  la graudru d'vn angle plau coiiiïfie 
ru la fei'ciile inclinarion des I i p e ç  quile coiifiitueiit, & ilon eu 
la loiigueur d'icelles lignes, 

IO. u n d  vne ligne droiae tombant fur 
vne autre lignt: dïoiae, fais les angles 
de pnrt & d'autre egaux entr'eux, les 
nnglcs fonr droias ; t~ k ligne tom.: 
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bante, en perp~ndicul~~ire  à celle-là, fuk 
laquelle elle tombe. 

i ~ .  ~ n &  a brus, eff celuy qui efi plus grand 
qu'vn droiA. . 

12. Mais l'aigu , eft celuy qui eirplus petir 
qu'vn droiEt. 

Si vne IignedroiCte comLantTiir vne anrre I i p c  ciroi&,' 
ne i'cnclinc pas d'auaiirage d 'vn cofi2 uc de l'aiitre,rnais fzit. 
e s d e  i~iclinarioii, 61 par coiifeqircnt X u r  milles egaux rn- 
rr'eiix,chacun d'iceux elt appel6 angle dioiR, & laligiic aiiifi 
toiiihai~tc,perpendiculairc a celle-la, iiir laqiicI1e elle tombe. 
&lais quant celte ligne tombante lencline plus d'vn cof i r  
que  de l 'autre,  elle lait dcux angles iiiegaux eiirr'rux , dont  
l e  plus grand ett appeilt: obtus, & l'autre a i ~ i i .  Or d'autliiie 
que  quel riesfois en vn plan concurrent plus de deuxlivnes 
en v n m e k e  poind,  8r par r o n k q u e i i t  coiiftiruriit p l u k u r i  
angles ,  les Gcometres on t  accouftumi: ( pour euitcr confu- 
lion) d'exprimer l'angle dont  ils parlent par trois lettres, def- 
qiiclles celle du  milicumonltre Ic poins, auquel Ics l ignrs 
co~ i f i i t ue~ i r . I ' an~ le ,  & celles dos extreines iignifient les com- 
mencemens d'icelles lignes, que fout  iceliiy anglc : Commc 
FOUI exemple en ccitç figure o u  Içs ligiies 
AB &EB concurreiit au po inRB dela1icSne 
CD:& EB cfi autant iiiclinee vers CB qu'a 
D B , m a i s  A B  pancheyers la parrie DB. 
Pour donc exprimerces aiigles,nous dirons 
que les deux C B E  & D B E {ont droitts, ri D 

puis que  la l igncEB tombant fiir CD ne paiiciie d'vn cof% 
iiy d'autre, comme fait AB ; & par coidequent icelle E B eR 
peildiculaire a CD:  Mais q u e 2 ' a n 2 l e A ~ C  , qui  efk pliis grad 
queledroic? EBC, ekobtus ,& BBD,qiu efimoindre que  lc 
&oiRDBE,elkaigu. C e  qu'on doi t  bicii no te r ,  afin de  co- 
giioifire facilement k s  angles, dont  Crra fait siieuti 11 i s  de- 
moilitratioils fuiuantes. 

9 .  

13. Terme,& i'extremité de quelq~le chofi;. 

Ainiiles poinRs roile tcrmes o u  extrkmitcz dcs l i=ncy 
fcs  ligues dcslupcrfic~cs,& les 1Lyeificics dcs cwips. 
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i4. Figure,& ce qui CR cowris  d'vn, ou dc 

plufizurs termes. 

T o u t e  quantiti- ayanr wrincs , pas di'be figure; aiiis 
rculrrnent celles quc  1çs termes eiiuiroiliieiit : aiiifi id iiglle 
tcrminee par deux poiiifis n 'e f ipas  dice figue : mais toiireç 
fiiyerficics, & folides, finis & l imitez,  (ont n o i r i m ~ z f i ~ u t c ~ ,  
pour ce qu'ils font enuironnez d'vil  CUI ? o u  de  pluiieurs tcr- 
mes: d 'v~i~cu! ,comrnele  cercle,  YEl l ipk ,  la Ppliera: de plu- 
fieurs, comme Ie trian$e,le quarrc, le cubc,&c. 

q. Cercle,efi vne figurepIane,contenuëpar 
vne feule ligne qu'on appelle circon- 
feïence; vers laquellc roufes les ligncs 
droifies inenees &vn feu1 pok& de 
ceux qui font en icelle 'iiguïe , ionr 
egrilcs. - 

rG. Et ce poins 1; efi appellé centre du cer- 
cle. 

ï7. Diarnetre du çercle, elt vné ligne droi- 
re,&enee le centre du ccrcle, & fi- 
ndan t  de part & d'autre à la ciïconfe: 
rcncc dliccluy ccrcle, lc diuik en deux 

, egallemenr. 
18. Demi cercle, elt vne figure comprife du 

diamerre,&inoitié de Li circoderécq. 

. Toutes  cés definitions Ioiit aifees;ca~ le cercle,fa circoii-' 
&rcncc,foa centre, ion diamerre, le dcmy cercledeclarez e n  
icelles dcfiiiitions , Sont toutes chofes cogiiues , voire a u q  
plus igiiorsiis. 

19. SeQion de cercle, cfi vne figure com- 
p i ik  d'vne ligne droifie , & d e  partie 
de la circonfc;rçnce. 

A iij 
IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



Cefie deffinitioii efk rcperce au troiiirGneliure ; auqud 
l ieu elle coiiuient mieux qu'en crituy-cy. 

zo. FigurcreRiligne ,c$ celle qui efi coin- 
prik de lignes droiRes. 

21. Figure de trois coilez , elt celle qui efi 
. comprik de trois lignes droittes. 

zz. Figure de quatre collez, eh celle qui efi 
, comprife,dequatre lignes droites. 

23. Figures multilateres ou  de plufieurs cod 
fiez,Com celles qui [ont cornpifis de 
plus de quatre lignes droiaes. 

Le nombre  des figures reLCtiligiics e f i  iiifiny : Les Geomc- 
tres les n6meiit, tantoh par le nombre de leurs coficz, tan- 
to i t  par le nombre dr leurs angles. 

24. Or des fi ures de trois coitez , ccllefe 
noinrne$riangigle equilareril, qui,a les 
trois collez egaux. 

27. Triangle Ifo~ccle,  qui a deux coltes! 
egaux feulement. 

26. Scalene,qiii à les trois coficz inegaux. 
27. Encores des figurcs'dc trois coficz, ccl- 

le fe nomme triangle rectangle qui  a 
vn angle droit: , 

8 .  Arnbligone,qui avn angle obtus. 
29. O ~ i g o n e ~ q u i  a les rrois ~ n g l e s  aigus. 
3a. Mais des figures de quatre cofte.z,~çlI.c 

qui  a les 4 u m e  CORCZ egaux,&les qua- 
tre angles droi&ts,s'appelie quarré. 

31. Quarré long . qui a les quatre angles 
droiQs , mais ngn pas t ~ u s  lçs coite? 
egaux, 
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7 
Rhoinbe, qui a les quatre cofiez egaux, 

mais non pasles quatre angles droias.' 
Rhomboide,qui a les angles ,8t aufi les 

coite2 oppoièz egaux entr'eux , fans 
eitre equilaterale ny re&tnngle. 

Toute autre figrire de quatre collez, eR 
appellee trapeze. 

Lignes droiaes parallelles , [ont celles 
qui efiant fur vn mefîme plan, & pro- 
longees de part i% d'autre ne fe ren- 
contrent iainais. 

Icy fiiiinènt les definitions du premier liure d'Euclide: 
Mais d'autant cc merme liuce elt Ioiiuent parli: de pa4 
rallelogramrne,lcqucl Euclide n'a poinR definy,uous adieu: 
ilerons icy la definition. 

36. Pnrallelograinme, efi vne figure quadri-' 
lateïe qui a les collez oppokz paral* 
Iels OLI equidifians. 

Tel le  figure eft taufiours i'viie de ces quatre : @arr& 
w a r r i  long,Rhombe, Rhomboide. 

I. .D9vn poin&t donnt., à vn autre point me; 
ner vne ligne droiae. 

2. Continuer infiniernent vne ligne droi- 
&te donilee & terminee. 

3. Dekrire vn cercle de quelque centre st 
. interual que ce foic. 

Euclide ne Ce Cert en ces Eleme's cy que de z. fortes de lignes 
iimyles,Cçauoir ef i  de la droitte,& de la circul$rc ; 13 defai-, 

A iiij 
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3 
prion derqucl Ie~ eftailt f o r t  facilc,  il dcmaiidc qu'il luy fair 
pcr~nis  de dttcrire ou  de s'imaginer des lignes droiRcs d c  tel- 
lelougueiir  qu'il voudra: Parc~llemciit rks  cercles de tel dia- 
me t r e  qu'il voudra, fans qu'il h i t  coiitraiiitt de  delnoiiltrcr 
q u e  celaefipoflible. 

- /  

C O M M Y N E S  S E N T E N C E E S .  

r. Leschofesegalesàvne~nefine,iontega- 
les entr'clles. 

2 Si a chofcsegales,on ndiouite choks ega- 
- .  les,les r o m  font cgaux. 

3. Si de choles eçnles, on ofke chofes cçnles, 
. les ïeiles (ont cgniix.. 

4. Si a choks ine&llcs, on adiouite chofes 
e~alles, les touts [ont inegaiix. 

5. Si de chofes inegnlles, on oite chofcs egn- 
les, les reilcs font incgnus. 

6, Les chofes doiibles d'vne ami-e font es$- 
les entre elles. 

7. Les chofes qui [ont inoitiez d'vnemefine 
ou de choiès,egalles, font egnlles en- 
tr'elles. 

, 
Efl a u f i  maiiifeite que !es chofes triples ci 'vne mcrine, 

au qiiadriiplc,oii ~iiiitiiplc , &c. Sont a1101 eç.i!es çiirl'ellcs. 
b~reil temeii:  q u e  7 es cholès qui  <ont tietces parties d'vne' 
mefÎnr,ou quait,&c. Twiit a u f i  egales eiitr'elles. 

/ 
8 Les chofes .qui conuicnncnt cntr'cllcs , 

. [ont cgallcs cntr'elles. 

C'efiadirc,que dcux grandeurs îeront egalcr , fi e h n r  
pofeesl'vnc fur l 'autre, l ' v i i r  ii'exccde l 'autre,  m m  toute5 ' I 
deux enîcmble fadiiilteiit entr'ellcs , comme deiix ligiies 
droi&s, i~ïont  dittes efire cgalcs , fi l'vile citant pofee h r  
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I'autre, celle q u i d l  pof ie  dciTiis s'sdiiilte à toute l'autre, rcl- 
Iemeiit qu'elle nel'excede, ny n e  Coït excelce d'icelle. AiiiG 
a i d i  <icuxansles re€tiIisi~es fcront Lgaux, qii:i.ndIc romniet 
del'va , eftaiit pof2 fur le rominet de l'antre, l 'v  i n'excede 
I ' au~ro  , c 'en à dirc q u c  Ics liçiics del 'vn,  tombent  fiir ccllcs 
del'autre ; car y a t  aiilfi les inclinatioiis des lignes feront CG 
g:iles. Aiiifi d i  deux fiiperficics kroi i t  éSalci,quaiid l 'viir 
c i t ~ n t  pofee fur l'autre, elle neI'exccde, ny ii'eit exccdce par 
icclle, mais s'adiultcnttocalemeiit entr'cllcs. O r  Uoi inot  dit 
que coi~uenir ,  c.'efi auoir les extremitez Cur les cxtrernitez : 
ce  qui  n'clt pas v r ly  en toutes grandeurs ; Car  pour exemple 
viicligile droite peut Sien aaoir  Ces extrcmiccz fiir les excre- 
niitez d'vile ligne courbe ,  laquelle iieantrnoins ne  Iiiy fera 
CKdc. AinfiarrAi viic ligiir courbe pcut bicii auoir fçs cxtre- 
m t e z  Cur les cxtrernitez d 'vneautrc liqiie courbc,laqiielIe n e  
) iy k r a  pas p o ~ ~ r t a r  cgde .Or  il eft nianifclte qiie de ccitaxio- 
me un peut bi; conuertir &prédrc pour priccipe,qctcle; lignes 
drotter egaler conuien&Pai cil lcinen t C ~ l l e ~ q . p g I e s  d i l ignes  
egamconuiennenr.Semblnblemét, %4c lerj%pe~j5ci~plnnes e g ~ l z s  
& f i d l a b l e s  conuiennZt O n  peut bic encore tirer quclqi ie~ aii- 
cres conuerfes dc cefi axiome : mais de le vouloir conuerrir 
viiiuerfc!lcmci~r ( c o m r n ~  quelques -vns) c'cIt Ce moquer, veu 
qiie f ion trouLie vileligne c o ~ i r b e  k 5 d e a  viiedïoire, elles nc 
conuien;froiit pas pourtant: & a u E  qu'a tout  ailgle re&ili- 
gne, il s'cn prut  b d l c r  vil curnilignc kgal ; lefq~içls neant- 
moins lie coiluiendront iamais : voiremerme faire un  quarrC: 
kgal a vil triangle , ou a quelconque autre fisiire reLhliqiie; 
le~quels pourtant ne peiiuent iainais coiiuenir. Ce bien 
Iecorrncu Doiinot en  cefiendroit ,  & nrantinoiiis il coiiucr- 

0 
ritvi~iuerfellemerit ce  principe au fcholie de  la 4. p. 1. con- 
cliiant ainG : Car c'gjt v n e  necefitégeomet~~q/de p e  les  chofes epa- 
 le^ conuiennent, qae d e r  pi coizuiennent [oient egales. 

y. Le tout eit plus grand que fa partie. 
IO. Tousles angles droias font egaux entrc- 

eux. 
De ceprincipe,nouspouuons conuertir g p r e n d r e  pour  

m a ~ i m c , ~ u e r o u t  angle reçtiligiie egal .à vn angle -droiCt, eQ 
aufi dïoia. 

-11. - Si vne ligne droiae tombant fin deux 
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deux autres lignes ~droi&cs fai& le: 
'angles interieurs d'vn rnefme colii 
plus petits que deux droias , icclle! 
eitant continuees à l'infini , fe rencon- 
treront du coité ou les mgles font plus 
petiçs que deux dïoitls. 

12. Deux lignes droiltcs n'cnfcrrnent prrsvn 
efpnce, 
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E L E M E N T  
P R E M I E R -  

P R O B L .  I. P R O P .  1. 

Sur vnc ligne droite donnee & rerininee, dcP- 
crire vn triangle equilateral. 

S O  r r Ii ligne droiCte douiicç ABiiur laquellc i1 h o t  faire 
vn triangle equilaterat 

D u  ccntrc A ,  & de I'incerualle dt AB , foit dcîcritlc ccr- 
d e  BCD: I t em du centreB, & 
de i'intcrualle de la mefinc AR, 
foit deLirit vil autre cercle ACD 
c o q p m t  lc prernicr k s  poiii&s 
C &Il, de l'vn d e C e l s , f p u o i r  
de  C, Coient menecs Ics deux li- 
çiies droit tes CA & CB. I e  dis 
que  le triangle ABC cGltruit hir 
la ligne drolRc donnee AB efi equilaceral. 

Car le cofi2 AC cft egal au cofik AB par la rJ. deff. d'au- 
rantqu'ils procedent d r  inefiiie ceiirre vers mefine circon- 
ftrence: & p z  lamefmc rairoi1 , le coi té  BA efi e g d  au CORS 
BC.Doncpar la 1. coin. fcnt. Ics coitez CA & CB Gron t  
e~ai~x,&iicchacun egal a AB: &partant l e  t r i b l e  ABC def- 
crxfur  A B  cfi equilateraljqui efi cc qu'ilfaloit &Xe. 

S C H O L I E .  

$uelques Interpvetes on t  iy enjè ignéà dcfirite aufi fur wnc II- 
gns droitte dannee v n  triangle Ijoj'iceUe, & v n  Scalene , ce qrte norfx 
ferons awfi en ccJe manime. Soit v n e  ligne droiAe donnee A B. d; 
I'entour de hquelle des centres A 6 B, fairnt defirits d e ~ x  cercles. 
ainj p e  derm. En aprçs [oit prolongee iceue A B ,  d e  part d'ria- 
t re  ver, Irr circmfcrences i 4 r c e s  en Ç & D : puis d s  ientre A, & 
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12 F P , E  2 1 1  EPL 
$ntt-?ndc AD, fi'oit. d ~ f i r i t  cercle 

-- L---.. pr 
D E Fr item drr centre 3 . inter- 
nale BC, le cercle C E F, mscppant Ic 
premier& l'autre Be/guels, poincis E qui & e,f F,de de E I 'vn ,fnimr o s  @ ,. 
menecaux poin~Zs A & B,  1cs deux  
ltgner A E ,  E B .  l e  drs que l e  ,trian- P. 
_nie A E  B ,  f a d p t r  lu ligne donnee 
A B ,  ejf I[ofie!le, qui s,f que les deux c?(Fcz &iZ, E R ,  fint cgcr;ux en- 
n'eux, & plmgrands q r s z A ~ .  Car d'autant qwpar 1s r f  . de$ AE 
eJI exal à la ligne Al>, i c e h  AD e,@ double de A B .  d'autant que 
B R  D B /u)&t  egales entr 'e l lcs  : A E  / r r a  duable d e  A B .  P m -  
chefparce qxe B E  el? egd & BC, & icelle BC e,f doi&!e de A B .  nw,$ 
BE Pra  douZ!ed'iuiieAB. Veil donc que Twiz l'aartre coj'lc' AE.  
BE e,f double de h nzr(me A B ,  dsfiront egaux entv'eux par La 6. 
corn. lent. & partant plwsgrmde quz la ligne AB. Donc le trLqn, 
 le AE B e,T IrojieUe. Maintenant J d u  poiizc? A ,  on tirc la ligne, 
d ~ o i t f e  AG h h citcoizfevenw EGF, qrri nefi i t  Ln rnr[mz q u e  A E  O* 

A D ,  cougant la circonf~renre E H D  en H,  dc G on mcim à 1; En 
l i p c  droiih GB . [ma conrtituéle triangh AG'B/sr [ f i  lrgne A B .  
lcqirel ie  dM e/fvr/calene. Car par la r r .  du5 tant  A H ,  A D  gi4e BG 
BC fint eça!rs. MaM AD, BC p n t  dowbies de A B ,  d'iceb firent 
wF7iRoubler A H ,  BG, & pwtanf pl"*n randes  y:c'icefle A B .  Ve:c 
d m  que AG el fp lw grande p e  AH, or& que BG, l e  triangle AG& 
fi?$ fialLut. 

i 8 
P R O B .  2. P R 0 . P .  II .  

Soir IepoinR 2onnt: A,& In l i p e  droictc doiiiiee BC, 8: 
i l  fair[ du pgiiii? A,inciieivsic ligne droi:ç cs:illc a iceilc don- 
nee  BC. 

~ e l ' v i i n r i  l'autre extreme de la li7:ic d& cc EC,fçauoir eit 
de C, comme ceiirre, & de 1'1iitcrii~llc de CB , Coic de fc r i~  10 
ccrclc RE: puis  diipoinLI donné A, a u  ceiitrc C,foit rnciicc la 
l i y e  dinrc2r AC jfinoii qiie le poil:&   fur donii2 e:i la liguc 
n C , ~ \ s r  la prccedciate prop. foic defcrit l ~ t r i ? . n ~ i e  eqiiilaterd 
ADG. &Soit coiiri~iii: le coi?; DE, iuCqiics à ce qu'llrcn- 
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E L E N E N T .  13 
contrc la circonfercnce rn E;, inais Io coftt D A tanr qunoii 
voudra el1 F. E n  apres di1 

Car DG &DE Cont egalles , d'alitant qu'elles procedt't 
dc m e h e  cciirre vers vne mcfnie circoiifereiicc,dcfqiielles fi 
o n o i k c D  A & D  Cquifont  r z d l e s ,  ef innt  D A C  triaiigle 
eqiiilareral,lcs refies CE 81 A G  Ceroiir eya.llespar la y. corn. 
fciit. Nais CIi çIt. cealle 3 C E ,  parce qu'elle procede de mef- 
m e  ceiirrevcrs irieiiiie circuiiference.l)onc A G  fera e ja l le  i 
CB,parce qiic les c h ~ f c s  egailes avne font cyalies entre elles. 
Nous auoiis donc di1 pui id t  ddoni. A rrieiii. lz l ique AG cga- 
l e i  la i i p e  dioi t tc  donnee BC.Ce qu il faloir faire. 

0 

PROB. j. P R O  P. III .  

Deux lignes droitles inegalles efiants don- 
nces , olter de In plus grande, vne ligne 
droi&te cgalle à12 plus petite. 

Soient les deux lignes inegales A &BC,defquelles BC eft Io 
plus giaiide : & d'icrlle il faut of i r r  viic ligne egatle a A. 
A l 'vn ou I'autre des exrremcs de la grande ligne BC, 
)ailoir eit ail poi id t  B,foirpofëepar la precedentcprop.la k- 
gne BD egale a la moindre A: puis 
auceirtre H ,  & de I'inrerualle BU 
[oit delcrit vn  cercle coiipp~iir  BC 
en E. I e  dir que la l i p e  B E  eft CC- 
gaIe à A. Car d'autant que  par la ' 
I!. def leslisnes BD,BE font eçd-  

l e  a A; par la I com.lènt. B E  ferri e- 
gale a A.  Nous aiions donc alti: 

les,&par la coiifiruCtiG BD efi  cga- 

d e  I1C,laJigue BE egale i A,wifi  q ~ ' i i f d o i t f ~ i r c +  - 
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S C H O L I E .  

~ e j t e  cmjtruEfion a ejté retenarë par tom les InterPretes ~ " E M &  
d e ,  exceprén~unot~rci 1'a ch2gee: car à Pcxrrcme dr la moindre l i -  
gne, il e,wpole vne egale n la plu3 grande ; quoy faiffint i l  adrtient 
Tue d'icelieplugrand~ lzgne donnee, il n'en cotrppe par une egaleà 
lamoindre, comme e(f regilid , aim fidement d'une egale à icelle. 

T H E O R E M E  I. P R O P. 1111. 

Si deux tsGgles ont deux collez egnux à deiix 
cofiez , chncun au fien ; ~r 1 angle con- 
tenu d'iceux , egal à l'angle : la bafe fera 
fera egalle à la bafe ; si les autres an- 

es , @aux aux autres angles cliacun au 
len ; & le triangle e p l  au triangle. f 

Soient les deux triangles 
ABC & DEF , defquels le 
colt& AB fait r al au coi?é 
DB,&*C à Di,& 1.3nn1e 
A c al à I'angleU: I e  ais 
clueqa bafe B C f ï n  t g d e  
a la bafe EF,& l'angle B egal a l'angle E,& l7angIc à l'an- 
glc F,& le triang1e.a~ triangle. 

Qu'iine foic aiiifi :fi on entend lepoint D efire poCC fur  
Iepoint A, & que DE tombe Cur AB,  aulL L)F tombera lur 
AC, autrement I'an le A ne Ceroit pas egal a l'aagle D. Et  
dautanr  que Ies c o f c r  AB & AC font c g u r  aux cofici DE 
&DE, chacun au lien ,ils conuiendroiit par la 8. corn. Lent. 
conucrtie , & partant les extremitcz B & C, tomberont ix 
les exrrelnirez E & F. Ainfi les dcux b a h  BC & EF c6uicu- 
dront, &feront egalles par la m e h e  8. com.feiit. Et le trian. 

le conuiendo auec le triangle, & l'angle B coiiuicndra aucc 
fangle E,& l'angle C auec Iaii$ P:yartanr egaux.Cc quii 
fallolt dernonltrcr. 
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Les triangles Ifofeles,onc les angles Cur In ba- 
ie  egnux : lei cofiez egaux eltans con- 
tinuez,les angles exterkurs ioiibs la ba- 
iè,font cgaux. 

Soit Ic tr iangle Ifofcclc ABC. I e  dis qiic 
Ics a n ~ l c s  ABC,  & ACB , fur la b a k B C ,  
font eiaux. 

w i l  i ~ c  fait ai id.Soicnt prolongez A B  
& AC, coficz egaux iufyiies en D &- E : & 
b i t  fair AF egallc a A D  par la 3.p. x.& foiét, 
nimees les lignes BF & CD. Lcs deux tri- 
andes  ADC, & AFB,ayaiis l 'aigle A com- 
m&, on t  lcs deux cofiez AD & AC egaiir aux deux coiter 
AF & A B ,  chacuii au fien;& par la 4.p.r.labaCc RFfcra c g d -  
le à l a  bale CD, & l'angle ABF e p l  a l'angle ACD, & I'ailsle 
D cgal àl 'angleF. I tem les triangles DCB, & FBC, ayant 
I'anglc 13 egal a l'an$ F , 8. Ics deux cofier DB, & DC cc- 
g3ux aux deiix cofiez CF & F B .  [car BF a efié proun6 taiitoit 
egal a DC ; Sc A D AF &ans esaux ; & AH , A C aufi  cf- 
gaux; les tefies BD, & CF feront a u f i  egaux ] par la +p.r.Ia 
bafc fcraegde a la bafe,& les autres ançles e p < x  aux autres 
angles,ciiacun au  ficil : fçauoir l'angle bCD,feraen,ala l'an- 
gle CBF. Et qui  des angles egaux ABF & ACC, o h  les an- 
gles egau>i CbF ; & BCU ; les deineurans ABC, & A C B ,  Ce-- 
roiit egaux. 

Pour laiecoiide partie. C u c  Ics roitcz esaux AB & AC 
cilaus conriiiucz,les angles extrrie~irs roubs la b a k  BC, fo i i~  
eoaux,Cçauoir 13 BC a B C E ,  ciIc 1 titi: fufifarnment demon- 
d e e ,  lors qii'on a ~ r o u u k  qiie les triangles DBC, & CFB, 
auoie~ii leurs angles egrrux,ch;ifcun au fic~i.: 

S C H O L I E .  

Ct,Peppoiltian ejS ar~,Tid~raye es t r i a n ~ h  rqrcilattrsm. Car 
kcdrnx CO/)'CZ ,fiB(AC i w t t i a w g h  ABC cpms exanx enrr'txr, ou 
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P R O P .  VI .  

Si vil triangle a deux angles egniix entr'ciix; 
les coitez kdkndnns iceux angles kronr  
au% egaux entr'eux. 

Soit le  t r iangle AZC, cl~iqiiel les dcnx m S l c s  
ABC, SI AC8 fur la bak  I;C font e s w x .  l e  A 
dis que lcs deux coficz Ai3 & AC b i i t  auifi =,(\ 
egaux. 

Autrement foit AB p lm grand q ~ i e  AC,s'il 
eft poffible : on en pourra donc rerruichcr 
vne part ie  egallc a AC par  la 3.p.r. h i t  icel- 

A c  

I c  BD epalIc a AC,  & b i t  iliciiEr la lisiic DC : ainfi lcs trian- 
les DbC, & A C B ,  ontles deux coftcz BD, & B C  esaux aux 

%iix rofkrr A C ,  & Ch,  & I'niiglc Bcgal a I'aiiglc ACB,& 
par la.+.p.r.ils Ccront cgaiix,cc qui efi impofible : car l'vii cit 
p a r t ~ r d e  1'aiirrc.Donc les coitez AB,&AC u'cfkoieilt pas i n e  
yaux:ce qu'ilfaloit dernanitrer. 

T H E O R .  4. P R O P .  VIT. 

Si des extremitez de quelque ligne droi&k,on 
meine deux autres lignes droi&tes , fc - 
rencontrant en vn poinLt; des mefmes ex- 
treinitks on n'en pourra mener deux au- 
tres egales à icellcs, cliacilne A la fienne, & 

d e  meilne part Jc rcnconuemr à vn autre 
pin& 

Soit  la 
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iiecs les deux lignes droit?es A C, RB C l e  r tnc i~i l t rant  aù 
poinR c.Ie dis que des mermes excreinitez A& B,& de larneî 
rnc parc que C, on ne  peut mener deux autres lignes d r o i a c ~  
egaies aicelies AC, BC,cliacunc a laiiénc,qui i'c renc6rrenr a 
vnaurre poiiiR que  C; d'efi 4 dire, qite fi de i'cxtremité A o n  
mene la liniie AD e alk a A C ,  & dc l'el-rremiré B , la l i  n ë  

9 5 BD esale a rc,11 ne peut eltre que  le poini î  dc rencontre%, 
fiiraurrc quc Ie poiiiLt de rencontre C. 

Car fi faire fe peut que  Ie.poinc? de rencontre D rombe ail- 
lei!rs qu'au poins C : o u  icrluy point t  U rombcra fur I ' v ~ c  
bu l'autre des lignes AC, BC; ou dans le triangle ACB; o u  
hors icçluy. 

Premierenenr iceluy poins de r e r i ~ d f i t ~ c  D, lie peiit e h  
fur la ligne AC : car il f iudioi t  que les deux ligiies AD , 8r 
ACfuceiit esalles eiitr'clles , Lf  auoir efi la partie autour : cc: 
qui ek ablùrde; partant 13 rencontre D , nc fc fera poil irfm 
ACjny fur B C  à caufe de  la meCrne aSCurd1r2. 

Soit doiic iceluy poiiiR d e  rencontre D dans Ic t r i a i ~ ~ ; l c  A 
BC : & apres auoi; prolonol: 0 BC iulques en E, .& BD iuiqucs 
enF, fox  mence LD. PUIS que Ics deux lignes AC, & A D  
font pol'ces cçalles , le t r i m g l r  ACD Ccra IfGfcel-e, & par la 
j.p. r. les deux angles A C D  & ADC fur l a  bar= LD fe ron t  
egaiix. Mais l'angle A C D el% rrioiiidre que l'angle D C E: 
(car il ii'eft qoe partie d'iceluy) donc I ' anSe ADC efi a u 6  
moindrc q u e  Ir mcfmc angle D C E  ; & p a r  confequent l'au- 
gle,CDF,qui n'efi que partic d'1ce1uy ADC , iera beaucoup 
moindrc que Je rncrme înq le  DCE.  Derechçf puis que I r s  li- 
gnes a C , B D, font porces cfgalles ,;le triangle C D B doit 
eRre Ifofce!e;& partant Ies 3iigles C D F &  DLE Cous la bafe 
D F k r o i i ~  emux  par la 1. p. r .  'Mais il a efié demonf i r i  que 
I'angleCDF Lit beaucoup moindre que  I ' a u ~ l e  DcE : donc 
lenichne an$ CDF cl1 moindre quc  l 'augir D LE , & auai  
ezal a iceluy : ce qiii efi abfurdr. 

Soit doiic fiiialeinerit ice!tiy o h t  derentont rçD,hors  ice. 
luy  trianzle ACB, comme en Y a 3 .  f igure :apes  auoir meni: la 
f ignc CU, 4r'enTuiiua que lcs deux triangles 
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~3 7 , q E M i E q  
feront I fofccIe~ ; &partant  qu'ils feront les angles fu r  la ba- 
ce C;D eqaux:ijnrioir cfi A LD à AD C & BCD a RDC.Mais 
iccluy b el1 plus grand-que ADC : d o n i a u f i  B D efi 
p I ~ r  praiid ILI= AED ic'cik 1 dire la p u t i c  que  le tour : cc 
.qiii e h  abfurde. Le poinA de renconcrei) L e  tombera donc 
pas liors lc triaiiglc AR , ny  dedans iceliiy, iiy iur les lignes 
AC & 3C : Il faurdoiic qu'iceluy poil if ide rencontre D r6- 
bk au poiiiR de rencoiitrc C : ce qu'ilfaloit d c r n ~ n ~  
Bru. 

Dounot a tricdwit ceLJe pxopoJtian ainj. Si deux lignes droiae~ 
m z r e r  des extreinirez d vne autre ligne droite Jr rencontrent os 
vnpo;n& des mefies extremitez on en rncine deux autres cza- 
les au.\: deux premieres,e!lesjie rencontrerûnt au naerrne poinzZ,pour- 
weu p e  chacunejiit du co~Ldefon egale. Ce grri ej? fort goignédg 
1 intmtinra d~itclide - carrl nedit pm que ler deux iignh/è rcmon- 
trewnt , cho) pi e(t euidemment farr!(ie, zieu qu'infinies lignes PEU- 

utnt elfre mnees,ci'me dit efi~fif4elieJ nefi récontreront Pm. )Ma% 
bien quej îe l lesf i  rencontrent,rr feraau nze/mepoin:l  que les pre- 
miercs. 

, T H E O R .  5 .  P R O P O S .  V I I I .  

Si deux triangles ont deux collez egmx à 
deux coficz , chdccun au fien , & la bak 
egalle à la b a k  , ils auront acflî l'angle 
egsl, coinpïis d'iceux cofrez egaux. 

Soient deux t r i a i ~ ~ ~ c s ' À ~ ~ ,  
DEF, defquels le coité A R  efi  
e g d i D E , , 4 C a D F ,  & h b &  
BC a l 3  bafc E F. Ie  dis queles  
a n r l e ~  A gi Il compris d'iceux 
c o h e z  esaux, font egaux. 3 

Car puis quc  la baie BC cfl e p l l c  a Ia bafc EE; fi o n  enrend 
i.cellcs cfire pofccs l'vile Cur l'autre, elles coiiuieiidroiit tom- 
bant  Iepoiii@E.Iùr Ic poinCt 0; & F  iur C: h p a r  l a 7 .  p . r . 1 ~ ~  
deux l i p s  ED Sr ID,  qu i  font egalles a BA & CA, if mi- 
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E L  E M E N T .  19 
t6ii:rtront ail puin& A , & coiiuieiidront aiiecles ligdes BA 
& CA: partant conuicndronr au f i l e s  angles A & D c 6 t c i l u ~  
d'icelks l i~nes ;& par t o n f c q u t i ~ ~ f e r o i i r  egaux par la 8.c?m, 
Iéiit. Le qu'il faloit demonfiier. 

CÔoper en deux egd lcme~r  vn angle rett< 
gne donné. 

Soit l'angle reètiligiie donné B A C , L  
quclilfa~it cou c en dcux cgallcmér; 
c CR i dire en $ d x  molsi c g r u r  en- 
rt'ewx. 

Soit de A B ,  & A C  retranché deux 
parties e g a h  A D & A E : & apicç 
auoir meuk la I i p e  D E,fiir icelle, foir 

'&Tbtit it: trjgglc cquilateralDEEpar la 
~ . ~ . r . & l ' o i r  inciiee la ligne A F. I ed i s  
qucicellc l i p c  couppc l'ai-iglc B,iC en deux egallcment. . 

Car Irs deux lignes A D  A F  du  r r i iz[e  DAF efiaiis esdes  
aux d m x  l i p e î  BE S. AF du rriaugle EAF, & la bafc DF cf- 
galle i la bdfe EF  {ekanr DFE rriaiigle equilacerrl ) par la 8. 
p.f .1 'aii~lc DkF l'ka cSai a I'anglc E A F  : & par ra i i t i ' a~ i~ ia  
BAC eit coupi>i: eii deux egakmenr.  C e  qu'il faloir. falie. 

Nor& a w z ~  enfiipe'la??rt.que de c e ~ e p h p o .  & nopre Q p z e i  
' trie prdittqtte~rob r .  9 r ii apcrt parce p e  d ~ f i ~  p'on peut la@ c m -  
per zin a q l e  wliibgne cn 4.parrzes egs!es, en 8.en r6.e~ 31.. & &$ 
rcnj'ees&rement e zproceh i î t  tuujortrs pnr rf~gmenilatron donb!e, 
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i e 2 R - E M I E R -  
~arap; q.uYwn mglc rec%ligne eit couppe" en deux egahcnt,j;b% 
dircfe derechefchaJqr6e partie en deux egalemen t , an aura +.an- 
gles egaux. g rce  fion couppe derechef chacun dzceux an deux ega; 
iemsnr,nou6 aurons 8. angles egmx, si$ confiquemment. 

PROBL. 5. P R O P .  X. 

Couper en'deux egalement vne ligne droite 
donnee ~ r .  terminee. 

Soir la l ignedroite do'nee & terminee 
A B  :laquelle il faut couper en deux e- 
gallement. 

Soit fur icelle ligne confiruit Ie cri;- 
c equilareïal AC B par la 1.p. :.& par 

a precedenre prop. foit l'anglc C F1 couppé cn  deux cgalcmentpar la l igne A* n 

CD. I e  dis que  CD coupe A B  en deux egallcment e n  D. 
Car puis uc les angles du poin€t C fonr egaux, & le trian: 

g l ~  ACB ci? cqui!xcral, les deux trianr les ACD, br BCD, 
o n t  deux cofiez egaux a deux coftcz , & vn  angle cgal a vn 
an le & partanr par la 4. p. 1. la LaCe A D Dera egallc ala 
bak e B . D o n c  A B  eR couppee cn deux egallemen~ eu D. Cc 
qu'il faIloit faire. 

S C N O Z I E .  

NOM euon? enfiigné la pvaAiqi4e de c e j e  pro p. en nopre GM-' 
metriepratique ~rob.r.Or il apertpar ce que deflm qu'onpe~r auil; 
co~p?er une ligne droiAefinie en qmtre parties egales, en 8. en 16, 

en ;z.&c, ninji que nom Mons dit en la precedezzte p o p ,  dela d i ,  
uipon de l'angle reAiligne. MaM cornment on peut diqrc+r -une liga 
ligne droiae termines en tant de partres  gales ylc'on voudra , nou 
tauos en,feigna en noflre Geomerrieprrtiquc Prok7 .& ce tanr G w  
rncfriqsrement, qqrcemechaniguement arcec l e  cornpu de proportion, 

PROBL.  P R  OP .  XI. 

su r  vne ligne droite donce, 8~ d'vn poins en 
icelle, mener vne ligne perpendiculaire. 
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L L E IrZ  É L r 
SoitIa1igl?tdroi&ed6ixe AB,& l e  
poiiitl en icelle C : d'icclyy poins 
il faut mener vne ligneperpendicu- 
labr a i c e k  A B. 

Soient du poin& C )riides Ics 
deuxlignes egalles CD & C E  parla 
3.p.1.& fur DE foitfai&le rrianyle. 
equilateral DFE , & de C a F [oir 
menee la ligne CE. Ie dis qu'icelle CFeit la ligne perpendi, 
culairc demaiidce. 

Car les triangles DPC & CFE ayans deux coitcz C p t  4 
deux c~fiez,chaCcun auGen,Tçauoir DC à CE par la confiru- 
&ion,& CF commun, & 1a)afe.DF egaie ;la bafe EF, cau- 
fc que le triangle DFEefi equilateral ; par'h 8.p.1. Ics angles 
au pointt  C, contenus de xoltez egaux , kronr  cgauz: 
& p a r t a n t  par la ~o.d.ils font &ts dtoi&ts, & la ligne CF pv- 
pendiculairc a AB. 

La pratique, tant de ceflepropo. que de laJuiuantr eJ enfiignk 
.en noJ& ~eometricpr.&pe, ~ r o b .  2 .  & 3 .ou l'apprenty trorruura 
fi'oulagcmnt à guelquàoccbte qrti hy peurcent nrriuer sn laprati: 
que de cc,f?epropo. 

PROBL. 7. P R O P .  XII. 

Abaiffer vne ligne droi&e f i  

vne ligne droite infinie ,a Jvn poinR 
hors i d e .  

Soit la ligne droite d o ~ n c e  
& intermincc AB, & le p o i n a  
hors icellc C , duquel il faut 
mciier vile li$i'iie peryendicu- 
kire Soir fur pris AB. au dcli de la ligne A ag z 

AB quelcoiique poinB D;puis 
du cemc C,&uirerualle CD,foit dcfcrit,lc cercle EDF,copi 
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i 3  P R E M I Z K  
pantIaligneAB r s  poiilCrs E & F ;  pilis par f a r a  p .~ . foI t  cou: 
pee  EF en deux egalement au p o i n B G  , Sr foit meiiee la li- 
g n e  CG, laquelleic dis e h  perpendiculaire d AR. 

Car  efisns tirees les l i p m  d ro iaes  C E ,  CF; les deux CO. 

fiez E G &  G C  di1 trianele EGC rcroiit esaux aux deux co- 
f iez  FG,& G C  du  triangle FGC,YII chacunau fien, &la bafc 
CE eit c$ à la bafe CF,  eRans icelles tirees dq centre C 
vers la circoiiference , & par la 8.  p. I .  les aii$es di1 puiiiB G 
ferontcgaux ; & partant par la 1o.d. ils feront droi&,& la li, 
p c  CGperpcndiculaire à A B  : ce qu'il faloit faire. 

S C H O L I E .  

;du lieu dc prend& lepaint2 D, de Pnutrc c n j l i d e  la Kgne A R, 
Donnot dit qu'on le  penne à Paduentwe dans icelle AR, que 
$e/nridant zin cer. lc du ccntrr C & interuale CD,  il couppcra la Li- 
gne AB: ce qui n'e,ffpw wniue*/eUement Wray ,  car il eJf rnan!fe,b 
qrrefilepoinc? D e/toitpris B a a ~ n t s r e  en  le cercle ne coupperait 
@ en d e m  endroits,commc i l  ej t  neceJ%ire,ainr la toacherastJeule- 
mcndepoin6ii D ne doit donc @re pru à l'amznture dans la ligne 
&,comme veutDounot. . 

T M E O R .  6, P R O P O S .  XlII. 

a n d  vne ligne droite tombant fuir-vnc au- 
tre ligne droite fait deim angles , ou iceux 
feront droics,ou egnux à deux droits. 

Soit  la ligne droite AB , laquelie mm- 
bant fur viic autre ligne droite CD, fai& 
les  deux anglrs CBA,& DRA. Ie dis que 
iceux angles font droitts,ou cgaux i deux 
droias. c G D 

Cas ou icelle ligne AB eft pcrpendicu- 
laire a CD,OLI elle ne  l'cit pas. S i  eiIe ett  peï endiculaire, Jes 
angles b n t  droi&r:P elle ne i'ïR a s ,  b i t  feuce la pwprn-  
diculairr BE p r  ie  11. p.  i. & ICS !eux .riiçlcr CBE & DBE 
feront d ro ia s  : mais les deux angles C B A  & D B A  e~fernble  
oc~upe i~ tauta i i td ' r f~ace  qu'iceux CBE, UEE, & conuicn- 
nent  auec eux: Doncpar l a  8.com.fenr. CBA& DBA fcroiit 
cgaux à deux dxoidts. 
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T H E O R .  7. PROPOS.  XI I I I .  

à l'extremité d'vne ligne droite ie rencon- 
trent deux autres lignes droites de part & 
d'autre d icelle faiiànt deux angles egaux à 
deux droits, icelles lignes k rencontreront 

Soit Ia ligne AR, i 13exrremité de Iaquel- 
le B fe renconerér deux autres lignes droi- 
tes CR, & DB, fairantles denx angles ABC 
& ABD e p x  a deux droifis. I e  dis qiic 

cwefia dire que C R D  efi vne Iigne d ro i ae .  
CR, gi DB fe rencontrent dirc&cment, - fi Q 

Aurrenmit I; CRU n'efi li ne droice,foit conuiiuee CR di- 
rdternciit,ranr qilSil fera d c t e r o i n :  ce qu iRra  adiouB6 a CB 
direfiement, ou bien tornbcra au dcirous dc BD , o u  au def- 
fcs: Coit au dcffus, &Toit CBE, ligne droite ; les dmx aiiglts 
ABC, & ABE, feront donc egaux a deux droits p i ï  la r i  .pl. - 
h les deux ABC & ABD font a u f i  eegaux a deux droits ,  & 
p r i a  I. corn. f e u .  ils feront ecaux aux deux ABC , & ABE, 
c'efi a f~a i io i r  que  ABD & A B E  feront egaux,lc tout  a la qar- 
tie, ce qu i  e l t impof ib le  : donc CB, & DB fe rencoutrolens 
di:eçtemciit. 

T H E O R .  8. P R O P O S .  XV. 

Si deux lignes'droi&tes iè coupent Svne Pau- 
tre , eiics feront les angles nppofcz au fom; 
hiet egaux, 

Soient les deux lignes AB, & CD,fe  cou. 
pans Pvne I1autredu E. I e  dis que les 
d ~ i g l s  oppofez au fommct AEC,  & DEB 
font e7aux. 

car &autant que fur AB t o m t e  la ligne 
CE, lcs anglcs AEC, & BEC; fontegaux a 

+ 
3 iiij 
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$4 F ~ E M I E I ( ,  
deurdroiRs par la  1 3 .  p.r. I t em pour la mefinexairon CEE 
& D E B  feront egaux àdeux droiRs : partaiir Icu deux AEC 
& CEB, font egaux aux deux CEB & DEB. Que fi onof t e  
Ic comrnuii CEB , lc demeurant AEC Lera egal au demeurant 
DEB-Lc rnefrue Ce peut dircdrs  deux AED S( CEB. 

Jlr'enfuit de ceJe d ~ m o n , ~ ~ ~ t i o n ,  que detcx ligms dvoic?es ~ ' e r &  

arc- couppmt,font csupoinc? de lewjècrtion quatre angles egaux à 
quatre angles d r o i h .  E:P aufi manififie qn'ejfans coz~rzlturt  tant 
,fangles qu'on voudra alenthr d'~n/eul v+e /me  poini?, p ' d r  
jierontfidement egam À qrratre angles droi2s : car f ide  E on mei- 
ne tantà'axtres tlgnes qu'on voudra ,  elles d i u f i o n t  fiz;lrmeat les 
qwstfe angles con$:tués aM pwincTE, ees p[njeurs partces : tortrcs hf- 
quelies prirq'is enremble firunt egales pinx qrrarre angles à'iceluy 
pointf, c'et B dire 2 qrnlttre d r o i i h  

THEOR.89 .  P R O P .  XVI. 

Vn cofitIt d'vn triangle citant prolongé, km- 
,ale excerieur eit plus grnid que 1 vn ou 
l'autre des oppofcz interieurçmcnt. 

Soit le  triansle A R C ,  duquel  le colt6 
R C  [oit contniuéi iufques en D. l e  dis 
que  l'angle exterieur ACD efk plus  grad 
que  l'oppofk interieur BAC j ou  que 
ABC autre oppore interirur. 

Qu'ainii ne  foit. Apres auoir coupp i  
AC endeux eg>.!emeiit en E, foicmrntc 
la ligne B E coixiaure iufques en F, & 
foicnt faiitcs B E & EF egalles , &fair  I 
menee FC. Les deux triangles .4EH & 
CEF auronrks  dcux coitez AE RrE H esaux aux dci?x coftet 
CE & EF,par la conftruthoii, & p x l a  prccedcnre prop.l'ari- 
gle ~ E B . e i t  egal a inangle CEF: doncpar ka 4 p. r. les baies 
AB, a FC k~èr on t  eçal!rs, & les autres aiinles eqaux , c b d c u ; ~  
ad f,m : & parcant l'angle BAE , feraC3a1 al,anp;le ECF, 
q d n ' & q u ~  p r r i c  de i.angIc ACD, Icqocl p o u  c e f i e r a i h  
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E L E M E N Y ;  G 
f ira plus que I'oppoîé BAC. Que fi le CO% AC efi 
prolong2 rn G , &  BC couppi: en deux cgalemcnt en H, & os 
tire la ligne AHI, tçllerneiit que  HI [oit eSalk i AH, & foir 
menee CI. 011 dernonitrera par meîmc raifon que deffus,que 
I'aiigle externe B C G cll plus grand qiie l'interne & o p p o G  
ABC.Mdspar laprop.precedeiitc aicelcy BCG el tegalPex-  
tcrne ACi>:donc iccluy ACD ck aulliigraiid que l'inceriic& 
wppuk ABC. 

T H E O R .  IO. P R O P .  XVII.  . 

Tobt triangle a deux angles plus peticsquc 
deux droits, de quelle f a ~ o n  quds foienr 
pris. I 

Soit le triangle ARC. Ie dis que  les 
deuxariglrs B, & ACB fontplus pe- 
t i t s  que deux d ro i~ l s .  

C3r aptes auoir 'continué Ic colt6 
BC iufqucs en D; II efi euident par la 
I 6.p.r. qui: l 'aigle extcrieur ACD,efi 
plus grand que Isoppof& interieur B. B 

A 
C D 

Mais 1cs deux ACD & BCAPont egaux à deux droias, paria 
16.p.I.Partaur: ABC & K A  rohr plus petits que deuxdroitts. 
0 x 1  demonfirerapareikrnent que les angles A &  ACB: Ircm 
lesangles A & B,en prolongeant vn autre cofii., l?ontmoiu, 
dres que deuxdroitts. 

ne cecr ejE manif,fe que dzin rn+e poi& on ne peut mener p E z ~  
d',ne llgne perpendiculaire frrr vne hgne droic?e.~arI; ffiire&uG 
/oient mrnees de Afur la ligne droittt BD, deux 
perpndicul. AD, AB. Donc ax trimgle ABD, 
les  deux angles internes ABD,ADB/ero"t egacm 
A deux droit%, puis qu'ils /ont droifir. Ceqrri efi 
impoflble: Car il a ejfidernonjhécy d e J i  quo 
d e u  cxn~les d'wn rriai~gle font moindres lac - - 
d w x  angles droit%. 
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A s'en/Mitac$ de cejfeprop. yu'en tout triangle, duquel v n  an: 

g!r ejdrozt, ou obtus, q m  les a;ctres/ont azgm Car PUM qu'il a e$ 
demonjEréque deux angles g d  gu3ils/oiet font moindres yue ddricx 
draic?~, il eJ necefaire que s'il y en a un drozR,o~ obtm. ccluy gu'on 
wowdra des deux autres j i t a t g z  : car autrement en wn triangle/c- 
roient deux an,nler droits. ou p h  grands que d r m  droits. 

S ' e G r t  encore de ce,!& prop. que /l une ligne droic3e AB,$& auer 
wne autre ligne d-roii fe  CD, angles inegaux , fiauozr ~ J A B D  aigu, 
&ABC obtcli, d e  q~elconquepoinM d'icelle A B ,  on tire vneper- 
pendictdaire ur C D ,  canzme AD : icelle perpendiculaire AD tom. /" bua d~ cojb de l'angle aigu M D .  C m  qu'elle tombe, ~ ' d  ej?po,fih'e 
d u  coltéde Yangle obtm ABC. Donc au triangle ABC, les deuxan- 
glcs ABC. ACU obtm & d r o i 2 , f i n t  p h  grands q u e  deux u ' ro i~s  ; 
ma& arl$tuolndrer que deuu droicZs par cep pro p. ce qui el'? aifiu- 
L. La prrpendicdaire tiree de A ne tombera donc pm dw coJédc 
I'angle obtm : 6 partant tombera dm cofié de L'aizgl~ ai.02~. 

ES? encore mitn$cj% pav cete prop q u c t o v ~  les aig!e; d'un trian. 
gL equilatera?. les deax angles de &,'/.O la bajë d'un tridngle 
Ififieie, /ont a z g w C ~ , r p ~ M  ?.Le deux aryles q d s  q z i h  foient d'w 
triangk eguilateral, lles deux de àcj7;-ts la bajë d v n  Ifofiellefiiont 
e x a m  entr'cr~x par la 7. p. 1. &tant ces ririlx cy enfimblr , qite rer 
deux 12, [ont moindver que dc.6~ ciroidis par ceye prop. chacwn d'i. 
ceux [mamoindre q4vn dvoiSf,c"eft Ùdiie aigu : uir >tl epoit &o:t 

T H E O R .  II. P R O P .  X V I I I .  

De tom rrianglu lc plus grand coitifouilient 
le plus g i a d  angle. 

Soitle r r i a n ~ l c  donilé ADC,duqucl le 
' roité AC efk plus s r a i i d q u c  Le coité AR.  

A 

I c  di=, que l3aiiSIc ABC efk plus 
qtrc l'angle ACB. 
wil iic îoic niid.  ~ i i i s  q w  AC ert p l :~ s  

grand que  AP, , foi;d'iccluy rc:rriiiciiE 
AD q a l a  AI<.& [oit i?mii BE.1 e t r i a i y k  A B D  cfi I T ~ f r c l r ,  
& par la f.p.r.1-s deux angles A B D  dc AD B ftiï la b a k  BD t'ce  

rfflir egnux.Or l'angle cxtcriciir A133 ef i  plus q u e  l'op4 
poGiuterieur C , p r  la 16.p. r .  Mais ABC citant  p l u s g r a ~ i ~  
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l ! L E ï C l ? N ' 7 ' .  27 
lie ABD,iI fcra a u f i  pIus grand que foi1 cgal ADB: &i plus 

~ o r c e u i h ~  ABC fera ,lus q u c  c . ~ a r  mciiiigriifbn fi 
o n  poîe Ic coilé AC plus p i i d  que l e  colté BC ; o n  dernon - 
firera 17angle ABC d i r e  plus grand qucI.angle BAC; fjaiioir 
eitfi de CA on couppe m e l i g n e  eqale a CB, &c. Pa.rqqiioy le 
plus coiti. de tout  triangle, fou f i en t  le plus graiid air- 
gle: ce qu+i faloit demonltrer. 

C O R O L L A I R E .  

d ep donc maniJ8ffe par ceife demon,fration qrta tom ler tvoM anl 
gles d'wn trzangle /calene fint ineptlx. 

P R O P O S .  XIX. 

En tout triangle le plus grand angle eR Tou- 
fienu du plus grand coitk. 

soit  te t r i a n ~ l c  A B c duquel , 
13aiigle A clt plus q u e  
l'aiigle C. Ie dis que le c o k t  
BC q ~ r i  fiufiierit le plus %raiid 
ansle A, eit  rand que l e  - 

coité AH i qui fouitient vil A B 

nioindre angle C. 
Autrement il fera ega1,ou plus petit. 11 ne peut efire egai; 

d3auraiit quele  tri5glçfcroit IiOScelle, & par la f.p.1.1cs deux 
anniesA & C feroient cgaux contre l.hyporhere. I luc  peut 
aiilfi e ~ l r c ~ l u s  perit: d'autat qLie par la 18.~.1.l~ailgle A Groie 
plus perir pue I'ancle C,qui.cit auf i  cont re  I~hypotcfe.11 fcra 
donc plus grand Par m e h e  raifon on prbuuerale coilt: H C 
dtreplus qrand que le cuiit. AC , fi o n  pore I'aiigle A çkre 
plus grand queTangle B. D o n c d e  rout tr ianglele plus :riid 
angle ePt fouitenu du plus grand coiti: : cc qu'il falloir de. 
moiifirer. 

T H E O R .  13. P R O P .  XX. 

En tout trimgle deux cofkz , de quelle f i s . i ç o n  
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23 P ~ E ' M I E R  
qu'iis {oient pris, font plus grands que Ic 
uoiiiefine. 

. Soit le triangle A B  C .  Ie  dis que 
dcux coltez d'icciuy , lefqucls on vou- 
dra,Cqauoir efi AB,&AC font plusgr5ds 
enfemble ue le  troifiefme BC. 

u~i lnc?oirai~fi ;a~rcr  auoir prolon- 
g%A,iufqua en D, L fa:& AD egal 
AC,Coit menecla ligneDC.Le rr?aiigle 3 
D A C fera Ifofcelle, & par la5.p .r.les 
deux angles A D C  & A C D  fur la baEDC, cerot egaux. Mais 
DCB e k  plus grand que D C A  : aufi  fera il plus :rand que 
fon egal ADC;& parrat par la 1 r . p  I. Bi) !ka plus grad coIti 
qud3C. Mais B D cil cgalaux deux coitez A C & B A,dOc 
k e u x  AC &  feront plus %rands quc BC. O n  dernonitrera 
CU la mciinemanierc que deux autres coitrz font plus 
que kautre. Parquoy deux co[tez dPvil triangle pris eu quel- 
que  fortc que ce [oit, font plus grands quc i ' a ~ t r ~  : ce  qu'il 
faloic danouitrcr, 

T H E O R .  14. PROP. '  XXJ .  

Si  des excremitcz d'vn coité dequelque trinn- 
- $,on incine deux lignes droites fe ren- 

contrans au dedans d'iceluy ; icelles ieront 
plus petites que les deux &ses coRrz du 
rriangle , mais elles feront vn plus grand 

Soit lc ttiannle A B C ,  & des cxtremitez 
du colkt BC, g i e n t  menees iiitecieureméc 
deiix iigiirs BD , CD fi rencontrans au 
poinR D,Ie dis qu~iccllcs ligues Coiic plus 
petites que R A ,  & C A ;  Mais quo .l'angle 
I) eit  elus graiid qiie l'angle A. 

Qu'ainfi ne [oit: [oit contiiiuec BD i d -  
qucs au p o i d  E. Donc par la 2o.p. r.lrs 
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deux cafkcz BA, & A  E du triangle ~~E,fcrcrohtplus grands 
que Ie troifiehe RE. w e i i  a R A ,  & A  E, plus grands quo 
BE,on a d i o u h  choie commune EC,les touts CE,EB feroilc 
toufiours pIus petits ueles touts CE,EA,AB;c'cfk à dire CA 
~ ~ . ~ a r c i l l r m e i i c  les 1 eux co4lcz CE & ED du triangle CED 
font plus grands que le troifiehc CD: aufqucls fi on adiau- 
Ae chore egaIe,f5auoir DB,les cours CE,ED,DB,nu CE,EB 
fcront toufiours plus grands ue les toiits C D  & D B . M a i s  it 
i e i t k  demonfiri que CA, A B  'F. nnr plus grands que CE, EBI 
donc CA,AB feront beaucoup plus grands que CD, BD. Cc 
qci d o i t  proPofi en la prcmicre partie. 

Pour lafecondc fçapoir que I9mg1e D eltplus grand 
que I'aiigle A. D'mtant qulil elt çxtericur au triangle cED, 
il fera plus grand que Ton oppoE incerieuremcnc CEDpar 
la16. p.r Mais pour la mefine raifon, iceIuy angle CED rit 
auiii lus gr3nd quc Con oppofé inrerieurcrneiit A :donc â 

Forte mfon  n fcra plus graud A. 

PROBL. 'K  P R O P .  XXII .  

Faire vn triangle de trois lignes droites,egales 
à trois autres donnces:mais 11 faut que deux 
d'icelles dequ'clle facon qii'elles i&nt p i -  
Ces, foient plus grandes que l'autre: D'au- 
tant que de tout triangle, les deux coitez de 
quelque h ~ o n  qu'ils ioienr pris, font plus 
grands que l'autre. 
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l a  rroifiefme. Il faLt fairevu triangle d'icelles ou de trois au- 
tres egales à icrlles. 

S o i t p r ~ f c  viiç ligne droi te ,  tant  ç rande qu'il fera de beroin 
comme UE,de Iaquelle fuit rerrailchee D F ,  e ~ a l e  i A, & d u  
refie,FG v p i e  a R,& G H  egale a C;& [oit dcfcrit vil ccrcIe 
d u  cenirr  F , &  i i i tc~ual  FD.Iteii i  vn autre cercle du ceiirre G, 
& intcrual G H ,  coupant le premizr cercle au poiiiR K du- 

wel foient meiiees les dc~ ix  lignes KF,KG. I e  dis queles  GO. 

Xez d u  triaugle EKG, f o r t  e g ~ u r  aux trais ligiicr doniiecr 
A.B.C. , , 

Car FD,FK enans  egdes  par fa diff. du  cercle: item G K  & 
G Y 1 1  cfi euident quelcsrrois cofiez ,du triangle FKC,coiit 
cgai i faux trois lignes FD,EG,GH, lefquelles efiants ega!es 
a u x  donnecî,aiifilcs coficz du tr iangle,  Lcïoiit eçaux aux Ii. 
gnes d,onnees. 

S C H O L I E .  

Ka pratiqmtant de ceprob. quedtr firiztant e~'? enfiignee en n@rr 
Gcometrie p r a t f i p c  Prob. 1 1 . 6  4. 

P R O B L .  p. P R O P O S .  X X I I I .  

Sur vne ligne droite donnee , & f~ i r  vn poinQ 
donnC en icelle, faire vn  angle rettiiigne 
egal à vn angle refiilignc donnii. 

Soit !a 1ign.e cIoiinee AB : & Ie 
poil& e n   celle A ,  h r  l cq~ ie l  
à1 faut fairevn aiicle reQiligne 
ep.1 i1,angle reLt11igne c i o n d  rk l&, 
CDE. 14 

Ayant pris 6 s  l i p e s  CD, DF 
ue!scouqiics poinc?s C & F, 

?oit menee II l i p c  CI ,  8r Cur A B ,  foit baW psr I r  r r .  p. 1.  le  
t r ianvl r  A G H  ,ayant  les trois coficz t.;aux aiix trois coficz 

in 
d u  triaiinfe C D F  , fqauoir efi les deux tof iez  G A  , HA, aux 
deux c o s e t  CD, FU, & la bafc G H  à la bafc CF. II eit eu -  
dent  par la 8.p.1.qucI'anpk A k r a  egal I'ail.ple D. domik. 
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T H E O R .  15. PRO.POS.  XXII I I .  

Si deux triagles onr deux coftez egaux à deux' 
~ofiez,clialcun au fien, &l'angle contenu 
d'iccux c ~ i t c z  plus grand que l'angle, iis au- 
ront la bafe plus grriride que la baie. 

Soiesr deiix criîngies ABC & DEF, dcfqaels les deux W- 

~ ~ ~ z A B , A c , ~  egarix3ux dcux cnfiez DE,DF, rfiacun au 
fieii; mais I'aiiglr A eff ?rand qiie l 'anqi? E D F. l e  dis 
que la bafe BC rf i  p lus  griiiide qiie la bafç EF. 

Q'ainfi II(: kit. Surla I igneDE,  & a u  poiiifi D , fo i t f a i a  
ar  la preccdcilre prbp 1,aiiglc E D G  egal a l 'angle A ; [ &la 

finile droi&te D G  tombera llorr i c  trixnqlc D E F ,  puis que 
1'aiigleEDI; a efi6 poE m o i n d r c  qiie l'angle A) &[oit pofcc 
DG,c;ale à UF,c'& J. dire a AC: Soit  t iret  puis apres la li- 
gne EG,laqucllc tombera ou audcf lus  dc l a  ligiic EF;oufur 
rcç1le;ou ail dellous d'icclie.Qi~elle tombe prqmiercmei~r au  
de f i s  dr EF, & [oit tircc la I iy ic  FG.U1autaiit que Ics coflcz 
AB, AC, fun: r imux aux  coi tez  DE, D G ,  vil chacuii au fien, 

+? 
$< l aiiç!c A ezai a l'angle E D G  par la coiiitrultioii : la ba r .  
BC icra esale a la L a k  EG, par la 4 p 1. Er que les deux 
cofiez DF, DG, IÔnt egaux e~irr'eiix : Ics a n ~ l e s  DEC.DGE 

,&oiir aiilTi esaux eiitr'ciix par l n  f .p.1.  Mais l 'angle DGF elt 
plus p n d  quç I'aliçle EGF : dOc auifi L'angle DFG fera plus 
urand que Iç rnef ineai i~ lc  EGF : Farquuy tout  I'anglr EFG 
fera beniicoup pliis p ! m d  que I e r n ~ h c  îi igleEGF. Donc  a u  
triangle EI:cJ,le coile EGrcra ? l u s  graiid tic le c o h ?  EF par 
i i ~ ~ . p . r . h l a i s  il 3 c l t i  deinfiitr: q x E G  cXeq i i c  à e c : d ~ n s  
B C h a  a d i  plus ;raiide qiic EF:ce qui clluit propolE. 
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J2 P R E M I E R  
Maihtcnant que EG coinlre îur icelle EF: dlaeitant que cÔ- 

>nc d c f i s  la bafe EG , fcra cgalc à 1a b a c  RC par Ia 4 .  p. X. 
E G  cfi plus grande que EF par la 9 .  corn. Ccnr. aufli BC C 
plus grande que EF : ce qui citoit p r o p o k  

E n  croificfmc lieu, queEG tombe au delfous de EL 11 ch 
euident que 1:s deux lignes intericures DF, EF font plus Fe- 
c i t e s  ue DG, E G ,  par la z ~ .  p . I .  Mais par la confiruLiion 
D G  e\cgrlcdDF: donc EG eltplur grande quc EF par  l a  
~.tom.fent .  Mais comme dcllus par la 4. p. 1. E G  eit egalc à 
BC : doncaufi icelle BC fera plus grande que EF : cc qu'd 
faloit dernonfirer. 

T H E O R .  16. P R O P .  X X V .  

Si deux tri9gIes ont deux coite2 egduX deux 
coitez, chafcun au fien,& la bafe plus grand 
dc que la bale ; ils auront auK l'angle con- 
t e m  diceux coiiez egaux, plus grand que  
Fangle. . 

Soient dcux triangles 
ABC & DÈF, ~ C ~ ~ U C I S  !CS 

deux coftez A B  & AC [ont 
enaux aux deux DE & DF 
cEacun au fien, Mais la ba- 
fe BC efi plus gra!~dc que -Ac 
l a  L î k  EF. I e  d ~ s  que l.angIc A efi plus grand quc  J3angleD 

Aiitremcnt il fera egal ou plus petit. Mais il ne peut eître 
cgal : d'autant q u e  par la 4.p.~.les b a h  BC & EF feroicnt CL 
gales contre13hppotere. Pareillement il ne  pcut d t r e  pius p.- 
tic; d 3 a u t a i i t  quc par la 24. p r .  la baCe BC kroit  p i c  

que la bafe EF : dollc il h a  plus gr aiid. 
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THEO.  17. P R O P. XXVI. 

si deux triagles ont deux angles egaux à d e v ~  
angles, chakun au fien, vn coité egd  à 
vn coité, fçauoir efi, ou celuy aux extreini- 
t e z  duquel font les angles egaiix ; ou bien 
celuy qui foufiiér I'vn d'iceux angles egnux; 
ils auront a u f i  les auttes cofiez e q u x  au%. P 
autres coitez, chacun au fien ; EL 1 autrean- 
gle egal à l'autre angle. 

Soieilr delit triarigle3 
ABC & D E  F ,  deCqueh 
!es &igles B, &ACU f i t  
coaux aux deux  E , & F 
c%arcun î u  Gen, & foic 
prcmieremeiir le coite 
BC,aux extrernitez du- P 
quel .font les angles 0, 
& ACk , rgal au colt; 
E F , ~ X  excrcmirez auquel  h i i t  les aiigIes E & F - f e  dis qno 
lesdeuxaorres coitez A B  , A C ,  Coiit rgaux aux deux autre* 
coftez,DE,I)~, charcun ail fiëii, fçriuoir elt A B  a DE & AC a, 
DF.Et l'autre aiinle BAC epal a l 'autreangle D. 

Car G A B  nleKegai à DE, Coit AB plus grand, duquel foit 
rctricht BG egalle a DE: puis [oit ciree la ligne droit te CG. 
Douc piiis queles collez B C ~ G  Cour cgaur aux cof i re  EF, 
D E , c h a h n  au fié,& l'angle ~ c g a l  a I';iiiglcB,par i a + . y . ~ . h  
bafc C G [&a cgallc a la bafc FD, &les autres aiigles cgaux 
aux autres a:igles chacun aufion:c'tfi f i  f ~ a u o i r  q u e  l'an la B 
CG feraenal a l 'igle F, iugucl  cfi nufi rndl1auglc A ~ j p i  
1'hypoth&. Paitaiit les deux i i i i ~ l e s  ACB & G C B kroieiir  
e aux,la artie au tout : ce q u i  eit abfutde.D6cle cofii,AB g . p .  - 
n c f io~ t  pas megal au coltC DE, mais cgal. Parquoy vcu q u t  
Ics cofiez A B,BC font egaux aux cofiez U E ,  EF,chacun a u  
fieii,&l'anp!e B:e@ ii l'anale E ; l i  bafc AC Cira rgale a 1a 

Dr,& I ' a ~ ~ t r c a n g l e  BAC cgal a l ' a ~ ~ r c a ~ ? ~ l c  D p ~ ~ ~ . l a +  
- C 
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p.1.c~ qu i  efioir propofé. 

S o i c ~ t  inainteiiaiit egaux dcux autres coficz , cçaiioir cfi  
AB à D'E foultendaiis angles cçaiix A CB,& F. Iedis  derechcf 
q u e  I t s  dcux aimes coItcz A C ,  SC font egnux auxdcux au- 
tres coitcz DF,EF,chricuii au iien,c'eft a dire  AC a Di', & BO 
a EF,& )'aiitreangle B A C  egal a l 'autie a n S 1 c D . c a r  fi le co- 
fi2 BC h'cit e c d  au c o f i E  EF,loit le pius  CH, diirloel 
fukcouppé B H e p l a  EF,puis tirk la ligne AH. I)unc~)iiiç 
guc k s  coficz A.D,BI-1 font  cgaiix aux coItcz DE,EF YI cha- 
cuii au GE,& l'angle B e f i e  ai aI'aiigle E Far 1 hypotheic,par ? L 4.p.1.labafc fera esale a a bafe, & Ics aiitrcs an!:les.cçriiix 
aiix au t res  anoles,c'eit i fçauoir, que  I'aiiyle A H B  k r n e ~ i l  à 
I 'ançlc F. ~ ' a % ~ a r l ' h ~ ~ o r h e f c  1 angle ACk c i l  aiifi ean! i  
I'angle F.Dunc l'angle A H R  lëra 3iiIIi e w l  àl 'angle A C R ,  
I'exterieiir i Coli oppof i  iiiterieiir: ce qui eK & h r d e ; c a r  il clt 
p l u s  nraiid p a r l a  16.p.r.Le col t i  BC r ic i to i t  doncpas  pli!s 
graiid?que le COR(: EF,aiiis egal. Pnrquoy Ics deux coficz 
BC C o ~ t  cgaux ailx deux cotiez L)F,EFchaciiil ail fial,& ]Jar 
b 4.p 1.1'3iigle R ei%t cgal à l 'anSk E,lcs bai'es AC,U~,l?.rür 
esales,& les autresangles RAC & D auf l ic~ai ix .  
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Si vne ligpe di.oi&k tombant: fur deux lignes 
droi&tes fail? Ics angles oppofez alcernnti- 
iiement egaux ,icelles lignes kront  paral- 
lelies. 

Soient deux lignes droiftes AB CQ 
C D, fur lef iielles tombant la l igne 
droi t le  LF ?ai& lis anglcr 8 E F, h A 
EFC alre$nari~iemenr egaiix. l e  dis 
q u e  A B  & k ~  (ont paralidles. C 

Car fi ellcs ne font parallelles , e- 
fians coiitinuees,elles fe rencoiitrc- 
sont.  C&c ii elles fe 1-encoimoirnt cornrnc au po in t t  G,cllrs 
feroient vn  triagle auec le cofié EF, &l'angle cxterieur CFE 
feroit plusgrand qiieI'oppo&intcrieur FEB pai la 16.  p.r.ce 
qui  efi contre I'hypotheîe. D o n c  les deux lignes AB, & CD 
ne le rencontreront iamais; & par la derniere dcf. icellcs k. 
Font paraIlelles. 

THEO. j g .  P R O P. XXVIII. 

Si vne ligne droi&te tombant fur deux lignes 
droittes, f i f i  Sangle extericur egal à Ton 
oppofk interieur du mriefine cofté ; ou bien 
les deux interieurs de meîme cofik c p u x  i 
deux droias ; icelles lignes kront parallcl- 
les. . 

Soient deux ligiies AB & CD,fiir lef- 
quclles tombant vile autre ligne EF,el- 
Je fi& I'an:le exterieur EGA egal à 
G H C  fàn o p p o l i  Litcrieur de  m e h i e  

/E 

cofié. Ie dis que  AB & Cl) font paral- 
lcllçs. 
Car que I'ari,:le G H C  cfi poE ' 
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E L E M E N T -  37 
cgaI 4 l'angle EGA,auqucl elt auf i  cgal I'aiigIe BGH par 
h r ~ . p . ~ . l e s  angiesaltcrnes B G H  , GHC feront egaux par la 
I. corn. h t .  partant les lignes AB, CD h o n t  paraIlelles par 
laprop. precedeiite. 

Pour la feconde partic. I e  dis que f i  les deux angles inte- 
rieurs de mefme colt2 A G H ,  & C H G  font egaux a deux 
droits, quc aufi AR & C D  feront parallclles. Car par la 13.p. 
1. les deuxangles G H C  & G H D  font e5aux à deux droits; 
partitaufiegaux aux deux A G H  & GHC.Qefi d'iceux an- 
sles egaux on  ulte l e  commun GHCJes denicuraris A G H  & 
G H D  fe trouueront alternatiuemeiit egaux, & par la 47.p.r. 
AB &CD feront parallelles. 

PROP.  XXIX. 

Si vne ligne droioe tombe i;ir deux lignes 
droi&tes parrillelles , elle fera les angles op- 
polez alternatiuement egaux; &.i'exteïieur 
egal à ion oppoié interieur du mefine coité: 
& les deux interieurs de mefine coité egaux 
à deux droi8s. 

Soient deux li nes droiCte~ parallelles Ai4 & CD. ( cil la 
$ure de la prec$nic propoliiion ) fur Ic~qucllcr tombe h 
ligne droiRe EF. Ie dis en preniier lieu que les angles A G H  
& GHD oppofez alternatiyenient font egsux. Autrcmér s'ils 

. ne font cgaus , I'vn fera p,Ns kraiid ou plus petit. Soit donc 
A G H  plus petit s'il eitp'ofib e, que GHT) : &fi à iceux an- 
$es ine aux on a adioulté c h d e  commune ,,Tpuoir l'angle 
d H C  ,?CS deux A G H  dr GHC f c r h  plus pairs  que les deux 
GHC & GHD , lefquels par la 13. p. r. efians e aux à deus  2 droiéts , AG H Sc GI-IC fcront plus etirs quc eux droias,  
6; par bpenulr.comin.fcnt.ies deux f&ia AB& CD ne b n r  
point panIlelles :ce quielt  contre noltre hypo thekDonc  il 
fdo i t  quc l'aiigk AGH fu i t  egal a l'angle GHD [on alteriic 
oppofi, 

Pour la feconde partic. l e  dis que I'an@c exrerieur EGB efl 
cçal,a Ton oppofk interieur de mefme c o k i  GHD: ce qui e k  
rnauifcfic par cc qui a eit2 dcmoiifiré cy dcgus , >auou quc 
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ahglcs AGI< & GHD cftoienr cgaux, effanc auf i  EGR CC 

@ à A G H  par l a r j .  y. r .  5( par la r. coin. feiitence. EGB & 
G H D feront ~ ç e i i x  : citans tous deux egaiixQu mefine 
AGB. 

Pour  la rrnifiefine ysrtie : ic di? quc  les deux iiiterieurs do 
mcfine coité A G H  Rc G H C  Toiiç e p i x  a d w x  &oi& : car 
s'il eRox autrement les lignes AB & CID neî r ro içut  paralle]. 
Ies par ld penu1r.com ~e~~t .con t ie l ' hypoc l ie î~ ,  

T M E O R .  zr. P R O P .  X X X .  

Les lignes dro;&es p r ~ l l c l i e s  à v n e  mefine lia 
. gne droitle , [ont parallelles enrr el- 

les. 

Soient les liqnes droic?a AR,CD, par~llclIcs a vile meCuc 

T\ o. 

tes ces liqiies îunt porces en v i l  inrlme 
plan, rit&? tii e c  la i i p e  droit te G E 1  i n  
~ I I C  icr cnuppcra iourrs , ~ r ~ i o i r  cit ~i '-7 
en G; EF en H ; & CD ei i I .  Etpuis que  
AUefi poCceparalielleaEF, Ics aiibfcs a 1 t e . n ~ ~  A G H ,  G H P  
feront égauxciitr'eiix par la prcce<\;iite prop.  oercchefpiiis 
q u e  CD elk a u f i  pofce par~l le l le  à lamrfine EF; I'aiiglc DIH 
Cr; aufli egal au i n c h  angle  G HF , c'efk a fçnuoir l'jiireriie 
al'exrerne. Parquay lesan~$es AGH & D I H  Ccront egnux 
ciitr'eux, lefquels r i tans alrcriies, Ics liçrics AB & CD h n r  

-paralriles entr'ellespnr la 1 7 . p .  I.  

Sur vil poin&t donné,mener vne ligne droi- 
t c  p ~ a l l e l i e  2vnc ligne dsoii'tç doiinèe. 
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d 2 

&it Ie poihR doniii: A, duquel faut 
mener vile l ignc paralleile a la don- 
nec BC. r .  Ey:!. 

Soit menee laligne AD faiiànt aucc B 
D BC l'angle ADC,& ciir icelle AD, & . 

a u  poillit A foir faifi l'aiigle D 
A E egül a I ' a ~ g l e  AD C. I e  dis que  la ligne E A tirec tant- 
qu'on voudra vers F, elt parallelle a RC. Car puis que  par la 
coiiltru&tionles anglesalternes ADC,D A E  fout egaux,  les 
lignes BCJE Ccront paraUeIlcs par la 27  .pi. 

S C H O L I E .  

11 eflrnawifk7e par celte conflrt48ies , que le  poing donné, d a k  
rjre te/JemcntJcctué hors lmlzgne donnee, qa'icelle e&nt contiauec 
ne consienne auec i c e h y .  %unnt à. la praricque de ce i i e  pp .XOM 

ralron~ enleignée en nos mernoires Mathemat. w o b  6.de l a G e o m ~ -  
n~e praric p z .  

T H E O R  2 2 .  P R O  P. XXXII. 

En tout triangle i'vn des coilez eitant prolon- 
$,bangle extesieur eit egal aux deux oppo- 
f a  interieurs : gr de chacun triangle les 
trois angles interieurs font esaux à deus 
droits. 

Soir Ic triangle A B C ,  diiquel l e  
colt6 BC, [oit proton$ irifqi!es en  
D. Ie dis en premier lieu que  l'angle 
exterieur ACD,eit ec;il aux deux op 
pofez intzrieurs A &B. 

w i l  ne [oit aiilfi, u'on meine  B 1 CE parallde a B A  par a 3 E. p. I .  & 
d'autant que la Hgnç AC toinbe h r  1:s parailelles A B , E Ç , p  
la zg,p.les angles BAC, & ACE f'eront a l t e r n x i ~ e r n i t e ~ a u x :  
iieuil'extcriru~ EÇD fera egal a fou ~ p p o I F  intrrirur ABC. 

C "J 
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Partant il eflmanifcfic quc  le r d  ACD , cfl egaI aux dtm 
A & B . oppoTez inrerieureitient. 

Pour la  feconde p ~ r t i e ,  qiie les trois angles A,B & C incc- 
rieurs du  t r ia iy le  ABC loiit egaux  à deux d ro i t s ,  il efi eui- 
d e n t ,  citant (ICD cgal aux deux A ,  81 B 3 Mais ACD aucc 
ACB font  egaux a deux droi&s par la r t  . p . i .  Partant les deux 
A & B aurc ACB, feront egaux adeux droits. 

De rcflepropo$tion nom pouuons coüipr,di cebien d a n ~ l e r  droi& 
{onregaux tom les angles internes de q!telcbq%ejgure retfilipe{c&. 
m i r  par deux mmieres , dont la premiore e/t telle. 

Tou les angles de tpeEconquefïp~e rcLtrlignefint cg&k deux 
fois autant d'angles droiRr, qilicellv ej'? entre les jgures retfilignes. 

C'eflà dire,que toru les avglcr r ie  la pvemiercfisurerciiFilignefi7~ 
egaru: à denx foIr u n  dvoic1,c'ejtà di* à dewx droits:Mais lcs anglcr 
de 1afico"dcjgure rec?ilignr,font cgaux à dewx fois z. droicis,hauoir 
ej? à qrratrc droit?;: Mais ceux de la troipejmefigure font egaux i 
zfoM tvoii droits,c'es? à dire d/;r dyoicill j .& ainfides autres. te 
heu qu'obtient chaq~efigirre reifiiigne entre lerfigure~ refiilig;?ei,ej 
monjtrLparle ni'bre des cojte~ou der aqle5,deux d'iceux ofcî:dau- 
tmt qrre k, lignes droites n'enfermdrvne/qerfîcie,& par conjquit 
ne conjTituent une figwe. m i s~ /on t  rcquifis a u  moins troM ligne{ 
droites P o ~ r  con/hire vnejgwrc reiiilipu-j d'oh vient que le trian. 
gle e p  lapremierefipre resililignc ; Car deles cofiez, en eflans oflet 
dem, reJe un : ain& l a f i p re  aymt  douce co/r'et, ou douteanglts, 
fwa la ~o.&ure, pirk que deux cjlans oJte~de 1 z.rcjtent 10.6 ain- 
M w t - i l  r q e r  der autres.Parqrroy pwid que la jgure  contcnuëde I L  
cajte e la I O  elle awrZ 11. mz!es equiua!lens à ro. angles droiiis: TJ : 
t'efia~rarcarr àdem foM Io.  mgles d r o i ~ 3 .  A i G  afi f i  tous les I O .  

mgles de la figure contenaë de IO. cape7 , eqwhallent à 1 A .  angltr 
droi&. puij quSice!!c figrrre eJ la 8. en ordie entre les figrcres reEfili- 
gnes. Or la ra:fin de recy e,t , qxe taute j p r e  re;tilignefe diuip cn 
astant de trimgles, qu'elie eJt quan:ie/me en ordre entre leslfgures, 
o s  bien qs'eiic r d a n ~ l e j  ou c o / l e ~ ~  rr'erbx eJ?ans ope?: Car d e  qwel- 
conyire ang'c d'uncfiji~rre on prrrt tirer des lignes droiRer A tom lier 
mgles appofiz : m.& a:rr deux p h  prochains on n'en pcrft tirer. 
parquoy la figure Pra di+e en afitnnt triangles qu'elle a d'dn- 
gles.dew eflans o;tey. A n / i  il ej? mident pire te triangle ne /r p u r  
Aio~pr en 4Mres triang!~ : msIr le pzdrangle fi coulpe en drus 
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& Pentagone cn trois,&c. Vem donc que lcsanglrr diccw tràanglrs 
conpituent tom les angles de lafigurepropojce. 6 tom les angles de 
quclconqiu triangle/ont egaux A deux droitfs ; il ejt manififle qur 
tow Icr angles dequelconque figure refiiligne /ont egam R deux fair 
autant d'angles dvoits , que 
ep le nombre del triangles 
e l  e fi d i  , c 2 Am 0 
dire; deuxfoir auta"t d a n -  
gler droits,qn'iceUe jîgure ejt 
quantielme en ordre entre 1e~f ;~urcs  reEfilipes. Ce qui eB V M  ma: 
rifepement és figures propofeer. 
Leficond moyen par lequel onfiaura la vallaur des angles de qd- 

conque jfgure reltiligne, ejl cejtrcy-cy. 

Tous Ics angles de quelqiic figure rcailigne, font  cgaur 3 
deux fois autant d'angles droias,patre efiaus oltez , qu.il7 
a en ice l l d ' a i i g les ,  OU dc co[tTs. 

C'efi 3 dire qrre les angler de cha/qu.e triangle f int  e g a w  2 deux 
foii trou drorE1Zs,quatre o&Z.CeJtàhauoiràdel<x droits: A n f i a u f i  
ln angler de la figure de 11. topez,  vaudraient deux foid 12. angles 
droirr,moinr quatre, (yauoir e! zo.angles droin,&c.Or la demon- 
Arafion de cela e p  nue. si de quelconque pointlpris dedans lafigu. 
re on tir# der lignar droites à t o ~  les angles.il y aura awtant de tri,& 
gkr en lndite jîgurc , qu' elle a d'angles ou colte% Veu donc queier 
angles de cha,Cqtrr triangle par la 31. p. r . fmt  egaux à deux droits, 
to:u les attgles d'iceux triangles ,/ont egaux à deux fois a d a n t  de 
droits,qrr'ily a de  c o J e ~ o n  b figure. Mais il epnrident qucles an- 
glcr des mejhes triangles. qrYfontà l'entour du  point pi4 dedans la 
jÇgrcrc,n'appart~ent aux angles de ladite figrire propofie : Qo, par- 
tantJion ojtc ces anglcr làr, les autres angles des triangles qui confti- 
twnt ceux de La figure propo@e,/ero n t a ~ f i e g a u n  à deuxmfoid GY- 
tant de droitr, ceru: rf'alenrowr le poinct prir,e/tanr o/tez,qrc'ity a dc 
cofez , ou angles à la jfgure. 
Mais tom ces angles là d'a- 
kntour le p o i d  pr&,/ontI;~c 
h e n t  c g m  à quatre droits. 
ainfiquc rww Pauons rolligé 
dela 1j .p.  1. ~arqrury lesan- 

de CO&, 

AB@ 
gles de quelconqrrc jgnrc reEtiligncJonr cgaux à deux f o i 6  awtant 
dc dvoiGfr,q#m~re $am o&q#c laditeFg~re contisnt &mgles ,  ou 
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* 42 I i q E M I E K  
0ri2 appert de ce quede,@, q m j c h a / g c r e  cojlé de qcdconq~tr 

jigirrrre&rlzgne, ejEprolongépar ordre vers  u n e  me/nle pmr : t ~ w  
kr nnglcs externes prg en/emblr , p ron t  egaru  f qua t t e  d ~ o r d s .  Car 
p a r  la r g p.1. k s  angles in ter ieun prio auec les exterÏeursJànt kgavx 
fi d e m f o k  au tan t  d V a n g k s  drsi@s, qu'il.? a d'angles,ou de  copez en 
h j i g a r e .  Ma& les anz!es interirurs /ont egaux à drunfoM atttant de 
droit?s,parre o j t c a q w  ladite figure a Janglas  , conunc n o m  mont 

mmflre 'cy  d e p ;  partrrnt les t x t e r i ear s f i n t  t o u ~ o u r s  egAux à gwa- 
trr droits. p a r  exemple : E n  quelconque triangle,lrs angles interienrr 
& e x t r r i w s  en/emble,/onr e g m  àjir droits : comme en la f i pvc  
cy de f i . .  Ma i s  par la 9z.p. I .  les  i sz ternes f ids  f int  e p x  h degr 
droicils. Donc les fiais exterisursfiront e5a.u.Y à 4. droitts. L n  vr 
qzadrangle,Ies angles cnterieîtrs les i n t ~ i e u r s  enremble,fint eF 
gmx2 hart? droits. Maii  les interiewsfezcls font.egamx à 4. dro ih ,  
c o m m e  n o m  azrons dernonjtré : les exterieurs jërcls j r o n t  donc aufi  
e .  q m t r e  droits. Tortter lejquelles choj'ès peuuentejtrc uesrii A 
figures ~ppojèes. I l y  a ldme/me ritvon en  torrtes arrrres figrmi. 

C O R O L L A I R E .  

refulte de  cepe J 2.pTOp.que les t roh  angles de q:rekonqlre trian- 
gle. pris en/~mble,/onr egaux a m  trois angles de quelconque duirt 
rriangleprrs enjrnble  : Pource q u e  t a n t  ces trois Là, que ces trois CJ, 

fan: egaux 8 d e u x  droits D'où v i e n t  p e f i  d e u x  anzIes Il'vn trian- 
~ l e f i n t  eEraux à deux  angles d 'vn  autre  trban$e : le 3 .  de l'vn )r$ 
rril j f ic~a! ail 3 .  d e  I 'm t re ,  &les tria~~lesfcronteqtriangles. 
il appert aztfi que to~fi:  triangle Ifofielle, d~ryitel  l'angle compiiiri 

par  les c o ~ e ~ e ~ f i m - , e , ~  d r o i t s  c b a c u n k  autres angles demy droits. 
C a r  les d e u x  re,?m.s en[cm6le font  u n  droit  , puis que  par la  3 z.P.1. 

k s  t ~ o i s  /ont egauk à d a m  droiti r & l e  j . e R  pore droic?. P a r l i q  
prc~s que par l a  5.1.1. les dewx re,tms /ont ezaiw- e n t r ' c m  xhacm 
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rPiceax faa demy droi8. Mais fi rangle Contenu des co~?ctegnux ej- 
~oitobtu~, chacun des autres/rrort morndre qu'an demy iraia. CM 
l e s  deux refins enJembleJeront moindres qu'vn droiR &c. Fzndc- 
mentflledit angle:ej?oit aigu,chac~a des alares fera plmgriid qtlva 
iemy droi8.Pourcr que les desu refians rnjémble/erontplcugratzdr 
qu'vn droir , &c. 

11 cj?pareiUement mamfeffe qgue chahue angle d'wn triangle e q k  
Interal, ep les dew tierces parties d'an droit, or4 la tierce partie de 
deux droits. Car deux .angh drozts , aufquels /ont cgaru: les tmir 
spngle~ dvn triangle equilateral, dilri/z;n trois angles egwx,fpnt 
les dem tierces partics d'va droi 8. 

T H E O .  23, P R O P .  XXXIII. 

Les lignes droites q u i  conioignent deux li- 
. gnes droites egnlles & parallelles , ~c de 

lnefine parc,iont: aufi egalles & parallelles. 

Foieiit dcux lignes cIroiRes AB, & CD, 
q u i  conioipeii t  de m e h e  part les dcux A 
autres ligiies AC & BD egalcsdr parallel 
]CF. Iedis que AB,&CD,fontaufTÏ egal- 
les  8: parallellt.s. 

@'II ne foit ai1ifi:foit meiiee la di3 onalle DC. Icelle tom- 
binr Cur les deux prrrllellcr AC, & B%, ferales angles ACB 
& CBD alrernatiuernent csaux par la  29. p.r .I tem AC,& B i l  
cltant egallrs,les dcux triangles CAB & C B D auront deux 
cofiez egaux à dcux coftez,& vil a n q l e  eça l  a vii ansle,& par 
laq.  prop. pr la hafe A B  Fcraeoalle 2 la baCe C D ,  & I'aiigle 

a, ABC fera e~alalternatiuemét a l'angle DCB,& par la z7.p.r. 
les cgalles AB,& CD feront a ~ i ~ p a r d l e l l e s .  

1 

THEOR.  24. P R O P .  XXXIIII. 

En  tout pnrdlellograme, les coilez st Iès an- 
, gles oppofez , font egauxentr'eux, & la dia- 

gonalie lecoupe en deux egallement. 
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44 P K E M I É R :  
Sbit lepa~alIelIograme ABCD, en la fiçure prçcedentc. Te 

disquele  colt2 A B  efi rga l a  fon opyoféCD;AC a BD:Item 
I k n  Ic A cgal a Ibn oppoG D , &  l'angle IPBD cgala I'ailglc B AC : finalemér que iceluy parallellograme A B C D  cfi  coupi 
e n  deux cgalement par la diagonalle BC. 

Car  puis que  ABCD CR paraIlellogramc,AB feraparallellc 
i C D , & A C  a BD,& parla 29.p.1. Psg1e ARC fiera alternati- 
uement cgal a l'angle B CD. I tem l'angle ACB alternatiue- 
ment  efgaia l'angle BCD. Ainfiles deux triangles RAC , & 
DCB auront les angles ABC,& B C A  egaux a u x a n g l h  BC D 
& CBD charcun au lien, & le cofik commun entre iceux an- 
gles BC-et par la z6.p.1.les autres caficz AB & AC feront c- 
gaux  aux autres coIte z cD,&DB chacun a u  fié,& l'autre an. 
g l c  Aega la  I'anglcD.Et fiil eR euidét que les deux aiiglesau 
polnCt B enlemblelèr6t cgaux aux deux cnkmble  au poirict 
C.Encores par la4.p.1.les triangles ABC , & CDB feront es 
p u r ;  & p a r t k  le parallel iogrxne ABCD efi couppi  en dcu  
tgdemen t  par 14 diagtxialle BC; ce  qui citoit  à prouuer. 

T H E O R .  21. XXXV . 
Les pnrallellogrames conflituez h r  rnefmc 

bare,& encre melmes parallelics,bnt egaux 
entf eux. 

Soient driix paralIcliogramesAB . 
C D ,  & BCEF tous deux furmelinc ---- 

bîfe RC,&eiitrc mecmes parallelles 
AF,& BC. I e  dis +ls Coiit egaux. 

Car par l a j4 .p .  1.1cscoLtezopo- 
fez des patallclbgrames efians e - 
g a u x , A D  & BC fcront eçaux.ltern B > 

BC,& EF,&parwiic AD,& EF cgaux, aurqucls fi on adioiiflr 
Ia ligne comnlune DEj AE fera e p l k  a DF. 1 tcm A B  efi e- 

d c  a D C ,  lefquclles eltas paral!ellcs,l'anple exterienr CDE 
egal i r o p p o ~  interieur EAB; par L +p. 1. les rrim 

glcs BAEj,& CDF fcronr egaux : deîquçls fi on oftc lc triau- 
c cornrnoii GDE, les dcrncurans trapezcs BADG,& CGEF 

egaux: a d q u e l s  fi on  adiouRc le trGgle commun BGC 
l e  ~ a r a l l c l l a  . ABC D fera egal au paraIlcllograine BCEF : rc 
qui c i to i t  i rfemdnfiiu. 
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THl?OR.  26. PROP. XXXVI. 

La p~ra l l e l l~~ra rnes  confiiruez fur bafes e- 
galles ,% entre mefmrs parallellcs, font e- 
gaux entr'eux. 

t 

~ o i e h t  19s deux paraikllogra- A 
mcs ABED, &EFGH,  ayans les 
bales BC,& GH egallcs , & entr t  
lesrncGnes paraik?les AF, & BH. 
l e  dis qu'ils foiit enaux. B c G H 

Q'd c e  fvir ai&: foient m e m i s  les deur ligiies 8 E, C$, 
daautafit ue BC eft  ofee egale a GH,& Far la 34.p.1.h mef- 
me GH $ r g & i  f!a o p p o f x  EF;BC, fcronr eg&r c& 
rr'clles par la ~.corn.feiiteiice. Mais ciles foiit aulfi parallelleç 
par Phypothcfe: D o n c  les lignes BE; CF qui les conioi 
feroiit adTi egales & parallelles par la 3i.p.r. &par 
BEFC feraparallellograme,iurmefme brCc,& 
parallellcs quele pnrallellng.AHCD,& par la ~ ~ . p . r . i l s  feronc 

exaux; & parls m e h e  prop. il fera auai eqal au paraIlcllog. 
EFGH efianr fur rneGne bak EF, auecicdi iy ,  & eiitre me[- 
mes parallelles AF,BH:Et  parla^. corn. &nt. les paraIlellog. 
ABCD,& EFGH icroiit egaux entr'cux : ce qu'il falloit de- 
monitrer. 

Les triangles qui font h r  mefine bafe , 8t en- 
tre inelmes parallelles , font egaux. 

Soient dcux triangles A B C, & 
BDC tous deur fur la mefmc ba- 
fe BC,& eiitre m e h e s  parallelles 
EF,& BC.Ie dis qii'ils font e ~ ~ i x .  
Car li onmeineBEparaIle1le aCA, 
&CF paralleIle a BD,feront acc& 3 C 
plis les parallello ramcs A E B C, 
LBCFD, ~cfiiuc&fsroiit cpiur yu la 31'- P.'. Mais fer th- 
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glcs donez A B  C & DBC font  moitiés d9iceux pardieliogra- 
mes par la 34.p. 1. pourcc qu'ilsfont couppez en d'eux egale- 
men t  parles diagoiialles AB,DC:doncauffi les tri~ng!esABC 
& DBC fcroiit egaux,par la 7.corn.feiit. ce qu'il faloityrosr- 
uer. I 

T H E O R .  28. P R O P .  x x x v ~ r r ,  

Les triangles conitituei fu b a h  eg&s & 
entremehes parallclies , font egaux en- 
tr'eux. 

Soicnt d ~ u x t r i a n ~ l c s  A B C,- G 
DÈF, coi~fii tués fur bafes cga- 
l e s  RC, & EF , & entre mermes 
parallcllcs GH,& BF. Je  dis quc 
11s font egaux. 

Car apres auoir meil& BG pa- 
rallelle à C A ,  & FH paralielle 
D E parla 3r.p. 11. les deux p a r a l l e l o p m c s  ACBG, DEFH, 
eltans fur bafes egallcs, & èiitre m e f i e s  parallelles,fcroiit ei- 
gauxpar la 36. p.1. aniTi egallcs k r o n t  leurs moiticz , fçauoir 
les triangles p ropokz  ABC,  & D EF par la 34. p. 1. efiaiitJcs 
parail~Ilogrames coupez en deux esallement par les diaga- 
ualles B A ,  & DF. 

T H E O R .  

Les triangles egaux conltitués lur mefme ba. 
fe ,& de mdme part, font aufi entre merd 
mes parallelles. 

Soient deux trianSIes egaux 
ABC, & B c D conitituc z iùr A 
n ie fmebdè  BC , & d c m e f i n e  
part .  I e  dis qu'ils [ont enrr r  
meCies  parallelles , c'elt a dire 
que  fi on  mcine l a l i j ne  AD,el- B 

le  Grapardle l le  BC. , 
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Aucrcmcnt du poinA A on en pourramcner vueautrequi 

feragarallelk a BC(fi ADnc l:éIk)p3r la ~r.p.r.Laqucllc tom- 
bera,ou,bien au dellbs de  AD, ou aiimdclIous ; u'elle coin le  
preniieremciit au deflùs, & foiticelle A E ,  s'il e 3 poi'iiblr: & 
apres auoir eontiiiiié BD iufques e n  E,&rnené EC. Les deux 
triiglcs BAC,& REC par la 37.p.1. efiaiis fur mefme bafr, & 
dit:enlehes paraIlclles leroiic egaiix. Mais par l 'hyporherc 
BAC,& BIIC coiit aiifi cgaux; partant BEC,& BDC fcroiét 
ai:fi eg2ux,l~partie a u  tout;  donc AE ~riralieie ne PO"""'' ' 
tomber pardef!iis AD. Lemelînciiiconiieniciit S'en uiura fi 
oiipofelaparallellc AFau deilous de  AD:car ayaiir mciii: CF; 
.il Cenfiura ue Ics tri;uin,les B F C ,  & BDC font egaux, cc 

prilr ehrc: Donc  d u  point d o i i n c m u i c n p o i u t  d'a. 
t~eligne quc AD parallclle a BC. 

T H E O R .  30. P R O P .  XL: 

Les niJçlcs cçmx cont'lic~icz furbares egaUes>. 
si de mefine parc, font auG entre m c h e s  
paraI!elles. ' 

Soient deux t r : an~ lc s  egaiix 
ABC , & D U ,  conlkituez fur A 
bafes thalcs B C, 8. E F, & dc 
mehcpart. l e  dis qu'ils font 
aufi eiirre melines parallelles; , 
cklta dire q:ie li on meiiie viic " 
ligne droitç de A , tii D, qu'i- 
telle fera parailcile à BF. 

Aiitremçiit du  F'oinfi A on cn p w r r a  mener vile autre qui1 
ferapadelie a BF ( f i  A i l  nc 1'eft;par la 3 1  p.r.Laqirelle tom- 
liera, ouau dclliis d c  AD,oii a u  dcilous. Soit donc premiere-* 
nient a u  de il us,^^ Toit icelle AG, s'il e f ipg f ib l e .~es  deux tri;- 
glcs B;!C,& EGF feront e p u x  par la 38. p.[. Mais par I'hy- 
poriiefc BAC, & EDF font  auf i  egaux : partaiir EGF &EDF 
leroiit e5aux p l r  la r .  con]. relit. la partic au cou?; ce qui efi  
im?ofible : Partir 13 parallrlle inenee du point  A ne rom- 
bcra poiiit au d d h s  & AD. 1 c m c h e  incoiiucnienr fcnfhi- 
Ura fiu~ila faicroifibcray de:lous, comme AH, car l e s  triait- 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



43 P ~ E M I E ~  
ales EHF,& EDF fe trouucroiciit e p ü x  ; donc du 4 
ne pourra efire mtiiee autre ligiie que AD parallellc i BF; 

PROP.  XLI .  

Si vn parallellograme, & vn triangle ont vne 
m e h e  bak,&fonr entre mecmes par;illelles, 
le parallellograine fera double du triangle, 

Soit Ic parelkllograme ABCD fin la A 
m c h c  bafe BC, q u r  le triangle BCE, & 
tous deux entre me~mrsparalielies AE, 
& BC. I e  dis que le parallrl logrme CR 
b u b k  du triaugle. 8 

Car fi on rneine la diagoilalle AC, Ic triaiigIe A R c T ~ ~ ~  I r  
moitié du parallellogr.par la 34-p.1. leqiiel Gra  e ~ a I  aii triaii. 

ar la  37.p.x.partaiit paralkllograme q u i  efi dou. 
fera aufi double dr l'autre. 

PROBL. Ir. P R O P .  XLU. 

Fairc vn parallellograme egal à vn trinn g!e 
donné, ayant vn angle egal à vn angle re- 
ailigne donni. 

Sait  1; triansle donn i  ABC 
auauel il faut fairc vil uaral- 
lelfogram e egai,ayanr vn an- 
g le  egal a l'angle donné D. D 

S o n  la baCe du trian le AC K coupce en deux egal cment 
en E,fai& l'angle CEG egal 7 

i I ' a n g l c D  par 1azj.p.r. ~ u i s  par l a 3 ~ . p . r . f o i t m ~ ~ i ~ ~  de B,]! 
ligne RF parallclleaAC,layuelJe couppe EG en G. Derrchci 
dc (3 [oit méiiee CF paraIlelle à EG , reiicontraiit BF en F: & 
fcra confiitué vn pa ra l l~ l lo~ra rne  EGFC, le uel ie dis e h r ,  
c g d r u  triangle doiinC ABC. Car eRaiitiirce?a ligne Bfi,ici 
luy pa ra l l e l io~ramc  EGFC icïa double du triangle EEC ni1 

le p q  
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E L E X I E N T .  4 9 
la pr tq .pre~cd.  auquel e l t a u f i  double le triangle ABC par 1 a 
~8,p.I.pOUICe qu'ils font fur hafes egales,& entre rnefinespa- 
rallelies: kparalieliograrne EGFC, âc l c  t r imgle  A B C  k r G t  
donc rgaux en[r'eux par la 6 .  corn. f a t .  @ puis qu'iceluy p l -  
rallello rame àl 'angle CEG egal au donné D par la coiiitru- 
iiioi~, eR ni i i i i i~f ie  ce qni eRoir propoG. 

Pe!ietier adiocljteicy la conrrmfi de ceJ?spropo/;tion, qwi e/? te& 
Enirevn triangle ega f à v n  parailellograme donné,&pi ait wn an-, 
gle egrl à v n  angle reMilzgne donné. 

Et  d'auiiant que now auons enfiigné ce problernc en rzos memoi- 
fer r~athcmatiqwes,prob. 14. noHr n'en feronr icy reperition. 

THE OR. 32. 

En tout paralleUograrne ,les fupplements des 
parailellogrames qui font Cr  le diaine- . > 

tre,font cgaux entr'eux. , . 

Soit le paraIlellograme ABCD, ion  di=- 
metre  AC,^ I'enroür diiqiiel font  les pa- A 
ralleliog.AEIG & iHCF.  I e  dis que les 6 
parîllello~rames GIFD & EBHI qu'on 
appelle iupplements, Ioiit egaux entre 
eux. 

Card'autant que par la j4.p.r.les tria- 
gi:s ABC,ADC font egriux entr'cux: Itcm le5 t r i a n p l e ~ C I ~ , ~  
CF1 aufi egaiix; fi on  ofte ceux-cy de ceux-la , relteront e- 
ganx lestrapezes ABII1,ADFI. Mais par la 34. p.r.i'onc a u f i  
egaunles t r i~g le sAEI ,~GI ;pa r r a i i t  fion les ofic des rrapezes, 
demeureront egatix les fiipplemem EBH1,GIED. Cr qui e l  
Aoit àprouu-r. 

Sur yne ligne droite donnee', defcrii e vii p. 
D 
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raUeiiograme egal i vn triangle don- . . 
né, ayant vn angle egal à vn angle rettili- 
gne donné. 

Soit Ia ligne droifit donnce AB , le  triangle doniit: C, & 

l'angle rcc'tiligne Jori11k D. II faut fur AB defcrirc vn paral- 
Iellogramme e p l  au triqngle C , & qui ait vn angle e ~ a l  ac 
donnE D. 

Soit prolougee la ligue donncc A B  iufques en E, telierné: 
que  AE foit esa le  a qiiclcoilqiie des coltcz du triangle C , 8i 
foit  acheué de coiikruire par l a r a  p.1. le triangle AFE,ayan: 
Ics coitrz egaur aux coitez dudit triangle donni: C,lequel lui 
fera a u a  egal par le corol.  de  la 8.p.1. Soit maiiltenant cou- 
Aruit par la +z.p.r.ie parallel!ograme AGFH, esai  ail trian. 
g le  AFE, & ayéiir l'angle G A H  cgal au donne D : & apres 
auoir continué la l i sne  EH iurques en  1 , tellement que Hi 
io i t  eeale a AB, [oit menee I A  iuîques a ce qu ' r lk  rcncoii- 
t r e  FG prolongee CL, K :  ce quidoit  a r r i u c r , n M h t  IAparal- 
lelie a FG, par la II. corn. Seut. puis du point1 K, bit mcne: 
KM paraIlelle a GB, iufques a ce qu'elle rencontre I B  tirer 
en M : bc fiiialement h i c  proIongte H A  iufqucs a ce qu'elle 
rencontre KM en L. Ie  d i s  que le parakl lograme ABML ifl 
le  requis. 

Car il efi c~ilft i t i iÉ fur 13 I i m c  droii te doiinee AB,& à I'aii, 

glc  HALeSala l ' a n g 1 c d o n n ~ ~ , p i i i s  que par lar l .  p. r .  i i e k ,  
epal a l'angle GAH,qui a efiS fair enal a l 'ansle D: Fiiiablc 
ment  il eit egal nii triangle doiiiié 5, puis que par la 43.p. I 
il cit  egal au~aral le l lograme AHFG , lequel  a cfii  fait fgd 
au yiangle AFE,ou C. 
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S C H O L I E .  

Nom alsons enpgnt! lapraticgire de ce ~ r o b .  en noJ ??sr?moirw 
l~iiathemizt. Prob.1~.  e4. l e  conwerfè R'icrlily nu hob.16.  C'ej?po~r- 
quoy nom n'en fmns  rcy repctrtion. 

P R  O B L. 13. PR OP. XLV. 

Faire vn parallellograme egal à vne figurere- 
fidigne donnee, ayant vn angle egal à vn 
angle reailigne donni. 

Soit I4 fiourc reailigiie donncc  
ABCD, &?angle donné E. Et il 
faut hire vil parallellegrame egal 
iicellefigurere&iligne A B C D, 
q u i  ait vn anole egal au donnk E. 
- Soit reîalcii la figure re&iligniie 
donnee en triangles , fgaiioir efi 
meimit la ligne AC: puis  par laqz.p.r.foit faiR Ic parallcIla- 

rameFGHI egal au triangle ADC, ayant l'angle F ,  egd i 
Rii;ladonnt E. 1r6 CUI H 1 foir B i &  Ir paralielioo. HIKL 
esaiau triangle ABC, ayam vn angle H I K  e g d  nu z o n n i  E: 
&îcrafa i& ce qiii c$t reqois. Car  les deux parallellogrameî 
FH 8: IL  font c o n h u i r s  rqaux i la figure re&iligiic A B C P ,  
&ont  chacun vn a n ~ l e  e g d  à 17angle doniié E j & ces deux 
paraIlellog. erikrnb)e en f'oiir vii feul. Car.d'autairt quc cha- 
cundcsaiioles G F I  , H I K ,  c l t  egal a I . a n ~ , l r  doniii E ,  ils Ic 
kront aillfenrr'eiix : a i i l ~ u e l s  fi o n  adiouite l'an le cornun 
FIH,leideux angles GPI, HIB, qui fonr  cgaui i f e u x  droits 
pa r  la 19 p.r.efiant FI-1, aralleIlograrnc ; feront egaux au? 
dvir angles HIX, HIF,&T ueli partant b r o n i  c p u x i  deux  
droids, &par la  L+ pr . ler  %ur  li:ncr il, ICI Tc rencontre- 
roiir direQement . Parçillerncnr les deux angles GHI ,  ULR 
chans egaiix par la j+ .p .~ . ca r i l s  iontppofez  à angles cgaur 
GFI, HIK:Si aiceux o n  adioufir  I'annle co rnmunIHL,pa t  
lemcfme diîcours que  cy dcilüs,  les deux lio;nes GH & L H  
ferencontreront direttemciir : a u 4  FK & GL c h n s  l ignes 
&oittes, & conjoignant de m c h c  p u t  les cgalies & pasal: 
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S'il g e ~ j 7  e s  diahanrage detri/igles en lafigure do"ner, il eaitfa& 
c o ~ u i r e / u r  KL v n  troi~e/meparaliellogramme egal a* troijÏe[inr 
rriimgh j puir /~r  lc coffkoppolé b # L  , w n  m t r e  paralleilogramine 
egal au  4. triangle, & ainjip~ocedw dc triügle en trrmgle irrfqxrr 
à lafin. E t  quant à la demonj?ration , ce fera touJiourr la me+ 
qrtedefm,rqpetee RUtilntde foM qrc'il fera de bejàin.~r Pellefi~r n 6  
ior+ icy v n  ~rablcme trer-vtil . qui ej'i. ii+dkans donnees 
deux fignres reL?i1ignes jne3alcs , rrouuer 9 'cxcez de la plus 
grande par deifus la moindre. Mais d'awtant 7:re nom L'aaom 
naJcignP cnjuitte de r e l y  cy d~flm, en nopre Geomrtrie prfiticqy 
prob, 18. nom n'enferons r c y  rcperirion. 

II ej'?mmzifej7epnr ks chofis diihs cy defm,comment on de/rri. 
ra fur vne lrgne droitte donnee vnpma.lellogramme egal à unej- 
gure rettiligae donner. & qui a i t  vn angle egal à v n  azgle rdfili- 
gne donnd. car  p o h  exemple,jIa ligne droiife FG eu$ $4 donaie, 
A& cufions par la precedentc Wo9. defcrit fur icelle le paralMo- 

x . ,  , 
grammi F G ~ I ;  puifur la rne@eiigue F t i , o ~  p~tsJ?ojf,dr z w  q . ~  
l e 2  I C P ~ C  I I I .  le ~ar&!''c?'op.ilIKI. ; & an$ con~rc~fiurmcnt r r: * 

~ L - - J ,  

@oit R'auanrage de triangles en lajigure reiliLgne donnee. 

, . PROBL.  14. P R  O P. XLVI. 

Sur vne ligne droite d8ni.e, defcrire vn qusr- 
ré. . 

Soicla Ligne droiBc d8nec  A B , h  Iaqiiel- 
le il faut defcrire vn quarrh. Du poiiiR A, 
toit rnenee AC l igne perpédicitlaire à Aii 
pa r l a  11.p.r.  laquelIe foic faite egale à AB; 
& apres aiioir ment. CD p~ra l l e l l c  a A B, 
& BD parallell à bC par 11 31.  p. 1. ie dis 
quelc  q u a d d a t c r e  AD eft qua& A 
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E L E M E N T .  I3 
Car d'autant que par lacoult tu&iou il eit para!~cllogramq 

les cofiez, &les angles oppofez font egaux par la 34.p.1.par- 
taiir AB efi egal a CD, & A C  aBDrmals AC e&c epal a AB 
p r i a  conltruttion, il clt euidenr que  les qiiarre c o h e z  
egaux. Item l'angle Aefianr droit par la conltruRion, aufi 
foiioPpoE 'i: Dira droitt. Eelaligne AC t6bant fur lesdeux 
lignes parall~llrs AB, C D ,  lcs dcux aiig!es interieurs A & C 
font egaux à drux droiRs par la 29.p.r .  Mais I'anplc A cfi 
drnict: donc l'angle C fera aiiffi dro i t t  : partant aufi droi& 
[on oppoft B: a i d  Ics q i i m e  angles A,B,C,D,fcront droits; 
&par la def.du quarré, la figure AD Zeraquarrec. 

S C H O L I E .  

Notu auons rn/ergné la pafiiliqrre de ceJeprop.en noj?re Geomr- 
~riepra3iquc~rob. Ir .  

Proclmdernon,Fre icy: Quc les qiiarrez dc lignes egales fon t  
egaux. & que d r  quarrczkgaiix,les lrgnes [ont egale:. Ce yu; 
ej? r$àprou~er par la/Ù$erpo(àtion d'vn quarréjlrr l'autre; Car 
ler lignes e h n t  egder&l'vne e,tpofie deTm i'autre , elles conuien- 
dront entr'ellcs ; les angles eflant aufi egarrï , CeJlEtrJauoit 
droicYs, ils conuiesdront paredement entr'eux : & partant tout  Is 
quarré conlriendra à. tout lc quame. w/i les quarrezfint egaux, 
ils conuienncnt entr'eux, à caufe de l'egalité der angles :Donc aufi 
ler lignes,autrement vn quarré /mit p h  grand que Pautre. Nom 
auons laiffila demonjtration de Proclrcs qui eJ tres-longue , POW 
fiinre relie-ry qui ej? brefw &facile. 

THEO. 33. PROP.  XLVII. 

Au triangle reaangle, le quarré du colté qui 
foufiient l'angle droia , eit egal aux deux 
quaïrcz des deux aurres coilez. 

Soit t r i an~ le re f i ang le  ARC, fur  les coftez duque1 Cois  
dekrits les trois uaricz B C D E, ARFG, AHIC. Ic dis que 
IrguarrC B E dePrrit Br l e  ro f i i  B C , gui  IouRienr 12an Ic 
dro18 BAC, efi eTL;al n u x  delix quarrcz AF 8r AI d c k ~ i s  ur 
les deux autres cokez AB S: AC. 

a 
Car ioi:menrc 13 Iign< AK paralidle à B D , O U ~  CE,&:& 

D iij 
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tion du quarr;, ies4.angI:s au  poiiiR A font droilts , Ics Ji- 
nes droit tes AB, AH f~rencontreroi ic  &re&cineiit , 8i ne 

feront qu'une l igne droi9e:l tcrn CA,AGprr 1. 14 .p .  I .ULIC- 
chef, puis que l r s  a n g k s  ABF, CBD Conr egaux, car ils (ont 
droi&s,fi o n  leur adloiiite le commun ABC,le to ta l  F B C  fs 
ra egal au to t a l  ABD. Le trianqle ABD a donc les deux co- 
f iez  AB,BD egaur  aux deux cohez  FB,BC du triangle CBF, 
chacun  au  h i , &  les angles ABD,CBF contenus d'iceiix cos 
fiez, egaux,& par ia4.p. 1. les triangles A B D  , CBF feronr 
egaux. Mais l e  quatri: AF e a  doiiblcdu triangle FBC par la 
'41.p.1. car ils font îur  mefme bafe BF, &en t r e  mefrnes p d .  
leilesBF,GC;il fe radoc  au% doublr dc ion  cga1AHD:diiquel 
ac re&igieBKek a u f i  d o u b k  par la n ~ e i m e  .+r.p.r.&par con- 
f c q u e n t k  quarri: AF h a  e y l  au r eaang le  BK: c a ~ l e s  cho-  
fss doubles d 'viiemeûne font eualles ciirr'elles. Par rnefrnc 
di[cours onprouuera  qiic Ic re&iiple CK efr egal au quarré 
A I  : partaucles deux eiifemblc BK,  & C K  Crroiit egaux aux 
deux quarrez enfcmbie AT, Bc A I .  D o n c  le qua& EE quieft  
c o m p o E  d'iceux re&an$es BK,  CK Cera aulIi egal aux nicl- 
mes  quarrcz AF, AI : ce qu'il faioit prouuer. 

T H E O R .  34. P R O P .  X L V I I I .  

Si le quarri de l'vn des coite2 d'vn trianple,efi 
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E L E M Z N T :  js 
igal aux quarrez des deux autres cofiez, le 
u-iangle fera reaangle. 

Soit le trian le donné ABC, & toit l e  
p r r ~  du CO& BCeg.1 iuxdsux  quar- 
rcz des deuxautres cofiez BA, & AC.Ie 
&squellanglc BAC cfi droit t .  

Car apres auoir mcné A D  perpcndi- 
culaire a AC, par 1s r ~ . ~ . r . & f a i t  AD cf- 
plie a ~ ~ , f o i t  mcnce CD.Le triangle B 
CAD ~erarei%anRlc, & p3r la 47. p.'. 1c 
¶uarri de CD fera egal aux deux quarrcz d e  CA, & AD, leL 
quels font egauxaux qiiarrcz dc  BA,  & AC, efians leurs li- 
gnes egalles; &par  la x.com fcnt. l e  quarré de BC fera e a l  
lu de CD : partant Ia l i p c  CB r allc i C D .  Uon(?cS 

R A trian les BAC, & CAD auront deux CO ez egaux à deux CO- 

t t ç z  c alcuii au lien, & la bafc cgaalIe à la bare, & par la 8. .r. 
l'angle BAC fera egal i bangle droit CAD : partant il sra 
aufi droii. 

P 

Fin du premier Element. 

D iiij 
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D E F I N I T I O  N S .  

I. Tout parallellograme r e h n g l e  elt diQ 
eitïe compris des deux lignes droiaes qui 
font i angle ciroia. 

L a eltédit en la 96. def.r.que c'ej? quepara'le!lo,arame, 6 qu'ily 
ena dequatre firtes : miai maintenant il faut entendre qw'vr, 

parallellograme ej€ dit rethngle, lors qu'il A t ow  los angles drorh, 
&par confiprnt  il y a fidement l e  ya r ré ,  comme A B  C D,  & l e  
parré  lcng C O ~ ~ ~ B F G H ,  qtliJôiclat ucchwgler : car il n ) a  fur :ri 

dercxp~a!lellag.qui ayent ier angles droiifs. Efl icy à noter , qu'a 
to~tparaiiellog. /îvn/ersl angle e/t donné drort , il eJ necefaire que 
lest~oiiautses trotsfiienta-@drordr : wmmep PdngleE dupara? 
leliogranra E F G l i d r o :  i e  dis qrte les trois autres F, G, H,Pnt 
a ~ f i  droiEiLs. Car d n ~ r d l z t  que les lignes EJ,GHront p~rdfelles, la 
angles internes E&H font egam à deux droL7spar !+azy.p.~-"dakj 
danglc E eJdroidbpar l 'hjpothefi:  l ' a~g le  ~ [ e r a  donc a ~ f i  d7oid: 

&par la j4.f.~.lewrs oppofe/e~. G Njeront art-fi droitÉs. Parqxq)' 
&clide drttei t tp~rdlellog.  tjtrr contmu/om d r m  ligne$ droi3r1, 
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E t E M E N r .  n 
'rn' conaprmnent vn /eu1 angle droiB : tellement que le paraltellog. 
retfangle ~ F G ~ , f i r a  dac? @re contenu[om les decar lignes droifies 
E F ,  ES: o u f o f ~  ler deax EF, FG - oufoff5 FG , G'fI :ou findement 
 fi^ GH, H E  : ainfi deux lignes cxpimen't tocrte !a ma$nitat.de d'vn 
parfil!ellojrame reGtangh :lfauoir I'vne tomme EF, ocr HG, fa Ion- 
gueur, & I'atrtre comme EH,  ou FGl, fa l a r p r  : & par le mouue- 
ment imaginaire de I'wne de ces deux lignes en I'autre,fi fai8 icetu~ 
parniidlograme. C a r j  I'ehrit con~or\r quela ligne EF , en allant e n  
buaw long dc la ligne E H , ~  meuue a tvauers, tellementqu'elle fa- 
cetoa'~ourr angle droic7aiiec icelle E H  , iyl;qries Act- que le poinR E 
paruienne aupoinfl H ,  &le pmn.7 F,a,aupoinc? G :[rra de/% tout 
l epa~ahhg .  rec?anfle EFGHLemi;nejera faia,fionpofi E H  /ë 
mouuoir en t ra~en, f i lon  la ligne EF. D'ok aduient p e  P E F  e j d r  
{pieds, 6 raittre topé EH de trois : jîon mrtltiplie v n  nombre par 
1 auee, fird produit r r.pi~di q ~ a w e 7 ,  pow Paire ou cmtenrr de tour 
l c  para!le!lograme Pareillement au refiangle R B C D , le coJé A B 
e/tant de j piech,& le topé Al) auf i  de troii pieds :multipliant l'vn 
p u  i a w e  tront prod~itr nertfpieds quarrecpowr I'aire Bicelarg re- 

monfie l a j i p re  cY d ~ @ .  
Er epicy à ngter, q i e n  cejicond h r c ,  ér autres/uiuaw, Ea- 

clidcfip?elie hr parailei!og. reg angle^, h p i e m e n t  relfang[es:ceq~u 
obfirucntau fi ler autres Geometres, tellement que par le nom de re- 
n'ailgre,i& f a ~ t  toilji0urr entendre pa~dlelloglame re8angle. 

2. En tout pnrallellogr~mc, l'vn des parnllel- 
lograines defcrits à l'entour du diametrer 
auec les deux fupplemens, efi appellé Gno- 
mon. 
Au pars!~ellogrizme ABCD (en lafgrrre de la 4. popo- 

fition de ce liure ) /oit menée L diazonale BC , & E F 
parallelie 2 A C couppant Z~d iqona ie  en 1 ,  par iceluy po;nEt I 
{oit menee GH parallelh 2 A B  : le paralleitogramefira dru* en 
4.paval!ellog. deux dejquels EG, &UFf in t  diAs cjlre defirits à 
Pentour du dianctre ou dragonaie, main les autres dexr f in t  appel- 
1a;kpplemens. o r  la figar compofie d'icewx/upplemens & de l'un 
0!4 i axnr dr paral~t110gr6NI d'alentom la dingonala ,fera di rfi 
Gnornoz, cgmnle ZafEgure FACDHI, ou EDRAGI. 

T H E O .  
de dcux lignes droites l'vneei? 
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9 S E C O N D  
tant de parties que l'on voudra, le rettm- 

gle compris des deux toures,efi egal au re- 
&angle de la non coupee, 82 &vne diafcu- 
ne partie de celle qui  eit coupee. 

Soient les  deux ligne7 AB & C, dont Ia premierc AB efi 
Coupee a kaduantiire en  plufieurs par- 
ues, fçauoir efi en AD, DE, EB. l e  dis 
quel: retlaiigle compris des dcux li- 
g u e s  AB, & C ,  fera cg31 aux crois re- 
&angles compris de l a l i ~ u e  C &d 'me 
chacune partie de AB. 

w i l n e  [oit ainfi: w o n  meine AF perpendiculaire i AB 
parla ~r.p.r.lrt~uelIefoirfai&c egalle a C ,  & d u  poin&F Coit 
menee FG paralleile a AR, & BG paralki!e a AF par la 31. p. 
1.11 efieiiident qiic Ic reCtangle AG fera Compris des &ux li- 
gnes donnees AB & C, puis que AF efi esale a C .  Ircm CoiEt 
menees Ics dcux lignes OH, & EI parallclles a AF 
p.1.Donc les trois ya ra l l e l l~~ra rnes  A H ,  DI , EG 
&angles compris des iigixs AF, DH, EI, & des trois  nies 
AD, DE, E a  , c'eit a direde la ligne C , &d'iceux trois leg- 
mens. Maisiceux trois p a r a l l ~ l l o ~ r a m e s  reCtsngles enfem- 
b~e,conuiennent au rettanole A G ,  conipris dcs h g i m  don. 
occs : &par la  8.corn.feiit. ils luy h t  egaun. 

S C H O L I E .  

Comrnmdin demon& iy denx autres theoremes qui cqr~ri- 
uent . 

S'il y a deux l i p e s  droiBcs, I'vee & l'autre dcfquelies foir 
coiippeé en  tant de psrtlcs iju'oii voudra ; l e  rettangle com- 
pris d~icelles deuxl i~nes ,c i t  egal aux rettangles contciius ds 
charque k g m e n t  de i'vne , & d'vn chacun des kçrnçiis dc 
l'autre. 

Sozent deux lignes droicTes d B , A C 
contcnrrnt wu a q l e  droi.? A: AB [oit 
couppee és poinifs D E . m m  A C 2's 
poinits F & G .  l e  dis qrce le reEtangle CO- G 
tenu /&a AB,B,AC,e/t egal aax res7uxzles 
compris de  chaJyrrcs parties AD, DE,EB F 
& d v n  cha/curz figrnent AF, FG, GC- 
'c'efià dire egal aax reaaq!er contenm 
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2 AD,AF:AD,PG:AD,GC : DE,AF:DE,FG:DE,GC:EB,AF:EB, 
FG:EB,GC. Car ehnt accomp!y le reEtangle AH , f i ient  tirees DI, 
 parde del les 2 AC :Item FM , GL parailelles à AB . qui coiappa- 
rontler premieres ér po ids  P> P, AT, O. Yeu donc yue le rettangk 
~prj'fcontenu fom AD,AF: & FN fo'occr AD. F G :  & G l l o c ~  AD 
GC, (pource que par la j+.p.r.les ltgner FP. GN /ont  egaler k i c e h  
AD.) Item que !CS relfangler DG& PO,NK, font contenwfim DE. 
AF:DE,FG:DE,GC : (carDP,  PN, N I  font s g a h  à ice lh  AF, 
FG,GC,& P a N O ,  2 icelle D ~ , p a r  la 34.p.1. ) Et par meJmerai- 
/on l e i  retrangles EM,~&L,OH, fontcomprisjÔ~ EB, r2F : EB, FG: 
EB,GC. 11 er? euidrntque le reAangle contenu rom AB, AC,epegal 
aux reaanglts compris fom charguer parties m. D E, E B. 6 v~ 
rhawn des Jegrnelzs AFPG. GC: ce qui efloitprop$. 

S ' i l  y adcux lignes droifiês couppees commc o n  voudra; 
lercfiaiigle compris iodbs icelles, auec ce luy compris foubs  
vne partie de l 'vne d'icelles ligiieç,& vne partie de I'aurre,e[t 
egal aux refiaiiglcs contenus foubs les Iignes totales &les 
rufdites parties reciproquement, auec Ic reRanglc  contenu 

es dcu r  autrcs parties. 

Soient deux lignes droiBes A B. AC,fai- 
Jant l'angle droitiL A,!!e&elles foicnt coupees 
comme on voudra en D E.Ie dis que le rs- 
Aanfle compris]om AB ,  A C ,  auec celuy c& 
priij'ous les parties AD, EC, efl egal auxre- 
aangics contenur/ous AB,EC:AC,AD: DB, 
J E .  Car ayant ficcomp9 le ~e t t anghAG,  
[oit meneeDFpara&-[le h AC. & EH à AB, - El D 

s'entrccouppans en I. Veu donc que lerrffan- 
g!e AG epegal aux re&hngles EG,AI,DH:Jïon leur adiocdfle c c  
mun re8anglc EF : les retZangks AG, EF,@ font compris fous les 
router AB, AC, 6 les parties A D ,  EC, feuont egaux aux  refiangks 
EG,AF,DH, comprisfimAB,EC : AC,AD : DB&; ce qui eF@it 
proporé . 

T H E O R .  2. P R O P .  II.  

Si vne ligne droite efi coupee commc on vou- 
dra;les reQangles compris de la toute st 
dvne chafcune partie,iont egaux au quar- 
r i  de la toute. 
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60 S E C O N D  
Soit lafigiie droiaeAB, couppee en derix 

i? parties telles qu'on voudra au point C. I e  
dis que le refiaiigle de la route AB & de l a  
partieAC,auec le re&angle de l a  toutteAB 
&de l'autre partie cB,iont cgaux au quar- 
zi de la touttcAB. 

Q'il lie b i t  aiilfi. Sur A R  foit defcrie 1c 
qiiarri AE, puis de C foicmcnec CF parala A : R 
]elle aAD,laqiicIle CF fera egaile aicelleA 
D,,clefià d re aAB:car icellesAD,ABfo~ir eoalcspar la def.du 

uarré. Il efi dohc euidcnt que les deux re&nqlcs A F  & CE, 
?ont conipris de la tout r i  AB,  ou Ton rgalle C F, & d e i  dccx 
parties AC & CB; &fi  ils conuiennenc aucc le  quatri AE, & 
par  confequcnt cjaux. 

Encore qu'en cetheotmc  clid ide propo/è d'am !ifne di+e en 
deux parties (èulement,/ieff - ce touterfoib qu'en la merme man~erc 
17" demonjré le  rncJme .Ji la ligne e/? dlwi/ee en tant d e  partiu 
qcc'on uoudra. Sera auJî kemonfré comme deffudq*eJune llgne 
droi l ie  ej? couppee en tant de parties qu'on vovdra ; le qumré de ta 
tpute efi egal atcx rec?aR&s cavten~f i r tbs  cha(quesjègmcrar &vn 
c/~~a]cunJi~ment. 

P R O P .  I I I .  

Si vnelinne droite elt coupee comme on vou. " 
dra ; le ïcLtangle compris de la toute, ~r 
de l'vne des parties , eit egal au refiangle 
compris des parties , t~ au quarré d'icel- 
le partie pïcinierement priiê. 

a 

! 
Soir la l igne droite AB couppee a 

Paduenture au poinCt C. Ie dis quc l e  F 
rrQangle compris de la totalle A B ,  & 
de l'vile oul'aiitre partie, comme AC, 
clk egal aux deux rcitarigles compris 
des deux parties AC,& CB,& au quar- Dl 
ri: de la partie A C ,  laquelle auoit cfté premiercineiit prifc. 

Qu'Jiic b i t  aiiifi. Sur  lapartie AC {oit fdi&ile quarrC AD 
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E L E M E N T .  6 z 
parla 46.p.1.Trcm foie nel ice  BFparallelle i CD par1ajr .p.  
I .  rcncoiitraiic ED, prolongce en  F. I l  tfi donc euidcnt que 
AD chle quarri  de AC, & CF le reaahgle  de  AC & CB ( c a r  
CD efk egal à AC, par la definicion du uairk) &AFle  r e t t i  - 1, - .  glede AB &AC , fur laquelle a c efa iB Ic quarr;. Or 
le quarré AD& le fe&an<rlc CF eiiCrmblc cGuiennent auec Ic 
reiiangie AF ; & par con&uent egaux à ice~uy. 

vne ligne droite eit coupce comm 
voudra ; le quarre de la toute efi 
aux  CUI q&rez des deux parties, 
deilx fois Ie reaangle d'iceiies parries. 

.e on 
egal 
& a  

Soit la ligne donnee AB,  coiippcc c6- 
me oii voudra au point F. l e  dis qirc les C 
deux quarrez d e k n c s  îur les parties A F 
& FE, aiiec deux fois le ref ta i~glc  d'icel- 
les A F  & Fi3 foiit egaux au quarrE d e  la 
roialir AB. G 

Qi'a~hfi iiefoit. Sur Ia ligne cotallc A B  
foit dcfcrit le quarc2 AD, & apres aiioir A F 13 
melit la diagoiial!e BC,& du poiiirF,FE psralleile à AC,COU-' 

paiit la diagonalle BC en I,& derechef par iceluy Foilit 1 [oit 
nieiiee GH paralldlc à AB,ie tout par la jr.p.1. ie dis premie- 
reinent que  I-iF,&EG [out uarrez. 

Car de+ ilappert qusils 4 ont parallcllogramcs, eftas dcf- 
crits cntre l ig~~espara l le~les . I tcm p i s  que AD efi qiiarri.,lcs 
dei~xcoitcz AB & A C  feront cgaux  , & le criangle A B C  eik 
Ifoîcele,& par la p.r.lcs deux a n z j c s  fur la bafe BC, fÇaiioir 
&ARC&ACE i r o n t  qn i ix .  Pziinllernrnt I a l i g n e ~ C  tom- 
bant fur Irs deux parallrflcs AC 8: FE fera I'ailgle exterieur. 
I'IB egd a I'opporE iiiteïieiiq1CB par la 29. p.r.leque1 efiaiit 
cgai a ABC par la x.comm. f w r .  ABC& F I 8  fcroiit egaiix, 

6 . p r o p . r . l ~ ~  deux coitez E F  Bc1I irroiit enaux:&par 
la 14.p.1.k parallcl lo~ramr HFaura  les quatre co&z egririu: 
k partmc i l  h a  qiiarit; car 19anglc FBH e h i t  droic? , Irs 
irois autrts frronraufi ddroitls, comme nous aiiànç deinon- 
Itr6 ah r.dcf;de cc liurc.,Par mefine difcours o n  ~ o i i i t r t r a  
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( ~ t  S E C O N D  
GE cRrcau f i  quarrE.Maiureiianr d'autant que A I  &ID font 
dcfcrits entre lignes para~lclles , & Ics anglcs A & D font 
droi&s,il appert qu'ils font parallello . refiangles, & egaur 
cntr'cur paria t f . p . ~ . ~  font compris fer  deux parties AP FB, 
citant EI e g a k  a AF,& HIJF a FB par la 34. p.1. & def. du 
quarrk. Partant AI & ID font deux fois le rettangle de AF 
& FB,lefquels auec les deux quarrrz F H  & G E  conulcnllenK 
auec l e  quarrk to ta l  AD,& par la O.comm.fent.ils luy feront 

11 ejtman;fejFcpar cc que d e l f ~ ,  qMe lerpaveliellogrames dicrM 
à l'entour de la diagonicle d'un grrawé , /ont quarre7; ~t ar*;li qui 
la diagonde co~)pe en deux egalernmt les angles du qunwé. 

S C H O L I E .  

I 

, ~ f a u i w i  demanpre en ce lieu le theoreme 'uiuazit. 
Si vne ligne droiffc epdouble d v n e  autre, le iuarré de celle ld 

e~7 qvdruple du grcarré de celte- cy : &/i v n  quarri ejf qurdru$ 
d'vn autre quawé: le top de celuy-là eJ 
doubls du coltéde cefiuy cy. 

Soient deux lignes droiz?es A B  D, deF 1 quelles A B  epdouble de D.Iedl que l e  yuar H 
réde A B  cp quadricple du yrrnrré dc  DCa* D 
ayant diuzF A B  en deux rgalementen C, Jî 
an fai8 telle conpridt7ion qu'en ~ t j t e  +. p. il * B 
tfl euidcntgue les 4.parallellogrames AK,CI, H G J F .  feront qua?. 
uec& egaux cntr'eux. M a l  le q u a r v é ~  F ej? egd À iceux quatrt 
quarrec: donc le guarré de A B  /èra quadruple du quawé de AC, 
c'eft à direde D,quihy eJ egde: cas AB eJ double de I'vne 6dr 
i'autre . 
Pour!araondepartie:soit le 7m16 d e ~ B  quadraple du quarréda 
D.le dy que AB eJdoti6le de D.Car A B  ejtanr wuppee en deux s 
galement en C,le quarre de AB cra quadraple du qïarréde AC, 
comme il A e/Gdcrnonflré cy de l/ us. Mais le quauréde AB a eJlépa$ 
ru,? quadrrdple du 7uarré de D:donc les qwrrrz des Zignec AC & 
D/ont egarrx , & partant icelles lignes A C  D ai@ eguh, Man 
AB tpdoubie dc &;donc aufidoublrde D. 
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T H E O R .  5. 

Si vneligne droite efi coupee en deux parties 
egalles, en deux inegallcs ; le reOangIe 
des deux parties inegnllcs, auec le quarré 
dc la fc&ion du milieu,font epiix au quar; 
ré de la moitié de la toute. 

Soitlaligiie ddnee A B  cou-  
yce en deux parties eSallcs au 
p o ~ n e  C,& en deux ineoales 
n u  poiii$D. l e  dis ue ?e re- 
&m$e compris dcr%i  urpar-  
ticsinegailes AD,& DR,aucc 
le quarré de  la k & o n  du mi- A C .D B.' 
lieu CD,font epauxau quarré 
delamoirit. CE. 

Car fur la ligne CB,foit dcfcrit le qiiarré CF p3r 1x46 .  p.r: 
&aptes auoir mcni: DG parallcllc a BF,foit rnenee la d1a;o- 
iialle CE coupant DG au point H ,pa r  l eque lb i rmené  IICL 
paralIelle a AR,piiis A L  prirallclle a D H  coiippaiit K L  cn L. 
Danc par le coral.de Ilpreced.pr op. DI,KG kroi i t  qiiarrez; 
&partant la ligilc DH egalc a 13 ligne U B ,  & par la 34.p.1. 
KHefiaufi e ~ a l e a  HG: parquoy lere&ang!e A H  el1 corn- 
prisdes deux & p e i i s  AD,D B ; & KG fera quarré d e  la & 
 rio:^ duniilieu CD. 11 f a u t  doiic prouiier que Ir rrltaii$r A 
H,auec le uarré KG e(t egal au qiiaïrk CE,fait fur la j p c  ? CB nioittic de la toutte AB. 

Or lerefiarigie AK efiegaf au re&t'igle CI pa r l a  36. p.r. 
d'autmt qu'ils font fur bafes egalles AC,& CB, &entre  mec- 
mts parzllrlies A B  8 LI.  Pareillernenr les fupplemens CH, 
&HFlbi i tcpux parla +j.p.1.3u[ uelsfi ~ i i  admufie le qua,' 
1; c6iniin DI,les  COU^ CI,&DF 2 r ront  y a u x : &  par r.com. 
fent.DFkra cgal à A ~ , a a f  iiels pare~llemeiir fi o n  adiouitc 
Ir Cuplcineiit corr~rriuii CH, 3 e g i i o ~ n o i i O N M ~ e r a  egalau re- 
dansle AH. Maisirrliiy g i iomon,&le  qiiarri  KG,conuien- 
iie.irauec!e quarri- CF,& Tont e j aux  r la 8.cr~in.lènt.i)6c 
~ ~ i ~ ~ ~ c  k - t f i q l e  AI<,& quarrk KG, T o u r  q u x  a u q u u k  
c r p ~  ia~.coin.fait.ce qu'il faloit deinonhcr .  
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T H E O R  6. P R O P .  VI, 

Si vne ligne droite eit coilpee en deux parties 
egalles,& on luy adiouftc direQemenr 
quclqiie autre li&e droite: le rcaagle deln 
toute 8~ de l'adiouitee comme d ' v n e , ~  de 
I'adiouiiee auec le quané  de la moitié, eft 
egal au quarïé q u i  cfi f ~ i &  de la moitié i% 

de l'adioiificc comme d'vne. 

Soit la Iigiie droite A 8 cou- 
pee en deux e p l l e m é t  au point 
C,& aicelle Colt adiouitee dire* 
&ternent BD.le dis que le reQL 
ole  compris dcla tntallc AD, & 
& ïadioultee BD,aucc le qiiar- 
16 de la moitic CB,  efi egal au A . c 

* l n  

quarré de la li n e  CD. 
Qu'ainfi ne k i t : ~ u r  Ia lisne C D  Toit dcrcrit Ie q u d  CI 

auec fa diagonalie DF , & apres auoir mené BG ! parallrlle ; 
DE, laquelk coupera la diasonalle au point H : par iccl~i 
point H [oit mcnee I K L  parallellc a AD par la j r q .  1. I r t~  
AL paralldle 3 DI, reliconLrant I L  en L. 

Pre~rii trenient Ic rec?aiigle AI e f t  compris de  la tourtc B 
adioiiftee comme d'vile AD,& de  l'adioukee DI ( car cl!e e!  
cSalle à I'adiouitee B D , e h i t  BI qua r r i  par le corol. delai 
p.1.z. I tem KG,qui eit quarrk par le inefine corol. efi Fait h 
H K e p l a  la moitié Ci3 par la ?+ ,p .  1. I cd i s  donc auclerc 
&anRle AI,&ie quarrk KG font egaux au quarté CE. 

Car Ics deux fupglcineiis C H ,  & H E  eitaiis ep i ix  par '  
43.p.r:  Item les deux reAmgles  AK,& C H  a v f i  e p x  pal! 
j6.p.x.d'autant qu'ils font Ciir baks cgalles , & eiitrçrrelm 
parallellcs,,& par la r.coip.iriir. A K f c r a e ~ d  a HE,  Sc e;il 
ioufianr a ciiaCcuiid iceux ie reltangle mrnmun CI,  le Giic 
mgn M N 0  f ~ t n  egal aii refianKle A 1. Maisicduu Giiuico 
auec le qurirrk KG [ont esaux au quarrk CE : donc lercdûi 
gle AI auccle qua116 K G  Pcra r;;dau mcliiie qiiarl-C C E .  

T i l C O k  
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Si vne ligne droite efi coiipce comme on vou; 
dra:le quarré deln toute St le quaïr i  dde l'v- 
ne dcs p.z~tics,lont cgaux au  quarré de l'au&, 
tre pnr[ie,% deux fois le rc&mgle compris 
dc la totalle,& de la partie prernieremenr 
pifc, 

Soit la ligne A R  couppee  c o m m e  o n  
vondra au po in t1  F. I c  dis q u e  les deux C 
qliarrez de ta cotalie A B , &  de la parricA 
F, font egaiixau qua& d e  l 'autre  ~ a r r i e  
FB , & au re&mgle dciix fois,  d e  AB, 
AF. G *- 

QIil ne (oit niiic 1 h A B  Soit da fc r i t  
le quarté AD auec fa diagonalle R C A F B 
q s c s  aiioir inci12 du  P O I I I L ~  F , FE paral lcl lk  3 AC , la  uet ie  
iuuppeialri diaconaile BC .LI p o l i i ( t f ,  d3 ice luy  Loir. 
ineiikGI1 pard!cllc a AB par la 3r.p.r. D o n c  FH& G E  h o t  
qirarrez psr le corol .de 13 4 p .z. & puis qur par la?.+. p.1. GI 
~ k c ~ a l e a  A F ;  ÇE [zra q u a r r i d u  i egrné t  A I .  D e r e c h e f p o u r  
cc quc AC ci tegale  a AB, le re&larihle AE ici2 compris cous 
l a  toute AS, 8r le fegrneii-r AF. IJar m e f i n e  r'airoii le r e & a n g k  
GD kra  conipris foi is les  m c h e s  l igi i r% A U  , A F :  ( c a r 5 1 ) .  
CGCont egales a AR, Al?, a calice des quarrez AU,  GE.) V e u  
doiicquelrsrefiaiiglcs AE, I D ,  auec l e  qiiarr; FH font ef- 
:aux au iiarré AD; fi o u  leur  a p p o r t  le c o m m u n  q u a r r i  PG, 9 les q w t c s  AD , EG fcron: cgaux  a u x  re&an;lcs A E ,  G P ,  
(clinc:iiidcCqiiels ef t  c+i is  d e  1s r o u t e  AR &dc  la partie AF) 
E U C C  le quarr; FH: cc qu'il fdl loi t  d r m o n l t r e r ,  

S C  E3 O L I E .  
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6 2 S E C O N D  
fois fous i c e i i e s ~ a r r i e s  , &au q u a r k  de laligne, dont la plus 
gr-aride r x C ~ d e  la ino indrc .  

s o i t h  ligne dro'écire AB coi ippee en deux parties inegales,Pd, CB,  
drlqzcller AC ep la plns grandej& d'rcelle ACfozt pr~le ~5 egale 
à ~ ~ , a g f n  p e  DC fort 1 t.xcez,de [a partie AC par defw BC.Ie d r r  

que les ~ilarrc<des parties AC, ~ ~ , f o r z f  ~gnwx aw reCtanele conte. 
nu lem fois fius AC, c R,& 
srsqwrrt! de DC. Cai,ioient 
co/2ilruits les qaarret JI E . 
C H ,  &mené Urpnra!leTe à 
C E : puin prolonié fi GiuJ-  * 

qltes à ce qu'elle rencontre DI  
en K .  OY d'arrtant qirc les ii- 7 
gizes BC,AD rint  e,ader,leur A n c E 
adiouJar~t la rommz~;c DC, la to,rteAC, c'+ri dire C E ,  fira e p l c  
A la toute DB. Al& CG cJ? aufie$ale à CE : donc auf i  res7c GE 
Prn  cpd au relie DC : &partant pz& gu'anfl I E  cjt exale A DC 
par 14 34.p.1. G E ,  I E  rcront q x k s :  &par tmtXG~rrs  lequnrvéde 
I ' e x c e ~  DG: E t  Bamnnt qur  lrr re f fan~les  A, D F ,  fint contenui 
forin les parties AC, C6: (car AC e,@ egab à l'vnr ë.5. a I'autre hgne 
AF,DB : & CB à l'wne 2 dmtre  AD,  R H .  j I l  e$ rnanij-pe que 
les quarvetAE,CH, dtr parr:cs le, CR,  font egaux aux rpitan~lri 
A I ,  DH,  q%;/ont cohtcntrnfiid4 les partzef AC, CB,@ Ù IG qunlrc' 
de l ' cxce~DC : ce qui cs?o'itpropo/;. 

i 

T H E O R .  P R O P .  

Si vne ligne droite cll coupLe comme on vori- 
dra ; quacrifois le reRnngle compris dçla 
toute & de l'vne des parties, auec le qunrré 
del'autrc partie, efi egal au qiiarré de ln 
toute&. d icelle partie premiercinent prili; 
cornine d 'me  feule ligne. 

Soit In l i?ne doiiiiee AR couppee c o m m e  o n  voiidia 1: 
poincl C. IC d ~ s  q u e  qunrrefois  l e  re&taiiale coiripris de AB 
& dcl'vri ou l 'autre fegmci i t ,  )ailoir BC , c'efk a dire d c  AU, 
& ED (fi apres simir proloiigC 1 1  ligne A B ,  ou fair I3D egdc 
a BC ) auec Ic quarri  de A C  kilt  e j aux  au qiiarri: dr A D 
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E L E N E N  
t ~ m ~ o f r e d e  La totale A B , -?L dc la 
partie RC. F 

Q l l  lie h i c  ainfi : fiir A D fuir 
fais Ic uarré AE auec Ca diaSonale 
f D,  & ! C S  dciir poiii&i B 8r C foiCi 
niciiccs B G  & CC paralielies à Ili?, O 
Item des poiiids H &- K .  ;iufqiicls fr 
elles coupent la d i a j ~ i i d e  FD, 
he:iees L M  & OP paralicl!es a 
par la 31 p.r.lefquc~les coupct 1 
& O .  

toiét 
AD. 

- .  
P:-cmiercmcnt par ce ui refulte de  Id 4 .  p z .  les re&angIes 

01, N G B M ,  au long 1 e la diagoiiallekroiit quarrez.1irni  
d autaiir qiie CB efi egale a BD ; CH &BM Ceront egaux, & 
qiidrrez: (eitaiit l'vil d iceux quari-&) pareilleincrit N Q& HP 
aufi e p u x  quarrez ; aiilfi les q u x r e  CH,BM,N Q,,HP, fer& 
qnar rcz  & cgaiix : & par la q j . p . ~ . l e s  dcux hppicineiis LK & 
K G  fcroiltaufi egaux e ~ i v ' c x , &  par la 3 6 .  p-r.  LK efi e g d  a 
AS!& K G  i QE : & par confcqueiit iceux quatre reCai-io;les 
foiitaufi e z a m  & i d e u x . ~ a i s  c o n m e a u x  preccdentes, il efk 
eiiidciit quc AH cfkviic fois le rcAaugle de AB S( BH (egaie 
à B I ) )  qui ci tvn dcs quatre rec?anglcs aliec vil drs quatre pe- 
tits quarrcz egaux: donc iceux quazre rettangles auec iceux 
qiiarry qiiaircz f;ii&t le Giiorrion RST, fcroilt egnux à qua- 
tre fuis iereQangle de  A B & B D , lequel Giioinon auec le 
quar rCdc  OK(ehale a AC par la j4.p.r.) fqaiioir efi O1,con- 
uieiinent auec le quarré AE, & par la 8.corn.fciit. ds luy [croc 
r aux : C C  q u i  efioit à dcmonilrer. g 

THEO. 9.  P R 0 P . I X .  

Si vne ligne droite eft coupee en deiixparties 
epl les  , & en deux inegalles; les qunrrez 
des pariies i n e d l e s  feront doubles des 

a. 
quarrez dc la moicié, ~r dt: 13 fdtion dumi- 
lieu. 

Soit la 1i:ne doiincc A B  coi~ppcc  en deux ega.lernent a u  
poiiiCt C, &en deux i i ~ e ~ a i e r n e n t  ru D. Ir dis que I t s  yuas: 

E il 
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a g J E  C Q N D  
rez de AD & D B parties in- 
cçales , [ont doubles dcs 
quarrez de AC moitié, &- dc 
CD partie du milieu. 
Q'il ne  Soit aliiii: a u  poin& 
C foir leuee la perpeildicu- 
laire CE., qa'on fera egalle A---- 

n C "i ? a CA; & apres auoir  mené 
AE, & B E ,  [oit lcrieî la pcrpendiculairc DF, couppant BEeu 
F,duqirci point t  Soir rn ciieeFG paralklle à AB, co~!ppaiir CE 
en G : 81 fiiialcmciir fpit meilcc AE'. 

Preniieremeiic,ies triaiio;les ACE,& ECB fcront Ifofcdes, 
& feront les a q l e S  fur  lcs l a r e s  AE,& EB q a n x  PX la j. y.1. 

r ~ a u o i r  GEF, iFBD,&dcmy droiCts par la jz.p.%.ekant L'an- 
-Ic ECB droit  pour efire CE perpendiculaire. I tcm FDB e. 
&mtdroi t t ,& l l ~ ~ d e r n ~  rlrodt,aufi  par la 52.  P . J .  DFB kia 
demy droi&,& par la 4.p.1. les coite 7 DB, & DF,du rriaii@c 
BDF,ieroiit eyu ix  entr'cux. Par lc mrfinc d ikours  fera hc 
moiifirk que  les cofiez GF,GE du triniigle FGE , ioiir egaux 
entr'eux.lceni il e[t cuident que  l'angle A E B  fera droiit,cltit 
coriipoE des deux derny droiCts AEC,BEC. 

Maintenaut par la 47 .  p. r. ail tr iangle reRailSIe ACE, le 
qiiarr6 de AE,cortE qui foultieilt I'aiiçlc d ro i~ t , e i t  double du 
quar:é de AC,efianr egil ataus les  deux d e  AC,& CE. Parle 
mefrnedifcours ET r i t  doiiblc d u  quan t .  d e  G F ,  a u  C D Con 
egalepar  l a  34.p. r.partarit les deux quarrez de AE &EF,kriit 
dDubles desdeux de AC,& C D. Pareil lcmei~t Icqiiarréde 
AF efiant e j a l  aux deux d e  AE, & EF par i a q 7  i.icclily fera 

;P. double  des deux d e  AC,& C D  Mais par la me rnc 47. P.I. le 
quarri: de AF efi egal aux deux de AD,&DF,o\iD B fun esal: 
d o n c  Ies Jciix quarrez de AD & D B  feront doubIcs des deux 
de AC,& CD; cc qui efioir a dernonitrer. 

Si vne liçne droite eR coupee en deux partics 
egdles , & on luy adioiifie diïettement 
qudque aurrc ligne droite; le quarré de l a  
roürc auec iFadiouitee comme &ne,& le 
quark  de I'adiouBee, font doubles a.u% 
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E L  E M E N T .  69 

quxrez  de ia inoitié,~rde celle q u i  efl f ~ i &  
de la inoitié,&de i'adjoultee comme d'vne. 

Soit laligne drdire AB coupee 
cil deux e.ralernent au po inRC,a  
laquelle Z i t  adioultee dire&- 
rnEtBD.Icdis ucles quarrez de 'i AD &BD,font oubles des quar- 
rcz dc AC,& C D. 

Qjainfi  iicfoic,aii poinf i  Croit 
leuec la perpendiculaire CE  par 
1arr.p.1.egale a AC:& apres auoirmen6les deux lignes AE& 
EB,foienc rncnees par la jr.p.r.EF parallele à CD,& DF PCE 
fcrencoiitrarit cuF,& Poienc coiltiiiuecs EB, & FD iufques h 
cequ'elles Ce coiipenc aupoiii& G. Finablernent Coit tiree la 
11~1ie AG. 

Premieremeiir puis que A C & CE fant e p u x ,  auG par la 
I.P.~.lesanglcs ZAC,& CEA font egau r  &dcmy d r o i e s  par 
la~~.p.r.elt3iitl'aiigle ACE droir. Par mefme difcours,les 
arinlcs CBE & BEC f r r o n t a u f i  dcmy droi&s,& l'angle AEB 
dru~LLt,e[taiic cornpoCdc deux demy dioilks. Iccm par In i f .  

p.i.l'aiigle DHG fera e g l  a CBE,& demy d r o i a ,  & lesdeux 
lisiles CD & EF efians parallellcs,par la 29 .p . r .  l'angfc hite- 
rieur de mefine coité BEF fera a u f i  demy droi&,& 1 angle F, 
ei?anc droitt par la 54.p.r. car il efi opporc à vn dtoict, BGD 
& d m y  droiR par la 3z.p.1. & par la 6.p.r.les triangles EG 
F,& BUG fcront I ~ o f c c k s  re&angles , & C F  para i l r loSr~-  
me rehanglc. 

Maintenant par 13 47. p. 1. le quarrE de AE, coRE qu i  fou- 
fiieiit I'aii;ledroi& C , eR egal aux deux quarrcz des deux 
autres cofiez AC,CE; païtant double du quarré de  AC. Pa r  
mdme difcours EG fe trouucra double du quirrt- de EF, ou  
deCD qui luy e k  egale par In 14.p.r.ainfi les deux quarrsz de 
AE,& EG,oii le feu1 d e  AG qni leur elt egalpzr la  +7,p .r.& 
radouhledcs deux de AC &CD.Mais par h m c h e  47.p.1.il 
dt  egai au deux quarrez de  A D  & DG, o u  RD foi1 egal ; & 
par coi& ueiit lçs deux quarrçz dc  AD& BD ferfit doubltls 
des deux % eAC&CI):cc qu'il fa loi^ yrouucr. 

P R O B L .  r. P R O P .  XI'. 
Couper vne ligne droite donnee , tellement 
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fa  S E C O N D  
que le reoangle de la toute, de i'vnc des 
parties, {oit egal au qua& dei'aurrc. 

Soit la ligne droiRedonnee 
AB, laq~lclle il faut diuifcr fe- 
Ion  le rçquis de la prop. 

Apres auoir confiruit fiir 
icellc le quarri- AC, b i t  diui- 
f t e  AD en deux egalcrneiir au 
point E, & apres aiioir men& 
EB , & prolongt  F A  vcls Fi 
tellcnient que EF foir c ç d l e  3. F 

EB , fur AFfoir fai&t le quar- 
16 AH &[oit continuce H G  iufques eii 1. Ie dis v u e  la l i p  
A B  rit coirpee au ~ o i n t t  G ,  enfor tc  qiie le rc&a,lc C G  com- 
pris de BC egalle a BA , & de BG pzrtie de B A ,  cft egal au  
quarrE de I'auti-e partie AG,f5aiioir à LF. 

Car  laliSiie AD citant coupee en deux e~a l l cme i i r  en E,& 
r>li liiy adioufie dirccrtemciit AF, Ic quarri: de la  moitic &- dc 
I';ulioufkec comme d'viie,Cgauoir EF  ou dç  Con cgalle EB, ck 
esaiau rec?.de DF, AF, & a u  qiiarré d e  AE p r  la 6.p.i.hIas 
Icqiinïr2 de ER e i t cça l aux  deuxdr  EA,& AE par 1347. p.1. 

a in6  les  deux q~ ia r r ez  de BA,  & A E  Ccront esaux su reRa~i- 
g l e  de  DF,AF, & au qiiarrk de  AE : ofiaiis donc Ir qiiarré de 
A E  commun,  les deineuraiis quarrk de AR, fgauoir AC,& lc 
r e A a ~ i ~ l e  de Lk', AF, f p u o i r  $1, f ~ i o i i t  e s a u x ,  defq~iels  AC 
&FI ,  ii on  olte le r e i t a n ~ l e  corniniin A I ,  le demeuritquai. 
.ré TG, fcxa egal ai1 dcineurant r c ~ l a i i ~ l e  GC.  

N o t u  axons en/Eign;rn nos memoires Mafhcmatiqzres Prob. 71 
f cmppcr vne ligne droiffe, nonfirrlrmrnt comme enJignr icy Eu-  
clide, mak mlI; en forte que l e  rec?angle d e  la toute, & de I ' V E ~  des 
partiesfoit doxllc,ou rriple,ou qttndrwple &c. ou mo ri;, ouriws, orc 
quart &c. d u  qnzrré de lantrepatdtre : Lrefqri'lceitty reifang1ejo.t 
$rd quarri,filon quelconque rnfoon da*zee. 

T H E O R .  II .  P R O P .  XII .  
Aux triangles ambligoncs, le' quarri: du co- 
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E L E  A1 1;: N,T. 71 
fie qui hrl t ient  l'angle ohms, efk plus 
grand que les qiiarrez des deux aLirres 
coitezJde la qunncité d e  deux fois le reQan- 
gle, compris du cofié contenit I'anglt: ob- 
tus,fpuoiï celuy iiir lequel eitant prolongé 
tobe In perpendiculaire,& de ln  ligne pr ik  
dehors entrt: la perpendiciilaire l'mgle 
obtus. 

Soit le triangle arnbligone ABC,duquer 
{oit proloiigL le coité CB iufques en Dy 
& duPoin& A L'oit mence la perpciidicu- 

ABC,& plus graiid quc  les qoarrez de 

Isire AD p3r la 1z.p.1. J e  dis que  le yuAr- 
ré du coki  AC qui Coutiient l'angle o b t ~ i s  C 

AB &CD, de deux fois le rpRaugle de CB a BD,ffauoir  CB, 
qiii cit  l'vn des coke2 faifanr I'a.~gIe obtus ,  ceiuy Tur l rquc l  
citant prriloiirri: tombe la perpendiculaire A c>, 8. RD p r i k  
dehors entre ?angle obrus, & l a  perpen&ci~laire ; c'eit a dire 
quele qiiar~k du coRE AC ei'l egalaux deux quarrcz des co- 
fiez AB, BC, auec deux fois l e  reCtaiigle de  CR, BD. 
Qu'A ne foit ;iinii : Puis que  Ialisi ie C D  el t  c o i i ~ p c c  en B, 

leqiiarr; d'icclle C D  Cira egal aux deux quarrez d e  Ch, BD, 
& aurcaangle compris deux fois  fou^ CB, BI), par la  4.p z. 
Adioufianc donc lc coiiirnun quarri: de AD, Ics deux qiiarrez 
dcCD, UA,  k ïo i i t  eçaux aux trois qudrrcz d e  CB, RU, DA,' 
&au rt&;ingle compris deux fois fous C B ,  BD.  Mais par la 
,+7.p.1.le quarréde AC elt cgalaux quarrez de  C L > , D k d o ~ i c  
luiTi le quarlt: de AC feraeo,al aux rrois qiiarrez d e  CB, BR,  
DA,  & aure t t ig le  compris deux fois fous CB, BD. Et p u s  
quepar la 47.p.r. le q ~ ~ a r r L  de  A B  elt  esa laux quacrezdcBD, 
D A ;  le qnarré de AC Scra egal aux quarrez d e  CB , AB, & a  
deux fois Icrettai iglcdr CB, BD : ce q u i  &oit à pcouuer. 

S C H - O  L I E .  

b 
O r  quala pcrpendicrrlaire t h e  dc A, doiwe tomber [sr le co,tr CB 

p r o l ~ n ~ l ' d e  l ~ p a r t  de l'angle obtm, comme l'aprin icy Euclide, mz4w 
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k a  de  A, tombe hors l e  trianglefirr Ir ro,G CB prolon~ê , comme q! 
la ligne droiCie AD.  Car fi elle tomboit dans l e  triangle, comme 4 
la li,nne A E ,  les deux angles A B E ,  A E R  (proient p h  grands 1:11 

deux droi t fs ,  contre la 17 .  p .  r .  M~M/ ;  clle tombort bers let~rangle 
/UT le CO/% 6 C  prolong; n'e la part d e  C ,  a m m e  e,f AF, derechef aa 
~rian,nleABF, lei deux an_oles ABF, A F ~ l e r o i ~ n t p l z n g r a r i i j  qr: 
deux droic?~: ce q z r s  t$ ~h/ùrrie.  

T H E O R .  12. P R O P .  XII I .  
Aux triangles Oxigones,le qrinrré du  coité l i i~  

luriltieilt l'angle aigir, cfi plus petit queles 
quaïrez des deux autres collez, de deux 
fois le reQ.ingle de l'vn des c o f l c ~  qui f o n ~  
l'angle aigu, Gauoir cçluy Tur lequcirombc 
15 p e r p d i c u l a i r e  , 8c dè la ligne prifc iu 
dedis entre la perpc'dicuIaire,g?rl'angIcaigii, 

Soir Ir criangle ABC, ayant les an- 
gle$ B & C aigus,  niais de  l 'angle A 
tombe AD pc~~c i ld i cu l a i r c  au coitk 
BC. I e  dis que le qiiarrt: du colt& . 
.AB, qui foi~fi ien~ I'aiiglc a isu  C,efi 
plus petit q u e  les deux quarrez dcs E 
deux autrcs coltcz AC,  & CI! de +. u 
fois lere&aiigIe de ec CD: fca- 
uoir BC, I'vn dcç coficz qui foiir l'aiigfe aiSu C , h  lcqorlt& 

be laperpeiidicu:aiye, & CD prifk  eiirrq la pe rpeud icü l~ r t&  
I'anglc a i su  C. 

Çard'aurancquc la L ~ n e  RC elt couppee e i iD,  It-s quarr:z 
.de DC, CD font eSauxau qiiarré dc  8 D  , a d e i i x  fois lere- 
& ~ n g l c  de B,ç , CD lm la 7. p. 2. auI$cls ri oii adioufis 18 
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E L E M E N T  7 5 
q i in r rk  comm~indc AD, les trois qiiarrezde RC, CDI AD,fe- 
ro i i t  egnux aux deux quarrtiz de  BU,AD, & dcuxfuis IC re- 
Rangle de BC,  CD. Mais les d-ux rriaiigles A D R , A D C 
eltans r e R a i ~ ~ l c s ,  le qiiarrk dc AB eit e$4 aux JKLIX quan-ez 
de AD,UB : Sr le qiiarrt '  de AC aux dciix quarrez d e  AD, DC 
pa:13 ~ ~ . ~ . I . D o I I c  les deux uarrezde AC,RC f c ro~ ice~c lux  
iiiquarré de A R ,  &deux f o i d e  re&a.nsle de BC, CD: cn o. 
f l i n t  donc iceux deux  rettanglcs, le qua& de A B fera d'au- 
n n c  plus peric q u e  les quarrez de A C l  BC : ce qu'il falloic 
proulier. Ou dcnionltrcra eii la rnefme maniere quc le quar- 
ri d u  cokE AC,qui iouitieilt l'anglc aigu R,eit prus petit que  
les deux quarrez des deux aurres cofiez AB,  BC,de deux fois 
l e  reltaiijlcde CD, 13D. 

S C H O L I E .  

or c~mbierz qu'Euclide propore cc theoreme der triangles oxigo- 
nesjdemcnt : toaterfotr le mcfme ej? a-@ veritable és triangles re- 
tlitngles 6 ambiignnes, la perpendicu!aire tombant de tanglc droitf 
o!r obtuc : Car iteJrnfir,!fe,llc par La r7 .  ou )z.p,r.qrre les deuxau- 
trei angles bnt atgm ; & partant la pcrpmdiculrsirs tombera rouf- 
rouri dans le triangle, comme Euclide Pa prii enla demonj?ration: 
ce qui e/t mfi facile à promuer. cszr /i el!c tomboit hors le triangle. 
il r'enfi~iwrort qu'vn an& aigu jèroit plu5 grand qxe le  droit?: CO 

p z  e/i ablarde. 

PROB. 2. P R O P .  XII I I .  
Faire vn quarri egal à vne figure reQiligne 

donnee. 
Soit doiii-icela figure rettilignc A ,  à laquelle il faut faire 

vil quarré cgal. 

fafairDF c p l e a I l E : & a p r e ~  
auoircoupp é CF, en  deus  

E 

egalkm~iit ari poinc't G , &  
d'icclug poin& G & i ~ ~ c r u d l e  GC Ou defcrit le d e m ~  
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74 S E C O N D  E L E N E N T .  
ccrcle CHF foir cn i iunu~e  ED i dqurs  cl1 Hen la circai~fc 
rance du derny cerile.Ie dis que  le quatri: de DH eh egdl 
la  figure rcttiligne A. 

Car puifque CBcft couppèc en deux cp lement  aupoii,,! 
G & en denxinegalemeiit aupoinri't D,lerez3m+ dc CD E( 

DF,Cçauoir BD,auec le quatri: de la fettioii di1 milieu GE,$ 
egalau quatre de l a r n o i d  GF par  la ~ . p .  z .  o u  dc [on cgall 
G H ,  lequel efiegalaur deux quarrez de GD & DH pax i, 
4 7 . p . I .  Qe li on oite Ic qua& commun de G D ,  le deinci; 
m i t  quar té  de D H , ~  trouuera egal au dcmeurant re&aiiç:r 
BD:& par coiifcquent a la figure rc&ili, wlc  doiiiike A. 

Fin du fecond Element. 
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D E F I N I T I  O N S .  

le- Ercles egaux , font ceux def- ,Fr? quels lcs diaÎnenxs Cent e- 
d , ~ A L I X ,  ou delquels les lignes 
'<rA< ' menres du centre à 13 cltcon- -$, l>q+,qW? 

3; f :f/$P@ %+ 
ference [ont egailes. 
2. Vne ligne droite eil dite 

toucher lc cercle, laquelle touchant le cercle, 
* 

fi elle eit conrinuce ne le couppe point. 
3. Les ceïclcs font dits Ce touclier l'vn i'au- 
t ~ e , ~ u a n d  en le touchant ils ne k couppent 
p ~ i n t .  
4. Les lignes droiRa [ont diRcs efire equi- 
diflantes du centre, lors que les pcrpcndicu- 
laires tirees du ccntïe fur icelles [ont cg~les. 
Mais cellc eit plus eiloignee di1 ccntïe , filr la- 
quelle tombe la plus grande peïpendiculaiïe. 
f. Sefiion de cercle .eitvne figurecomprifc 
d'vne Iigne draite , 8~ de la clr~onferance 
du ccrcle. 
6.L1angle de la kQi6,eiZ celuy c6pïis d ' m e  li- 
gne dïoi&te , & de la ciïconfcrrince du cercle. 
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7 Vn angle Ce dit eitrz en la feLCtion,lors que 
fur vn poinQ pris en la circonferéce, font me- 
nees deux lignes droiacs  des deux extremitel 
de la ligne q u i  ferc de bak 2 la iè&tion, ~r c'el[ 
l'angle compris d'icelles deux lignes. 
8. Mais qiinnd les lignes droi0cs qui coin- 
prennent l'angle ernbraffent q u d q ~ i e  ciïcon. 
ference, l'angle eh dit eltre en ice!le. 

E w l i d e  d + z i t  e ~ t r o i s  preredcnter drjnihons trn's @es à'm 
g!esq~'on conJdere au cercle. Eri h 6 .  il drr que /angle mixte BAI 
ou B C A ,  conteras fi& la ligne 
droic?e AC, &la circo?zfercncedB 
C, s'ajpelle angle de la/e&an. E n  
Za 7 .  dejf. il dzt qze J à qrdqrcc 
poing B ,  prias en Ia cil confirence 
d v n e  fiBion A B C ,  rozt menees 
dem hgms droic3es A B  , CB , des 
extrenzite~ de ln hgne droifie AC 
gui bit de b a p à  la/rition; l'angle 
7ecZiZigneA 6: C . fira dit epre en 
lafittion A B C : a?$ l'an- A A gle re&l&nc A D C fer& d i t  

@ 
epre en /a /r&nn A D C : rnaü 

D 

l'an.$? BAC.en la fi2ion BAC. E t  cn la 8.  def E rrrlidc dit gu'e,?t 
pris qrielqr4epnin2 B,en ln crrconferetice d~ cercle AGCD,fion r:,i 
diceltly les I i p s  droic7esBA,BC,auxdrux exrremesd&C,de !a i,i 
conflrence ADC,laqnelle prennenticelies lrgnes BA.BC ; l'anxle ! 
ailtgne ABC fera di t  epre, ou r'n)puyer(ur fa cir~onference AD[ 
Ait$az@ I'an$e ~ 3 D f i 1 ' a  d6t s'appuyer f ~ r  18 circonfçrencr A 

l'angle l%D,fir la circoizfurnce BCD; maa l'angle BAC,;) 
la czrcanf. t.)cnce , BC. 

9 .  Srâeur  de cercle, eitvne fiçure dedeu 
lignes droiQes embraKznt quelque circonfz 
ïence, 8: fa ihnt  angle au centre du cercle. 
IO Seinblables CeQions de cercle, [ont c d  
les qui reçoi~~ent angles egnux ; ail bicnc: 
quelles lcs angles Con[ cgaux ~iicr'eiuc. 
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Trouuer le centre d'vn cercle donne. 

Soirle cercle donnt. A B C ,  duqiiel il 
faut trouuer le centre. 

Soit t i rech  l i p e  AC i I 'aciwnt~t-  
re,  laquelle par la 10. & II .  p .  1. foit 
couppee en deux egallemcnr , & à 
droitls angles par la Iimie BD,k rcr- 

t? minant à la peripliere cs poiii&s B & A 
D ; &;celle BD citant coiippce en L. 2 

cgalement en F. Ie dis que  F e[t le  cé- P 
tre du cerclc proPof i .  

Car en icelle ligne droi t te  BD, vil autrc poin& qiie F ne  le: 
ra pas le centre, veu que  tout  aiitrc poiiiR la diiiife incgalc- 
rnciit. Si donc le puinR F n'eft le centre ; le poiii& G hors 1s 
l iSneBDeit  le centre ( s'il efi ponible) duquel Soiëtmenees 
Ics troisIiRiies d ro i fks  GA, GE,& GC : d'auranr que fi G ef- 
toit le centre, par l a  dcf. du cercle AG 8: G C  feront cgalies; 
mais AE & EC Ionr s u f i  egallcs, & GE commune :donc ICS 
deux tciangles GEA & G E C  o n t  deux coifez eqaux i deux 
coltczciiacun au fien, & l a  hace AG eqalea  Ia baG CG,& par 
12 8 p.  1.1es aiiglcs A E G & C E  G fcrout egaiix, & partaiic 
droi~ts, &Ia l igneEG prrpciidiculaire par 1aro.def. 1. Mais 
l'aiiKle BEApar la ~onfiruLkion eit droi f i  , & tons Ics anglcs 
droi'tts foiit egaur par la IO. commune kn tence  : donc les z. 
angles AEG & BEA fcroiciit egaux , fçauoir le m u t a  hpar- 
r i t ;  ce qui efi abfiirde. D o n c  le poiiiR G n'e!t pas le centre. 
Le mefrne iiiconueiiicnt s'eriruiura prenant tout autre poinf i  
hors 1nIigne BD. Partant le poi1iLt F k r a  le centra du ccrcle 
ABC requis i trouuer.  

De cecy e j t  man:fe,Oe quejau cercle vnc  ligne droiZe couppc v n ~  
~ u t ~ e l z ~ i z e  droiBe en deux ya!cmfn+. &à angl!r drazCfs ; t'e cen- 
tueas cerclefcra en ice!le co:4?pante. Car il a ejtédetnonjtréqh'rl eit 
&il,lble gui le centre du cerck ABC f31f ir i l leur~ qu'aa poinit F 
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T H E O R .  1. P R O P .  11. 

Si en ln  circonfcrence d'vn cercle, an  prend 
deux poinQs à Priduenture ; 1.2 ligne dïoiltt 
lnenee de poinLt à autre, tombera dans le 
cercle. 

En Ia circonfcrence de cercle AF , dont 
l e  centi-e r i t  C, h i c n t  pris deux poinRç 
tels qu 'on  voudra A & B. l e  dis que  la 
l i g n e  d ro iRc  AB mriicc d'vil poinR a 
J'a utre tombe d a n s i c e l i ~ ~  c+rclc. 

Car  foit priiis cil icelle ligne d r o i a e  A 
AB quelconque poinL? coiiimc D , en- 
t r e  Ces extremesA & %;puis du centre C,foieilt menees Icsli. 
gnes droiRes CA,CD,CB. D'autahtque les deux caltez AC,  
BC du triangle ACB font  e ~ a u x , l e s  ansies EAC,ARC,k$i 
cfgaux P X  la 5 .  p . ~ . M a i s  l'aiig1cextrriicAD C cfi plusgrad 
q u e  l 'angle interne ABC par la 16. p. 1. donc le mefme aii$ 
ADC fera pliis grand que  l'angle B A C  : Sc partant par lai9 
p.i.1e c o M  AC t i ra  pliis gr5d quelc  coitk CI) : parquoy piiii 

iie CAcf i  tirce du  centrciufques a 13 ciiconfcrcncc, lalign: 
!roi& CD ne paruicudra iu!qaes i iccllc cil-conferenci. b 
p a r  confrqiient lepoin&t D tombe dans Ic ccrclc. ~ x m c h r  
fcra dernoniti t de roue aurrr p o i u l l  pris Doiic route !a ligne 
droi&e AB tombe dans Ic  cercle : ce qu'il fallait prouucr. 

;De c e y  qfl manzfc~e,  yrxzlnc l i p  droifie touchant un ccrrlt, 
t e  touche (ez~lemmià wnpoindt. car$ elle le t c r ~ h u z t  ta deuxpoinis 
h partie d e  la Irgne d'entre zceuxpoz%L?s romberoit dani l c c r )  c : c p  
certe p o p  parquoy elle coupemat le cercle, contre l'hy2othefi. 

T H E O .  2. P R O P .  III. 
Si dms le ccrclc quelque ligne droiAe pn6 
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par le centre,& coupe en deux egailemenc 
vne autre ligne droiae ne paflmt point par 
le centrc;clle la couppera à droi&ts angles: 
8r Ci clle la couppe à droias angles, elle la 
couppera auG en deux egallcment. 

Aucercle ARCD [oit Ia l igne  aroi-  
ReBI),laqiiellc parant  par lc  cen t re  
E, couppe en deux cgallrin6r la l i g~u  
d r o i & c A ~ ,  laquelle n e  p a f i  po in t  ' 
pal  le centre ; IL  di: que  B D coupe  
auifi I:C en angles d r o  a$ a u  
pointt F: 

Car eitaiis menees lcs deux I i p e s  A 
CE&AE,ICS dcux t r i a g l c ~  IEF,CEF 
arroiit [es driix c o f k e r ~ ~ F ' , ~ ~ , e ~ a u x  1. 

aux dciix coIt tz  CF,EE,chacun au fÏcn,& la bafe AE egalle A 
laI>afcEC,& par la S.P.'. les deux an les au poin t t  F feront 
r ~ m , b i  p x t a n t  d ro iRr  pal- la ro.dc!r. 

I r  dis pareilleinent q u e  fi RD couppe AC e n  angles d r o i t t s  
aupoin&tF ; qu'ellc la couppera a i l f i  e n  deux cgallcniét .Ear 
les d c u x a ~ i ~ l e s  au point? F rfrans droic?s,ils feronr egaux,& 
12aiiglc A e h  c;ai i I'ançle C pa: la 5.p.r. effaiit A E C l foc  
cclc,& le c o i d  EF c h u i i  auu deux t r i a n g k s  AEF, CEF,  & 
par i a rb .  p.r .AF k r a  esale a CF. 

T H E O R .  3 .  P R O P .  1111. 
Si d m  le cerclc deux lignes droiaes ne paf- 

[ans point par le c~ntre,s'entrecoiipenr, el- 
les ne fe couperont point I vnç i'a~itre en 
deux eça llement, 

Au cercle ACBD , duqiicl le cenrre 
rfiE, foicnt deux ligncs A B  & CL) 
r'cnt-ecoupa(ls au poii lR F ,  ~c der- 
quei les  n y  I'vnc n y  l'durrc n e p a l k  
par le ceilrie E. Ie dis que  I 'vneou  
i'airtre cil coiipcc i i l ~ g ; l l ~ i i i c ~ ï t .  
Car du centre E e i t i i t  mence  la li- 
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s u e  EF ; fi icelles I i p e s  A B ,  C D  Te caupcnt en deux esalk 
men t  a u  poinA F, EE' les couppeta au mefine p o i i d  auBi eo 
driix eqallement, # a  droiRs aiigles par  la 1. p. 3 .  & Icsaii- 
slesAFE,EFB feront droits & eçaiix.a CFE EFP auiTi droi:i 

& esaux : ce qui c l t 1 i m p o 6 b ~ c ,  n'cfiant AIrE que particde 
CFE:ainfi Ics I i p s  AB,CDiie iè coupoicnt pas en deux ega. 
lement.  

T H E O R .  4. P R O P .  V. 
9 

Si deux cercles fc coupent l'vn l'autre,ils n'au 
ront pas inefine centre. . 

S o k t  les dcux e e r c l e s ~ ~ C , ~ ~ L )  
f e  coupans l'vil l 'autre cil R &C. 
Ic dis u'ils ne f ~ a u r o i e n t  auoir ? v n m e  me centrc. 

Car s'il cf\ yofl;Lle, Coit leur 
te i i t re  commun E , duquel foi& 
tirees deux lianes J ro i t tcs  : f - A 
uoir  EB i la Ceetion B ,  mais kaA 
couppant l'vnc & I'aiirre circoii- 
fereiice en A & D. D 8 c  puis que c 
E cl tpofb  centre d u  cercle BCD 
l a  l igne droi t le  ED fera egaie a la l i ~ i i e  ciroiAc EB par la i i  

d.1. ~ c r e c h c f p u i s  que E c l t  a u G  yofé cent re  du ccrclc ABC 
Ialignedroi&e EACera auffi kgale à la m e f n ~ e  ligne EB , a  
par la r. corn. h t .  ED, E A  feront c p l ç s  enrr'ellcs, In paii:i 

a u  tout,ce qu i  efi i r npof i l l e  : partiit Ics dcux cercles ne pou  
rioient auoi ryn m e h e  centre.. 

T H E O R .  S. P R O P .  VI .  

Si deux cercles fe touchent i'vn l'autre au de. 
dnns ,ils n'auroqt pas meline centre. 

Soientlcs deux cercles A B C, & D RE fe toucbanrl'ir 
Peutrcau dedans eu  B. J e  dis qn'ils ii'auroiw pas iriçfniece. 
i r e ,  
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E L E M E N T ;  'YI? 
car s'il ef€ polfiblr, [oit leur centre c8-  
rniinF, & d'iceluy foient menecs l e s  2. 
lignes FA & FB : >anoir ei t  FB a l'ar- 
toucliçmei~t B ; & FA, couppant I'vn Bc 
l'aucrc crrcle en D, A ,  i l  e h  e d n t  q u e  
la n i c h e  abritrdit6 aduieiidia qu'cil 13 
prccedente ; i<;auoir que FA,FD fcrnie't 
egalrs :donc nc pouuoit  e h e  centre 
cornrnuu dcs crrclcs proporcz. 

S C H O L I E ,  

Fuclide a propofë ce theoreme des cercles Antre-to-atlchans/cde- 
mentan dedans. d'autant que des cercles qui /P touchentpar deho~s 
il apbert a f e l  que  leurs centres/& ditlers : veu qu'un des cercles 
e , f d e h o ~ ~  Pakre,@)> le  centre ej? torcjïoars aumilieu a'efin rerc[t-.Cc 
qreDouaotpoi4uoi icy remorquer, & nonpm fairclaprop.geneua?o 
comme il d fAir7 contre l'zntentiond'Ewc!ide,laquellc il a changée en 
plu4z:trs endroits de ce liure. JZt ou en changeant les mots dont il a 
vj2pur s'exprimer, oa en les retranchant, ouy adioujtant : Comme 
pou exe~ple etr Laprop./uirrante, au lieu qu'il y a filon ~uclrde,  i q u '  eltmcacc par Ic centre, Dounot ly faict dzre. qui couppc 
IK centre : chojé abfarde, puis yrre par les def le ccntrc du cerclc es? 
vn poibff lequel epmdirciJble: 11 fa't encore la mq'ïmefaute à la 19. 
 p.^ & en la 8.  de ce mehe  lrure il a retrranrbé ces mots, Dei quel- 
lcs! '~ne~pal lè~ar  le cciirrc, & les autres oùl 'on  voudra. ~t 
au lieu que cefeeprop. ne contient q z r o  partiej , il e n  a adioujGvne 
d la demon&ztion :fiauofr eJ? celle qu'il faitf la treice. I t e m  il a re: 
rran~héles aèux deruierer parties de ia j r . p  de  ce mefme liure. 

T H E O R ,  6, P R O P .  V I I .  

Si l u  diametre du cercle reprend quc lq~ id  
poinQ q ~ l i  nefoit pas 1c centre,  Br d'iceluy 
poinCt ~oinbent  qiiclques lignes droitcs en la 
circonferencejIa plus grande lèïa celle en la- 
quelle cf1 Ic cmtre,& la pliis petite celle qui 
rekc: hhi5 des autres rudiours la plus proche 

F 
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de celle qui eit rnenee par le centre, eR plus 
grinde que 14 plus eflo~gnee : Er deux lignes 
droiaes tant feulement venans Biceluy poinQ 
dc part Sr d'autre du diainetre,font egales. 

~u diametre AB du cercle A C P  
Et3,duqucl le centre efi F,foit pris , 

A 

qdelque poinL1 G outre Ic centre, 
S; d'ice uy poin&t G tombcnt tant  5 qu'on voudra dd lignes droiRes 
GC,GD,GE,en la c?rconfercnce. 1, 
l e  dis enpreinierlicu, que de t o w  
tes Irs lignes meiiees de G a la cir- ' 
conference ,GA ci1 laquelle efk IC 
centre, e i t la  plus grande. Car d u  

B . L  r r n t r e  F citalis menees a C, D, & 
E, !es lignes FC,  FD , & FE : 1etriangIe G F C audales deux 
coftcz CF, FC, plus grands que  Ic CO& G C  par 1aro.p.r. 
1 Lis  !es lignes GF, FC font egales aux lignes GF, FA, c d t a  
tZx a toute la ligne GA : donc GAf&aauifi plus grande quc  
C C .  Par mefine raifon GA fera aufi plus grande que GD, & 
~ U P  GE  : parquoy la ligne GA elt  la plus graude detoutes 
ce!les meiiees de G à la circo;inference. 

Srcondement, iedis que SB eft plus petite qüe GD, ou 
cintre quelconquer car au rrianple DFG, ias deiix c o h  DG 
& GF ,feront plus grands que le t roi f iehe DFpar  la 20. p.1. 

on que ion egale RF. c fi o n  ofie la ligne commune GE,k 
.dcnieuraut G D h a  grand que le demeurant GB. Par 
meiinc raifon G B fera auf i  plus petite que G E  , Sr que GC, 
qaaurrçquelcoii  uc tombanc de G a la circonference. 

Tlercement,ie 1 1s que GC plus prochc dc la ligne AG, uc P GD. efipius y a n d e  qu'icçlle G D  : & pour la m e h c r a i  on 
CL) plus fande uc GE,&ainfi desautres sSil,y eenauoitdai 
i :rnqe c k  t i r C a  %r F a la cir~onfcrenre. Car les d r u x i a l z  

riangle GFC,ront egaux aux deux collez GF,FD 
cliscun au fiçn : mais l'angle C F G 

~ ~ m h q u q i . a i i ~ ! e D F G :  &partant par la r+p.  r .  la bafeGC 
<era plus ran&qqiielabafe GD.I>ourmefme raifon GCfen 

Lus gi.Q$c GE: lrcm G U  plus randc que GE.big00l 
lioncIa plus proche de cclk qui c f  menec le ccurrr,eit 

pl?is graude quecelle qu i  en eft plus efioigiier. 
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E L E M E N T .  8 f  Fhakmtnt  ,ayant fait l'angle BFH ebal à l'angle BFE , & 
t i r i  GH:ie dis queles ligiies GE,GI-1, foiit egales encr'elles, 
&qu'on n'en peut mener de G à la circonfrrence aucuneau- 
trecgale aicelles. Car d'autant qiieles cofiez EF, F G  du tri- 
an Ic EFG,font egaiix aux c o l k z  HF, FG du triangle HFG, 
& f es angles EFG,HFG a u f i  egaux :les IiçneS GH, GE; qui 
foncdcpart & d'autre du d a m e t r e ,  fout egales e n t ~ ~ e l l c s  : E t  
il elt eudent qu'on ne pourratirer da poin&t G v n e  autre li- 
gi~edanslecrrcle,quine s'approche ourcculc  de la ligne BA 
tombant de colté o u  d'autre d e  GE , o u  G H ;  & p a r  cequi  a 
eiiirn6firC cy d e s i s ,  elle fera plus oii plus petite que 
I'vi~c&I'aurre d'icellesGE,GH. D6c d u  poin&G a l n  circon- 
fcrciice ne Te peuuent tirer plus deidcux l i p c s  droittes qui 
foieut egales enrr'elles. 

T H E O R .  7. PROP.  V I I I .  

Si on prend quelque poin&t hors lz cercle,& 
d'iceluy foient mences q~ielques lignes droi- 
&es dans 1s circonfcrence , defqucl1es l'vne 
priffepar le centre,&les autres où l'on voudra: 
celle qui pare par le cétre fera la pIus grade de 
toutes celles qui fcront mcnces dans la circ6- 
fcrence concnue. C&mt aux autres, touf- 
jours la plus proclic de celle qui p a r e  par le 
centre eit plus grande que ln plus efioignee. 
Mais de celles qui  tombent en la circonfcren- 
cc conuexe,la fius petice efi cclle qu i  eR coin- 
y r i k  entre le pointt & le diametre.Qync aux 
aums, 1'1 plus eflvignee de la plus pqite eB 
plus grande que celle qui en eit plus proche; 
& n'y a que deiix ligncs ddri&ks q ~ r i  puiiIenc 
tomber egales de parc ~c d autre de ln plus pe7 
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b u  p i n a  A hors le cercle BCD 
E,le centre duquel elt K , foient 
menees leslignes droiRes AF,AG 

a 
AH,AI  couppans le cercle, def-  
quelles AI  paire par le centre K,& 
les antres comment que ce b i t . 1 ~  ' 

dis que AI  ~ L J  palTe paf le centre, 
eit la plus gtande de toutes : pùis 
apres que AH qui efi la plus pro- 
ched'icelle A1,efiplits @ide que 
AG qui en elt plus efloigne: : Et P 
pour  m c h e  r a i f 0 1 i ~ Q p l u s  Sran- 
de que AF. Et au contraire. Je 
dis que AB coprife entre le poinR 
A& la circnnkrence c o n u c x e , e ~  1 
l a  plus pecice ligne, de  toutes cel- 
Ics qui font  hors le cercle i puis 
ayrçs que: la l igne  AC plus prochaine J e  la plils petite AB,d 
moindre que AD qui en efi plus e f lo ipee :  Et,parmeimerai. 
fou  icelle AD moindre que  AE. Finablcmenr ic dis q u c  de  A: 
o n  peut feulement mener deux l ignes droiCtes , egales dri 
deux parts de la plus petire A A. 

Car  d u  cemre K c i t h  menees aux pninéts C,D.E,F,G,H, 
les lignes droi&cs KC,KD,KE,KF,KG,KH; les dcux c o h  
A K , K H , ~ ~  triangle AKH,fonr plus p n d s  que  IaligiieAH, 
Maisles lignes AK,KH font e p l e s  auxlignes A K , K I , C ' ~ ~  
dire a toute la ligne d r o i a e  AI: icelle A I  fcra doiic aufli plui 
grande que  AH.Pour  la mefme raifon A 1 fera p l ~ s  gandr 
que  AG,& quc&F. I'arquoy laligne A I  eit la plus d: 
:outes celles qui tombent  d e  A dans le cercle. 

Puis aprcs, d 'autant que les cnfkcz A K ,  K H  do ti-iangkd 
K H  font  e p u x  au  coficz AK,KG dutriangle AiK G, cliacui 
ail fien,& I'aiigle AKH, pllis grand que  l'aiigle,AK(; ; la bd: 
A H  fcraplus Srnndc q u r  la bafc AG,par la x4.p.r-Par melin: 
raifon A H  k r a  plus grande que AF; item AG plus gr& q a t  
AF. Parqqoy la l inne p i i i ~  proche dc  celle qu i  palle par le cé. 
tre,eitplus p u d e  que  celle q u i e n  e i l  plus efloiçiiee. 

D e r e ~ h e f , ~ i u s  qii'au trialigie A,'CIK la ligiicAK îfi moin- 
d r e  que  les deux AC,CK;fi o n  o k l e s  egalcsRK,CK,deinc~ 
~ c r a c n c o r e  A B  moindre  quc AC.  Par fèrnblalle rai!oii A? 
k r a p l u s   aiid ide queAD,& que AE. Parquoy laligiie A B  el1 

la  p l ix  peti te de  touccs celles q u i  Con mcuees de  A a l i  circ6 
f c~encc  COIIUCXE. 
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Dcrechef,d'autaiit que  dans le triangle ADK tombcut deux 

lignes droictes AC,CK,des extremitçz du cofié AK j icelles 
AC,CK îerontmoiiidres queAD,DK par la 11. p . r  delquel- 
les fi on oke  les esales CK,DK,I efiera encore A C  moiiidre 
q u c  AD.,Par meGne raifon ou prouuera que AC ei tmoindrc  
q u e  AE: I tem AD moindre que AE. Parquoy la ligne la plus 
ploche de la plus petite AB, efi moindre quc  la plus efloi- 
gnee. 

Fuiablemenr,ioir fai&t l'angle A K L  egal a l'ançle AKC, & 
foicmeiice 1alig:ic AL. D'aiitaiic q u e  les cofiez AK, KC d u  
triangle AKC,~-OII~ egaux a u x  coficz AK,KL du triangle Pi( 
Li&les angles AKC,AKL aiilTi egaux, les l i ~ n e s  drollkes A 
C,AL de part & d'autre de la moindre AB, feront egales en- 
tr'elles par la 4 .p  1. O r  que nulle aut  e p u i f i  e f t re  eç+ A 
icellrs , il elt euident ; car fi DR en meiie vne a ime  du poiii&k 
A,iliaudra qu'elle [oit plus proche ou plus efloigiiee de  AB; 
&psr ce qui a efié demoiikré cy deflus , e!le fera plus çran- 
deou p!us petite que I'vnc &Yautre d'iceilesAC,AL.Donc du 
poinCtAtomberont Ceulemeut deux lignes droic'tes egales de 
part &d'autre d e  la moindre AR. 

T H E O R .  8. P R O P .  IX.  

a Si onprend quelquepoina au cercle, 8t dgi- 
celuy poin&t vers la circonference tombent 
plusdc deux ligncs droiRcs egales,le poina 
pris eit le cenrre du cercle. 

Soit pris le poinR A au cer- 
. cleBCD , & d'iceluy poiii& 
tombent les trois li m e s  ega- 
,CS RB,iIc,AD. I e  &s que  l e  
poinR pris.A efi leceiitre du 
cercle. 

q u ' i l  ne:ioie ainfï : foient 
mciiees Irslignes BC & CD, 
& apres les auoir couppé en 
deux egalerneiit aux poinQs K 
E s.F , d.iceux poii ias a u  
poiiifi A foient in enees les deux lignes E A  & FA. D'autant 
quc les  dcux t r i a ~ i ~ i c s  BEA & CEA o n t  .deux coRez egaur i 

F iÿ 
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deux co[tn,&acun au iien;& les bafes A B ,  AC aufi egales: 
les deux angles au pointt E feront e aux ; &partant droi&ts, 
&parie  coiui.  de la ~ . ~ . i . l e  centre %Q cercle k r a  en la ligne 
GAH,puis qu'elle diuife RC en deux cgalement, & à angles 
droiAs en E. Par m e h e  dikours le centre du cercle Te trou- 
liera aufli en KI. I l  faut donc qiie ce Coit a l e m  commune Ir. 
AioiiA,ri'y ayant point d'autre poin&t commun. 

T H E O R 9 .  P R O P .  X. 

Vn cercle ne coirppc pa's vn autre c e d e  eii 
plus de deux poinQs. 

Soient les dciix ccrcks ABC 
D & EFGH , fe coiipyaiis aux 
crois poiricls I ,K , hL , s'il cft 
polfible. Item foicm menees 
les deuxliones IK, Sr KL, lef- 

esaielnent aux poin&s M & N ' 

pr . rap .  1. & foierir meiiees 
i e s j g n e i  Mc,& N H  àdroicts 

quelles Co;'ec couppees en deux H 

C X ~ ~ ~ , @ K , &  KL. I l  faudra c 
par le  coral. dela r:p. 3 .  que les 
deiix centres rks deiix ,cercles [oient en la ligne AC;ils feront 
s u f i e n  la ligne FH: Ce feza donc au point: de la commune 
fettion O,& en cc fàifaiit les deux cercles auraient m c h e  
ceiitre,conrrela 5.p.3.  Donc les ccrclcs iieiepouuoift coup- 
per  en t r o i s ~ o ~ n f i s .  

T H E O R .  IO. PROP.  XI. 

Si deux,cercles fe touchent 1 'vnl'aurre au de- 
dans, a l'on prend les centres diceux: ayant 
ioin&t iceux centres par vne ligne droiQe E 
produite, elle tombera en kattouchement des 
cercles. 
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Soientdeiix cercles ABC & ADE fe 

touchans interieurerneiit au  poinR A;& 
F,foit le centre du cerck  ABC,& G le cc- 
rrcducercle ADE, l e~quc l s  centres font  
tecenàirement diuers , puis que  par la 6. 
p.?. deux cercles s'entre-couchant a* de- 
daiis,ne peuuent auolr vn mefine centre. 

@ 
l e  dis que la ligne droi t te  menee d'vil 
ceritrea l'autre, & produi&e,tom bera fur 
lepoiiifi de l'ïtouchernétA.Car fi elle n'y 
t6be,qu'elle coupe I'vn &t'autre cercle ks points B ,D,E,C,& 
de1'at:ouchemeiit A,auxcentres F & G,foient menees les li- 
gnes AF, AG. U'autanr yiie par la ro.p.1. les dciix coftez AG 
I G  du triangle A F ~ , f o n t  plus grands que le cofii. FA; & F A  
ekegalr a l a h g n e  FB ( poiircc que F aefié po fk l e  ccntre du 
cercle ABC) auf i  AG, GF feroiir plus grandes que FR:okanr 
doiic FG commune, r e h a  GA, plus grande que  G U.Erpar- 
tan t  puis q u e  GA eft egale i GDj(car  G a efié pofi centrc du 
cercle ADE) GD fera a ~ i f i ~ l u s  s rande que  G B , ~  partie qiic 
lc tout: ce qui eit a b k d e .  D o n c  Ia liane d r o i p e  coilioigii5t 
lesdeux centres des cercles ABC, ADE, &produitc,ne rom; 
berapas ailleurs qu9à I'actouchcment A. 

, 

T H E O R .  Ir. PROP. XII.  

Si deux cercles fe touchent h n  l'autre au 
dehors, la ligne droiLtc menee d vn centre à 
l'autre, paffera par l'attouchement. 

Soient deux cerdes  Co 
touchas aupoin&t A, def- 
quels les centres foient 
B, & C. l e  dis que fi d 'vn 
centre a l'autre oiirneiiie 
vile ligne droifie , qu'i- 
celle paflèra par IepoiiiR 
d'attoiicliement A. 

Autrement il s'enfiiiura 
ahfurdit& car fiicelle ligiie nc  palTe par le po in f l  d'attouche- 
mEr,qu'ellepaircailleurs s'il eit ~ o f i b l e ,  Cçauoir ?ux 
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D & E, 8r dupoiqét d'açtoucliemét A îoientmences Ies dcoi 
lignes AR, &AC,  les ireiles par la zo. p. r .  feront pliis.gran- 
drs qiic BC,B par  la%& ducercle, il s'cnruit qiic BD, c h i  
cjale a BA,& CE a CA,  que les deux lisnes BD & C E ,  fe- 
+oient plus granles  qiic BC , l a  partie ue le tout. Laligne 
droit le rncnee d v n  centre i 1'4utre, donc p i  katrou- 
cheinent A. 

T H E O R ,  xz. 

Vn cercle ne touche poinr: vn autre cercle 
à plus d'vn poinLt, rrinr dehors que dcdans. 

Soicnt les Jeux cercles \RC,& AD 
C îc touchans interieurenienr aux  

, & d autant qii'iis ne  peiiuét auoir vil 
deux poinLts A,& C,s9i1 efipofliblei 

m e h e  centre par la 6 .p .  j. loieiitleç 
deux centres diuers E , tk F , par le<- 

El? 
C 

quels efiaiit tireela ligne droi&teEF, 
& produite d c  part  & d'autre, 11 faut 
qu'elle t o m b e  t s  poin&sd mouche .  
men t  A & C , & w r  la def.du cercle,il 
faut  queE A &ECfoié t  e ç a l c s . I t ë F ~ , & ~ ~ . M a i s  FA citplur 
grande que EA. Partaut F C  f e r a a u 6  p n d e  que EC,la 
partie que Ic tour: cc qui ctt iiiipofiiilr.: Doiic lcsdeux~cercl~i 
ne fe roucheroiit point en deiix poinffs au dedans. 

Pareillement il elt impo~lible'qu'ils Tc touclirnt exterieu. 
rement aplus  d'vn poiiitt: car fi le cercle HIG,leceiitredu- 

uel efi K,pouiioit touchcr le cercle AB'C cn deux poio~ls, 
?$auair H,& G,il faudroit  que la l i nn i  droiRe menec par Ici  

deux centres E & K coiipafi Ics deux poinCts d'attouche- 
ment  H,& G.par la rz.p.3. c c  qui r i toit  irxipofible : aiiilï les 
cercles ne Ce touchent point  Pplus d'uii poiiitt , tant dehors 
q u e  dedans. 

G Clauiru demon& cn ce lieu le rheovernefitiuant. 
Siau demy diametrc d'vn cercleprcduit , onprerrd g i  pouil  octtrr 
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Ir  centre ; le cercle defirit d'icclu~ poinA comme ccntre,par le p b t f  
rxtvene dir demy iliametre , toucheriz l e  premier cercle en iceluy 
p o i d  extreme dujmi-diamctrc, & tombera tont dehors 1i rn*: 
rcrclc. 
~oirlzccrcle ARC,duquel ie centTe r/? D, 

aa dmy diamerre A D prolongé , /oit p r in~  
grrlconqrc point€ E,dupel de tznteriral- , 

le EAroit dqcrit l e  cercle A F ,  lequel ie dic 
t uder  le cercle ABC au ftul pointt A. Car 1 
o!blepoinci E ej'? dans le cercle ABC , ou de- 
hor~..~'il e/? dedans : d'watant qide AE ejt 
plivarancie que AD, c'ejt 5i dirc qrde DG,& à 
p!!fiforte raifin Tue EC; EFqni ej? egah à E A  

0 
fira J M $ > ~ - . I A  grmde que EC ; partant le 

\-/ F 

pin2 F e,? !>ors lç cercle A B Ç ,, &le cer- 
cle A? horj Zc merme cercle pres d u  poinc? F. ~ccluy pointr'F tombe- 
ra brwcoup d'a,:raatap hom le cercle A 3 C  , /i E ejt hors le meJmc 
cercle A i i C . ~ i  ioncle cercle ne tombe tout dehors le cmcle ABC. 
te!lemerzt p ' i l  12 touche aufirrl poin~? A; que 1: cmcle AF co~~plppe o u  
torche Ic cercle rlBCWz un a & ? %  p ~ % f  ~,p$%ivefipeilt, 6 [oit fi- 
reela ligne DB. VEU donc q.&'afi d amzsre dw cerclr& eyprM le 
P0id D,ouhe !c centre E;   fird rd ln p h  pctite de routesh hfner 
tonr'.iitcr den,pm la 7 p.;.Donc DAeF moind vque DB, ce qui ep 
aS/urdej q r  DA,DB tombant du centre D en l p  circonfcrcnce d'va 
rnelrns. cercle ABC ,/ont q d e r .  Donc l e  ce~.cle A F  ne couppe 0% t o p -  
che le  cercle ABC en un arrrrcpoim? qice A ,  mai5 tombe foui dehors 
icelq,ce qrbi e,toitpropori. 

6&ejïaufirnl-riramstre non produit, on prend wnpoinc3 outre Io 
crntrde cercle defirit d'iceluy poind comme centre ,;par [epolndf ex- 
trrmedu fimi-$itametretouchm~parei~cment le premiei cercle, au 
~~[~itpoinçiicxtrernedu demy diametve. tombera tout dedans 
I r  merme cercle. Comme/ïau/em~-diametre AE,& cercle A F  , on 
prend lepoin,?D,duquel& interualle D A  on dqcrit le cesch ABC, 
~cely tombera tout de& A F ,  & l e  touchera au fidpoinCt,A. Car 
p M  p ' d  a e/tS hmonJ?ré cy de& qtde le cercle A F  tom& tout de - 
hori le cercle ABC,pareillement tout ce,tuy- cy tomberfi dedans celuy 
li,tellement qu'ils s'entre-toirchenc aujeul poinit A. 

THEO.  13. PROP..XIIII. 

Dans vn cercle les lignes droiQes egdles iane 
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equidiitantes du cencl e : ~c les equidifiantes 
du centre font cgriles enrr'elles. 

Au ccrcle ABCD,duquel le centre cil  
E,foieiit d c u x l i p e s  d r o i ~ l c s  , egales 
AD,& BC. I e  dis qu'elles k r 6 t  cqui- 
difianresdii centre E. 

w u r l i i  ne i0it;par In rt r . 1 . d ~  cc'- 
- r r e  E foient meiiees Ics deux ligiies 

tF ,EG,pcrpci id icul~i res  aux deux li- 
gnes AD , BC: PLUS {oient rirees les 

@ 
a e u x ~ E , &  BE. Or les deiix ligiics A D~ 

D,& BC &ans coiippecs ri1 angles droicîs par Irs pcrpeiidi- 
ciilaiies EF, &El; , elles Scront a u f i  couppccs cil deux eoa- 

lerneiit par la j .p. j .& p a m n t  AF k a  e g d t  a BG. ~ a r & -  
ment  A E efkaiiregale a BE par la d f .du  ccrcle , & le qua& 
d c  AE ekaiit e g d  aux: deux q u a r r e z  de AF, FE, par 11 47.p.r 
& Con egal q u r r i  d c R E  efiant a u f i  e%sI a m  dc ux q u a m  
de  BG,GE; Ics driix qi iarrcz de  AF,FE i' ?Gr cgniix aux deux 
quarrcz de BG,GE. Mais lc  qwrl.2 de A F  e t t  e,al au quarré 
de BG;& par con&qiient le  quarr t :  d e  EE eft rgnl au quai:; 
d c  GE. Parquoy l a  lisse FE Ï t ~ a c ~ a f c a  13. ligne G E ,  &par  
l a  4.def.duJ.AD,&LU=L;roiit eqiiidiitaiites du  centre du c e r d  

clc p r o p î k .  
Qiini~c à la fcconde partie. l e  dis que fi AD,BC font equi. 

diRaiircsdu centre E ,  qir'c:lcs Crroiit eqaie ; c3r a n n t  C O U -  

firuit comme drKus,les pcrpeildiculaircs EE' 81 EG fcroiit e. 
gaies par l a 4  d f.de ce  liiirc,& couppciont  AD,EC en deux 
e p l c m e i i t  par la j. .p.?.& pnr dedu6tioii de la 4 j.f .1. cornne 
cy delliis,AF fkrroiiucraeyalc a BG, & par c o u i c q u e ~ ~ t a ~ f i  
letir: doubles AD,& BC Ccroiit e,nlcs j cc q u i  clloir a dm;- 
filer. 

T I I E O .  14. P R O P .  XV. 

Dans le cercle ln plus grandc liçne cfl k 
diamccrc : quant nux autres, t o u h u r s  la plus 
proche du centre, elt plus srande que la plus 
cfloignce. 
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'Au cercle ABCDEF, duquel le 

'cenrreek G, roit le diametrc AD, 
&la ligne FE la  lus d'ice- 
luy, inais BC la pliis efloigncc. Ie 
dis ue dr toutes ces lignes A D  e t  
h Jus grai&, que FE e t  $us 
gande que BC. 

Carfoient tirees du centre G les  
lignes GH, G I  perpendicul. aux 
ligiies FE, BC : & pourceque BC 
eh phs efloignee ducét re  queFE, E D L  

GI fera plus grande que G H  ,pa r  la 4. def. de ce liure. Soit  
donc coiippk d'iccllc GI, la ligne GM esale a G H ,  & par M 
foir rneiiee KML perpeiidiculaire à GI,  & Li tn t  tirees les li- 
gnes GR, GB,GC.GL. D o n c  puis qiie les perpendiculaires 
GM,GH Toiit egales,les l i p e s  KL, FE feront egalemeiit di- 
fiances du centre par l a  ). dcf. j. & partant egalcs riirr'cllcs 
parla prop. precedciite.Derechcf,puis que  GK,GL font plus 
uride.squeKL par la z O .p.r.& icelles GK, G L font esales au 
% m c t r c ~ ~  ; iceluy d iamcue AD fcra aursi  lus q u e  
KL ou FE. Par mefme raifoli AD fera deinonfiré p b s  grand 
que toutes aucres ligiies. 

itemdes triangles GKL & G B C , ! ~ ~  cofiez GR, GL, GE, 
GC,lone esaux par la definition d u  cercle,& l'aiigle KGL C& 

plus nraiid que BGC, & p r  la 24 ~ . r . l a b a f e  KL,ou [on e g d e  
FE, fera plus grande quc  la b a f c B ~  j & a i d  des autrcs. 

T H E O R .  15. PROP.XVL 

Si àl'exdemité du diametred'vn cercle on 
leue vne ligne perpendiculaire,icelle tombera 
deliors le cercle;& entre icelle perpendiculai- 
re& la circonference ne tobera pas vne autre 
lignç droiae ; ~t l'angle du demy cercle cFc 
plus grand que tout angle reRiligne aigu, 
ccluy qui reRe plus petit. 
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Diz cercIc A B C ,  Toit le centre D, lc 
diamerre A C ,  fiir 13extremité duquel E~ 3, 
A h i t  leucc 13 l igne p ~ r ~ e n d i c u l a i r e  
AE,par la rr.p.1. I e  &s preniierenieii t 
q u ~ i c e l l c l ~ y i e  AE tombe hors le cer- 
c le .  

Car fi elle romboit dans iceIuy,ain-, 
fi qur  AR', eikant riree DB ,les dçu r  
angles DAB, D B A ,  feront eyaur par 
l a  J.P.I. Mais DAU clt droict par coi i i t ru i t io i~ ,  D3Aferi 
donc aufi droil t  : cc qiii efi abiurde , uis que par la 17.  p. 1. 
d e ~ ~ i  a ~ i ~ r c s  d , ~ i i  tr,a ront ~OIIJ~CS q ~ i e  ~ C U X  droifis, 
D o n c  !a perpen~lic~ilaire ne tombera p ~ s  dans le cercle. Pour 
l a  n i eGnerahn ,  çlle ne tombera pas a u f i  en la circoiiferei~- 
ce, mais dehors, cornne rit AE. 

Mainte ianc ic d.s  qiic de A 11c peut tomber cntre la pcr- 
pe~idiculsire A E ,  & la circonfereiice A B  , vne autre ligne 
&oic?c. ('ar s'il clt pofible quc qurlqiie I q n c  d ro i ac  y rom- 
bc coinrne AF, de D fuit inciiee fur iccllc la p crpciidiriilaire 
DG, couppenr la circonfe:ciice en H ,13quelle t(irnberaiie- 
cdldirciriexr de la p u r  dc 1'aiir.lc i g u  DAF p l r  Ic corol.dcI~ 
17.p.r Veu donc uaau trian& DAG, les deux augles DAC 
DG,$, loiir inoi,Qics qutài*iir  d r n i 3 s  par 1.3 ;,p. 1. & p a r l a  
conilrut?:6 DGA e R d r o ~ ~ . l ' a n g l e 3 A G  h a  iiioindre qu'vil 
droi t t  : ~cpar ta i i t la l ig i ie  D A ,  o u  Con egale 1111, Cerapluc 
qrande q u c D D ,  par la r9.p I la partie que le tout  : ce qui efi 
jbfiirde. Eiitrc l a  pcrpendicu13irc AE,& la circoiifciciice AS 
n e  combcra donc pas viio ~ucrc l tg i ie  droikk. 

I e  d i s  fiiia!eiii~ric, que roiit l'anqle du dcm cercle BAC 
cuiitcnii du diam AC,&: ci :cunkr~ce  AR,elt Li nraiid g ~ i  K c o ~ i t ~ i ~ ~ l c r e R i l i ~ i i c  ai;u j & quc celiiy qiii i r  e B A E  conte 
lin de  la 1 1 ~ n e  drolCte AE,& circonFei-cncc AB. e[t plus pet;^ 

iie toiitaiiqle rettiligiie a i p .  Car puirquz C A E eltanele kdt h u i G  par LI k u l c  ciicoiifcrciicc A B  ; & qurntrcice.ll: 
circoiifcrcncr AE &-la ligne droifie AE rie peu: ~ o m b c r  n i 8  

autre ligne droit tc , l.aric<le BATS. ne pcxt  eftrr diiiii? par a,> 
cime ligne droiQe , aiiifi lie Cera dirniiiii; par aiicuiie lig:i: 
droiRç ; iiy par cariléqiiciit l 'angle 8 A C n e  ièraaugmeure 
par aucune l igne d ro i ik .  

C O R  O L L h l R E .  

Par ces choiés eJmanij5cJ;:e qu'me ligne dratiie tirçe perpndic* 
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lirement $6 Pexeemitd du diametm, touche Ic ccrcle en vn S f ~ l  
pinfi. Car il a ejtédrmn,f?réqielle tombe hors le cercle: p a r p y  
elle le touche fidement au pointt extrtme dudiametre. Parqtaoy 5'3 
ë$it reqirk tirer une Iignedrorcfe par l e  pointt A donné en la circi- 
ferencc Atr cercle, laquelle touche Ic cercle en A , now tirerions de A 
nr rentre D la ligne droiLfe AD,  &far & J e  firoit é l e ~ e e  la perpe- 
diculaire AE , laquelle touchera Ir cercle en A ,  comme id a epi de: 
morjl2ré. 

PROBL.  2 .  

D'vn poin&k donné,mener vne ligne droiltc 
qui touche vn ccrcle donné. 

Soit le poiri& do& A ,  duquel il 
faucmener viir liçnc,droitte qnl tou- 
chele ccrcle donuk BC, dout le cen- 
t re  e i t  D. 

Soir menee la ligne A D  couppane 
l e  cercle BC en B : p u i s  du reiirre D, 
&iiitcrual D A ,  I'oit dekrir le cercle 
AZ. Et a p m  auoir Içuk lapcrFciidi- 
ciilaire BE au bout du demy diame- 
tre B D par la 11.p.r. ~Soirinciicr la ligne ED couppant  l e  ccr- 
ckBC au poiiiR C,&du p o i i i ~ l  d6nCA,& iceluy ~ o i i i R  C,îolr 
rne i~eela l i~ne  AC ,ie dis qu'elle rouc1.e le  ccicle au yuin& 
C. 

Car les deux triangles A C D  & EBD ayans deux coftez eG 
g r n i ,  & l'angle D comrnun, la bsfe A C  rcra egalc à la bale 
ER, & i'anglc droitt A C D  cgal à l'aiiple E.RD, qui fcra sui% 
drùitt .  Er  par le corol. de là preced. prop.  la l i g n e  AC rou- 
cherakccrclc BC au feu] yoinc? C. 

S C H O L I E .  

hTom auans enreignr'en no,h Grometrie pra2iyue Prob. 2 o. 
vneautre maniere btaucorrpplr*lfi>rrle qwe celle cy dr@. 

THEOR.  16. P R O P .  X V I I I .  
Si vne ligne dioiac toiiçhe vn ccrclc, si- di1 
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centre àl'actouchement o n  msine vne Iigne 
droiac, ellc icra perpendiculaire à la rou- 
ch antc. 

Soi t  la l igne droi t te  AB to~ichaii t  
l e  ccrcle C U E  au poinft E , & d ice- 
luyyoinQ b i t  meiiee la I i p e E ~ ~ a f -  
fant par le ccntre F.1 c dis qu'elle fe- 
r a  pet endiculaire a A L  

C a r  f- I elle n c  l l e f i ,  b i t  mencc TG 
perpendiculaire à A B couppant la 
c i rcoufere~iccen D. Vcu donc  qu'au 
t ï i sn$c  EFG les deux angles FEG, 
F G E ~  moindres que  deux droi& 
par la r 7 . p . r  &FGE ef idroiR par 1aconitrufi ion FEG rera 
moindre  qu'vn d ïo iR;  & p a r  la 19.p.r.la l igne FE, ou  FD fail 

e alckra plus que ~ G , l a  particque Ic rout:cr quici l  
ak fu rd r  ~ o i i c  I E  eR perpcu&c.i -413. 

T H E O .  17. P R O P .  XIX. 

Si vile ligne droi&te touche vn cercle,& au 
poin&t de l'attouclxment CR leuee vrie per- 
pendiculair e; cn icelle lera le  centre du cer- 
cle. 

Soit  la ligne droiRe AE touchsnt le ctr- 
c l e  CDE,au  poiiitt E,  &fur  iceluy îoic leuee 
lapcrpendiculaire EC. I c  dis que le  centre 
du cercle fera dans icelle11~1e. 

Autrement il îera drhors  icelle ligne ; [oit 
donc  a u  poinQ F,sd  efi pofTible, & d'iceloy a2 4 

o i n a l o i t  mene r  la ligne EF au poin& de F 
f a t t o u c l ~ e m ~ n r  E,clle Cerr au$ parpclidiculaio i AB par 11 
18. p.I.cr qu i  eit irnpoliÏble:tas lçs deux angles Al!C,& AEF, 
feroient droi&s,& egaux,la partie au  tour: t>arraiir le  cciir~; 
duccrdie u'efioit pas hors dc la ligne EC, aiiis dcci~iis. 
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Dans le cercle, l'angle du centre efi doiiblc 
de l'angle de la circokfcrence quand iceux 
angles ont vne mefine circonfeïenct pour ba- 
fe . 
D m  l e  cer- A 
d e  A R C ,  
loiciit l e s r .  
alides, 9 fça- 
unir BAC en 
la circoiifc- 
reiicc, &HU 
C au centre, 
ayaiit m e h e  
.~ ...- 

c e ~ ~ , ~ o u r b a f e .  I ed i s  que  B D C  Ièra double de  BAC. 
Carprcniiercnient files lignesAB, AC eiicIof~.ilt les lignes 

DB,DC, comme qii laprerniere fiqiire par le centre D e h n t  
meuecIdllgncdroiRe A D  E , &ks 1 i p c s  DA , DB, & DC 
eftans egales ,les deux triangles ADR , & ADC feront Ifof- 
ccles', 8i par la $.p.r.ils auront les angles c p i x  fiir les baîcs 
AR,&AC. Mais I'aiigle extericur BDE'par Ia 3z.p.r. efieqa1 
aux dcux angles iiiterieurs DA $, & D I3 A, qui font e~ai1.r:  
parraiitil k r a  auCsi duublc du ki i l  DAB , par rneiiiie diicours 
EDCfe trouuera doublc de  DAC; & par ciifequeiit les deux 
piihn~blc EDC feront duubles dm dcux eiifcrnble BAC. 

Qe fi I'aiigle dc  la circonferencc A elt comme en la Ce- 
COB& figure ,il s'ei~fuiura toufiours le rneiirie , lcauoir que 
BDC fera double de BAC. 

Car apres auoir m e n é  l a  ligne ADE , tout  aiiifi comme cy 
defl'a par 1ajz.p.r  I'.m?k cxrerieur BDE Ceraegal aux deux 
aypofcz 'inrc:teiixs A H D, & D A I3 , & double du feu1 I I A B  
eilaiit le t r i s ~ l e   folc ce le, par mefmc difcouis CDE fera doii- 
blrde CAD, &parles coin.fcnt Side  EDE doublr de B A E 
on ofle CDE,doiible de Ck.E,le iicniearaiir BDC Pria dou. 
b!edu dcineurailt BAC. 
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Dans le cerclc , les angles qui font cri vne 
meiinc Ceaion font cgaux enrr eux. 

T o u t e  feQion eit oii plus oit plils petirc q u e  lcde. 
my cercle. Soit donc premieremeirt au cercle ABCD, lecrii- 
ire duquel c l t  E, vne  plus sraiidc CeLiion DABC,cn laqiirlc 
h i c n t  les ançlcs DAC &I>BC. Ie dis qu'ils [ont egauxec 
tr'eux. 

Car fi du centre E onmeinc les deux IiSncs ED,&EC;l'ar. 
glc du centre D E C  fera double de l'angle en  la circoiiferen~ 
ce DAC par in ~ o . p . j . &  pn :  la r n e h e  yrop. il feraaiifli dou 
ble de l'aotre angle DBC. Mais les chofes qui  font mo.ti: 
d'vile melme,font eDalcs cntr'rlles; ainlilcs a ~ ~ l e s  A,& Bit 
Ionr e p i x  ciitr'eux. 

Soit maintciiant la. fettioii,plus pctitc que le d e m ~  c d  
co'meen la z.figure. I r  dis que les deux, a n ~ l r s  GAC,DBCr. 
h l s  e n l a i n e h e  fe&tion DABC fout cg;lux. 

Car fi on r~içiiie la lignc AB,d f C  fera vile f&on B G A  pli 

graiide que le demy cercle ; & comme nous auons demou, 
&I-E cy delfus Ics deux angles ADB & R C A  , qiii hilten Y?: 

mehie  leRion AG B kroiir egaiix ; pareilleinent aux dç: 
triatiglrs DAF, & CP,F,ics anales oppofcz ail poiiic? F [O>! 
cgaux par la I J . ~ . I . &  par cc qui a cité dcinoniiri: a la p.1. 

l e  troificfine niigic DAF fera egal au troifiçfnic anglr CRI,(' 
qru citoit àprouiicr. 

P R O B L .  20. P R O P .  XXII .  
Lcs figures de quatre cofiez infcrites 

CCi i .  
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cercle, ont les angles oppofez egaux i deux . a .  

angles droits. 

Soiç la figure de quatrc cofiez 
infcriwau cercle ABCD.  Ic dis 
quelesançles oppofez ABC, A 
DC,item BAD, B C D ,  l'ont 
a u f i  e p x  à deux droitts. 

Car fi on meine les deux li- 
giieq AC, & BD , les deux an- 
gles ACD, & ABD e h n s  cn v- 
ne r n e h  f r&t ionAB~D,fcr6t  
egauxparla r~.p.j .Pareil lemêr 
DBC, & CAD, efiaiis en vne 
meGneièRioii DABC . ieroiit 
eeaux : donc les deux ~ I P I C S  
&s lepoiii&t~ fcront ega& aux dcux D A C, & DCA, lefd 
quels aurc les deux du poinA D , font egaux a dcux d r o i k s  
par la j z  p.1. partant au f i  les deux Cou le poiii&i B auec Iss 
deiix fous le poinR D,c3cit i dire le total  ABC, auec le t o r d  
ADCferont cgaux i dcux droifis. Nous dernonitrerons e n  
la  rnrîme manicre,que les deux anglcsBAD,B CD,font c g a u r  
adeux droifis. Car derechef les deux angles ABD,  ACD, 
fontegaux. Item les deux BCA,  B D A ;  & p a r t a i t  tour l'an- 

!' e BCD fera egal aux deux A B D ,  ADB, lefquels auec BAD 
ont epauxa deux droit ts  par la J 1. p. r .  D o n c  adIi les deuf 
BCD,BAD feront egaux a Jcux d l o i ~ f s .  

P R O P .  XXIII.  , 

Deux fc&tions de cercles fernblabies & ine: 
g~ ies ,  ne le mettront pas d e B ~  vne rnefmeli- 
gne droiltc, & de h e h r  part. 

Car fi faire Tc peut  fo ie i i~  deiix fefli<is 
dtcercles fernb!ab!es, & :iirgales A B  
C, &AL>Cfiir l a l i ~ i i e  &ditfeAC, & 
dçmehe coiK. 11 d t ,~ i i i de r i r  qi ie l -  
lis l ' c ~ m s s q p c r o r i r  Lulerncii t f r  A 

e 
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9 S T&O I S I E S M E  
Poiii&s A & C, puis LX par l a . ~ o . p , ~ . ~ i i  cercIc ne coup c p i  1 P v n  cercle en plus de eux poiiitts ; gr partant la circon,ere:i. 
c e  d'vne Cettion Cera toute dehors la circoiifprence de l'autre, 
S o i t  donc mener  la l igne droi t le  CB couppant les circonfe. 
réces en D & B,& tirkes les dcux ligiies BA, & DA:parlade. 
finition des Cernblables feAi6s, les deux aiigles ABC,&ACc 
feront eSaux, ce qiu efi abîurde: car par la 1 6 . p .  r.l'an$ex. 
tcricnr A U C  duit eltre plus que l 'oppoif intericurB 
doncles  delm feî?ioiis ABC, & AD C &ans fcmblables ,& 
inegalcs, nefepouuoieiir mettre CUI la mcfme lignc AC ,& 
demeiine part. 

T H E O R .  22. P R O P .  XXIIII. 
Semblables fe'eaions de cercle eitans con. 

flituees f ~ i r  lignes droittes egales , font egal~i 
entr'clles. 1 

Soicnt dcux feaions de 
ccrcles Cemblables ABC, & 
DEF confiituees fur lignes 
esales A C , & D F. Ie dis A c r ; ~ ?  
qu'elles Tom egales. 

Autrement, fi clles cfioicnt inegafes , il s'eilfuiuroit ue? 
SeQions Lemblables gtiiiegales pourroient eRre pokes 4 url;. 
qnes droicles egaies c0h tK  la z j .  p. 3. donc  Ics deux icfiici:~ 
Ceïont egales. 

P R O B .  3 .  P R O P .  XXV. 

La fc&tion d'vn cercle efiant donnec, defcrii 
l e  cercle duquel elle elt Cetlion. 
So i t  la CeLtioii de ccrcle ABC,  de 

la ucllcil faut t touuer Ie cë t re  p o i u  
ar X cucr le ccrclcd'icellc fc&inii. 

Soient p ~ i s  trois pouit ts  a I'aduaii- 
Cure en icc lkfeRioi i  A,B,C : & aprcs 
auoir  mriii- les deux lignes AB & BC A 
&icelles couppees en de~ ix  eealemét 
en D 4 E , d'iceux poiiitts Coiciat le- 
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E L E M E N T .  9 9  
raeeslcs perpcndicuIaires DF, & EF Te renmntrans  au poiiia 
F. Iedis que F eitle centre chcrchk pour acheuer le cercle. 

Car par le corol.de la 1.p. 3. le centre fera à la ligne DF. 11 
CeraaiiiTi eu EF : ce îcra donc  au poins F , qui leur efi corn: 
mun. 

' 4  

Aux cercles egaux , les angles egmx sap-  
puyent Tir circonfcrences egales , foir qu'ils 
s'3ppuyent eItans confiituez aux cenues,ou 
aux circonferences. 

Soient k s  cer- 
clcs egaux A B C 
& DEF, deîquels 
l e s  cciitres Conr G 
61 H,& les angles 
dais l c e d ~  maux,  A 

9 
Cpuoir aux clrc6- 
ferences, E, &aux  centres,(; B egd a eSal QD@ à H. Ie dis queles  c i rconference~ 

AC,& DF, ~urlcfque\les iceux angles Ç'appuyent, ront cga- 
les. 
Card'autat que les cercIes Conc egaux,ks!ignes tirees du cc'- 
tre a l a  circGferriice Ceroiit eg..lcspar la ~.d .~ .Ai i i i i  les r .rr i i-  
gles AGC,& DHF o n t  deux cofiez egaux a z.coitcz, chacui~ 
au fien,& 1'aSle G e  al à lqangle H,& par Ia4.p.1. la bafë A C  
fiiaiga!e i la b a ~  8 P. ~areil lernti ic l'an le B e l t a n t  egal l 
11 i i E, II ~ E B ~ O I I  ABC ~ r a  fcnibiniilr ik Teaion LI E F, pi faCo. dCf .  3.k par Ir z4 .p  3 .  eliîr feroiir cgalrri  S< qiii d e  
cercles egaiix ofie CeRioils egales, ffauoir ALjC & DEF , le 
demeiiranr AC fera e al au  denieuraiit DF : aiiifi le$aiigles 
9 3 u ~  ~ ' a ~ ~ ~ ~ e r o n c  k f i s  ci icoubrcnccr egaler. 

Aiix cercles egaux, les angles qui slappuy<t 
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IOO T ~ O l S I E S M E  
deffur circonferences @es . font egaux en: 
tr'eux,loii: qu'ils s'appuyent eitans conftimez 
aux centres,ou aux circon fer ences. 

soient deux ccrcies egaux A 
BC 6r DEF, les ceutres dcf- 
q u d s   fur les Ur- 
coafcreaces cgales AC & D 
F foient Irs angles A B C & 
DEFtous deux en la circon- 
ference. Item AGC & DHF D 

au centre ; ie dis que les ad- 
gles G & H iéront egaux. 

Autremeut l'vn d'iceux fera plus grand a u  \lus,petit. Soi1 
donc AGC pliis rand que DHF,s'il efipofi le,il faudra p i  

h 13 p . ~ f ~ r  A Gfaire AGI  rgd  i DHF , &paria a 
P.J. l c j  circoiif~rei.iccs AI & DF Cetont e ales : ce qui elt CG. F trc n o m e  hypothcfe; car nous auions P O  r: AC egale a DI II 
faudroic docques que AG& A I  funèiit cgales contrela8,cii 
munerenteucc. Donc l'angle AGC n efkort point plus grad 
que l'angle D HF. 

L'enaliri: des angfes ducencre eftant proiiuee, les angle; e 
de la circonferencefont entédus egaux,puis qu'ils ~wtrnoi. 
ticz d'iceux par la ro.p.3. 

T H E O R .  25. PROP.XXVII1. 

Aux cercles egaux les lignes droittes egt  
les prennent circonferences egales , f~auoirl, 
plus grande à la plus grande, la plus perir 
a la plus petite. 

Soient les deux cercIes e- 
aux ABC,& DEF,drfquels 

fS'centr.~ b i e n t  G 81 H, & 
dms iceux deux lignes droi- 
&es egales AC,& DF.1e dis 
que les circo:lferécés qu'el- 
les couypeiit font egdes, _ _A. 
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E I E M E N T :  roi 
(Sauoirlapetit~ AIC i l n p e r i t c  DKF, & l a  g a i l d e  ABC, à la 
grandc DEF. 

Wil ne foic ainfi,des centres G,&H, foienr menees les li- 
glics GA,GC,HD,HF, qui feronc egales par la premierc def. 
j.eitanc les cerclcs egsux,& la ligne droi t le  AC citant egalr  
a la Iignc droifie DE,les dcux txianples AGC, & DHFauron t  
les J .coitez egaux'niix 1. coltez,chacun au  fien,& par l a  8.p.r. 
l'angle G cera egal a I'an leH,&par la 26.p.j. ils s'appuyerÔt 
de!Tus circonfere~ices ega f es AIC , DKF , & quide ccrdes  e- 

aux oRe icelles circoiifcrenccs egales, ,refieroiit les c!rcon+ 
Bueuces nec, D E i a u f i  egales. 

T H E O R .  26. T R O P .  XXIX.' 

Aux cercles egaux , les circonferences ega-' 
les Coufiendent lignes droiaes egales. 

Es cercles cgaux ABC, & DEF(en  la prcccdçnte figure)def- 
que l5  les centres font  G & H,Coient les circonferences ABC 
DEF egales foultenduës dcs lignes droit tes AC & DF. Ie dis 
qu':celles foufiendantesfont egales. 
wainfi ne loir, des ccntrcs G , & H loienr menees les Ii- 

gnes d:oiAes GA,GC,HD,HF.  O r  d'au tac que  l'ou pofeIes 
circonfererices ABC, DEF cgales les angles G & H(qui s'ap- 
puyent derus  circonferences egales, feront egaux par la 27. 
p 3 .  pareillemeqt les cofiez GA,& OC, efiaus c aux aux co- 
Riz HD 6r HF,,par la 1 .d~f3 . I a  brfe A C  feracg& I I ~  b a l e D  
F, par la +p.x.ce qui  efioit a prouucr. 

PROB.  4. 

lement. 

PROP.  

er vne çirconf'erence 

Soit la circonfcrence donncc ABC, Ia- 
quelle ji faut coupper en  deux egale- 
ment .  
Soir menee lalisne droiCte AC, Iaquel- 

leroit couppec cil d c ~ x  egalemcne au  
l ~ o i u R D , d u ~ u e l  poin& il faut r n e n e r k  

deux ega- 

G iij 
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3 0 i  . ' T K O I S I E S M E  
perpendiculaire DB. Ie  dis que la circonfcrelice ABC tB 
coupce en dcux egalement en B. .. 

Qu'il ne'foic al&:i~ faut mencr les%gnes RB,& BC,& pour 
autant queles deux cofiez AD, & D B d u  tiiailgle AD0 font 
rgaox aux deux coftez C D ,  & DB du triangle CDB, &les 
deuxangles au poin&> egaux parla 4.p.r. la bafc AB îera e. 
gale a la baCe BÇ, &par la 28.p.j.les circ6ferences ABJ&BC 
feront egales. 

T H E O R .  27. P R O P .  XXXI. 

Au cercle, f angle gu i  elt au .deiny cercle 
elt droit : & celuy qui eit en la plus grande k- 
a ion  efiplus petit qu'vn droiLt: Mais celuy 
qui eR enla plur CR. plur g i n d  qu'vn 
dïoi&.Et d'auantiige l'ansle de la plus grande 
EeQion eh bien plus grand qu'vn dïoit2:rnais 
l'angle de la plus petite kaion ell. plus petit 
qu'vn droitt. 

Ail cércle ~ ~ ~ d u ~ u e l ' ~  e n  centre& 
AC diametrc,foit conftituk I'anglc A 
BC,daiir Ir dcmy c e r ~ l e  ABc;&cn In 
plus grande fe&ion BAC, I ' a g l c  RA 
C; mais en la poindre  k&ion BFC, 
I'aiigle CFB. I e  dis en premier lieu A 
que l'angle ABC au demy cercle elt 
droiCt. 

Car apres auoir menE la ligne BD 
& coutinué AB iufques en E, il efi 
euidenr que les triagles ABD,& CBD font Ifgfceles,& par12 
J . p . ~ . i l s ~ u r o ~ i t  Ics aiigles fur la b a k  egaux, fiauoir BAD a A 
BD,& CnD a BCD; & p a v a u t  !es deiix eufeinble ABD&C 
RD Ccroiit cgaux aux deiix enremble BAD & BCD. Mais par 
la 34.p.1. I'extericur CEE citesal à iceux deux angles BAD, 
BCD: &partant les dcux au poiiiff  faif if ans IL îeul ABC, fe- 
ront aufli egaux a I'rxterieur CBE,&px la IO. dcf.r.ABC& 
CBE feront tous deuxangl~;&oiQs. 
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f e  dis en fecaiid licu que l 'angle B A C  qu i  e[t. en la 
iindc IcRioii CAB efi plus peu t  qu'vii d ro i~?  : ce  qui e l d f  
iprouuerpar Ii jr.p.1. d2aiirant que  l'angle A n c  , cfiaiic 

dro!Lk,les deux autrcs eiiîcmble ne  vaudrniit qii'vn droiR; 
aiid1 angle BAC efiplus peti t  qu'vn 3iigle droi&,&ainfi des 
aiittes. 

IL dis t ic rcmét  que l 'ingle BFC qiiiclt en la perite feAioa  
CFB eit plus grad qu'vn droi8:car par 1azz.p ~ J a f i g u r e  de 4. 
cofiesABFC infctite aucercle,a les deux angles opofez egau, 
adeiixdroiRs ;fgauoir A &P. Mals nous auons prouuE A e-  
f irc  plus'petit qu'vn dioifi ,  par confcquent F k r a  plus graiid. 

Ie dis en q u a t r i c h e  lieu que I'anqle de la plus. qraiide fc- 
Rion, compris de la ligiic d ro ioe  &,& de la peripliere RAC 
&plus grand qu'vn angle droiCt:ce qui  eft euidei?t,car l'an- 
glcdroi? ABC n'eitque partic d'kt-luy angle m x c c  CE A. 

Finablemcnr ie dis que  l 'angle de la petite f~Rion ,compr i s  
delaligne droiRe BC & circonfereiicc B~C,c 'ef i  a dire I'ali- 
glc mixte  CBF,efi moindre qu'vn droi f i ,  car iccluy ii'cft q u e  
pvtie de l'angle droi€t CBE. 

C O R O L ~ . A X R E .  
De ce que dcfm efl manif& q i v n  angle t ïvn triangle c,fant 

gnl aux deux autres, ef$roiEf. 

T H E O R .  28. PROP: XXXII. 
Si quelque ligne druiQe touche le cercle ,' 
de l'attouchement on meine quelque ligne 

droiae coùypant le cercle.: les angles qu3elle 
hi& à. la touchante l'ont egaux à ceux qui 
font aux Settions alternes du cercle. 

Soit la li lie droiEte AB touchant 
Ir ccrcie CbE,  au p o i n d  C ,  & d'i- 

gales. Ie dis qiic l 'angle ECB eit e- 
gd à tout angle qui peut eltre fai& F 
enIa plus graude iett ion C D  E , & 
q u e  ECAefiegal i tout angle qu i  
p m  e I l r ~  fait en la plus pctlre fe- 
aion CFE. 

G iiij 
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~ ~ ' i l n c  bi t  ainiï, apres auoit  m e n t  par Ic centre ledia: 

mctre  CD,roieiit menees les lignes DE, EF, FC. Maintenanr 
pa r  l a  jr.p.3 .l 'angteIrfEC dans lt! d a n y  cercle efi d r a i 8 , &  
par la 3z .p .~ . les  deuxaurres D ,& ECD egaux à vn droie 
c ' e n  a dire a DCB, lequcleik droiR par la 18. p. 5 .  deîqueis I 
o n  ofie l'angle commun ECD , le demeurant ECB h a  ega 
a u  demeurant D. l~are i l lementpar  l a  1z.~.3.lafigurede 4.ra 
f iez  iidcrite au cercle C FE D aiira les angles opporez F, & 
D e aux a deux droiCts: c'efi i dire aux deux ECA,ECB,dri- 
q,e&ii o n  o l te  c h o h  cgalçr, c'elt a i a u o i r  Ier auglrr D,& 
ECB egaux, les demeuraiis F,& ECA r i ront  egaux. 

Qucfi la ligne couppnnt le ccrclr e i to i t le  diametred'ite- 
luy, tous les angles tant en I'vn q~ i ' en  l'autre demy cercle,fe 
ro ient  drbi&s pa r l a  31.p.5. 

P R O B L. 5. P R O P. XXXIII. 

Defius vne ligne droifie donnee , defcrirc 
la kQion d'vn cercle capable d'vn angle egd 
k va angle reQiligne donné. 

Soi t  la ligne donnee A B , & l 'angle 
r e 8 i l i p e  C, il faut iur icelle ligne def- 
crire vnc feEtion d e  cercle corriprciirnt 4 

unangle  egal à l 'ansle donné C. 
Soit  c o n h u i r  i1rnSlc BAD cgal i l'an- 1 .- . -  

ledoun6 C par la 2 3 .  p. r .  & du poiiitt A '\--?,L:L 
k ~ i b  la p c r p o ~ d i ~ n l a i r e  AE , liir Ir lisne ri 

AB, & aupoinf i  B, h i c  fai& l'angle ABP 
chai i l 'angle BAEpar la 2 3 .  p. 1. icnc6rran? lapeipidiciilairc 
A E  IU poiiiR F : donc par la 6 .p 1. FA,FB feronr egaux: Par- 

. ' ~an tTc  cercle defcrir du  centre F 8: interual FA palrera ac~E 
pay le p i n e  Bi& aptes ~iioirmeiit :  1.1 ligne BE,l'angle BAD 
qu l  eit eqal a l ' ang le  C,fera e5a l î  I'anylc E , deferic dansla. 
fic'rion A E B  i par confeqiient l ' a n ~ l e  E iera egal a lZanrle 
C, aiilfinous 3LIOnS defcrir vile f e f i~o i l  de cercle fur 131ig11e 
donnee AB, capsble d'vn angle eqal a vil angle donnI: C. 

ri I'aiiglt doiiiiE e u h  cfiE obtus  comme G,il e d t  fnllu. 
confiruire l 'angle BAH e ~ a l . i  iceliiy , & chercher le cenrie 
l: coinme deflus, pour ddci i re  le cerclc AEUI, 6c par la32 p. 
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4.12 plus petite feRioii A I ~ c u f i  compris vnangie  egal a l'an- 
gl. G. 

Qe fi l'an+ donnC euit eRt. droi&,nc falloir que defcri- ' 
revii deiny cercle fur la l igne doiinee. 

P R Q B L .  6. PROP.  XXXIV. 

D9vn cercle donné, oiter vne fe&tion capa- 
ble d'vn angle egal à vn angle re&tiligne don- 

Soit l e  cercle doniii ABC, d u q u d  il 
faut o h  vnc PcQion capable d'vn 
au$e reLtiligiie egal à l'angle doil- 
ni: D. 

Soit weneela ligne droit te EF t o u -  
chant  lecercle en A :  pdis par la z3.p.1. 
foirfakfur icelle l igne ,  a au po inR  A- 
l'aiiglc re&iligiieFAC esa l  au doiiiié D : faifant ue la Kgne 
droiitc AC rui ippï  le cc ic l i  cn driir fï&lioiii. I c  3 s  querour  
a i i ~ l e  qui fera fai& eii la CeRion A ~ ~ , r e r a  e g ~ I  au donni. I>. 
Caril fcra e ~ s l  a l 'angle FACpar la3 z.p.j.lcque1 efi egal a D 
par la confiruçtion. 

THEO.  29. P R  O P. XXXV.' 

Si dans vn cercle deux lignes droiQes fe 
couppent kvne l'autre, le reaangle conrenu 
des deux pieces de l'vne, e@ egal au re&tangle 
compris des deux pieces de l'aune. 

Soient deux lignes dioil tes AR,CD dans le cercle ACBD,. 
s'eiirre-coupant eii E. I c  dis que l e  rcltaiigle compr~s.des 
dmxpieces AE,& EB,& egal aiireLtaiigle conrenu des deux 
pieccs CE & ED. 

OrIesligiles quife couppent dans le cercle , o u  elles par- 
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10 6 T S O Z S Z E S M E  
fent toutes dcur par 1: 
centre , o u  bien I'vn e 
d'icelles fèulement,  o u  
ny I'viie n y  l'autre. T c  
fi ellcs pafloieiit toutes 

ma cn l a  premicrc  
d e u r  par le cen t r e ,  c6- 

figure , les quatre  par 
t i r s  feront egales , & 
pa r  ainfi la propofitioii 
eR euidente. 

Que fi la feule A B, 
p a f i  par Ic centre F , & 
diuire DC en deux,cgalcmcnr comme cil la z .  figure ; elle1 
diuileraauni a droi t l s  angles, par la t.p.3. E t  apres auoirm:. 
néFD, i l  efkeuident par la f.p.,z.que l e  re&iaiirrle de A E  & EB 

P auec le quarré de E F, feront egaux au quatre de F B ou FD, 
(car la ligne AB cfi  couppee e n  deux cgalemeiit au point? FI 
& e n  dcux incgaleheii t  en  E) & par  l a 4 7 .  p. i .  l e  quarrk dt 

FD citant egal auxdciix quarrez de FE 8r ED , en ofiaiit l c  
quarré coininun de FE, l e  demeurant rei'taiigle ds AE &EK 
i e  rrouuera egal a u  quarré d c  EL), comme d a &  dcrnoi~itré 
à la 1 4 . p . a . o ~  au  ref3aiiglc de  CE, ED. 

Qi'e fi ligne A B  pariant par le centre F(comme en la tro& 
ciine figitre ( diuift iiiega!einenr CD, ne  parant  point p r 1 c  
centre, il s ' en f i i u~a  la m e h e  c h o k .  Car spres auoir menEli 

F G  , & l a  ligii e droicilc FD : pourautant qo:  
AB tfk couppee en dcux egalement enF, & en  deux illegale- 
men t  en  E., lereOangle de  AE &EB auec le quarrTdeEF, 
fera egal au quarré de  FB,ou  de Ton ega!e FD par la 5. pro.!, 
Mais le quarrk dc FEefk c ~ a l  aux dcux de  KG,& GE par la4; 
p . ~ . P a r e d e i n é t  l e  quarré Zc FDefk egal aiix deux de FG&GD 
par  la 47.p.1.Doiic au117 lere&aii$ede AE & EH , auec les 
deux qiinrrez de  FG & G E  fera egal auir deux quarriiz de FG, 
& GD:&partaiic en o l tant  le qua& c6muii d e  FG,ie demeu. 
r i t  quart; dc GD fera eçal  au  1eLEig1e de AE & EB,& quard 
de GE. Par meline difcours & p a r  lameline 5 .  p . z .  le qi~arrh 
d e  GDcfi egal a u  re&ailgle de CE & ED,& qiiarré de GE,eo 
oitaiit donc l e  quarri. commun de GE, le re&aiigle de AE: 8 
EB fe trouiierae;al ai1 re3ahzle  dc CE,& ED. 

Que fi iiy I'viie iic l 'autre des deux Iigiies ne paflc Fa! 1; 
centre F,il s'culÏiiura le i n e h e  : car fi on meine lediame 
rre HI, p a h r  par le po i i~R ,commun  E dc la +.fi gure, Ir rc 
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fiangle J e  IE & EH, fèra egalau refiaiivlc de CE,& ED,c6- 
me c y  d e f i s  a efié dic ; & par mefine rai&n aufi  fiau reRangle 
de A @  & EB ; & par la ~.com.Cent. les deux refiaiigles de A E  
& E B ,  itcrn de CE & ED feront cgaux. 

THEOR.  30. P R O P .  XXXVI. 

Si dehors le cercle on prend quelque poinlt, 
& d'iceluy vers le cercle tombent dcux ligna 
droiRes ,l'me defquelles couppe le cercle t!% 

l'autre le touche ; le rcfiangle contenu de cou- 
cela couppante, & de fapartie prife dehors en- 
trele~ointt & la circonference conuexe, efi e- 
gd au quarré deln couchante. 

Hors le cercle A 
B C  foit pris Ic point 
D , duqiiel Toit me- 
neelaligne D &cou 
pant le crrcle en C 0 
&la ligne DB tou- 
chant iceluy c:rcIe 
en B. Ie dis que le B@ A 
reAangle de la [ou- P 
te AD, & de la partie CD prife entre le puin& donné,  &le 
c e d e ,  eh e ~ a l  au iiarri: de la touchantc BD. 

QuViine [oit ain ? 1: du centre E a u  poiiifk d'attouchcmcnc 
8, foitmenee la ligne EB, laquelle par la 18 .p . l .  fera pcrpen- 
diculairet icelle touchante BD : & pour  autant q u e  la ligne 
A C &  couppee en deux egalement au point? E, & à icelle ef i  
adiouftte dire&emEr CD, IereRanglç de  la rotale AD , &de 
fa partie CD aiiec le quarrE de CE. ou BE Ton egale, elk egal 
auquatri: de  D E  par la 6.p.z.onriux dcux d e  DB & BE par la 
47.p,r8 Q u e  fi on ofie le quarré c o m m u e  de  B E ,  ledemeu- 
r u t  qua112 de BD fera egal au derneural# reRangle  dc AD, 
&CD par la r.  corn. fait .  

Que fi la hpne AD ne paroi t  par le centre du ccrcic ro O- 

fi comine eil lafecolide figure,faudr;r dernofiler en ce fi e P or- 
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io8 T f t O I S I E S M E  
ze:Du centre Efoient mences les lignes EB , EC, ED, & !  
perpendiculaire EF,laquelle couppera AC en deux egalemi 
pa r I a~ .p . ; .E t  par la 6 .  p.1. comme cy deflùs, le refianglcC 
AD Br CD auec le quart6 de C F, fera egal au quarri  d t  D! 
aufquelles chofes egales fi o n  adioufie le quarre c6rniindcE: 
le reaanglc  de  AD DC auecles deux  quarrez deCF,&FE 
o u l e  f e d  deCE,parla47.p.x.fera egal aux deux quarrez deî 
F,&FE, ooaufeul  d e  DE par l a 4 7  .p r .ouaux d ~ u r d c D 0 1  
BEpar la m e h e  4 7  p 1.Wefiooii ofieles quarrez egauxd 
CE,& SE,les dcmeurans qnarri: de  UB,&lc re&aiigle deK 
& CD îeront egaux. 

Rpr ces chofer el? manifcfe qucjïrPun poing pris hors le cevc!e 
tirees plu/ieurs lignes couppant le cercle ; /es reflangler comprirb 
chacune d'icelles fa pnrtic exterreure. firont egaux entr'rn. 
pource qclc chmun de ces rctt@les /rra egalou quarré dela hp 
towhante. 

Appert am,$ que deux lignes drainer rirees d'vn rnefmepoinr?,~ 
t o~chan t l e  cercle,/ont egaler entr'elles: puis q ~ e  le quarré de th 
czne &icelles fera egd a u  re&?angle de la ligne tiree d r  rne/mi?iii, 
6 cauppant le ccrclc, & dcla partie exterieure d'ialle.  1 

Ejf auf i  euident qc4c à'vn merme poins pris hors le cercle peu!, 
ej2re Jeulementtirees deux lignes droitIes qua rouchént le cercle: C . r l  faudrait qu'elles fcbflent toutes egales entr'elles ; & partan:, 
pot& D pourroiét eiire menres plus de deux lignes egales de paris 
d'autre de DE, contre fa 8.). j. 

T H E O R .  31. P R O P .  XXXVII. 
Si dehors le cercle on prend quelq~. 

pain& , % d'iceluy poino tombent deux 1. 
gnes di-oiaes a u  cercle, l 'vrx ddquelles cou; 
pe le cercle, & l 'autre I'attciiit : Si lere&tan;: 
compris d e  toute  la coupante ,  & de la pair2 

prik cmre le $na & 1'1 cii-~onfcrence CO. 

uexe, ell egal nu qiiarré dz c e k  qui ritteir 

ceik quiatteint touchera le cercle. 
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E Z E M E N T ,  xa9, 
Hors lecercle ABC foit pris le p o i n a  
D, & d'iceluy [oit menec laligiie droi- 
&te DA qui couppe le cercle aupo inR  
C,& laligrieDB qui  atteint le cercle 
a u p i n f i  B; foit le refinngie de la 
coiite AD , & de la partie C D ,  egal an  
quarrb. dr DB. I e  dis que DB , touche 
k crrcle en B. 

Car du  poin&t D eitanr rncnee lali-  
giieDFtouchant le cercle au pointt  F, 
& duceutre E Icslignes EB, ED, EF. 
p r i a  56.p.j.le quarrk d e D F  Ceraegal 
aurcttaiiglede AD & CD. Mals par hypotheG le quarrS dc 
DI%,& auiTi cgal a iceluy re&angle : & partalit les qiiarrez & 
les lignes DF & DB feront rgaies. I tem EF > & EB font a u G  
cgales par 12 def. du cercle,&ED ii foy-mefme: aiilfiles deux 
trimgles DHE,& L)FE,ayai~s les trois coficz egaux aux crois 
cofiez chacun au fieii,lq angles B,& F Cerot egauxpar la 8- . 
coro1l.d~ la 16. p . j . l a l i~ i i e .  DB touchera le rcrcle. 

P i.& F e h t  droitt par la r8.p.j. auf i  B fera d r o i ~  ; &i par e 

Fin du troifiefrne Eleinent. 
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E L E M E N ?  
QVATRI E SME. 

Ne  figure re&?ligne le dia e h  
infcrite en vne figure reailigne, 
lors quqvn chacun des angiej 
de la figure inkrite, touche vn 
chacun collé de lafigure enlk 

u 

quelle elle elt infcrite. 
2 Semblablement aufi  lia figure fe dia 
eBre circonfcrite à. vne figure, quand vn cha' 
cun COR; de la circonfcrite touche vn chal 
cun an@ de linfcrire. 
. 3 Mais la k u r e  re&tiligne fe dit eitïe infcrite 

au cercle, quand vn chacun angle de la figure 
inkrite, touche la circonfere ce du cercle. \ 
4 Et la figure re2iligne feedit eitrccircon- 
fcrite au cercle, quand v n  chacun des coftez 
de la figure ciironScrire, toüche la ciïconf~, 
rence du cercle. 

ScmLlnMeinent aufi le cercle fc dit e h 2  
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E L E M E N T .  111 

infcrit en vnc figure reailigne, quand la cir- 
confcrence du cercle touche vn chacun coité 
de la figure en laquelle il eit infcrit. 
6 Mais le cercle fe dit eflre circonfcric i vne 
f igurepand la circonference du cercle tou- 
chevn chacun des angles d'icelle figure il'en- 
tour de laquelle il efi defcrit. 
7 Vne ligne droitte fe dit efire accVmodee 
dans Ic cercle, quand les extrcmitez d'icelle 
font en la circonference du cercle. 

P R O B L .  I. P R O P .  1. 

Au cercIe donné, accommoder vne ligne 
droitIe egale à vne ligne droiQe donnee , la- 
quelle ne foitpas plus grande que le dmnetre 
du cercle. 

Soit le cercle donné: ABC 
d m  k q u d  il  ~ a u r  acc6mo! 0 
der vne l ionr droiRe egale 
i l a ~ i ~ i i e ~ r o i t t e  doiinee D,  
q u i  u'& pas plus or ide  que  
AC diameue d9iceKiy cercle. 

Soir du diamerre AC COU- 

pec AE portion e )le à la % ligne D. En aprcs u centre 
A, &intcrual AE coit&fcrit l e  cercle BE couppa~itle cercle 
donné au oinR B , & foit meiiee la ligne d ro iae  AB. Ie dis R que A B  e o p l e  a D. 

Car par la deLdu cercle AB & AE font egales , &par  la c6- 
fkruCtiuii icelle AE efi cg& a Da& par la  1. corn. lèiit. A B  &! 

frront egales. 
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l 'ROB. 2 .  P R O P .  II. '  
Dans vn cercle donné itifcrire vn uianglc 

equimgie à vn triangle donné. 
Soi t  le cercle don& ABC,dans 

lcqucl il faut inîcrirc vil triangle 
cquiansle au doniik DSF. 

Soit  menee la I p e  G H , gui 
touche le cerclc au point t  A, au- 
que lpo in t t  b i e n t  faits les deux 
angle$ GAR egal a l'angle D , & G 

-4 
HAC eSdal 'a i ig le  Fpa r  la z3.p. 
I. Puis Coit mene BC. I e  dis quc I c  triangle infcrit ABC e? 
e q i i ~ a n ~ l e a u  do~ ink  DSF. 

Car  pws q u e  la l igne AB couppe l e  cercle en deux feRionr, 
l'angle C en la graiide f ea ion  ieia cgal a I.angle de l'atton- 
chement GAB j &paf confequent al 'angle D par la 3z.p.i b: 
par la  m e h c  raifon , laligiic A C  coupatit le cercle, l'aiiglc3 
fe rrouuera a u f i  eqal a l'angle F,& par la 3z.p.1. le troifiein: 
A Cern a u f i  egal a '12ang1e~; & par confcquenc lcs triangk 

.feront rquiaiigles. 

P R  (3B. 3. P R  O P. III. 
A l'entour d'vn cercle donné , defcrire vn 

triangle cquiangle à vn triangle donné. 

Soit le cercic donné ABC, a l'en- 
tour  duquel il faut dercrire vil triangle 
equiangle aurriaugle donnk DEF. 

Soi t  p r o i o ~ i g t  lc cof t t  DE  de part e Ai- 
d~autreiiifques en G,& H,& du centre L 

D foit menee a I'aduanture la ligneD 
A,fiir laquelle au poin& D h i e n t  con- 
firuits Ics dcuxangles ADE egal aED 
G,& ADC egaI a I'anjlc H F E  pa r  la 
1 j . p . 1  &auxcrois lipesD.4,13B, DC, 

1 
foientmeriers les trois l i p s  pcrpen- A 
diculaircs IK,IL , KL , Irfquellrs rou- 
cherout le cercle i s  poiil&sA,B,C,parlecoroll. dela16 .p i 

& icdh 
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E L L M E N T .  
Liccllcs Te rencontrant aux  trois pointls  1, K, L, firoiic Ir 
triangle IKL,le ucl i c  dis e h  le triangle dcmaudi  . 

Carilap est 1 cfia qu'il ei t  circouîcrit au cercle,  pu i sque  
tour lis roficz d'iseluy le toiuhét 6s poiv&r A,B,C. Et d'au- 
tant  ue route figure dc quatre coficz a les quaric an les c- 9 garar. angles dioi& ( commc noua w n r  d e r n o n f r i  i i a  
ji.p.r.1 le traptze AD B I mira ies 4 . a n g t e ~  cgaux a quatrc 
droic2s.Mais les deux A s( B efiaiis droiRs parla conitruLli6, 
les deuraiitrc.:D&~feronr egaux a t.droiffs c'clt a d i r e  egaux 
aux  dru^ GDE & FDE, qoi i o n [  egaur  a deux angles droi&s 
p a r l a ~ j . p . r . & p a r c o i i h u ~ i o i i  AUB efi cgal a G D E  : d o n c  
l'angle 1 fera cgal à 1 riii$e EDF. Par m e h e  difcaurs 
Kfctrouuera egai a isanmle DFE. Et par la 3a.p.r.le 
mc L fera c al a n  trnii icPme~: auiG les trianglgs circonfcriq. 
&doiincz F eronc equiaiigles. 

P R O B L .  4. P R O P .  1111, 
b 

Dans vn triangle donne dcfcrde vn cercle, 

Soit le trian le donni: A B C ,  
d m  I y u t ?  il fiut drfcrir i  
vn cerc!e. 

Soimt Ics dcux ~ n ~ l é s  B & C 
eouppez en deux egalerneiic par 
la4.p.r pat les  deuxdigiics B D 
&CD,  fc reiicoiicrans au  poiiiCt 
D : Item d'iccluy poiii& dc ren- 
coiitre D,hicnt mences les trois 
perpeiidiculaires DE,DF,DG, par la 1r.p .r. & du ccntre Di 
&:!irerud D E  (oit del'cïir le cercle E FG. l e  dis qir'iceluf 
ccicle eitinfcrit au triiiiSlc dolinL;ARC. 

CarYangle D E B eltant droit, i l  h a  ena1 â panilc DFB,, 
qiiieff priteillemét droi&,& le total B chant coupp: en  deux 
cple:n-nr, Icî deux D E B S( D B E ,  feront csaux airr d c u r  
DFB,& FiiD, &lecolt ;  DD eltarit commun, le CO& FD fe- 
i a r g ~ l  au COR: D E  par la ~ 6 .  p. r. Par mefinc difcoiirs DG fe 
prosiiera e ~ d e  a DF, & par la r.cdrn.icnt les trois lignes D E 
D F, C) G, h o n t  egnies : ainfi Ic cerclc E F G d c f c ~ i t  tic l.in- 
tcrualle D2,fcra ailifi de I'incerusllr des deux  ~ x t r e ~ : & p ~ r t 5 r  
llpa&riipailer'pioiii&s E,P,C, & eiirceux t 6 ~ c ! i t r n  1:s trois 

H 
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i14 r @ u ~ q ~ ~ ~ ~ ~  
cofiez du triangle parle corol. de la 16.p.t.pource qu'iic&f 
cofiez Pont pcrpédiculaires les demy diametres DE,DF,DG 
Doncpar  la 5.d. 4 . k  c d e  EEG fcrainicrit au triaiigle don. 
pt c ce qu'il faloic faire. 

PROB. 5. 

A l'entour d'vn trianglendom& defcrirevn 
cercle. 

Soir le triannIe don& A B c , à l'cntour duquel il faut dtl. 
c s k ~  vu cçrcle. - .  

6 Soient couppez cgaIerncnt les dcux coitezAR an poindfi 
&AC au point? E par la 10.p.r.a par la 11.p.1.d'iceiix y4iicii 

D, & E foient leuees les perpeildiculaires UF, EF, iè reiicon. 

tram aupoiidt F, leqiirl l'ka ou dans Ieei ia i i~lc ,  G U  au col?: 
BC, ou hors le trialigie : & apres auoir ment: les trois 1 :~n i ;  

FA,FB.FC, les dcux triangles A Li F, B D Faiiront lcs coltci . l  AD &%D eqaux, & DFc6mui1, Sr les deux anglçs aiipoiii;~ 
D csailx. pour clire droilts. donc Ics bacs AF , EF Lroiirt 
gaiespar la 4. p.r. par m e i m e d i b u r s  AX,CF f r6r au fie;^ 
les,&par la 1.com.knt.les trois 1 1 ~ n s s  FA,FK ,I:C,fcroiir r f i  

Ics : &partant Iccerc!~drfcnt de I: & interuale i A ,pa!i:~ 
dufi parles pointts B CI: C. Nous auons donc defirit ~ r i c c ;  
cle  al'cntour du triasigle donnE : ce qu'il filoir. f'irc. 
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S C I I  O x f E i  
On peut aufi colliger de ceprol.1. la rn8nisl.e de defirire wn cercle 

partroi poinKs donnez, l[[queis n e j i o h  envne ligm droictc - car 
ayant i o d  iceuxpoiniis par ligne3 dxaz&~ en awa  v n  trialzglc, 
àl'entour d y u e l  faudra d ~ J ~ i r c  zin cercle comme ep enJrzgnQen 
ce Prob. C e y  repra8iq~ea I F  p h  f & l / e ~ m t ,  comme n o m  arlona 
tn$gué en noJie GcomcrriepraJzqiré Pt&. LI. 1 

PROB, 6. P R O P .  V I ,  
Dans vn cercle donné. dcfcrirc vn ltiniré. 

Soit le cercle d o n n é  A R Ç , dais 
lequelilfautdefcrire vn qi a re. 

Soient menez les deux hame- 
trcs AC,& 813 fc coupFans au cen-  
rreE en angles & o i e s ,  EI loient 
mencesics quatre  liçncs A B ,  UC, 
DC,&DA. Ie dis q u e  A Ei C D elk- 
qiiarrFinf~rit au ccrclc  d o i d .  

Car d3autaiir qne les 4. a u g k  
aupoiid E Iont d r o ~ f t s  & e s a u x  % 
par !acodtrut t ion , l e s  q u a t r e  a r c s  aufqucls ils infifient I;;' 
16regaux p i l a  a6.p.3. & part i i t les  l i p e s . d r o i 3 e s  f u d t c d L s  
iceux Tsroilt a d i  egriles pa r  la w.p.3 donc t o u s  les coite2 du 
quadrilatrre A B C D g r o n t  egaux eiitr'eux.Maiç Ies anliles 
d'!ccluy font auiii d:orQs par la 31 p. 3.puis qu'ils fun[  t o u s  
au d m g  cercle : d o n c  le quadrilarere A 8 C D cit quqrré i.q$ 
ciit a u  cercle p r o p o f i .  

P R O B .  7 .  PROP. V I L  
Al'entour d v q  cercle dqmti, defcrire yn 
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Soit l e  donnr  FGS 1, à  entour d i q u e l  11 faut deh. 

t c  v n  quarrc. 
Soienr rnenae Ies dcux diametres 

FS & G I  fe couppan) au centre E i ;rJi 
dro ins  angles,& fur les poinltsG Sc 
1,foient mtneeslcs deux 11gnes BC, 
A D  paralleles a ES: Itë par les deux 
poiiifts F & S  roieiit menees Ics deux 
lignes AB ,DC paralides G1 par la 
3r.p.i.icelles quatre lignes parallc- 
les  fc rencontrans aux peinas A,B, 
C,D.  I e  dis que  le q u a d d a t c r c  ABC 1 
D efile quarré demande. 

Car  en premier liçu il elt euident par Ia c o n i t ~ u ~ i o i i  q. 
CO pxalleIogriime,& pa r i a  34.p. r.les quatre coficz Lrcl  
cgaux,eftans egaux a l'vil o u  i'aiitre dcs dcux diamctres~l 
G1,qiii fonr egaiix entr'cux. Pxcil leinent par13 n i c h ;  
p.r,.lçs 4. a ig l e s  A, R,C,D, font egaux aiix quatre quifonr- 
lointt  E chacun à Con o~pofé ,d 'aut3nt  que  ce ront parai. 

fnsriincs.hlais iceux e h n s  droi&s,auh les qiurreA,B,C.[ 
Seront charcun droitts; & par conkqueii t  :le y3rall~lo;rin 
ABCD,aura les 4. coficz egaux, & les quatre anoles droit 
8- fera quarrt,les cofiez duqiicl touchciit le rcrc?c i s  p~iiii 
F,G,S , I ,par lecorol .de la  16.y.j. 

PROBL.  8, P R  O P. VIII.  

Dans r n  quarré donni, dekriïe vn ctrc: 

Soit Ic q i iard  doiinC A BCD , dans Ieqi~eI iI faut defc: 
vn cercle. 

Soicnt les quatre coIlrz couppcz en deux cgalemeii:: 
po i i i a s  F,G,S,I:  & apres aiioir meni: les dcux lignes IS g. 
fi reiicontraiis aupoi i i& E, d.1celiiy poinct E,& iiircrua!i 
fi on  defcrlt vn cercle,ce fcra le deniaiidi.. 

Car  par la 33 p.r .IG [rra esale & paraiieIc A8:StFSzE 
ainii Ic quarri. doiiiii. Ceia diiiif2 c i  qcarie ~arallrlogr5r: 
lelquels par la ~.+.p.r.aiiront les coitcz o p p o k z  cyaiih , ? 

'At,& IE feront rgailx; Ircrn FE, & AI;  FB & EG, 11) hi 
mais t ~ u t c ~ i c ç l l c ~  m a t i e z  des coitez d u  y u a r l i  ioiir CL:, 
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E L E M E N T .  i17 
partant EF,EG,ES, EX, feront aufii egaIes , & comme clles 

' touchciit lcqiiarré aux painfis F,G,S,I, aiiili kc cerdy defcrit 
dc Iuitcrualdel'vne d'icclles,rouchera iequrré aux mcfiics 
puinas. 

P R O B L .  9 .  - P R O P .  IX. 

A ltentok dYn quarré donné , defcrire vn 
cercle, 

Soit kquar ré  danné ABCD, ii 
~l'ciirourduquel il faut defcrirc vn 
ccrcle. 

Soielit mcnecs 1cs deuxadiago- 
naies A C  & BD , s'entrecouppans 
au pou& E,&ducentre E,& inter- 
ul EA fuir derfrit le cercle ADC 
B.Iedis qu'il fera le dernandC:c'eR 
a dire qu'il toucherales quatre an- 
gles du quarré. 

P 

Car le cofté AB efiant ~ g a l  à AD, le t&nçIc RAD Grr 
Ifokclc, h par la f.p.1.1es a u g h  fur labafc BD îcronr ezaur 
& îcront cllacun dcmy drolRs par 13 3z.p.1. ~ I t a n t  I~aiigIe E 
AD d:oik Par rncline difcours nous dcmonitrer6s que tous  
les autres augles des puintts A, B, C ,  @ , iéront auili demy 
dm&& partant egaux eutfcux; ainii les deux aiigles EAD 
8: E D ~ k r o n t  cgaux,& par conCequant les lignes EA, ED 
acficn,alcs par la 6 .p .r .8~  p a r  m c h e  difcours ED fera egaf 5 
EC,& EC a EB : &les 4.1ignes EA,ED,EC,EB; cfians'ega- 
Ics , i l  eit aiE de c o ~ l u r r e  comme aux precedente~,  que k 
cercle deCcrit d e  l'inrerual dc I'vnc d'icçlles,paIlera par l'ex; 
üenitk des autres, qu i  font les angles .du quart: don& 

T H E O R .  IO. P R O P .  X. 

Dcfcïire vn triangle Lrofcdc , ayant vn 
chacun dcs angles de la bafe donble de Sau- 
tre. 

H iij 
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501t la ligne A B ,  c c y -  
p e e  en C.rornrne enfa-  
g n e  larr .p z.& du centrc! 
A &interuaIcAB foit der- 
crie p.11 cercle dans lequel 
f i i t  accommodce la li- 
g n e  DB egale iAC,  & a- 
pres  foit meiiee la l igne 
AD. Iè dis que  ABD cfi 
l e  triangle Ifofcele de- 
mandé. 

Ca r  aprcs auoir mené 
CD,fi a 1 cntout  di1 tri2- 
glc AC D , o n  delcric le 
cercïe AC11 comme iiacltE e n f c i p k  cy. deCus;puiCquc lali- 
que A B  a ekk couppce en  C, connne enfeiSne la 1r.p.z.  1ç r e m  

Ragle de A B  & ~ C , k a  e p i  au quarri.de CA,ou de Ton ega'e 
BB; & p a r l a  37 p . ~ . l a l i g u e  DB toiichcra le ccrcleen D, k 
I'angic CAD feraeçal a :7aiitvIe C D B , par la 32. p. J .  & f i a  
iceux o n  adioufte I ' a i i n !~  coinriiuii ADC, les touts fcroiitc- 
gaux,cçduoir le t o r d  ADE,aux deux CAD & ADC:rnaisl'an. 
ole exterieur DCB,cfi an f i  egaI aux dcux CAD & ADC, pzr 
Gjz .p . r  partanti l  fc~aauf l i  egal àl'aiigleADB,ouàroiie;al 
ABD parla r.p.1. (car le rriaiiole dt Ifofcdc ) &-par  la 6. p:, 
l e  tr ianglede DCL f:r3a~1fi1iofcele, & le cofti: O C  e$dD 
B,partaiit auG cgal à C .4; & l e  trianrrle D C A  cfianc lfofccle, 
i l  aura Ics dLuxaiiyl s fur  Ja  barc A ~ J  egaux par la  f .  p. r . &  
isa,i>6 cxcr icur  I I C ~ ( ~ , I ~  CR e s d  a tous 1,s deux, a r a  do, 
ble dü feu1 A: aciii rcra foii c;al B ; ~c partant au& foi1 aiirre 

con1 iL3B:voih douc A ~ l ) r r i a i i ~ I c  ICoftcle ayant lcs aiigk 
& le LJPC doublçç du rroiriefine. 
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br pai quelle manine on doit co@~uire vn trbzg2e Ifircclr,' 
ayant unchacttn des angles & la bap, aonfiulernent doubledr 
l'autre, comme faZ rcy Euclidc,nais a@î/èlon qirelconque raifin 
donnce, notu rauons e?r/egné ( apre~ PdppiM C b ~ i m )  en noFr4 
G~~metrieprac?ique  rab. 37. & scholie du Ir 6. 

PROBL.  II. PROP.  XI. 

Dans vn cercle donné, defcrire vn p enta* 
gone equiangle & equilateral. 

Soit Ic cercla doiiiiC 
ABCDE . d m 3  le- 
q u e l  il faut inicrirele 
pentlgone demandé. 
Dans iceluy cercleil 

hur iiifc'crire le triang? 
ACDcquiangle au tna- 

requis de la prcccdente 
p:6gofitioiii& apres a- 
uoir men; les deux lignes CE & DB couppant Ies deux an : 
gles ACD & ADC,en deux enaiement par la9.p.1.ioicnr me- 
necsIcslignes CB,BA,AE,ED. I e  dis que ~ B ~ D E , e f t i e p é -  
tigone infcrit equianglc & eqnilateral . - 

Car yiiifque le triangle F G H  aefié coiifhuit felon Ie reT 
cçptede iaprccedente propofition, les deux aiiqles Tur la \ a- 
fe GH Ceron: doubles au troificîrne F ,  &par  coiifequcizt le 
triangle ACD qui& equiangie a iceluy F G H  aura auf i  cha- 
cun des angles de delfus la bafe CD double du troifiefmc A, 
lcfquels &ans couppez en dcux e<nlernent par kc lignes C E  
& DB, les cinqaiigles ADB , BDC, CAD, DCE, A C E  font 
eqaüx, &par  la 26. p .~ . i l s  auronecirco~ihreiices eC&s pour 
baceï,mais les cgales circonfereiices comprenneiir l i m e s  
droitles egales par Ia y . p . 3 .  donc tous les cinq cofiez d a n s  
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aufi fera-il bien aiCC dcpmuuer  u'iLefi e q u i a n ~ l c  par la 

27.p.~ dSauraiit que  chacun algle e % fouikenu de circonfe- 
reiices egales, r p u o i r  de trois arcs compreiians trois coltcz 
d u  pciitagoile,veu qiic nous auSs prouui: que t ~ u s i c e u x  arcs 
foi11 enaux. 

C O R O L L A I P E .  

De ctcy il s'cn/%r que ,?angle da pntapne rquilatwat & equi- 
ainxle comprend 18s t r o k  cinyuic/mer pnrtrzi de de* aroirij ,OH 6 
qslntes zvlr c h i f i .  Czar pu& quc!os troM a y i c s  BAC,CAD,DXE 
font egawk pav la t? .p.  3 .  & CAD sp le grriut de deux a r a r r f r  ouli: 
  EUX quinte5 dvn d~oiCt;Ca~jmfi .rs  les  rroh anglerJo?~ egauxpri 
IR 3 7 .p. 3. le total BAE Jèra les t r ~ l i i  luintus do druxdroiftr, PU kr 
6.  qurntes d'vn d m i k  

A i'eiitour d'vn cercle donnS , defcrire vn 
pentagone equianglc & equilaternl. 

Soit Ie cercIc don& A B 
C D E  , à I'ciicour duqiiel il 
faut dcfcrire le pelitaçone 
demandi.. 

D311s iceiuy Coit dercrit 
i e  pentarroiic ABCDE par 
la prece$~te ; & apres auoif 
m e &  du celitre F les diiiq 
l i p e s  FA,FB,FC, FD, FE, 
foiciit mened fiir icclles Ics 
cinq lignes pcrpendiculai- 
ICE GI-I,EII,IK,KL, L G  par 
la r1.p.r. Te r cuc 'on r rm~  aux 
~ i n q  poii~RsG,I-I,I,K,L. Ie  
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dis que GHIKL efi lepentagonc & n a n d t  cquiangIe, &e- 
-yuilateral. 

Car il cf i  euidemment circonfcrit ,puis quc par Ic coroll. 
dcLarh.p.~.les lignrs GH,HI , IK,KL,LG touchenrle cerclo 
i sp inRs A,B, C, D, E: en aprcs fi on  meinc Ics cinq lignes 
FG,FH, FI, FK, FL ;d'autant ucics a n g h  FAG, FEG font  
idioi&r par La 1.k quarr(  Qe FG Ierzegalaur drux quat- 
l e z  de EA,.4G ,il fera au f i  egal aux deux de F E ,  E G ,  &par  
confciperit les dctix iiarrcl: de F A ,  A G ,  feront egaiix aux  1 d e u ~  de FE,EG Alais cs quarrez de  FA, FE  [ont egaux: ( e- 
ftaiisdcÎcrits Îur l ! g n c s ~ a l e s : ) r ) o n c  ccux deAG &EG fcrot  
mfli e;aiir, & les I i ~ n e s  AG & EG feront esales : donc les 
d:l;xcofiez A F ,  F G du triaiiylc AGF font egaux aux d c u r  
c3k:zEF,FG du t r i a n ~ l e  EGF,clircun au  fien, & l a  baié AG 
ep!e a la bafe G E  : & p a r  Ja 8.p.r.lïs aiigies AFG,P,FG f e r k  
czaux; & AFE double de AFG.Par meîmedifcours a d & F G  
c ç a l i A F 6 ,  (car ils ont egales circoiiferences pour bafes) fe- 
ra double de AFH , & par co~feq l f en t  AFG & A F H  ieront  
cplaux:Doiic les triaii$s AGF, AHF ontdeux anSIes e ç a u r  
ciiacuu au fien,& le cofik AF cninmiiii : &par  la 26. p. 1. AG 
feraegale à AH. Par mefme difcours GE &EL fc rrouucr6c 
taales : mais AG & E G  chu; cgalcs. aufsi Irurs doubles G E 
&CL fe~oiit e@es. Par merme difcours o n  prouucra tous 
Irr aiirrrs coficz &re egaux , & le pcntagpiic lera equilatc- 
ral . 

w i l  [oit aiifsi equiangIc, il cfl cuident : car nous alions 
moullik que Ics angles des triangles AGF, EGF font  egaux: 
lfauoircfi les angles AGF,EGF : I tcm AGF, AHF : & yu'oil 
rn pouuuir dircautant des autres : doiic les dcux angles fous 
lepuin& G, feront egaux a y  dcux angles fous le poinQ H: 
i n i i  des zutres, par ailiii IC pcntagoiic fera c q u ~ a i i ~ i e  & e- 
qIIilxel21, 

P R O B .  13. PROP.  X I I I .  

Dans vn pentagone equiangle & equila- 
tcral, dcfcrire vn cercle. 

Soir le pcntaoone c q u l m  le & cquilaterd AECDE, dans 
IequeiiI faur i n L i r e v n  ccrc Pi e. 

Soient couppez en deux e p k m e n r  chacun dcs angles A, 
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& 8, par leslignes A F ,  & RE' par 
13 9.p.1.fr rcncontrans au  poi~itè 
F,&par lz 1z.p.r .d~ poiiiQ F foiér 
mcnces  les p ~ r ~ c n d i c u l a i r e s  FG, 
XH,FI,FK,FL, & du centre F, & 3 
b t e r u d  FG foie dercrie l e  cercle 
GHIKL.Ie dis quec 'cf i le  cercle 
demandE. 

c a r  puifque pzr  confiruLîion 
l e s  deuxangles foubs l e  ~ o i n t t :  A 
fon t  cganx,ayant efX le total couppE en deux c3alement, 
l'angle .Loifi  G egd a l'angle droi t t  L , & le colté FA corn. 
rnun aux deux triangles AGF,ALF, par la z6 .p  r. Irs druxau- 
tres c o k z  reronr egaux,  ffauoir  AG à AL, & FG a FL :pz 
m r h e  difcours FH, FI, FK, fe trouueront cgalcs : & partan! 
I e c e r d s  de fc r i~  de F &uiteraa!le FG paire par les poinas G, 
SI, I,K,L,ef uels il touche les cofiez du pelitagoiie propoi? . p ~ ~ i e c o r o l l . % e  la Ir pl. lc cercle G H 1 K L eh duo i  ininil 
nu pqntagoile &mi. 

PROB.  14. P R O P .  XIITI. 

.A Fentour drvn pentagone equiangk & 
equilateral, delcrire vn cercle. - 

Soi t  le pentagone equianole 
& equiiatcral ARCDE,i 
t ou r  duquel il faut  d efcrirc 
PLI cercle. 

Soient couppes Ies ciuq 
angles  A,B, C,D, E, en  dciir  
eg.demeiit par 1; 9 p. r .  aiicc 
1.5 lignes tîFJ!3F,CF,!3F, EF 
fe rencootrans au yoinLt F, 
&d'iceluy po in i l  F &in te r -  
ud de I'vne d'icelles cinq li- 
siies,foit drfcrir l e  cercle A B  
CDE. I e  dis qu 'd  fera circo- '-1 
i c r ~ t  aupentapie .  

Car pulsquele penta;oiie efi eqii ixiqle,  & chaciiii a n d l  
d'icc;luy coiiyC: cil dcux egalcÿ7c't, Ics dcus  aii;lcs Sur la b l i  

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 
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BA f e r Z t c g a ~ ~ , &  par la 6 P . X .  les deux co[tez AF & BF,feror 
a>fiegauxi& par le mefmc difcours BF,& FC feront au fi c, 
e;&r,aiuii des autres,& par la r.cornmune fentencc il eft eui- 
Jent qu'icelles cin lignes rcront e ales cnrr'elles , & que P ? partant Ic cercle de crie de I'inrerua del'vne d'icelles panera 
pacIcsextrcrnitez des autrcs,qui four au& lcs cinq a ~ g l e s  d a  
pentagone dom;. 

- 

PROB.  15. PROP.  XV. 

Dans vn cercle donné, infcrire vn hcxago; 
ne equiangle , & equilatcrd. 

Soit le cercle donné  ABCDEF, 
dans Icqiicl il faut iiifcrirc 1 'hcxa- 
one Uemandt equi,angle cui- 

PI~CIII. 

Soir meni Ie diamerre AD, & 
du ceiitrc D & inccrual DG , foie 

paii:ledoniié aux pointts  C & E, 
dcfque!s poinQsSoient meiiees Ics 
d r i i x l i ~ n e ç  CGF, E G B  : Pinable- 
ment foient m e m e s  les lignes AB, 

ddciivu autre cercle GCE coup- 

RC CD,DE,EF,FA. Ie dis que  A 
GCDEF eit 1 hexagone dcmandE, 

Car il efi  euident en demonfi r i t  
cornac en la r.p.r.qiie les dcux tr iangkç C D G , D E G ~  c: 
quilatcïaiix,& par Ieeorol. de Ia f.p.r.ils feront a u f i  chacum 
cpiaudes,& par la 3 t . p .  r.vn cIiacun de  leurs angles voudra 
lc riersje deux angles droitts, & I'anole A G B par la 1f.p.r. 
vau i r ~  le ticïs de z.anSles &oi&s:ainZpar la i i .& rg.p.r.tour 
l e s  angles  au poinQ G,hront  egaux,valant chacun vn t iers 
d e d r u x a ~ i ~ i e s  droias,  p a r t a n r h  fîx balcs AB,BC,CD,DE, 
EF,F~,kronregales, & les angles L r  icelles auiTi egauxpar  
laq.?.l .  Donc ! ' hc rago~~~ie ra  c uilateral,& a u f i  equiangle. 
Ca: puis III? LOUJ les angles des 1 ix triannles foiit egaur,  les  
dcur drpoinB A r i ront  cg.ux nsr deux r% p i n c l  di & ainE 
dis autrcs. 
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Dans vn cercle donné. defcrire vn quinde. 
cagone equiangle equilateral. 

7 Soi t  Ic cercIe A 
'donni A B C ,dans 
lequcl il faut iid- 
cr i rc  vn quindeca- 
g o n e  e q u i q l e  & 
equilateral. 

Soit premierc- 
men t  defcrn dalis 
iceluy le triangle 
equilateral A B C 
par l a  z. p. 4. lcs 3 .  
coilez eit& egaux, 
lacircoiiference fe- 
r a  diuifec en  trois 
cgaiemeiit par Ics 
1 6 . &  28.p.g.pareil- 
lement,loit en ic t -  
luy  ccrcleinfcric lc pcntagoiie ADEFG p.îr la i i .  p. q.ayS! 
l 'vn  des aiiS1es f i r  le poinit .4. I e  dis qiie a:+aiit meik la lis,.: 
droic?e BE,cc fera le colt? du q ~ i n d e c a ~ o n c  drrnandt. 

Car cornrric ik aeitk di t ,  l 'arc ADE eR le ciers.de \a circaii. 
ferencc, partant doi t  conteiiir c inq  c o f l e ~  du qi i i i idecap:  
Item AD CORK du pciitagoiie fouhci-i t  l'arc AD ciilqoizb 
parrie de la circonfercrice; partant doit conteiiir trois cc11 
du q ~ i n d ~ c a g o i i c ,  8c les cieux arcs AD , & DE coiirieiidro; 
f i x  cofiez du quindecagone. Mais l'ai c AD B ai cofitir, 
c i uq  : doi,c l 'arc BE h a  la qi~inzieGnc partie dz toiirc 
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cirtonf~rcnce; p n r t m t  la l igne droiRc F& fcra IC co[tk du 
qundec. &fi par la 1.p. 4. oii accomrnodc au  cercle cncorcs 
quatorze lignes egales a icelle BE,  fera inicric au ce rde  v n  
quindecaçone eqiiilateral; &aussi cquian Ic puis que taus 
tes angles Couitendeiit arcs egaux , c'eit a fauoir compofez 
de ij.arcs cgaux. 

pareillement auCsi, tout  a i d i  1 1 ' 3 ~  pentagone, fi paf les ? q:iinre oiiicts des diidions ega es du ccrcle,nous tirons des 
I ~ C S  d h a e r  qui fc rouchenr, fedcfnira rn quindecagonc 
cquilaterd & c q u i a ~ g l ç  i I '~ i i t ou rdud i t  crrcle , & d'auapra- 
gr nous defcrirons & cirçonfcrirons vn cercle i vn quindc- 
ctgone equilatrrat & equkng le  doiiiit. , fu7uai~t la m h c  
mctliode praticqiiee au pcnrrigouc. 

Fin du quatrielme Èlcment. 
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CINQVIESME. 
D E F I N I T 1 0  NS.  

Artie eR vne grandeur tiree d'v. 
QC&K grande, lors Y la piii: 

petite rn~GSi; 2> s gun 
de. 

- 
' CePa d ~ t  yve tors gu'vncgrmdesrr en +ire wnc autre plis 
grande, elle i$diEopark c d'zcel1c, comme A 9142 cjtF content4 1. feu 
m B ,  e t  ditpartte d i~duy.  Or entre les AIa hrmati- A. B.  C, 
ciens i ly a de deq/orter dpparrier:cdr i !y  en a vne lu i  3 .  9 .  !, 
m./wefin to#; romme , A , l e p e l  rrprrélfocr roVflrtue jm foufR.& 
rautrefirte ne m+re Q q / o v  toz~t,rac~pti/e tr n f i ~ y  csbien d e f a ~  
cxcede icchy,or~defaat a* me[rm,cur~~mo d, [eqrr r l  e p Z t  ptÿs j.fou 

cxcek C,rnaM ci@pns/;  .i!emet z f ~ r  r! e,# qw&ipar le mqme C: 
O r  lîrprmrere ej? d z t 4 a r t r ~  ali7uotet&i'a &e A-, ie  a!lquÜte dcrt "S Fe làfiulement -1 le icy E~chdc . piru qrre ce @e-cy ne rnrJurefiit 
t o t i t ,  au,? ne L'a2peZe- d?m psrtte au 7 .laure, mai partrer. 

2. Multiplice efi vne grandeur pius 
qu'vne plus peti~c,quand la plus grade efr me. 
i u e e  de la plus peute. 
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C'ejt2 dire quel% ~e,@rne/uree par B moindregrd- A n . B &  

desi qn'iceile A, &dire rnultiplice de B .  ~ inGar ' f iC ,  C Z O D J .  
qui$ mefiré +. f o u  pm n,ep drAe muhip!zced'icelleD. 

O r  qurnd dcux moindres gyandeurs cn mefimnt egalement de- 
awtrei p1:agranker. c'ep à d requ'vne moindre e,f£ contenue aut& 
if% en une plra grande,qu'~ne autre moindre en vnc izlrtveplcu 
grande, ces dcux plrcs grfindes O /ont dic?cr eqtremwltiplrces dicelles . 
rnoindrcr. E t  I r  rneljnefi doit en tendre ,~phi ,~e~n  moindres rnqy 
rent eplementpkJew~ grnades. 

3. Raifon, efl vne habitude de deux gran: 
deurs de inefinq genre,comparees 1 v& à l'aq- 
trefc!on l n  quanti~é. 

~ n t o u t e  railon cepe  qr~antitk!à,7rdi CR refereeir une autre,eJdi- 
[tepar Euclide & autres Geomrrrer,~ntucedmt de la raifin,& c d -  
l e  li a!apel!e el!e eJ! rcfcrc, cjZ di& corifiguent à'lceiie razfilon: 
Comme rn la riz$n de A à B;  A cjt ddanrecrdmt rie le ra$a,& 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



a C I  N c y I  ZS3f.E 
B ronfipent : @cfî nu coptram B tfi ~omparé 2 A. I!, 
A; Bfira appelle antecedant,& A confiquenr. 8. I O ,  

O P  c c j e  ralon d$~ icpar  Euclrde e j l  drcn@e on raifin rafionelc, 
& irrafionei'ls. 

La ration el!^ cfl celle p i f i  peut exprimer en nombres: comma !r 
uaijlon d ' m e  i i p e  de  1o.pieds à vnc autre rie y. pieds , laquelie'$ 
exhiber par ces riombres I O .  &j.  ah l'irrationeile e j l  c j e  rai,h 

' Iri aui ne Te beut exbrimer en nombres ; comme la raiTon du d : m .  
1 J b  1 

tre d'un quarréau co,f?éd'ireluy,la7ueüe nefipcet trouuer y e x p .  
mer en nombrc,comme ep dernonFré parEuclrrle. en la dernrcrrjro. 
po/;:rion du r o. liwe. 

Autres dr/cnt que la rai/on d u  p~oportion ra'ionclIe, eJ? GE& pi 
A !es d r . ~  dimntrfcl commcnrurablts . c'e f? 2 d m  014: 3nt wre rom.  

7' \. 
mwaepavfitalrqrio:~. ou biZyrriront mqurea par une me/me rom 
rmne  naeJure: c o m m  la rayon d'une ligne dc zo. pied! à .uneua:r! 
de 8.piedr: car v m l i p x d ~  4.  pieds OU d e  2 .  efl p t i e  aliyuote~! 
l'vtie & l a ~ t r c ,  &par confiqsrentmcfire rcelier. Macl II. ra$ncr 
proporrron rrrat~omlle , e,'? c~lle[difinr ils) qui a les deux quariii. 
t e ~ i n c o m m e n ~ r r ~ b l e s , c ' e f l à  drrc qrci n'ont nulle partic &:rqiroti,~r 
defquelics on ne peuttrouuer mckne commune m+re. cqnmr h 
vafon du cofie'd'vn yuarrérii (a diagonale, & d e  pln,~~rtrs ~ f i ! r t ~  

lignes dont eR tnaiitin* IO.  lwre 
C@C  aif fin fi d i ~ j f i  at~lr; en rizTon defaTité,& d'incxalit; : ?A 

rai/on d-egairte ejt yrdand dem rjutsntitr< egaief .fi comparent R.- 

tr'eiles, comme IO. Ii ro ; vne  ligne de 1 z.picds h une lrgnr du .> 
preds,&c.Mair la raifoq d'incziili:i, e ~ ?  ¶:and deux quantitî;rc~. 
gales fi comparent nztr'eUes, comme I O .  a 4. e f raifin a"rnr~:rlr: 
icUe efl a.,$ celle de p à y; relie d'vnc Lqnc de 7 .piedi à une a:(. r 
de 15 .picds,&c. 

CcJe ratfin d'incgalitc'eJTfitbdrui/cc en rairon dimplrtérnsiiii. 
ve,& dimgalité mmure.La raifon d'inignlitP' maieure. i.p qrrse 
Iapicragrande quanttte' cfi cornparce ài la moindre1 comme la rai:? 
de 8.  à l.eJ dide va f in  d'inega1i.t; m-mure : item la rm[m dii 
ligne de IO.  pieds à vnedt.  4.&c. Mnh la vairon d'inejiilité moiv 
dru, ep quand on compavc la ino~ndre qua zt!:é k lu p h  p r d t  

comme la ra+n de 7 .piea'rÀ 9 s'appillc ra$n de moindre ine~airr 
item celle à'vnc ligne de 3.  pieds i r r r e  d e  xr pich , &c. 

La rai/or, rarionel!~ B'inqalité ma.;eure eft diugee en r .  p e w  
~cafroir rfif/o>î m i d i  i?h. ~ u p i r p n r t i ~ ~ ! ~ e r e , ~ ~ h ~ r p n ) . t ~ c n t ~  , rns:!::,~ 
~uperparticttikre, & mu!tip~~fi~perpasrien~e,lrr r v o i i  p i c ? r i t w . d f '  

~ ' ~ e l l e s ~ o u t J m ~ l e r ,  les deux dernieres colai> ./Le5 d'rcc1lcr)ren;~. 
c'sr. 

LA rs$n mrrltiple, ep qumi  IR p h  grande qri?ntité ~ontitn, '1 
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m o r n k z p ! ~  prsciiémët: & celferai/on cont;er, t /e~fi; ,  di- 
ucrigker. Car/;la plus g&de qnanttte cotrent la moindre dlu.~foir 
prrci[ément, e!la epdits double :fi trois fou, trzple :h 4. quadwpk: 
j;'dix,dzcuple: &c.  Comme la~ar/on de la. à 4.  tj2 d t t e  quintuple. 
porrcrpe zo contient4. cinq forri & la raifin d'une lrgne de 18. 
pirds i lincdc 3 .  pied5 e j f  dzt:/rrtuplr. d a ~ t m t  que 18. contient 3. 
. .  . - 

nw~izdïz: ej, ce,?e ra$n a duers grnrer. ~ a ; j  c t jhpahe a!iquote 
~mazt iéd ' i~c l le  ~rïorndre qrdnn iié;e,T conj'hrrrie vze ra$a /ifqui- 
dtere, comme la rfi f in  dc 3.4 z. en laquelfc r.mieuve quantitécG- 
hrnt ia nroinu'ra r une fui5 6 encore : d irclle ; f i c l l e  ep t ierce  par- 
tit, /$+&ce : fi vue iuwte partie,fi~4rci2ctnrt~,&~. commeGant 
torfioun lenoin de ladzterai[on psr i r i ~ i i i ,  &/e terminantpar 18 
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i j o  CIN .Q-Vl&SfrlE 
le, cepe raifin fiva appellm douCleJ+rbipartitntt tierce, c o r n c g  
la raifin de 8 .  à 9 .  mair Jelle la contient jfois. 6 encore d'rcdlr 
elle  appellera trip[eiupertnpartiente parte,comme @la railondl 
1f.2 .+.pelle la conticnt 4. fois encore 6, d'icelle, elle &a dite 7 ~ 2 .  

druple/upeyfc~tu~artientefe~t~(ple, comme e/t la rai/on de 34. t 
& ainji des satres. 

Or tout ce qui a eJtédrt cy defg.9 des j.efpeces de raij3n ratione!li 
d'inegalité maiewe,je doit aufi entendre aux ~.efpeces de l'inegal!ri 
mineure. excepté'qu3il faut toufiours appofir ceJ?eJTyliabefub,dr/an: 
fubmultiple au lieu de multrple,/ubj;Aprrparticufiere, au lieu delu. 
perpartkuliere , ainfi des aatres. 

Pour ce que /es denominateurs des taifons rationrlles cy defu~sx. 
pofees font vtds, nom enleigneroni icy par quels nombre3 gller,hab 
nomment. Nom appellon~ denominateur le nombre qui exprimedi. 
finffement apertement l'habitude ou rai/on d'une lu an titi^ 
l'astre : comme le denominateut de la raifin qtintupple eJ 5 .  porrii 

que ce nombre là monfiç que la quantiré maieidre contient J .  fmli 

mineure. Semblablement Le denorninatcurde la railon J/qaiqssr!t 
e/t r C . pource gu'icely nombrejîgnijic que la plta grande quantit! 
tonttent la rnorndre vne feule fois 6 a d'icelle : ainjider autrri 
CeJ?pourquoy,comme i'eJ&nc Euclide a= 6.liure,& autres ~ a t h i  
matmens, appellent le denominatecdr de quelconque raifin la qrran 
tite'd'rccilc ; car il denomme, comme nom auuns dit,  combienzrr 
quanti fée/? en vnc autre aueclaquelle elfe ejt confrree,ainfip'il a i  
pertpar kx exemph propofiz. 

Or de ces choJër on peut facilement coliigcr le denominatmrai 
gurlconquerazfin. Car ledmominateur de la railon multiple,e);i 
nombre entier contenantautant d'vnitec lue la phgrandequnn. 
t t t é  de la raifin contient la moindre. Comme le  dtnornznateur dt i 

7aqon double e/Z z. de lafèxtuple, 6.  de 1s rentrfiple, xoo.&c. Ma! 
Ze denominateur de quelconque rafon ffibmultrple , ej2 vn nomb 
rompu,dsquel le numerateur toujours l ' u n d :  maM le denomi 
nateut eJ? le nombre denommant la rajfin multiple curre/pondanti 
Comme ledenominareur dela raifin/ubdouble ef f :de la f u l j r  
tuple, i: de lajjrbcentuple , &c. i l  epdonc faclle de trouuet 
denominateur de que l c iq~  racJon multiple aufi~bmulttple,  pu^ q i  
la  prolation monpre le denominatewr de la raifin, cornmerl efi tn 

denrpav les exempler propojêc. 
Le denorninateni de quelconque vairon juperpartirulinve eJl': 

aité asec la partiealiqmte que la rnareure quantcté dott rompri1 
dre outre ta morndre.Comme le deneminateur de la rnTon/$?!ria 
tereeJZ I : : de/èj?~itierce r : , &c. 11 n'eJ donc par dzficilr dr rra 
wer lu d~norninatem dvno rmfin /~pmpfir~icdine,  pu^ p e  L p i  
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E L E M E N T . '  i j i  
l~ t ion  di& ra+n exprime le denominntrur,par/~ partir aLpo tb ,  
romma ilappert par les exemples propop Et le denominateur dc 
rdonque ra+nfib[uperParti~~IIcIC ef v n  nombre rompu,&qml 
icnrmrrarew eJmornd*c que le denominateur Jeulement d ' m e  
~niti. Comme i e  denorninatsrrr de la ra+n /rrbjëe/quzalte, ejZ 4 : 
/d/e~qquiricrcs, t. &.Donc le denominaleur dc tele rmfin fera ai- 
/enenttrwd: car il n'y aqu'à prendre pour numerateur de k fra- 
&on, k drnominatcur de la parrre alrqrrote ; &pour le denomina- 
tur d'icelk fia ?ion, le nombre plus grand de Cuniti. Comme le da. 
norninnttxr de la taifon [o/quiquinte e/t 6 .  

Lc denominateur dequel que raifin /uperpartiente. efl vne  ~ n r t i  
ausclcrparties aliquotcr que la pltugrande quanttté dar  cantenir 
oiuvcla moindre Comme Ic denominateur de la rar[on/upertr~par- 
tientequartes e j t  1: : de fuperqnadripartiente pintes,  cjt  1:. Les de- 
nominarcurrdr teiies raiJonrjontfaczler à trouuer,pourre que la pro- 
Lion de la raifin exkrbe le propre denominateur , comme rl apert ir  
ixempler cy deifm. Mai5 le  denomznateur de quelconque raijon/ub- 
(upcrpartiente, efl vn n 3 r e  rompu, dwqutlle nsmeraterrr ep  main- . .  ' 
d n  quele denohinateur,daauta;t d 'un- i ty ,pe  lapluigraide qr A- 
tdcont;e>it de  pnrties aliqr4otcs par d e r ~  la morndrc.Comme le de- 
nominateur deia rai/on/;b/up&tripaitiente quarte s(t f de /ub[s 
pnquadripartiente quznre, ej? Y ,  &P. O n  trouuera donc le deno- 
minateur de re!les ras/ons, /; pour.le nmeraiewr de l a r r d i o n  
on prend ledcnominateur des partres aliquotes exprrmees en ln  rai- 
jn,auqwlji on adioupe le nombre d'ice!lespart~cs, on aura ie de. 
nominarear d'iceJle fraaion . comme le denominateur de la raqon 
fib[up~ipartiente quinte, u/t , pource gue le munerateur de cejk 
fiac?wn eJ le nombre denommant les quintes ,/rasoir r.a~que1 ep  
diou,ltéle nombre 3 .  des rroib partics,afML de faire 8 .  denomrn~teur 
de la fraBion. 

Le denominatetdr de qwlconqrc railon mrrhple f~perparticulze- 
re tjlenombre entier, denommant la multiple rai/on,nuec !a partrs 
qr~la$ugrande quantité doit contcnzr orrtre la morndre Comme 
ledenorninatexr de la razfin triplefi[quiJptit/ne e/) 3 ; : de qua- 
dqjej/yuiyuinte, ,+ : &c. Le denmrnateirr de telle ratfila ejf  
a$ n exhiber, pourceque la pdation de la raifin exprrme dtprn- 
Lhnrnt tant 1; d:nomrnatew de l s  multiple ra,fon,que la part 5s 
a h p m ,  omme fi voit Cr exemples pr.~jofi~.Et le denominateur ds 
qsehonq:tc ra$n f d b ~ a u ~ n p i e / i r p a r t i c ~ ~ ~ r e  eJfvnefim%on dir 
lenumnateur cf le nomke denimant les partir aizguotsr obtenue' 
rn L rarjvn Corne Ir  denomrn dc  la raiJm fubtrrplo /ih q u a  te efl 
;?: dt$by~tntdpk / r fy*i f i i t+ me, 6 e c .  On vu i r  u i e  a c n u m n  

drrr;irrai~$~our I r  nwwr~~ewda l r f ~ a ~ 7 ; i  o n p i d  l ed tnomina t~~  = '1 IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



IJZ ; ~ I N & ~ É ~ M E  
d r  h p a r i i r  n i i p o ! e ,  @ i r e i ' y  cr/jlanr mu l rzp l i i p~ r  le denom;naiir 
de l a  ragots mulrr j .h, fi on adrokffc I . J ~  produit, on aitra 16 denomi 
nncur  de la fracfron,commc i l  t ~ t  m~nrfc l feprr  Ir3 rxempla tl-Lfiu 

L e  d~nomrna:eur de q ueironque ra+n m ~ i t ~ p l c f i ~ r r p ~ s t r c , ~ t t ,  y 
warnbre mtier,<icnsrnmdnt larat'ow mrdtrp!e shcn r r  r*rccUt, nuei!i 

parties rniryuole~ que dort romprendre ia plus gtar,de quantiré di 

moiwdrs. COmcir dtnomtnareur de 15 railon m p i r  juy t rbrpr r i r t t  rit! 

ces,$ 3 f dcquadiupic[uptriripart dtcqs in nr,+ oc 16 r/ffaoit: 
triumer Le denominateur dc t t i i es r~ /uns ,p~ur  CC qut. 14 pm!r1tz01z t q n  

me di~~nBemër,caT~edrnom~na~eur dr la rais; vanliipir,qur ltiprriii 
diquoter,tOme dpctï e7,cxëpics cy d Jus,&i'e d'nominartwr d'vnrrii 
(onJubmutrrplefuptrpar~ente ,#/tunef ra f l ion,  doni lc nwmrrrrtur , 
l e  nobre dcnomrnantier parrrer alrquofr~ d'iceEe raif in: commt Ic dinr 
minatewr dr la rafonjitbtrrplefiperbipar~tcnte tiericr,tP ddiJuiyr 
d r u p l e ~ ~ b t r ~ p ~ r t r ~ t e  qurntts,eji $ ~ c . L e d r n a n i i n a f t u r  de ttUssrai. 
fera trauré,/i pour ie nrmer,sttur d s  Ia f ia fhon r n  pré$ i c  dtnomiir 
teut der partits aliqrrortr : ldqurl epàt nu1;iplir'par Le denominatiuir 

la rai jon m w l t ~ p l e , ~  au nombre P P O ~ W I :  (1diouJIC1e fiombre dtrpai!:! 
aliquoter , viendra i c d e n o m i ~ r e u r  de l~ f ra f l ion,a i , i f i  ln'~lappttt, 

rxcmpltspofés FJ d ~ f ~  
F inah l rmh  le denorninaîeur de la 7d$n $exal& fl toufioun i'vei 

gour CC queles quanti trr ;  d'icelle ra,j;nfonr egales mrr'c/!cr ; op 
tanti'rne conticn: i'durrc vnefi lsprrcr j imcnt. 

4. Proportion, efi vneiimilitude de raifoc' 
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E L E M E N I :  13 3 
5. Les grandeurs font diaes auoir raifon I'v- 
ne à l aune, Mquelles eltans multipliées fe 
peiluenc exccder l'vnel'autre. 

6. Les grandeurs font diaes efire en mefine 
radon, la premiere à la ieconde, cornine la 
troiîiefine à la quatrieiine,quand les equeinul- 
tiplices dela preriere ~r troifieline, aux eque- 
miiltipliced de la kconde quatriefine, en 
q u c l q ~ e  multiplication que ce Coic , defaillent 
enfeinble, font egnles,ou excedent,vn chacun 
à vn chacun, prenant celles-là qui s'entre-rd- 
y ondent. 

Ajnrrt phéditpar ~ u c l j d r  qucr's) quirnifirc , 61 qitcllespnndtafi 
/o;>t dire; auoir r a + n I * v ~ ~ e i l ' m t r e ,  maintemant r i  d t r l n r r  qiteiis cm; 

1 iij 
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7. Les grandeurs qu i  font en  nefm me rdon, 
font appellees proportionnelles. 

Comme /; dograrzdeurs A, B, C,  D, ify a mqmc A. B .  C. D. 
v a i f i ~  de A à B, q u e  de C d D , ice!les panderrrs [ont IL. 8.6.  4, 
dites pvoportionneUes. 

E t  lergva-~deurs E,F,G,leJ;peilrs,fÔnt en proportion c6- E .  F. G, 
zinuë, f int  aufl dites con~inurllemenrproportionnelles. 12.6. J, 

8.Wand des equemultiplices,celuy'de la prc- 
miere grideur excede ccluy de la fccGde,& le 
multiplice dela troificfme n'excede celuy dela 
quatriefme, lors il y aura plus grande raifon de 
la premiere grandeur à la leconde , que dcla 
troifidne à la quatriefme. 
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~ r r l i t  dtrlrrr icy qwde cmdition doiumr u o ; r  4 gr~trdtrrr, afin 
que LI prtmierejit dite auoir phgrande r+n à la fer9dc qree la t i r r -  
CI ;la 4.drJantqu'nyanr prk ln r q ~ r m r r l t r p l r c c ~ d e l a p r r m i ~ e  d c h  
jc7les squmritrpiicc~ deia z. 4.4 L mu/tip/rcr A. B. C. D. 
dtiaprtmine cxtrds lamultiplice d e  la a.nran la mrl-  6. z. 4. 1, 
ripl~rdelaf n'exccdelamultipliccde LI 4 i ly  auraplw I. G.F. H.' 
@de ra$n d r  la prrmwre ; la ficonde, que d e  in  12 6 R. g _ 
a la +. comme il appert en l'exemple icy pos6, auquel jont prinfi E, 
r$F,doubles de A C ,  1.6 3 .grmdeuv, mais G 6 H triples do B 
&D z.& 4.grandeur : &pource que E multiplice de A 1. e/t p l a  
grandeque G rnultiplicc de B z.Q F mrrltrplice de C 3 . n ' e j ) p a p l ~  
ir~ndc que H rnultiplice de D 4. l a  vairon de A p r e m k e  grandeit~ 
ii B z. CF dite pltu grande que la raqon de C 3.  a D 4. 

Or aFn que quatre grandeurs [oient drtes epre en rnefi?;e rayon: 
il ejl necefairnpc les equemultaplices d'icelles, prifis/elon q#elcon- 
qucs multiplications, excedët,/oient cgales, ou defaallent, comme t l  a 
cjYexporéen la 6.def MUM afin que la premiere grandcurfiit daAs 
nuairpltu grande rayon à l a  z .  que la j. à la 4. c'e j  a , p ~ ,  que der 
eqwmnltiplices priJer filon qwelque multiplication , cellede ln r. 
grandersr excede celle de la r . la multiplice de laj n'excede cella 
de la 4. encore que filon plujeurs autres rnultrplications CES e p e -  
multiplicer nefiient tcller. Parq~oy potlr concl~rc en q~elgrre de- 
monjiration, y aplmgrande vairon Jvne  gvhndeur à vHf  a* 
trr,qnedmvne 1.2 une 4. il/wfira de demon/trer qcle filon pelqrrc 
mu!ti$ication,la multiplice de l a  r.grandetdr nccedüt celle de id /); 
tonde,la mltiplice de la 3 .n'txcede celle de la 4. 
, Et ciiuertifantcejte 8.def.s'ily a pltugrande rai/on de la pvemic-' 
irgrandeur à la 1 . p  de la 3 .à la 4. la multiplice dela I. excedant 
coile d e  la z.il fe peut faire quelque multiplication par iaqwelle k 
in~ltiplice de la j .n'excede celle de la 4. 

6&eJau contraire d'icelle def.la multiplice de la prernietdagran-' 
deurne/ïrmonte celle de la z .& la mrcltiplice de la j .excede celle de 
l a 4 .  bpremievegrandcwr/efi dite auair momdrc rm/on A la z.pe, 
Izj.tla 4. La conuerJeamfi lieu. 

9 .  Proportion ne peut efire confiicuee fur 
moins de trois termes. 

Puii p'il LZ e/férZit m l a  3 def que raifin ejf I'habit~de de deux 
qzrntttee,& qrte proportion par la 4 def .e ( tvns f i t l i tudede  deru: 
oxpiii,hrs raifinr: il s'enjkt qu'ri n j peut auoir moins de tr02 
p~,ntitez ou termes wfie p r o p c ~ t r o n , ~ e U e ~ p r o p o r t r o n  cofitinJ6 
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IO Quand trois grandeurs font proyorti;. 
neiles, la premiere eit dite aiiois 2 la tïoifieîin: 
la raifon doubiee de la premicre à I n  feconde, 
s5l y en a quatre; la p r ç h c r c  eft dite ehedi 
quatriefine, en raifon triplee de la preinierea 
la kconde:& toufiouis d vn m e h c  ordre vnt 
plus,iufques à cequc la propor~ion luit ache 
uée. 

Comme/;les gvandrurs A,B, 6, D, F, I r  continucilement Fra 
povrtm~l!sr , la prrmiere grun tiré A cJ? &te rcctoir 2 !a 3 .  qunn!iri 
C, la raifon dsublee d e  celle de A à la jkonde 6 ,  poum qu'er~fiei 

C f i n t  deux raifons, q/difinr c g h  2 la raij'ün do A à B,/jaraii 
-cJfla ra+n de Aà B,& celle de B à C, telicment A. B.  C .  D.E 
guc lar~afonde  A2 C prend par cemoyen lavai- ~b.zo.jh.r+Sr, 
foadoubleedeA à ~ , c ' r J i  dire pofce derrxfiir $ordre M ~ i r  la rai. 

, fin de h prcmieregrmdr;ut A Ù la 4.D, ej? di& t r p l e c  dece/lehA 
4 B, powce qu'entre A & D fi trotment trdb rarjons,lefqwehjk 
q d e s  à ceiie de A à B : c'ej'? àbanoir  laua{on de A à B , celle deh'j 
C, & celle de C à D : partant la rayon de 1.1 2 D eaclo~par 11 

moyen la rniroon tvipler de ,A à B , c'ejt. à dire po/C:wob $711 a'orh 
Etainfiparei!lement la vai/on dc A i  2, e,'? dide quadrqlre d r h  
varion d e  A à B,  p u r c e  qz'cntre A 6, E ~Ônt e n t h f i  4. r q h  y 
font egalss à ce!!c de A à B, &c. 

D o m o t a  retranché de  cepe  d ~ f  (es mots: E t  ~OUI'ÏOLIIS d'rn 

mefme ordre vile plus, iufqucs à ce que la proporiioiiio:: 
finie, 

II. Les grandeurs font dites I~omologues, 
au de Semblables raifons, les ancecedans ai>; 
antecedans, & les confequens aux coniequc's. 

C'+a dire yucj;plw/îccirs quantirczfinc pro. A. B .  C. D8 
portiimtei~~s,tomme A , B ,  c, D ,  rpdvorr que mm - 4. 2. 6. 1. 
me R epe~ B ,  rrin/i C e/'! n D, icr y u u n i r r q  A, 0 C ,  r t n t r c d d t i t t ~  

chajqae rafin,/irorsr d d e j  H o m o l ~ u t v , o n  b'cltmbi~bie ra$oa, rom 
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ntdu/?ih vud~t i i e . i  conftguen t r i  B & D.  ~ . t ~ f i p d r # i [ l t m e n r . ~ / ~ c  
9uan~~re,: E ,  F ,G,jont proport~onrrrllrr aux qoanrrrcx E .  F. G. 
H,I ,  L i e r  fermes E ,  tp H ,firo*r d d l r  ifornologwer 2 4. 8. 
,r IrJqnbld~lcrai~on :comme arJjile terme Ffirn dtEf H. Z. K. 
~omoiq~ucau rtrmrk ~3 auft G à K :ain/r' les co/)ec 3 .  6 .  IL. 
Ici jigwer c/?aw romparex entr'eix, on cntemf q u d ~  cojt? d o i u e n ~  
e,Qreanrtrtd.ans der rafins, qucis confiqaens. 

IL. Railon alrerne, efk prendre I'antecedant 
comparé d I'antecedant, & le confequent au 

13. Raifon inuerfe ou tranf'ofee, efi lors 
qu'on prend Ic confequent coinmc antecedic 
pour le comparer àkantecedant,commeii c'e- 
fioit le confequent. 

& m m e / ; A  e p  à Ba aimJque C à  D , mur;»fneronr qucpnrrai-  
{on inierjè, commeB cf!/tàA,a~nP D cj?/3àC, c ' d i  A B. C. 9. 
d~releironJr~uens aux untcrdSi.En cr/fc/orted'a- 4. 6. s. 3. 
pmenierlrs authturrparlh prejique ainfi:commedejtà B,aiuJC e f )  
i û: dont en rblin;;rant, ovar tootrairr , Bjwa à A, comme D ri C. 
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prendl 'antkdét  auec Ic confequent, comme 
;ne feulie chok pour le cornpier  au rnchc 
confequent. 
Comme fi AC eJ a CB ,"cammc D F , r- 2 F E :  @ on vrent i renr lu i r  que l a  A ; E 
0ovteAB CB , comme la  tovtr T: E - 
D E i F E  ; c'cjt À dire que la  
rompofie de l'antccednnt A C @ Au 
canfiyncnt CB , e/l au m+e rrnJequent C E ,  tomme Id rombo/i!h 
I'iuiteccdmr D F  @ d* conJëquenr FE e/t a ireiuy con(cqucnr~~:rr/ I i  
manicrc d'argumenter fera d t 8 c  rempofition de rai f in: @7 fi pronanrt 
* in j i :c rmmcbCeJ à CB,ain/ i  D F d F E :  donc encompaJÜnr ABfirr 
a CB , comme DE  2 FE: ld~wc l l e f i r t e  d'argumentdtisn Jtra drm~n.  
flrécn l a  1 8 . p . d ~ ~  liure. 

A ce mojen d'rrgumentrr,pm Li tornprfition de idifon, cnpruimi 
*+%a a d i ~ u f i ~ d e w x  a u t r ~  : lepremier p t u t  eprc d i 5  compojimnron. 

wcrfi d c r a f i n :  / jdueirqudnJ on prend 1'~ntrcedent @/ cinJequar 
iemmcvn/cul,  prnrlecomp~rwài'~n,rccd~nt.CommeI; AC r p  àCB, 
comme D F 2 FE ; '8 now iiiferoni,donc mmmr A B  compo[ee dc l'an. 
tcrrdunt, 6 du conJeqilent, eJt à I'antecedant AC , arn/î D E romPo 
/ée delLntcrrdrrnt 0 drt con/equcnt eF? a I'uwtetedlrirt DF: LqutUi 
~ r g u m e n t a ~ i o n  nous demonpreronr cjZrrlvalidefur la 18 p.1. 

LDautremoYen d'nrgumenter'peut $rc d i f l  rowipfiiiow con:rriri 
de r r i ~ n ; c ' ~ ~ à ~ a p i o i r q u r n d  l'rmiccedant rp campdré i I'anttrrdmi 
0 conjequent comme unfiml.  Comme/; AC e,@ n C E ,  *in,G quc Dr 
; F E ,  ep nous inferans par campofirion contraire A t  r*i/on: dooc 
camme AC Fantccedantfira &la tcute AB compofee d e  ~'mnitudani 

du cri i f iynrir t ,  ain j i  ~ ~ d n t e c d a n t f e r a  ia toute D E  conpo(hedi 

I'anttcedanr H du ron:cyuent. Nour ciernonPreroni/rrla 18.p del! 
hure que crBe fmme d'ar!rvmentat ton r / j  oalla!,ie. 

r < . ~ i u i k &  de r&bn efi lors qu'on prendl'ex 
cez pariequel ~ a n t e c c c ~ x i t  h r p a ~ e  le coii(s 
quent , pour  ie co inp ïc r  ,i iceluy m c h e  con 
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etdent! Fgure) que dc DE À F ~ : d o n c  aup' AC e x c ~ ~ p d ~ l t q ~ e l  l'ats. 
rrcrdantlnrpafi k eonJtqucnr.jèra i C BÈonfiqurnt ,comme DF cr-  
cq par lrquel l'anreiedanr txccde l t  confiquenr ,fera à FE confiqwé't. 

0ri&autl1eurr contlurnt ordrnairemenr r~rccc/Ze rl11finrlinJi : cornwu 
,4Bcp AC B ,d in / ;D  EeJ À FE:Awic en diur/nnrACfera aupi iCB,  
rommi D F r  FE. Ce q u ~ J c r ~  drmon,4récn I r  17 p.de ce liure. 

A CC moyen d 'arpmenr t r  cn peuucntauj31 e/Tfreadrouj?eidnir rsi; 

i d e  pimrct peut cpre * p p c l l i L n f i r n  rrnurrf ide rarf in , cWe/l i f i d -  
wrr le confiyuent rp compare à l'exceqpnr Ifquel Pantcctdanr 

fnrpalfcleconfiqucnr. C o m m e / i A B  cJ?aCB, comme D E  ,à FE,  
no~!inftronr : donc auPt par dirr j îon tonurrfi dcrarfirr , comme CB 
ton,GqYmt/crai~ c e*cq,par  lrqvel I'rnrercddnr f i rmonie le confi- 
yutnr ,ah& FE ronfiqutnr / i r a  a D F cx req  p r r  lcynrl 1'rntereda.ri 

f~pa$cltconjë~co[uent : lrqucllc manlere d'<crpmentarron now dtmos- 
jirronr pounoire/tre fur l a  17.p r Il e# mrnrfeflc p 'en l'une @ 

I 'dwt ie  d'rcehr argmenrr t fon i  , par drwrfion de raifan , L'antercdrnt 
Jprt t$rcplararand que Ic conJcyrrnt. 

L'rarre moyen d ' r rpmente i  peut q r c  d i t  diui6an cenhaire de rri-' 
f i n ,Ce j l i /F~~o i r  quand I'antrcrdZr c j £  confiri à L'cxcc-r,.par lequd Ir 
rn/+cnt cxcedel'aniered/ir.Commequand on drr ,AC ejtrcÀ AB,&- 
mc DF d DE: Donc aupi par diut/ron contraire derr i /on AC antsca-' 
dottferai CB,ewce~pariequcl le cmfiquenr/urnontr l 'anrrctdanr, 

commt DFantccedanr/irr 2 FE,cxctr, par leyuri le confiqutnrJÏurpdl- 
fiI'an1:ttdint: lequel m o y n  d'argumenter now dcrnon/lreronr~ur la 
i7 p.dectliurt. . 

11 t/? iuident y ' e n  ec/Ee diuijÎaa contraire dc rai/on, le confiqucn6 
d~ $ / t l t p / ~ ~  !rand que r î n t e c t d m t .  

~ 6 .  Conuerfion de raiCon efi comparer l'an- 
tecedant 2 l.excez, par lequel l'antecedanr: fur- .--. . - 
palle le coniequent. 

Commcf iondi r ,7ucr~mncAB cJZ ; C R  ,EF nimc D E 6  : & a #  
v i i n i i  eonclur~qrc A B  rtnttrcdiit[era auJr i AC ,fiir veuè lafigu- 
furri,par l y l  i l/urmrnte lc con/ëqrenr,rimme D re de Id 14. dEf. 
Eantecedant~erai D T ,  exrc;pnr lequel l'anrtccdai erredele confi- 
p l a t  ,cel~f ira dit  ionnerfion kt ra~- f in .  E n  tept fo r te  d 'mpmcnrcr  
Itrarthc~rr parlent ord~narrementr iv/ i :  comme AB r / f i  CB ain j i  D 
L ijii F E :  Doncpar conneyfor d e  r . t , / nABf t ra  ; A C ,  comme DE 
2 DF: l~yuel lef ir te d'ar3wrnenter/era dernonJrecau coroll.dcIr r9.p. 
6rcrJ1nrr. Cebr16.dcFa r/léretranchec par Dpunor. 

17. Raifon egalle efi lors qu'il y a plufieun 
grandeurs d:vn coité, 81 autant de l'antre en 
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multitude , prik de deux en deux en merine 
raifon,% que la premier e des premieres gran. 
deurs, efi à la derniere des m e h e s  , coilwni. 
la premiere dcs îecondes efi a la dcrnicie des 
in eGn es. 

Autrement c'efi lors qu'on prend les ex. 
trernes par la i;,ufira€tion des moyennes. 

Comme s'il ad'un rofliqrtnrrr qvani tcq, A B,C, D ; 'd A i ' r n !  

d'vn autre E F G,H ~ r / ~ u r l , t r / u l " ~  t \ rijrr debx à /1 B C D 
dewx m mcltnr tar on,r'c,/f a A rr q~AJou A 6 ccm- 2 4 8 ii 
m r E a  F; BrC,cornneFàG;8CÙD~om-  E F .  G B, 
me GàHifio+rnGrc qus'9rnrA* i t  2 D  premiere 3. 6 I., 14, 
&dcrniyr des premieres adrurr,  am/i E ri G p e m ' e ~ e  @ detnttrt?. 

f i c ~ n d r r .  C /?e m a n ~ ~ s d ' a r ~ r i m e n t a i ~ o n  eJ dite ra~Jon ~ h d ; c ,  Q I I ~  

d'epiicé. E t  d'awcnnr q s r  ctTfe m'*nterc d S r w ~ w m  v trr  fi prtnd rr. 

d i n ~ i r m ë :  eh dcox ~rirrei  f incoir  efl,qrZ lier v r2 irurrqiri,'onl m m ) :  

me rarronfintprtfir d'ordre, @qu.?r 1 or& cjEperurr j . ~ o c l r d .  r r p  

que e's deux dtf.[wrantrs qne C'CF luepropariion mdorike 0 piriuy 

6ee. 

I 8. Proportion oïdonnee eit quand i'antt. 
ccdent cfi au conkqucnt  comme i'acteceaâ. 
eit au conlrequent de 1'aiitïe:st ainfi que i'r'i 

des cent-zquens ' eR i quelque autre, l'aurr: 
conkquenr [oit aufli i quelque autre. 

I 

. . 
rn~fke ordre , q i c  ccsx der q L r s k  drrmerc; ; o p r i a n t  r e j ' h ; ~  
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grandekrs eRmr d'vn coRé, 81 autant d'vn 
aurïe, la pïeiniere eft à la kconde, coinine 1.2 
c i n q u i e h e  à la fixicfnle,c% comme la icconde 
à l n  tiroifiemc;ainii la quatrielme à la cinquief- 
me. 

~ o m m e f i  A ,/?A B,ainl;  qne E cj? à F; & rammr A .  B. C. 
Bi$àC,ainfi D a E: proporrionfirr d l i f e ~ r o u -  12. 8. 4. 
bltt o ~ ~ < r t ~ < r L e c  d'aurdn! qhkn rncfme ordre a'tPpa.5 D E F. 
gardé tn la campnraijon dcs p r e n r i d  Srandcarr IL. 6. 4.  
r n i i ' r l l c ~ ,  q x ' é >  f c r o e d ~ ~ a r ~  rnir ' i l l r~ .  C.ar . r p r m r e r t r  7 w r r n t i t c t l a  

prernirre q i  rornpnree /i . ~ p r o n d e  ,O c Fe cy i la I m m  Alerondes 

quanr;tej la z,&? coitipdrce à Ir 3 0 laprcrnrere >id r .  Or qrocle 
,rngymiI'qurnrnlrr pur ral/o, r a/e,laproparri~qtrowblteejln~t~ar- 

dee,fi;t b3n.ill;ril drrnlinJ2ri m1.a z j  p.de  t e  iiure. 

S'il y a t k  de grandeurs qu'on voudra eque- A 

rnultiplices d'autant d'xirrcs gra~zdeurs , dia- 
cu:ie à la ilenne, cornine l'vne icra mulu- 
plice de l'vnc , ainii les toutes fcront miiltipli- 
ces des toutes. 

Soient taiir dc grail- 
A G dxirs qu'on voudra , M E 37- 

AB& i ' ~ ,  equcmul- 1 K F 
tipiiccs d'aiiraiit d'au- ' , -- 
tres p i i d c u r s  EB: F . I e  dis q u e  l e s  graiidciirs A B  & CD en- 
rcmble,fero~~t autai~tiniiltiplices de Ebc F cnlemble, commc 
A B  el? dcE ou C D  de F. 

Caljpuis que  . A R  cfimiiitiplice de E E m e h r c r a  A B  cer- 
tain nombre de  fois p a  12 z.def. S. clu'elle la mef~ire  donc 
trokfois,&foit icci!e AR c o u p p x  en trois paitirs esalesAG 
GH,HU,qui Ccroiir c h ~ c u i i r  c:ial!: a E. Le.mclrne Cc Ixut di -  
re d ~ l a ~ r a i l d r u r  <;D , laqiiefle o n  coiippera a u f i  e n  trois 
parrirsega!es CI,IIQ,MD, e i t ~ i i t  chsciiiic d'icçlles esale a 
I.: mais qui chofes egaics, f$ruoir a .\G,& E d l o ~ f i c  cho-  
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fes c g a l c s , ~ a ~ o ~ C I , & F ,  l e i t ou te s  ~ ~ , ~ I e n f c m b ! c , k ï o ~ , ~  
cgaleç aux toutes E &, F eiiknible. Par mefine raiîon C 
H & I K  enfeniblc , rrroiit egalcs a icelles E & F rnleinble 
pareillcmeiitHB & KU,  aux mefkes  E & F.  Autant doil 
qu'il y a de en A B ,  eSslcs a E ; & en C D  egaltia 
Fj autaiit y eiia-11 eii AB& C D  prifes eiif~mble,qui Coiit ega 
]CS à E,& F priîcs eiiCrinble : Parqiioy les dcux Al! & C D  cil. 

femble,feroiit triples des dcux enkmblc  E & F , cornine h 
fcule A B  elt  triple de la feule E, o u  la Cculc CD de la k i i l c E  
ce qu'il faloir dernonitrer. 

T H E O R .  2. P R O P .  II. 

Si la premiere elt autant mulciplice de 11 
feconde, quc la troifieîme de la quarte ; &!a 
cinquieime autant multiplice de 1.2 fcconde, 
que la fixiefme, de la quarte ; la coinpoiee d 
la premiere Sr cinquierine k r a  autant mulri- 
plice dela kconde , coinme la co~npofee dcla 
troifidme & iixiefme, de la quarte. 

S o i t h  premicrc ~ r a n d e u r  A B ,  autant mu1 - 
tiplice de  la fecoiidc C, comme la 3 .  1)E l 'e l1  
d c  la ).P.& h r  la (. R G auclnr inultiplicc dr 1 
la  z.C, comme la 6 .EH,de  l a 4  F:Ie dis qucla  f H T  
r.& 7 .  enfcinbleAB,~( RG, Ccroiit aiirri i r  iiiiil- 
tipiices de  la 2.C. coriiirir la 3 . &  6. D b  5( E H  
cnkrnble ,kronc  dc 1s 4 F. 

Car  puis que  A B  eik autaiit mulriplic- di: C, 
c 6 m e  DE dr F,i1 y a çn AB nu i r  d r  r:r iiid I s 
egales a C , qu'il y en a en  DE d'ema' s a F. 1 ' 1  
P a r m c h e  r d b n , i l  y aiiranufli c 1 B G aut l t  
de grandeurs e g ~ l c s  a C, coinnie I I  v en  a e  I r n r 

EH d ' e g ~ l e s  a F. I l  aura d o ~ c  c 1 AG aoi:aiit 
d e  grandeurs cgalrs a C,qu'll eii a eii D H d'cwles àFplr. 
quoy A G  compolçedc  la prrmicrc & efk aiirTiic multiplit 
de la k c o n d e  C,coinme DH conipo[ce .ive lla j & 6 .  l'efi de la 
4.1. ce qu'ilfalo~t d c i ~ i a i i l t r ~ ~ .  
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T H E O R .  3.  P R Q P .  III. 
Si la premiere efi autant multiplice de lafe- 

conde, coinine lrr tierce de la quarte ; & on 
prend dcs equemultiplices de la premiere , & 
troifiehe : la multiplice de la prenliere fera 
auIli autant multiplice de la kconde , quela 
mulriplice de la 3.  le  fcra de la quarte. 

SoicA alitant miilriplicede B,comme C eft 
dcD,&de la K.& j .  A & C ,  foient prifcs les 
equemultipliccs E & F. l e  dis qiie E Lraau -  f r  

talit rnultiplice de B,quc F.dc D . 
Car puis que E eft autant rnultiplice deA, W 

que FI '& de C; E contieiidra au ra i t  de par- 
ties y a k s  a A, conirne F de parties esales i 
C .  Soit donc E diuike cn E G ,  CH, & HI. 1 

c!muneegale a A:Itcm F diiiifee eu FK,KL 
& L M  clincune egale a c;&d'aurant que EG 

1 &FKiont egalrs a A & C , I c i  uellcs font 
equcmultipli~es d; B & D par 1' y p ~ t l i e l e ;  
ail:% E G & F Kk ton t .  equemultiplicer dcs  
rncfnies 5 Sr D. Par mefine raifon C H  & ' 
KL, item HI & LM k r o n t  equemultiplices 

de 0 ,  que FK 3 .  I'cfi de  D.s. l tem G H  f .au-  

d'icellts B & D. Vtu  donc que E G  premiere j 
p ideu t  eft aiitant mi ltiplice dc In  f'ccon- - À Ij F 

tant miilriplicc d r  la meIrne fccondc R, que KL 6. de la 4.' 
D ; aufi EH coinpofee de  la r . &  f .  fcra autant mul[iplice de 
la~.B,qucFLcoiiipoCeedela 3 &6 I'efi dcla 4.Dpar la rece- 
deiitc prop.L)erccliefpi~is que EHprerniere gradcur e R jauti t  
niultiplicr de Id ficoiide O.que F L  5 I'eR de 11 4.& HI  f .  efi 
auiIiaiiraiitn~ulriplice de la kcoi idc  B, que  LM 6.  kefi de l a  
4 .D;ZI  conipolèe de 13 r.& 1. k r r i  aiifli luraiit m:iltiplice dc 
I~z .~~q i i e . f 'M cornpokede la 3 & 6.l'cft de D4 .pa r  la z.p.p 
c c  y ' i :  falolt d ~ m o i i i h c r .  
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r d o n  q u e  la tierce ln quarte : riuGles equc 
minciplices de la pl-erniere % ticlce m o n :  
n d k e r a i b n  aux eq~ieinultiplices de laies6 
de 8~ q ~ i m ç ,  en quelque mulripliçntion y 
ce Coit , fi elles font prdcs i n f i  qu clles s'en. 
rre-ïeijondent. 

Par cecy e/t manifFe 14 prerruc de Id riliJon inurrfi, qn'Ex 
a ~ x p l t p r e  e9a la I j .  dcf dc ce lzure,jjmorr c/t, p e , ;  4.grav 
,(ontproportionnrllss, rllei Zefiront a>@ ejanspr+s itrebour: 

A 

Soit A à B en mefineraiion que C à D , & . 
L i e n t  prircs E & F cqiiem~ilriplices de  A p:e- l 
miere 8. C 3.Item G & H  equcmultiplices dc B / i 
z.& D.4. icloil quclqiie mult:p!ication quc ce 1 * 

foit. Ic dis qu'il y amcPiricraiCoii dc E a G ,  que 
de F a i i .  

Car  ii on prend 1 & K equeiniiliiplices d e E  ' 
&Fi pareillement L& hl~~i icrnul r ip l ices  de G 

l 

! di H, d'autant qiic E prcrnlcrc cit a i i t i i~r  iiiiil- ] 
tiplice de A z .  que F 3 .  I'eit de C 4 .  81 1,Kioiir 
prli+s cquciiiiiltipliccs d'iccilcrE,F prcmicrc 1 1 1 1 1 
&tierce, auil; par la 3.p 5 .  I,& K Ceroiit eqoe- [ E /'il.':L 

multiplices de  A, & C kcoi idc& quarte. Par K F c ,;i 
merme raifon L & M feront aufli equemulci- 
plices dc B tk II : & p i s  q u e  A &  i B cornrnc 1 1 1 Ca D; &d'icelles A &  C I . &  j .ont e i t t  derno- 
ifrées 1 S( K. cquemultipl~ces,inais deB&Dz.& " 

3. aurrcs eqa: ~ ~ d t i p l i c c s  L & hl, par la coii- 
uede de la 6.def. ,.fi I dcEaut elt ep1,oi i  plus 
gr'ade queL,aufiKdrffaudra,iera egal,uu plus 

que M, fclon quelco iyues multiplica- 
rions qu'icelles equemiiltiplicci [oient pr iks .  

' 

Et pour  autant ue I& K,font  c~ juemul t i~ i i ceç  ' 
d e  E & F; pareil 9 rinent L & h4 dc G 8: H , par la mcrmr 
def. f .  il y aura mefine rd011 de E a G, comme de F,i  H , 
qu'il faloit dçmoiiltrer. 
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Si vnc eR autant multiplice d'vne 
grandeur , que la retranchee de la retrancheet 
a u f i  le reite fera autanç muitipiice durelte, - 
que la route de ln  touce. 

Soit la toutc A B ,  aiitaiit 
miiltiplicc de la toute CD, k -6 

I 
E S  

comme laretranchce AE, de . p- 

l a r e t r a n c h e e  CF:  I r  dis quc 
le  r e l h  E a ,  Cera autant muItiplicc durcfic FD, que 11 tonte 
AB e!t de laroute CD. 

Car A G eflaiit faiite autant multiplice d e  F D,tomrne AE , 
ckdeCF,oucornme~a toute A B  i'efk de la toutc CD r d'du- 
tapr que AE, AG Iorit equernultiplices de CF,FD:par la j .  p.fi 
Ja toute GE, fera aurmr niultiplicc de la r o u t e  C D , comme 
AE, de cF:M.& a u f i i \ ~ , e h o i t  autir  mitltipfice de C D  corne 
AEd: CF: doiic G E :  A B ,  Cont equcni~lripliccs de CD; Bb 
partant esdes rtitr' elles par la s. corn. Ccur .Parquoy en o f i h  
cc q u i  efi de c6muii AE, demeureront e p l e s  GA,E 5; &par- 
rant equernoltiplices de FD,puis que G A  a e& pol'rc m d u -  
piiced'icelie ED , & autant comme A B  de C U:doiicaufT~~e 
tefieEl3 fera aurancmulriplice dd rrfie FD,que h toutr Au 
I'eR de la toute CD,  ce qu'il filoit demonfirer. 

T H E O R .  6. P R O P .  VI. 

Si deux grnndeuts fort ~quemultiplices dc. 
deux aiirres g r i d ~ u s ~  & d'icelles on ret~aM 

Ir( 
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&e des equeinrilcipliccs : o u  les reites fe rm 
egaux aux mefincs, oii eq~iemultipliccr di-~ 

. - 

Soieut les grandeurs AB,CD,cqiicmultipliccs 
dcs où audturs E, F ; & les ietranchSes A G , C H  
ai16 equemidripl ces des mefines E, F. I l  d i <  que  ,B 
les reikcs GH, H D  Ccront ou  eqalcr aux n i c h e s  
E, F ,  o u  equemulriphces &icrllrs. ' I - G 

Car  d'autant que A B  & CD, fc>iit cquemu~t i -  
dc E h F  cii AB II y aura aurxiir de +deurs 1 

egales a E cr.nirnc cn CD de q r a  ~d ,u r s  egales a 
X.Parc~llcmeiir d'autant qiic la rcriaiichi-e AG rit 
autant rnultiplice de E , q u e  la retranchre LH 
1 cil dc  FiAGcoiit iëdraa~itant dc çraiidciirs eqa- 
les a E, q u e  C H  dc m a  ideurs egralrs a F ,  par la 
r .  &. z. dcF. y. Si Xoiic d'c«ales multitudes dc 4 E F 
orandews AB,& CD, o n  oitc cralçç niultiriidïs 
2 e  grandeurs A G , C H , Ics multitudes dciiicuraiire 
GE, H D  Ceroiit egalçs. c'ek 2 dirc quc GD coiiricndra a m  
d e  fo~s 'E, colnrne HD coiitieiidra F, ou bien fi GR cfi eçale: 
E, a u f i  HD h a  r ~ a l e  a F ,  S< fi BG efi n i ~ i l c i ~ l i c e  deE>aufi 
'RD kraau ran t  multiplict de F. 

Les grandeurs egales ont  mefine rnifoni 
vne meime; EL c d k - c y  aura mefme r d o n  aux. 
grandeurs egales. 
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ks parla 6.cam.fent Si donc  D cft ~ I u s  grmde,cgale,an 
pctitequc$,a~fi E leraplus orandc , cgale , o u  plus pet i te  
qucla m e h c  F,&pnr la 6.deF5.il y aura tellc raifon de A i  C, 
comme d e  Ii à 12 m e h e  C. 

Qant al'autce ~ a r r i c  ,el le fe prouuetout  de mefinc par 
la6. drf. j. en prenaut les mefmes equcmultiplicrs, & rnow 
Brantl'erccz , &c. o u  bien Flus facilement par la raifoii in- 
uerrc. Car puis qu7il a eltt: demonfirb. que  A eik à C , commo 
B a  C,en changeant C Icra a A ,  commc C à B pu le coro1,da 
L4.p-J. 

T H E O R .  8. P R O P .  V U  

Des grandeurs inegnles, Iri  plus grande a plus 
grandc raicon à vne mcfmc,que la plus petite; 
gvne m e h e  a plus grande raifon à la plus pe; 
tire, qu'à la  plus grande. 

Soiçnt drux grandeurs inesales A B ,  & C , der-  
qnelles A B  efi la pllis grande,& vne t r o i f i e h e  quel- 
l e ~ ~ ~ ' e l l e  rait D. Iedis que AL1 a plus grande laiSon 
Clarroifiche D, quenon  pas C,itm,que D ap lus  
rhnde rairnn a C, qii'a AB. 
Qu5lne Cirainfi loir entendu8 AB prerniirc 

pluspndeque C, fo~crerraiicIii-c ! E egale a iccl- , 
IeC, &ioiciit trouiiEes les e q u ~ r n u l t i ~ l i c e s  , à $a- 

gtaudcur , D 2. C 3. D. 4. & d'ant311t que AB efi Ac D 

roirFG de  BE, & G H  de E A ,  en forte que F G ,  & 
GHfoiencplus grandes chacunc q u e D :  Lkpuis quc 
Irs deux F G, G H  , font equerniiltiplices des deux . 

BE,EA,  par la r .  p . g .  H F f t r a  autanr muftiplice de 
A3, comme HG de AE, ou de C fou cçale: Mairire- 
n z i ~ r  foir priie I K  auG rnultipliçe de 4 , cil fortc . , 

qu'de loir plus petite ue HF, mais plus grandc 
que H G ( ce qui efifaci 9 e , d'autant que D elt plus 
petitqueiiy FG, ny GH ; fi bien qu il faut  I d e -  " 

ment adiouitcr tant de fois la g a n d e u r  D ,  iufqnes K 

i c e  qiieI'on ait C C  que l'on cherche ) d'autsiit que 
* 

\ 

EH,GHfont e q u e m ~ l t i ~ l i c c s  d c A B  p:crnicrc,&C t r o i f i ~ { ~ e ,  
il& efipriièyou ~ c q u ~ r i l t i ~ l i s c ,  talit J Q U  ~ccoridc, q q  
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14$ € I T \ T & v I E s M E  
D 9 ~ a t r i e f m ~ ,  il elleuident que HF multiplice dc A B  prc; 
miere, eitant p1.1~ grande ~ U P  IKinult i  plice deDr  HG mul- 
tiplice de C 3.n'efi pas plus grandc que  I K  multiplice de D 4. 

parcaii\par la h u l R i e h e  def. 9. il y aura plus p n d e  rai- 
i o n  de A B  a D, que dç  C a la mefine Il. 

Qyant a la Ceconde I;arrie,daurant que 1 Kmultiplicc de 
preiniere D (car il faut main!enarie poCerD premiere & rroi. 
fiefmc, & C fccoiide, & A B  quatriclme j rlt plus q u c  
H G rnulriplicc de la,Gcoiidc C, & 1 K rnultiplice de lz 
troificfine D, cit moindre que FH multiplier de A B  quatrier. 
m e ;  II y aura plus grande raifou de D a C , que de D a A8 
par  ]a 8. d d S .  

- T H E O R .  9 .  P R O P .  IX. 
Les grandeurs qui ont mefme railon à vnr 

mei;ne,iont egales entr'elles: 8~ celles là au[. 
fi h n t  egales . aufguelles vne mecme grac - . - 
deur a inetme railon. 

Soienr premieretnent deux g s n d e u r s  A&B , I d -  
quelles on t  m e h e  raicon l'vile qu-e l'autre a l a  
t r o i i k h e C  . I e  dis qu'ellçs font  cgalcs eiitr'ellçs. 

Car  fi elles n'ertoient esales ,il Çaudroit quc l'v- 
ne o u  i'autre fuit plu^ oraiide: & par la 8. p. 5 .  icelle 
plus graiide auroic fus gïanderaifon i C,que la 
plus petite: cc  q u i  r k contre l'ypotheCc:doiic A & . - 

B ne font  pasinëgales, mais egales. 
Soient maintenant A & B , a  chacuiic ddirjuel1es Carr! 

mefme rsifon. Iedisqu'icellesA & B [ont au15 egaler enrr't: 
l es .  Car  luri-emei~rii  faudroit que l'viie fu i t  plus p i t e  y. 
I'autre:& pdr la  aicelle celle plus per i te ,c  auroit plus tr3iii 

raifoii qu'a la plus grande : ce qui  elt contre 1'bypothcle:. 
& B n e  fon t  donc pas inegaies, mais egales. 

Des grandeurs qui ont railon 2 vne mefic 
grandeuï,celle qui  a plus grande rnilon elll 
plus grande: Bc sellç à l~queile la mefinc aph 
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E L E M E N T .  W9 
Srande raifon, efi la plus petite. 

Soieiit trois y a n d e u r s  A,B,C,&la taifon dc  A b 
<: foitplus p a n d e  que dc B à lamefmc ~ . I e & s  
Afera plus grvde que 8:ité fi C a pliic grande rai 
à B quenon pasa A. I e  dis que  B lu-a plus peritc 
l u e  A. 

Autrement pour la premiere partie: fi A n'efioie 
plus ride que R, elle feroit cga'e, ou plus petitcicc 
q u i ~ ~ i m p a f I i b l e .  car fi elles eftoiçiir r;ale<. elles -A P C 
auroient m e h e  radon l i m  que 1 au r r ï a  C , g u  la 7. p. J. @ 
quikroit cuntrela CuFpo~t ion ; fiaufi  elle e oit plu:perite, 
elleauroit plus petite rairoua Cquc non  pas B,par la 8.p j.cc 
qui çit parcillement contre l'hyporhrfc. D o n c  Afcra pluJ 
grande qiic B. 

Q-nt a la Cecoude partic,fi R n'eltoit moiiidre q a c  A, elle' 
fero!t egale ou plus petlte, ce qui efi irnpoliible : car ii e l I a  
cfioiïur epales, C aii:oit mefineraiCoii a I'vne qu'àl'aiitrep* 
la :.p.j.ce qui eft contre noltrc hypo thek  : fiaalifsi elle efioie 
plus p n d e ,  C s i i r o i t  plus ?rande raifon a A qu'à B pa r l a  8 ,  
p r(ce qui eitaufsi contre i ' hyporhe re .~o i l c  B h a m o i n d r ç  
sir A- 

T H E O R .  XI. P R O P .  XI. 
6 

Les raifons qu i  font de mefme à vne , font 
aufi de melme entr'elies. 

Soit A B,comme C à D;& comme C iD,ainfi E i F: I e  di6 
que comme A a ~ , a i n f i  E fera a F. 

Qii'ilnc foitainfi,deroiitcs Ics anreccdantcs A,C,E, foirnc 
pri es quelc6qucs equemiilcipiices, G,H,I: Parciikment de6 

coiif~.qtienter B,E,F,qxe~conqiics cquemuiripliccs , K,L,Mb 
Pniir liitmt donc que A clt à B comme C a D, par la  conuerr 
Tc & l a  n d ~ f . ~ . Î '  G miilriplicc dr A c f i c g a l ~ , ~ l u s  ou 
pluspcrite que Kfiiultiplicc d e  B; auLi H niiiltiplice d e n  

K i4 
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If0 C X N R P I E S M E  
Ccra ega!e,pTus grande,ou plus petire que  L multiplicedeD, 
f t c m  puls quc comme C a D,a'iiii E a F,fi I l  miilciplicc d c c  
cit egsle,plus mande,ou plus petite q u e  L, mulciplice dc D, 
ctuCti 1 m u 1 r i p ~ c e  de  E Gra  c g a l ~ , ~ I u s  s r a n d e ,  o u  plus p e t i t  
que M rnultiplice dc F:Par uoy  fiG multiplice d e  A p m i c r c  
CR plifi g r a n d e , ~ ~ a l ~ , o ~  d u r  pcritr quc Kmultiplice de A i, 
pursi 1 multiplice de E 9 .  fera plus nrandc,egale,ou plus peu. 
re que ih mulriplice de  F +. 8r parCa 6 . d d  J. comme~Îe ra  i 
@lzuifi E Ccra a F. 

' T H E O R -  12. PROP.  XII. 

Si tant de grandeurs quvon voudra font 
proporti6nclles; comme 1 vne des antecednn- 
tes lera à 1 vne des ciifequences,iiinfi toutesles 
ancccedantcs îeront à toutes les conîcquenres, 

$oient fix proporri6ncllcs A,B,C,D,E,F, f$mu 
q u e A l o i t a B c a m m e C & i D , & E a F :  ï e d i s  que comme 
S'vne dcs antecedanter el t  à vne des confequentes , f5auoii 
d A a B,ainfi routes les aiitecedanres eifemble A,CE,C:roui 
u routes Ics coilkqucntcs entemblc B, D,F. 

Car e f i a n t  priies de A,C,E,lcs c q i ~ c m u l t i ~ l i c e ~  G,H,I: itcn 
de B,D,F,les equemuitiplices K,L,M; routes les trois rnulti- 
pliccs enremble G, H, 1, Ccront autant mulriplices d c ~  trois 

cnfemblc &C,E,comme la fe~i le  G eR multiplice de la feulu 
A p a r  lar.p.7. PareillemZr par l a  mefme raicon toutes les trois 
K,L, M e n ~ e m b l e , k o i i t  autanr mulriplices des trois E,D,F 
enfemble , com:ne K Iéra'multiplice de B : Partant puis q u e  
A,B,C,D, E,F &rit proporti6iielles,ri Ci equemultiplicc deA 
prern.i%e,efi plus grande, enaie ,  oit plus petite que H,rqlx- 
mu\trptrcz de C 3 .  auki K equerndriplice de B deuxicCmc,fe- 
r a p l i s  grande,egale,ou *Ibis pecite gue  L, eq~icnlulti~licedc 
I) quatriefme,par la toiiuetfe dr: la 6 .  def. f .  Sc aiiili drs d m  
Wtres:Pirrtant fi G efi plus grande,cgale , ou plus petite qu: 
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Et E MENT. 9s 
KJccompolt-des trois G,H,I,fcra auGi  plus grand,eya', on. 
plusperir quele cbrnpofi- des [roi K,L,M Dooc p a r I a r n e ~ -  
me 6.drf.y comme A fera a B,ainfi Ics trois & C I E ,  cnfcmblc 
fironr aux trois B,D,FçnCemble: ce qui citoit a prouuçr. 

' 

THEOR.  13. P R O P .  X I I I .  

Si In premiere cit à la fcconde comme la ticr- 
ce à In quarte; mais 13 tierce a plus grande 
d o n  à la quarte que la cinquieime à la ii+eC- 
;ne; nu& hpremiere aura plus grande raifon 
Ala bconde , que la cinquielme à 1s fixirfme. 

Soit Apremier à B 2. (enla prcccdenrc figure) cornmc C 3 
iD4. S( qusil y ait   lus ?randc raifori dc C 3 .  a D 4. que do 
Ej, a F  6.Ie dis qu'il y au raau f i  plus p n d e  raifon de A r .  a 
3 r . q u e d e E  1 aF.6. 

Car cltaii. vrifes dc  A.C.,E,!CS equernidtipliccs G,H,I, de 
dcB,D,F aufi les equerni:lt~pl ces K,C,M,yourautant que A 
el1 i B comme C à D , f i  G mulr plicc dc  A c(t cgale , F ~ U S  

graiidc, cu p l u \  peri-e qiie K mulriplicc de  B,auffi parla con- 
utrfede la 6 . d e f  f .  H mul.ir l .cc dc  C,icra ~ ~ a l r . ~ l u s  grande 
ou plu \  prtirc que L mulriplicc d c  O. Parcillemenr, d'aiirant 
qu'il y a plus grande ralfon dc C a D, quc de F a F fiH mul.  
iiplice de C, ei tp lw g!andr  que L rnul~inlicc de D , 11 n3eR 
p u  nccefTairc q u e  i mulriplicc de  E, crccde  M m ,  lti- 
plicedeF,par la ~ . d c f , ~ . c n n u c r r i c  : donc aiifi fi G cxccdr K1 
i i n ' d t p - s  necelfaire quc 1 erccdc  M , &  parrantpar la S'.de& 
$y a plus grande raiion dc A à B, que de E a F. 

S C H O L I E .  

ouc/lla tinrc C a moindre *a;/ n à I f i  q w r r i  D quo la cinquieln;r 
216 6 ~;au,p la r. A aura m i n d r r  ?ratfin a laleconde B ,quc 'a f. 
?,A laJxir'me F .  C a r f i l a  rai@ J e  C à D e,/? moindre l u e  celle de 
~ & , c ' e P  àdire,  que la r & f h  de E 1. à  fir ronde epanf p l ~ g r a n r ' d  
que rcllc dc C J. à D .+./il excede Mail  n'ejt pas ncceJaire gr48 H ex- 
crde L, car  qwlqrmfoir elle àtfaut,orr efi egak a i c e h  par Ifi 8 -  def. 

K iiij 
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Ifz c r N  ~ B I Z S M E  
5, conutrtie.  Ma& 6~ &faut ofiej2 egqlc a L, ausG defhnudra, or 
jeru egale a Kp4r  la 6 .def f. conrrertrc ,parce qu'on a poreC r.cilrc 
D i . c p z n t c  A 3.Ù B z.Parqrcoy /î i exccdc  il rase/? par nelrfa~rl 

qne G excede K:& partaiztpar la 8.d-f  7 i ly  aura p h  gridcraz. 
fan deE a F qtce d e  A a B , c'eqa dire qac la rwfoon d c A  aB/r.  
-ramoindrr  q ï e  de E a F,ce qui e to i t  popof ; .  

En ln rnerwe mainwa[era de~orafiré ,  s'ily ap'rrfran+rar. 
f inde la r .  à Irt ficonde , que de la t r e w e a  la quarrt; mars Lw ~ I P T I I I  

Fur frarldt! r i f in  a 16 q zarte , lue in y .  a l a  6 .  parcihmcnt !s 1, 

aurabra~coub  b l r ~  rrazade rcrfon n la rîconde o ï e  la <.nia 6. ' ,  - 
2-.c 61a r.  amo.nIw vairon a Ia 2 .  q;e la 3 a i a  q x r r t c , &  latic- 
ce awoindve var/on Ca la 4 que la a la 6 . ~ ~ ~ 9  lg r . a u r a i r ~ m ~ 1  
moindre raifin n l a j ë ~ o n d ç g z s e  la c i a p c j h c  a lu,Gxiel/, c. 

T H E O R .  14. P R O P .  XIIT. 
l 

. Si la prerniere efk à la feconde, corninela 
tierce à la qunrte; & que la preinieïe fois plus 
grande que la tierce, auEl la fcco~i:: h a  p h  
grande que la quarte:& fi cgale, eple: fiPli:i 

petite, plus yetice, 

Soit A à B,coqrnc C CR u,&qiie A premic- 
le foirplus g rande , e~a lc ,ou  plus pctite que C I .  
le'dis que R~.fcra  aulL gus grade,ega;r,ou plus 
petite quc D 4. 

Soit premiercmrnc A pli16 qn i idc  q u ~  C: i l  p 
mura donc plus graiide raiion d: 4 aB,que de c i  
h m c f i n ~ H , ~ a r  13 8 . p . p  & par confcqueiit pluî 

randeraifoii dc C i D quede  C a B , e h i i t  i - e l -  
&iamcGncraifoii gui& hi B.& par Ir IU.P.J.B 
&a plus p i i d e  que D. 

Soit p d ç  apres A esale à C i a p a r l a  7 ? . y .  A Cc- 
r a i  R,rornrne C B , & que  les rairons de " ' 
C PD,& C à 9,font le= niermes qiic d e A  a R; lcs raifonsdcC 
i D,&deCà R,Ter3t dr melmc entrSelles par là r r  .p . r  gr p a r  
-tant par la 9 . p . y .  BBU kron t  egalrs.Fiiiablemc't foir A moin 
drc que C; & p a r  la S.p.7. i l  y aurapliis graiidc raifoii ilr ( i 
Q,quc d: A a Il; & par coiifequcnr plus p n d e  raiion dc A i  

1 

, 
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F L E M E N T .  
D, que  dc  A a D, puis qu'il y a mefme raifoii de A à B,~uc da 
G a  D, &par la 1o.p.j.B fera moindre q u e  D. 

S C H O L I E .  

Les grandeurs font entr'elles, comme font 
leurs equeinultiplices entr3elles. 

Soit ABautant  muluplice de  C commc DE efi 
muhiplice de F. I r  dis q u r A B  fera a DE,ci,me Cà 
F. C J ~  puirqt~eAB t DE Tant eqiiciniil~i~~ices , i l  i i3 
vauraen A B  autant de parties esales a C,rominc 
b~coiiticiit de parties e p l e s  à F,foit donc diui- 
fee A B  ezpirries AG,GB,e$esa C,&DE hspar- 
ties DH,HE egales a F; Sr par la 7 .  p.5 vnc cha- 
ccne partic de AB,kra  avue  chacune de D 
E,comme C cita F,& par  la 1z.p.j. touces le i  an- 

DE,coinmc AG l'vile d~ aiirecedaiiteç,e(taDT-I, 

hmclinc raiion. 

tccedantes AS, rcroilr a toutes Ics coiii'cquenrcs 

I 'vne  ~ P S  ~odequentes,c 'cf t  a dirccomme CaEYpuis p u e  C'CE 
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Si quatre grandeurs i;nt proportiGnelles, 
dles lc feront a u f i  eftans pzrmutees. 

Soit A i  B, comme C i D. Ic dis qu'cn permutant A fera 

5 C,comrne B iD .  Car fi on p r d E  &F equcmuItipliccs Ut 
A & B ,  item G & H eqiiemuitiplices d c  C &  D; E Lira a F,G. 
m e  A B par lapropo.  preccdehre, & G a  H comme C2 Di 
&par  confe uent E rfkant à F,& C 1 D,enrnefme r s i h  ut 4 A a B  , clles on t  de mcrme cnrr'elles par ia  1r.p.r. Dcrec 1 ë 
puis que les raifons de E a F,& G a  H [ont les ~meCmes que dc 
C a D,el!es f e r i t  aufi de mclme entr'clles par lx i&lite i l  p. 
5. c'eit a dire, quc comme E primiere c i l  a F feconde , i n f i  
fera G tierce a H quarte: parquny par la 1 4 . p  7. iÏ E prcmim 
c e  plus graiide,eualc,oumoindrc que G t~erce,aufi  F f e c o n d  
d e  fera plus graii;k,cgale,ou moindre qiic H qiiatriefme, e r  
quelconque mulc ip l ica t io~~ que  foient p r i f ~ s  1:s eq~iemiilri. 
plices ; & par la 6.dcEr. A fera a C, comme B a i) (~uiiqueE 
& F foric cquem~iltipliçes de A premiere & B troificLhe; !i G 
& H eqiicmul iplices de C, Cecoiide & O 4. & celles la defaii 
Jcnt  , font egales, o u  cxcedciic ccllcs- cy,&c.] : ce eitoiri 
prouuer. . 

S C H O  L I é .  

Or lademonprat ion de ce/l'rpropo~tion afiulernent lieu -rtani 
l e s  q w a t v e  granidetsrsfant. d t  merme g e w ï p .  C a r j  les &MX A &Et.  
j o r cn t  d'ungenre,& les drux C D à'vn ar4t.c ; au,$ Icr r p  
rnultiplices E & Ffiroicnt d ' w g e n ~ e ,  ffnuoir eJ? duqctelfintA 6 
B; 6 les equemultrplires G H dzin autrpgcnre , c'e! al'aucf 
I r  celuy arcquel[oat C 6 D:Paiqmy oz aepo#rroit pns dire E $1 
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E L E M E N T .  ff5 
fIu.tgrande,gale acd moindre que G;& partant rien ne? conclurait 
par /a 6,def.de ce liure. La rai f i n  permutee a donc firdernent lieu 
qurnd lier q.frandeurs[ont dvn rne/megtnre: Ce que Dorrnotn'a 
prerojneu, pnis q ï ' d  v furpc i c e k  . lesgrandeurs ejfanr de druers 
p-er,en plufieurs propoj%ons,tant de ce liure qcrcdd IO.  

Ledit Funor a a@ rcictré c cpc demonpration der ancienr , 
ar 1iaud'ice:le s'e! irna~inéla fupante.  Soit A a B comme C eJi! 
4 D .  Ic  dis auJi . q~ A fira a!tcrna.tiucment a C c o m ~  

8 e,l A D. Car j; an prend F & I? eqcdrmultiplicac dc A &-C, 
item G ,  & I equemultiplices de B D ,  par la 4.p.  J.  F ,  G, 
H ,  I ,  leront proportionne!h , par la 14. p. y. c o m m e  F, 
firr p h  grqde , egale , ou plur petite que G ; a u f i  ~ f i r a p l u r  
grunde,egale ,ouplr4spet i teq~e I: ( ce qui ne  fe peut prendre d c  
ladite 14.- p. J. car par icelle la preiniere Fcfiant plus p i d e  
&c.queH 3. lafccoiide G feroitplus grande &c.que 1 4.rnaic 
bim pouuoit.il tircr cela de la nature dcs proporrions,com- 
mtuous auoiis dit au fcholie deladice 14.p.y.) Etpar 14 6.def f .  
4fiiaàCcornmcBàD : cc qui cfi eiiidcmmcnt faux: ca rpour  
ekre A a  C comme B a D , il faudroic, Celon ladite 6.dcf.f. 
que  F & G indupl ic ts  de A prcmierc & B troifiefme , i t em 
H &  I m d : i p h s  dc C 1. & D.4.furcnt equcrnulcip~iccs, & 
d e s  ne Ic font pas.Dounot n'a donc p e u  rien c o n c l u r e d e h  
n . d d  f .  & partant fa prctcnduE demonltration d c  ccfie 14. 
prop.doit eRre rcjcttcc, celle des anciens fuiuie. 

T H E O R .  17- PROP.  XVII.  

Si !es grandeurs compofees font propor- 
tihelies , icelles diu&es feront aulli propor- 
tionnelles. 
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rqiicmulnplices G H ,  H L ,  1 K  KM,chacui ica  
'cIiacuiie,k par la I .p.!. G L  !ira alitant mulripli- 
c c  de A B ,  que G H  de A C,clefi i dire comme IK 
d e  UF. Mais icelle I I  efi aiitaat multiFlicc dc 
DF, que IM de DE par 1aincfm~1.p.f .  donc G L  
I M  fo,ir e q ~ i e m u f t i ~ l ~ c e ï  dc  A B ,  DE. Derechef 
foie it prires LN , M O  equeniulriph?esdc CB, - 

FE. Pour autant qiie H L premiere e 4  aiitaiit 
rnii l t i~l:ce de  CB z quc KM ricrce de la qunrtc 
EE,& LN c.au,ant rnultiplice d e c ~  z. que  UO 1 

1 j6 c m t r  rzsazF 
Soient les graiidciirc cornpotëes A B, C B RC 

DE,FE proporri6iielles, c'cftàdire iie AB fait 
i CB, cominc DE a FE. l e  dis que  4 es rncfmes 
diuifccs font a u f i  proporti6iielles, c'rlt à dire 
q u e  commc AC c i t a  CR,aiiifi DFCR i FE. 

t 
r Ci  

Car  d'icelles AC,CR, DF, FE Coiriit prifrs les 
' 

a. de la FE, p HN f c r i  autant 

A3 eRa CB c o r n a c  D E  a EE: & o n t   fié frices 
mult;plicc de CE3 L. que K O  deFE 4 . E ~  ?iiifqiie A , 
G I., I M  equemultiplices de AB, D E  : mais HN,KO de Cl, 
FE, a7r 1s 6 .  d. r. conuertic fi G L  ~ n u l r i ~ l i c e  de A D  prciiixr: 
exr.r,Ie, cl1 COJ!? 3~ moindre que H N m ~ i l t i ~ l i c e  dçCR: ,  
auni IM , r n i 1 8 r i 7 l i c c d e ~ ~  3 .  exccdera,  fcra egale ounon. 
dre  que d o  ;i-iiit.iplicc de  FE 4 .  02211t donc les choles con. 
miines HL,K M,CiGH excede LN,aufi IKexcedera AI0.g.h 
ezale,ezale;& li rnoindre,mnindrî.Et d ' m a t  qnr: GH,TK6: 
cquemulriplices de AC premiere & DF uerce- i tem LN,MO 
c q u e n ~ ~ i l r i ~ l i c e s  dc  CR z & F E  4. &il a eltC deinonfiri [ t  

q~it.!c6que inaltipliclri6 qp ' l y i c  e f i k q n f e s   icelle^ ctii;cmiil. 
t~pl ices j  qiic les equeiniiIti~lices &la yreiniere & j.excc&', 
font eyales, ouinoiiidres que  Iîs e iiemultiylices dc1ai.h 
4.prr la 6.d. j .AC [da à CBi comrne%Z a 88 : c e  quiiital; 
prouuer. 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



3fir me@ manierr fera dcmonfrr' ce moyen-là d'drgutnenter, 
I tqxdrn lame/mc 1 5 .  def. nom airons nppellé contraire dm/ion de 
r~jjirt: c ' j  à dire ?ue/iAC c(t à AB , comme DF à DE : a@ AC 
/uràCB, &$que DF a FE. Cnr pub qucnCe/fa AB comeDF 
D E  : cnci~a~tgea»t comme AI; /&ma AC. ain6 DE a DF; donc en 
diuqhtpar la 17 .p.!. comme CB a AC,arnjrPE a DF: & rn chan- 
grant berrchef, 6ronnxAC a CB,ainj DF fi FE ; u qni ejforta dc? 
mon,her. 

Si  les grandi~urs diuifees font proportionne!- 
les , icclles coinpoi'ces ieronc aufi propor- 

tionnelles. 

soicnt  les p n d c u r s  diuirccs A R ,  CC ,& DE, EF ..# 

p:opu1n61~lles. It: d i s  ~ U ' C U  C O I T L ~ O ~ ~  AC efi  
a CB comme DF a EF 

Car Ti cornmc AC elt à BC, aiiifi DF n'eft i EFI 
DEaura a quelque grandeur nioindre o u  plus 
gtaiide qut EF, mcfmcrailoil que  AC a BC. Soir 
donc;>reinicrement DF a GF moindre qucEF,en 
mrlme r d o n q u c  AC a BC, s'il clt pofible:& en  . 
diuiîaiit par la 17.p.f.UG [rra a GF conimc AB a 
BC. Mair comme AH à BC ,aiilfi DE  e f i a  E F: 
doiic auhi  cominc DG k r a  i GF, aiii fi D E fcra 
i ~ ~ ~ a r l a r r .  p. J. Mais D G prcmiercefiplus 

taiidcquc DE j .  donc par la 14. p. J .  GF lecon- A 

!rhraaufii grande quc  EB qiizrriefinc, la  partir R 
tout,ce quielt abftii-dt Iln'y aura donc p3s dcDG a GE inoin- 
dieque EF, mefmcraifon qiie de  AC a BC. 

Par h~efmc dil'cours o n  dernofirei-a que DF n'aura pas àvnc 
~randeu r  plus grandc quc E F , r n c h e  railon que  A C  a BC. 
Doiic c m m e  AC elt à BC, aiiifi DE' ef i  aE F,puifqiie IIF no  
peutcRre 2 vile qande i i r  rnoiiidrc o u  pliis çranJe que EF,c# 
.mcGne raifon que A C  a BC. 

S C N  O L I E .  
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a r j  s 'ClN P I E S î V E  5 repe dtman,f?rat;on dcs ancicnr, aquellca lmw en toutesfirtrs drSrk 
lewrs,/oit qn'cUes@nt de mz[mepre  ou non : ccUe qn9d ia mi- 
Je l e ~  lien d'icelle, a/cdemcnt lieu quand ZesgrandcvrsJiont dewJ 
megenre, d'autant u'en iceilc il  ~furpe la rayon permutre, laqaelic ? now auons monjtrc arr/cholre de.la 16.9.f. ncpourroir conurnir qut 

awxgrandrurs de rnefmegenra: &partant doit eflreprrfme la d r .  
mnpration vniwerfilie des anciens a hparticuliere de Dounot. 

N o m  demonprerons icy ch deux rnyenr 16 d'argurnen!er hpo. 
portions,le/queds nom a?rons dqcrits en 1aq.d~-f j .~ütauprcmin 
que nom aidons nommé conuerre cornpojhon dc raifon :rait cornint 
AB a BC a i n j  DE a EF. l e  dis, que commc AC efi A A B ,  a i n / i D ~  
a DE. Cat. p& quecommc A B  eRa BC, ainbDE a E F ,  en chan- 
geant comme BCIera a ~ ~ , a i n / i  EF a D E  : donc cn compo[arrtpar 
&a.] 4.p. j.comme AC/era a AB,ainJiDF a DE - ce qu'd fahitprou. 
uer. 

&nant a rautrt moyen que nota auonr appellé contraire campo- 
fitian & raifon : b i t  derechef comme AB a EC, a in j  DE a E F :  11 
dis que par Ic contraire de cornpofition de razIon, comme AB a AC, 
&$DE a DF. Car puis q r ~  comme A B  e$ a BC, i n j ;  DE aEF, 
en changeant commc B Cfira a A B ,  a in j  E F  a D E i donc aufien 
compofantparh ~B.p.~.cornrne ACreraa A B ,  a i n j  DF a DE. ?$ 
partant en changeant derechef romrneA~[eîera A C , a ~ n b  D E  
fera a DI; : ce ?ai $o i t  propos; a prouuer. 

T H E O .  19. P R O P .  XIX.  

Si le tout efi au tou t ,  comme le retranclié 
au retranché,le refie h a  aufi  au reite,coinme 
le tout cfi au tout. 

Soit la toute AB, a la toute DE. 
comme le rctranchi A C ,  au re- A c 
t rar ic l i~  DF. Ie dis quc IC rritc i FLB & 
CB clt au reite F E . comme 13 
toute A B a la toute l )~. 

Car puifque AB efi a DE, commc AC a DF,aufsi cil permu- 
tant  par la 16 p . j .AB l'craa AC,commeDE a Dr:& par Ia17. 
P.J .  en d i u i h t  comme CB a  A C  ,aiilTi FE a DF:  parquoyen 

ermutant dcrechef par la ra .p.j.CB k r a a  FE,comme A Ch 
!IF, c'cl1 a d m  comnic la rourc AB a la route DE , puis pi 
&,B DE,& AC,DFont efikpo&ks cnmefmeraiS~)b 
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S C H O L I E .  

notu demon Rrerons i r y  ce moyen-la d'rrgwmcntes és propovtions~ 
fui et pru par /a conrrer/ion de ra@n. Car' [ott c ommc AB a CB, 
r i d  DE n FE.  i e  d u  par conrterfion de va f in AB ejtre a@ a AC 
wimeDE e DF. Car puifq%e cornmcARaCB , a z n / f ~ ~  FE, 
rnCiuiJhpar la r7 .p  ( comme AC a c$, mn/i DF a FE :don# 
rulien changeant comme C O  a AC, arraC~F a D F :  &partanfun 
romp~~nrpar la 18 p. ). coamc ABAAC. a;h@U *DE, ce qici 
qbit proposé. 

THEO. zo. P R O P .  XX. 

Si trois grandeurs d'vn coité, Sr trois d v n  
antre, eitnns priiks de deux en deux, [ont en 
meime raifon, si qu en raifoi1 egnle la premie- 
rehit plus grande que la rroiiieiine , a~illi la 
q.~ntiiciine i-cra plus grande que la f i x i e , h e ; ~  
I ~gnlc, egale ; f i  plus pccite , plus petite. 
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Y e b .  c - I N ~ T ~ Z E S M E :  
E, comrnt? C a B : comme C cika R,aiiifi F a E. ;ontDr( 
ra aiifsi a E commcF a E ; Br partant D & F feron! egairsrs 
la 9. Ys. 

En trû.iieimeliçu,fi h c i tmoindrc  q u e  C,ie dis adci qteO 
ofkmoindre qucF.Car puifque A efi rnoiiidte que C,il y a x i  
moindre rsiifon de 4 n,B, q u e  de C a P par  13  8. p.  (. Maiico. 
mè A elt a , aiil6 D elf a E ; il y aura donc aiiki rnciiic:? 
r a i r o n c i c I ) a E , q u e d c C a B , p a r l a r ~ . p . ~ .  Maiseiicklb 
gcaiir cornmc defics, C cfia 6 ,  comme F a E. 11 y a d o n c p  
reiilt.ment nioiiidre raiion d e D  a E. que dc Fa E : & partw; 
par la IO. P.J. E rira moindre que F. 

T H E O R .  FI. P R O P .  XXI, 

f i  trois grandeurs d'vn collé, trois drr 
autre, priles dedeux en deux font en niçfiii, 

raiCop, eltant lmr proportion Lms ordre,:: 
qu'en rnilon cgalela premiere foi; plus çm 
de aue la troiiiefme, a u f i  la quatridine Str, , - A 

pl~~;grande que la fixiefme ; & fi egaie, egic 
fi plus petite, plus petite. 

Soient trois grandeurs d'vil CO& A,B,C, [en la Fre~eder,i 
bgiire) &trois  &vu aucreD,E,F,-lefq~elles p f e s  dc deio: 
deux foicnr cn meGne raifou, efiat lrur proportion mdt 
fsauoir qiic cornmr Ah B ,  aihfi E a F ,  & cornmc B A C,aic 
D à E. I e  dis que  comnie A fera egale, plus grandr , or r .  
pe t i te  que C ,  suf i  D fera egale, plus grande, ou plus yc!!: 
q u e  F. 

Car fi Ael? plirs grande que C , il y aura plus pndcr:. 
fan de A a 8, qiic de  C a  B par la 8 . 1 .  ! . , M a i s  co~nine A ;  
atinfi E a F, i l  y au ra  donc plus graii e ialtoii de E a F, ?ri:: 

C à H par la  13 .p .~ .  Ecd'autaiir ue coiurne B eit a C,aii!l: 4 rlt à E, en c h a u ~ e a n t  comme C era a R, ainfi E a U. I l g ;  
r a  donc au& pliis graiide iaiCon de  E a F ,  que de E a D ,  
parcatir par la 1o.p.f. D fera plus s rande que F 

0 1 1  peut prouucr  comrnc cil la precedenre, f i A  
o u p l u s ~ c ~ r c g u e  ç a  1> ciire aa cgale, O U  moiiidrc ciL 
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THEOR.  22.  PROP.  XXII ,  

S'il y 3 tant de grandeurs qu'on voudra. & 
nutant d'autres , lefquelles eltant prifcs de 
deux en dzux Coient en r n e h e  raifon ; icelles 
enraifon egale feront proport io~elcs ,  

Soient trois gandeur s  d'vn C O ~ ~ C . A , B , C ,  
&crois d'vn autre D,E,F,&Toit A i  B corn- , 
rneDaE,  & B  àC, c o m m e E à F .  I e d i s  1 
qu'cii talion egale, c o y m c  A a C l  ainfi D 
a F. 

Car &ans prifes G, H equemu!tiplices 
de A,D :item I,K,equemulti lices de  B,E: 
Iiun L, M equcmu~ripiiccr Be c , r : puif- A B C l J D E F O  

G r  L H K M  
q n e  A eit à B,c9rhrnc D a E, a u f i  G multi- 
plice de A p~emierc  fera à 1 mulriplicc de  B 
2.cornme H miilriplice de Il 1. a K p u l t i -  
p!!tedc E 4. par la 1. p. f. Par mefine r i -  
lon Ifciaa L, comme K a  M. Veud6c qiic 
Ics trois gridc~lrç G,I,L, &les  trois autres 
H,K,M,elhiis y r ik s  de deux eii deux Ionr 
cil nieume raiibn, par la 20. p. 1. fi G excedc 
L,aull;  Ii rxcedera M ; & fi egalc, egale, & 
fi plus petite,plus perite.&partaopuiCqueG, 
H, cqccinulriplice~ de A & D drffaillét,s6r 
egales ou excedeiir L , M, equernulcipl~ces 
quelconques dc C &F, par la&. d . ~ .  A fera a 
C,come D à F : ce qu'il faloit prouuer.. 

Maintcnant foicntplus de  trois randcurs, tcllcrncnt r ~ c  
Chir aul i ï  a N, comme F a  O. Ie fi is que: A eficiicore à h , 
comme U a O. Car puifque nous venous d+rno:ifirer que  
Ad:aC,cornmeD?F;& o n a p o f é  ~ i N , c o m m r F a  0 , i l  
yauratrois gradeurs A,C,N,& crois aiitrcs D,F,O, Icfqurls 
IOIU ris de deux eu de in  en melmeraifon. Donc comme 
il , a e g '  é dcmonitri: i s  troic graiideiirs cy d e h s  , A fera dmc- 
che ia  N.,comizir D a O. Enla mefnie rnaiiiere fera dcmon- 

en talit dr Drandcurs qu'on voudra. 
L 
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Le twr-doAe Stesrin en la 19 .def.dejësprob.gwmet. cxpliqur u n  
firte d'argumenter és proporttons, ?*'il appellrpropmtion tranifor 
n e e ,  qrtipeut eprc reduits en vn td theoreme que le, ùtcrant. 

S'il y a deux eraiideurs,  derquelles chacdne fuir couppce 
en ranr de  parties qu 'on  voudra, eqales en  mul t i tude ,  & pro, 
portioniieles: l a  c o r n p o k e  de tauc de  partles qu'un voudrg 
de la premiere grandeur fera à la c o m p o f e e  des pa r t i e s  rcfti. 
tes,  e n  m e h e r a i f o n  q u e  la cornpoîce d'sutanc d e  parriesdi 
l a  poitcrieure gqndeur  fera à la  corn ofee des partiesreitan. 
ter dicelle.  Er G qiiiilconqur p m i c  Be L'vile cft 5oupp.e c i  

deux a u t r e s  parties .& l a  partie de Isautrc correfpondaii:ea 
ccff c partie l a ,  elt a n f i  couppre cn deux autres parues pro. 
portioniielcs à ces deux lales to- 
zaies grandeurs r e m n t  c ~ ~ -  p c y a 
yces proportionnelemeiit. G I  K O LMH - 

Soit .vneghndeur AB corcppee en tant de partit, qu'on vou&r 
AC.C$,DE,EF,FB ; vne autregrandeur GH, cosppee en wti: 
de parties qw AB,.fiaoir 4;s csnq GI, IK,KL.LM, MN, propor 
tionneles à celles-la de AB. Ir d2 q u s m  comporte des deux par 
ties AC,  C ~ , e j ? à  DB compofie des trois parties reJantes,cornrn~ U 
compo/ee des deux parties CI, IK,$ à K H  rompofie des nourutrii 
parties rej?antes.Car puu yrre comme AC efià CD, a i n j  GI PI a I l  
rra cornpo/ant par la I 8.p f . AD [era a C D ,  comme GK % II<. M ~ H  
comme C D  à DE,  a i n / i ~ ~  & K G :  doncpar la 2r.p <.en r a $ m ~ p  
h,comme A D  [ma à DE, ainfi GKfera KL.Derechef,pourcz qi!'m 
changeant, BF $ 2  F E ,  comme H M  Ù M L ,  auf ien  compofinr6~ 
/era 2 FE,commc H L  à M L .  MaM FE ei t  à ED, comme ML a LK: 
donc enrarfon egale, BEfirak ED,comme H L  a LK; & en romp 
fant,BD/era 2 ED . comme HK à I.K. 6 en changeant,DE i DA', 
comme K L  à KH. Parquoy pu& qu'il a el'% demonjtré qrte AD 6) 

/i DE,come GK à KL.& D E  e/f à DE, comme K L  à K H ,  par la r i ,  
rn@n egnle comme A D  fira à DB, mn/i GK/;TS à KH. 

hTow deinonj?reron~ en k merme manierc que comrnc Ai' elfà CB 
ainfiGI ef€à I~.Carderechef e n  changeant, comp~f~nr,& par e p  
litéde rai/6n, comme BC féra à DC . a i n f i ~ ~ ,  à K I  : & en chan- 
geant,comme CDf i raà  CB ,a in / i I~ f i rd  & I H .  Veu donc querom. 
me AC ej? i C ~ , a i n f i  GI ci3 2 IK. & conme CD à CB, a in j ï i~h  
IH ; en,rni/on egale,commeAC/eriz à CE,  ain,GGI fiva ~ I H .  
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E L E M E N T .  1 6  

Par n~e/rnr rai/on, comme AFfira à FB,  ainJ~M/Era d MH. 
Car derechcfen compofant, &par egaliti de rarfin,commeAF/erm 
2 ~ ~ , a i n f i  ~l\d[na a MH.  Car derccbrf en compoJkt,&par ega- 
li!éderafon,commc AF/era a E , a m j  GM /ma a L M .  Mais aufi 
somme tF ef a ~B,arn$ LM a MH : Donc en rafon rgale, comme 
,@$a FB. a r n & ~ ~  ej? a M H ,  & amfides Mtres : appert donr 
cc qui ej?oit premeremtnt popol;'. 

~aintenant f o ~ t  cauppre, ( cal?lmepour cxempk ) la trdijiefme 
p,artieI)E en dertxquelconques partzer DN,NE;& auf i la  j.KL cn 
deuxpnrtier K O ,  0 L proportronne~es a cder-16i. Ic dis que comma 
A.\' a N ~ , a i n / j G O  a O N .  Car en changeant, comme i&/ t raa  
~D,a inG  Lr) a OK ; & en comparant par ln 18.P. f.comrne ED/era 
aD N ,  a$ L K a K 9. Pnrqmy pwfyiu commc CD ep a D t , a i n j  
1 . ~ a I i L ; ~ ~ c o m m c D E a  ~ N , a r n / i ~ ~  a ~ 0 : p a r  l a  1 2 .  p. f.cn 
rnqon egde,iomrnc ~ l J / t . r a  a D N ,  ru l / s IK  a KO : arnfi!rs parties 
$,CD, DP/ontptoportronneier aux parrrer GI,IK,K O.~erechef 
polrvce qu'en chkzgeant,commc FE CF a . .V,fiinfi M L  r LK e$ ea 
romp3Jmr comme D E ir NE, ainb KL a 0L:rn ra@n egals,comrnc 
F. l ë r a a ~ ~ a i n $ ~ ~  a L U , & e n  changeant,cdrnne NE a 
rq60La LM : &pnrranrtoufes~cspnrt~rj AC.CD.DI?,NE, LE 
F6,bntproporri~neh a routes 1 s parties GI,IK,KO,OL,LM,MH. 
D m  cornrne;l a eJtédernonjZrd en la,prernierepmtic.A Iv fera a 
Kd,cwnmeGO a O H ;  appert donc cc qui @oit propodcn/econ~ 

Jl?/4. 

C ! i t u i c ~  dernony?recncorc en ce l i e s  7 le theormie/~yuant. 
S i  ia premierc dl a 13 Cecoiide en mefmeraifon-que h t i e d  

ce alaquarre: les eqiiernultiplices de Ia+remiere & troifief- 
meauront suffi v n e  i n e h t  r d o n  a la Crcoiitle & +Ieernlcs 
cqu:mul:iplices de 1î kcoilde & quarriçfhe auront vne mef- 
nyraifoii a la preiniere & 3 .  Et  au contraire la feconde & 4. 
auroiitviic mtrinr raifon ailx equerniilriplicils dçla prcrnierc 
& j .  Irçmlapremiere& 3.  au ron t  vue nierme rufon aux e- 
queinultiplices de la z. &+. 

Sort A r B comme Ca D , &bitnt F, H squwnultiplirer d e 4  

c:irtt;~ G,I, eqiremulriplices de B.D. l e  dis qa F e/F a B,carnmeLf 
i 0 :  item p e  G G'! a A,cumme I a C. tt ait cotzWaire q m  B ef? a F 

D a ii : item ,4 a A, conme C a 1. Car pufque F ejt  nut/rnP 
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r 64= C I N Q J I E S h l E  
~ui t ip i ice  de A , q u e ~  Pe/t da C,comme F CF  fi^, ainfi H a C,&pal 

i'hyj~otbefi A e& aB,romme C a D; donc en rai/& egalepar la 1 2  p, 
3. comme ~ r e r a  a B, ainfi in rra a D. ~erechef ,  pource que Gd 
s B. comme I a D , &P comme B a A ,  ainfiD a C : ( car prcilqurd 
ci2 a B cüme C aDpar I'hypathe/e.cn changeant comme B a A,arn$ 
D a C ) en rfiqon egale, comme Glera a A ,  ai$I A Cpar le zr 
1.5. 

Maintenantpaurcc que B ej? fi A,comme D a C par raifin inus 
/e . & comme A a F,  ainfi C a  H : en raifin cgale,conrme B fer~aE, 
iunfi D a H .  Dtrechefpm que A e/t a B,commc C ro D : & r o m  
'B $6 G,ainfi D a 1 ; en rfi@n egale,commo Afiraa G,ainb Ç dl ,  

par la r z  .p.f.  CC gui epoif propor~!. 
Pnr cecy eF rnanifjlc vn  moyen d'argumenter,dont les 6eomam 

~'aidcnt/ouuent,principalement Archimedes Apolonzus Pergrw,~ 
autrrs : fiauair CF comme A a B,aznfi C c p  a D:donc comme F doi. 
ble,ow triple, ou quadruple &.de A,eJa B, arnfiaufi H dof4b1t ,~  

triple,ou quadruple &c. de C,eJ?a D : Item comme A el)a B , a,, 
C A D : donc comme A efl an double, triple, ou quadruple bc. iti 

f i a w o i t  epa G, ainfiroufi Cjè~aan double,triple , ou au qurdrv), 
&C de D./Emoir epa I .  

THEQR. 23. P R Q P .  X X I I I .  

Si trois grandeurs, & autant $a~ltïcs, 
les de deux en deux [ont en meiine raifon,b 
en proportion troublee : i d e s  en railon e p  
le kronr proporrionneles. 

. Soient trois raideurs A,B,C, &trois  autres D ,  E ,  F.o  
soient pires  de 5 eux en  deux cnmefine railon, efianr lapri 

portion troiiblee, f p u o l r  que comme A a B ,aiiifiE aF! i  
comme B à Cl aiiiii Dà E.Ie dis que A fera à C,comme L) t i  

C a r  e h n s  p r i k s  G,H,I cquemuitiplices de A,B,  D i 
K,L,M,quelcon lies autres cqiiemilltiplices de C,E,F.Pi: 
2j.p 7. comme A 9 rra a B, airiii G a H , puirque G ,  H,fcii:! 
qucmultiplices d'icelles A,B Mais comme A a R ,  ainfiefii 
a F :  donc  par h r r . y . l .  comme G e k  a H,ainfi E elkaF.II. 
c o m m C E  cita F,ainfi aufi L cfi a M par la 1y p.r.pourtrL 
L, M,font cqucrnultiplices d'icelles E, F : doiic a~ifli coi;:' 

G efi  a H,aiiifi L cfi a.M ,par 1î LI. p. J.  & puifque CD~ILI. 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



E t E M E N T .  
tfia ~,ainf i  D a  E,par la 4 .p .~.cornmeHmuI-  
tiplice de laprcmiere  fera a K multipiice d e  
lafecondc C, ainri 1 multiplice de 1: 3.DL,fera a 
L miiltiplicc de 13 4.E : donc les rrois gradeurs 
G,H,K,& les crois autres I,L,M, chans ~ r i f e s  
dc deux en deux font c n  inefine raifon, & Ia 
proportiond'icclIcs [ans ordrc,puis qu'il a  CM 
dernonftrt que  comme G cff a H, ainfi L eit a 
M,&coinine H cfi a K, ainG 1 a L ; & partant 
parla r 1 . p .  f .  fi G el1 plus graiidc , ceale,  ou 
moindrc que K, auG 1 fera plus gran$e, egalc, 
ou moiiidrc que M , &par  la 6. dcf. r. cumnic 
A fera1 C, ainfi fera D a E : ce  qu'il falloit de- 
rnoii!lrcr., ? 

T H E O R E M E  2.4. 

P R O P .  X X I I I I .  

Si la premier< eit à la feconde, comme la 
rroikfke à la qu&riefme,& la cinquiefme à la 
ficonde, coinine la fixiefme à la quatriefme ; 
la coinpokee de la preiniere &cinquiefme,fe.ra 
ila.feconde. comme 13 cbinpofee de la rroi- 
Mme si fixicfine, fera à la quatriefme. 
Soit la premiere AB a!a z. C, cornine 
laj.DEeftala+ ~ ; & l a j . B G a I a z .  A 
C ,  comme la 6.  E H  a l a  F. Ie  dis c 8 - G 
r p e  la toute AG, fera a C , comme la F w  . 
toore DH a F. 

~ 

Car puifque comme BG a C, ainfi EHaF , aufsien chan- 
çmt,cornme C fera a BG, aiiifi F a  EH. V e d  donc que AB 
titaC,comrnc DE a F, & C a  BG. comme F a EH, en raifoii 
t?de,AB [rra a BG.commc DE 3 EH,par  la zz.p . f .& en c6- 
p o h t ,  comme 1atoute AG feraa BG, ai116 la toute DH fcxa 
ûE!J,parla  18.p.y.& derechefpuis que  AG cfi a BG, corn- 
m D H  aEH,& BG a C,comme E H a  F,cn railon egaIe,AG 
h a  C,comme DH aF : ce quieltoit a prouuer. 

L iij 
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T H E O R .  PRQP.  XXV. 

Si quatre grandeurs font proportionneleri 
laglus grande & la plus petite, font plus gran. 
des que les deux autres. 

Soient quatre grandeurs proportionilclles AB, 
CD,E,F. l ed i s  ue la plus orande & la plus 1 t c  Ai3 Lk P e n h  k, font p n d c r  c: 
aut:cs CD & E enfcmble. 

Car  li de  AB on retranche AG ceale a E , 
CD on rctraiiche C H  eqale a F : AG fcraa CH, 
comme EaF ,c9e f i a  dirccornrne AR a t ~ ; &  par 
Ia 19.p.s .k  rclte Ga Iera p l u s  çrand que Ic rçite 
HD,cornmelc  tout A B  eit plur qrand q u e  Iç tour 
CD. Et pour aurant que  AG & F, font erales a E A c EF 
& C H ; fi onadioultc a icelles le. grande~irs ine- 
gales GB & HU, il efi eiiident que AB a F enfernhle, feroci 
plus ?randes que E & Ç D  ciifcrnKic , puis que GR CR$ 
graude que HU. Ce qu'il failoit dernociltrer. 

Fin du cinquiefinc Element. 
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SIXIESME. 

~rnblables figures rettilignes, 
font celles qui ont les angles e- 
gaux,vn chacun au fien , & les 
cofiez qui h n t  au long des an- 
gles egaux proportionnaux. 

. Les figures font reciyroques , quand les. 
tcrines antecedans & confequens des railons, 
gpt en l'vnc, & en 1 autre figure. 

C'q'Zà direqwt s'il y. deuxJgurer/emLlables ou non. dontlcpre- 
mier 6 dernier des termmproportionnauxJor~nt en l ' m e  dts/îgü- 
~ t i  ,& le/econd & j.cn I 'd~tre;  i~ebsfi~uresfèront dic?es rectp~o- 
qw. 

3 Vne ligne droiae eit dire eitre diuifee en 
la moyenne & extreme raiion, suand la rou- 

- I 

te eh k plus grand kgment, comme le plus 
grand fegment efi au moindre. 
4 ~a hauteur d.vne chacune figure , eR la 
prrpendiculaire tiree du fommer à la bafe. 

L I j  
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Vneraifon efl dite e h e  compolee de rai4 

fons, quand les quantités des raifons multipli. 
ees enrr'elles font quelque raifon. 

C'ep ri dire qut qurnd fa qurntireq,& deux ou plr/icursra$ir mui  
frplrrcr c.rir'cLh, prrduiJëntqurf7ue quantité de rlrfin : rreUr ra$n 
rfi dire rfie r0pofir  Ar crller là. O rla quant id d'vne r~ i fon 4?1r deai 

6. Vn paraIklogramme appliqué fd9n quél 
que ligne droiae, efi dia defaillir d'vn paral 
lelogramme, lors qui1 ne put occuper entie. 
rement 13 ligne; niais exceder, quâd il occupe 
vne p h  grade ligne que celle fclon laquelleii 
efi appliqué ; en teile forte toutesfois quels 
parallelogramme deffaillnnt , ou excednnt a i  
vne mefine haureur que lii, parallelogrime ap 
yliqué, &L confiituë auec iceluy vn h l  parai 
.lelogramme. 
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Les rriangles,&les parallelogrames de mefmmc 
hauteur, font 1 vn à l'autre comme leurs ba- 
ies. 

Soient deux trian les A B 
C & ACD , d e  rncfkx hau- A 
tcur,iurles bares BC & CD: 
f o ~ ç n t  a u f i  deux paralleIo- 
ramges CE,CF dernefme 

faurq~r,lrs b a h  riciquels a 
ioient les rnefrnes BC, CD. C D  i 
Icdis premierernenr q u e  le triannIc ARC,eit au t r i a n g k  AC 
D,comFela ba feB~ ,e f i  a la bafeCD:c'eit 2 f ~ a u o i r  que fi o n  
pole pour ~ r e m i e r e  ~ r a n d e u r  la bak BC , pour ficoiidc 
12 baiegour r roi f iehr  l e  criangle ABC,  pourquatriefime IC,CD, 
triansle  AC^; les equemulripliies de la premierc & troiiief- - 

me lcronr plus petites, cgalcs, ou plus ga i ides  que  les equc- 
multiplices de la feconde & quatricîme , ainfi que le requien  
la 6.drfiiiition y, 

Qdl  ne [oit ainfi; u'on prolonge BD de part & d'îurre, 9 &apres auoir couppc RG & G H  , egale's aBC d'vn cofii.: 
irem D 1, cgale a C D  de 15autre,foiér menees les lignes AG, 
AH,AI. Donc par la 3 8 . p . r . i ~ ~  trois criangles ABC, ARG, 
AGH,efians fur bafes egales & entre mefmcs paralleles, le- 
ronregaux ; aufi uar les mefmes rairons les deux tr imgles 
ACD & ADIfrroiir epayzj ainfi il efi euideiit qu'autmt d e  
fois quela bafeHC contiendra BC, autant de fois Ic triançIe 
ACH contiendrale criangle ABC. Psreillemeiit aiirant de  
foisquc C I  contiendra CD, auranfdefois ie triangle A C I  
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170 S Z x r E S a l E  
contiendra Ic triangle ACD. Qne fi la bare CH e[t chale à C  
1, le cnanglc A CH Cera e p l  ah triangle AC1 , par la 18.p.r 
Qy fi la bafc efi plus q a i i d c ,  il fera y lus ; fi plus Fe- 
rrrc,plur & par la 6.def. r.  commcla b d e  BC , alabah 
CD, aiiifi le  triangle ABC,  fera au cr~angle  ACD : cequi t. 
fioit a dcmonrtrer pour la premierc partie. 

-ait ala  Ceconde partie couchant les psrallelogramma 
CE, CF; le mefmefc peut dire que  des triancles , parce quc  
iceux parallelogrammes font doiiblrs dcs triasles I\BC,AC 
D pdr  la q r . p ~ . & p a r  la 1f.p.r. ce qui elt prou& d'iceux trii 
&r s'entendra dcs parallclogramrnes. 

S C H O L I E .  
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T H E O R .  

Si I"on rneine vne ligne paraiiele à l'vr, des 
ioRer d.vn rriangle ; icelle coupperalles autres 
@fiez d icrluy triangle pïoporci6nelemenc i 
& f i  les cofiez fon~couppez propor'tionnele- 
ment, la ligne couppante icra paralicle à 1 au; 
tre coité. 

Soit lc t r i a n ~ l e  ABC,danr lequel  h i c  me- 
RCL DEparallelc a RC, cuuppa  it les deux 
a a t m  coltez A B  & AC aux poin&s Dl & E, 
Iedis  qiie AD îeraa DB, commc AE, SEC. 
Car efianc mciiees les deux lignes B E  &C 

D,Par "'"P . r .  les deux trianglrs DEB & E 
DC,e l tms  u r  m d m c b a k ,  & emre mefmcs 
parailelcs ,{ont e ~ a u x , &  p l r  la 7.p.f .  ils au- 
ron t  rnefnc ra ib i i  l'vil commc l'autre a u  
troifierine ADE. Mais par iar.p.6. les rrian- 
$es DER,& DEA c[tans dernefme hauteur, font I'vn i l 'au- '  
trecomme la baie BD,ala baie DA ; & par la mefmc propo- 
hoil, le triangle CDE,  e i t i i t  de rnefmebauteur que le tria- 
g!e EOA,ik Ceront I'vn a l'autre comine C E  ef ia  EA; & par- 
tant  par la r1.p.p BU fera a U A ,  comme CE a EA ( pu ique 
ctsdelixraiîoiis font les m f m e s  que du triansle B E I) a u  
irian+ 1) E A, & ducrtai-iglc C DE aumefmc t r i a u l e  DE 
A . )  Ce qui ciloit pr,opofk. 

Pour larecondc partie : iedis que fi DE ef ia  DA, c o p m e  
CEa EA, qu'auki DE feraparallelc a BC. 

Car les uiangles DEB, & DEA, Ccroiit par'la 1.p 6. h n  a 
I'aittrc,commeD~ a DA. Item les deux autres E D E, EDA, 
kroiitaufii I'vn a ~'aurre,cornrrie CE, a E A ;  & p a r l a i ~ . p . ~ . i c  
triangleDEB [rra au triatiylc DEA, comine Ir triangle C D E  
t l l a u m e h e  triaiie;le DEA ; S( par la 7. p. y .  les deux trian- 
des BED, & EDC Ccronc eEaux. lefiqicls &ans fur mefime 
bore DE,parla 39. p. r. ils leront e n t r e r n e h e s  paialleles; & 
p2rtant DEkra parallele aBC. 
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l '-OR. 3 .  P R  OP. III. 

Si l'angle d'vn triangle eit couppé en deux 
egxlemenc par vne ligne droifie, laquelle cou 
pe au f i  la bak ;  les iegincns de la baft: fcron: 
1 vn ài'aurre comme les autres coitezdu tïian. 

g1e:Et fi les kginens de la bafe font h n  à 11s. 
tre coinmc les autres coltez ; la ligne,droii"tte 
tiree du Commet à la fëttion de la b d k ,  coup 
pe 1 angle en deux egalenlent. 

Ai1 t r iangle ABC.  fair I ' ang lc  k A C  
coii?pé en deuregalémrnr  par la l igne 
AD I e  d s qu'il y a m c h c  raifin de BD 
a DC,comme de  AB a AC. 
wi1 ne Coitaiiifî:apresauoir du poins 
C incil; CE para!lele a D A ,  soit conti-  
n u e ~  BAdireLIerneiit iurqu'a cc  qii 'eile 
rcnconrre CE (Or BA,  CC CC rciicon- C 
rrcront , d'autant que les deuxangles B & RCE font man 
dres que drux droiRs , kitans e j a u x  aux deux B Sr BDA,q:l 
font moindres que  deux d r o i a s  par la 1 7 . p . 1 )  & parcequeD 
A & CE Ion t  paralleles, l'angle CAD Gra e g d  a fona1te:r: 
ACE p3r l a  z y . p  r. Erfi I'cxrerieur DAB r e r a e ~ a l a  I'oppo: 
incerieur AEC.Mals BAD,CAD efiîns cgaux par I 'hyyotV 
fe,anf7; g r  k s  con1 fcnt .AEC, ACE Ceroiit egaux ; & p a m :  
pnria 6.p.1 les coite2 A E  8: AC lkroiit e;;aux Mais parI l i  

p 6 . B ~ e f i  akE,conitrie BD 3 DC,(ef iantAD parallelc aCE 
& parconrequeiit BA fera aufi  a AC (egalc a ~E)comrneBD 
a I IC.  
Pour  11 fecoqde partie:ie dis quc  fi B A  eft  à AC,cornme BI! 

h DC,que l'angle CA3 fers couppé en deux egalemcat pa:k 
l igne d r o i e e  AD 

Car a p r c ~  A U O ~ Y  confirilit comme defiis, BA-fera à AE. cl 
me BD a DC,pa: la preccdei~te prop. Et parrjnt  par1a.11.p~ 
KA sera 3 AE,coinnie Iemeriiic B A à  A C ,  & p a r  la9,p.J. i '  
& A C  feront ega?ix ; & parrani  par 13 f. p. r. Ics dciix ail;:: 

AEC,ACE, fcïont a u f i  eegsux; & par larv,p.i . i ls  Cont e; ... 
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E t  E M E N T .  17 3 
Tvii a DAB , & I'aurre a DAC, lefqucis par cc moyen fcroar 
aufi ccgaurjcc qui  choi r  à prouucr. 

i- 

Des triangles equian~Ies,les cofiez qui fonr 
au long des angles egaux , [ont proporcion- 
naux ; &les coliez qui fouitiennent les angles 
egnux,fon[ demefme raiion. 

Soient deux triangles ABC, D c E , ~  uiang!cs: c'cfi i dire 
q l i i 'mgk  ABC loir  al a l a l l g k  PC%, & I'anglc AC8 i 
1'aii;le E, g. l e  r ro i l i ehc  au t~olfie(me. l e  dis que  commc A 
BaBC, ainfi D C a C E , & c o i n m e  B C a  CA, ainii C E a  ED, 
& fi.iabieinenr commc A B  a AC, ainii DC a DE.Car ainfi lcs 
coDez d'alentour Ics an Ics egaux,ront Ics yroporti6riaiix,& 
Icscofiez hornologucs, ! ont  crux 1a;qiu CouhEnir les angles 
cgaur,cJeit adirc qi!e tous les aiitccrdaiis , & fiemblablement 
I~~coiiîequeiis rcgardent Ics anc$les egaux. 

S i rn t  conltituez les cohcz BC,CE [elon vnc l i p c d r o i -  * 
Oc, relkmeiir que l'angle cxteiiie DCE [oit egcil 3 l'iiiteriic 
A X , &  i>arril!ement l 'çxtemc A C B  a l 'internr DEC:& d'au- 
tant  q u r p a ~ i a  I ~ . F . I .  les d ~ u x a r i g ~ r s  ABC, ACB foiitnioiu- 
d m  quedcux d ro i c?~ ,  & l'angle DEC 
e f i e y l  al'aiigle ACB,aufi lc.angles B F 
& E ieroiit rnoiiidrcs quc deux droitts; 
&partziit lcs Iigncs RA & E D citans A 
p r o d u i t k s  dr  la parr de  A & D, lë ren- 
coiitrcront : Cp'rlles foient donc pro- 
loi~gers & conuicnnciit cn F. 11 çfi eui- 
dent qu r  l'angle extericnrEC!D,efimt, B C E 
pa:l'liypotliele cgal a i o n  oppori-interieur CBAjDC fcra pa- 
~alis!e aFB parla r 8 . p . r .  Pareillement l 'aigle exterieur A C B  
cfiaiit e n d  afon o p p o E  rnrerienr D E C ,  auffi par lamefrnc 
28.p.l.CA,& EF,feroiir paralleies. Partant ACDF [era paral- 
Ido~ramme,& par la 3 t . p .  r .  II alirales angles,  &les collez 
op@!iz egaux. Mais AC citant p r a l l e i r  a E F par la z. p.6.  
AHkraaAF,ou CD foiit ega!c,comrne BC a CE,&e:i c1:an- 
qrziitrai!a 1fi.p. {. A 8  fera z&C,cOinr D Ca CE.Pare i l Iemi~ 
CDeItanr parallele a BF,co~iiinc BC k a  a ~E,aiirfiFU, o u  
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CA ion egdc,frra a ED par la r . p  .6.& en  changernt BC ka 
a AC,conime CE a ED. 

Veu donc que A B  cfi a BC, comme D C a CE, & RC a Cd 
commc CE a ED,aiifi c n  r a i k n  egale AB f c ~ a  a AC, cornrne 
DC a ED. ce qu'il faloit prouucr. 

T H E O R .  5 .  P R O P .  V. 

Si deux triangles ont les, cofiez propor. 
tionnaux , ils k r o n t  cqui;inglcs , & auront les 
angles egaux, h u b s  lei'quels les collez demd 
m e  raifon k r a n t  fiibtendus. 

Soient d c i ~ x l r i a n ~ f e s  A B C ,  & 
DEF,ayans les cofirz proporri6- A 
naux,& <oit A B  a EC comme Q E  
a E F , & B C a  CA comme E F a F  
D,Bcricorc A B  a. AC commc DIX 
a DF.le dis iielrs triai1 les font 

equiang~cs,r(aaoir  ~ m , S r * ~ i t ~ e  
eqal a l'angle D,& l'angle R a I'a- 
$c E,& l'angle C a  1' angle Fjcar ainfi les angics cgaux regar- 
dent  les collez de  meSmr raiton. 

Qu'il 11e Colt aidi: fi:r la  ligne EF,& aux deux poin;?s E, dl 
F kGnt  confiruits les dcuxpneles FE<; e s a l =  B,& EI G rça! 

a C,& conniennent Ics lienes EG,FG en G : par la , z.p.1 le 
t ro i f i sheni ig le  G f e r a e p l a u  tiers A:& partant les triai,? e s  
ABC,GEF fait rquiangirs; parquoy comme A B  a BC,  ainfi 
G E a  EÇpar la 4.p.a. hiais commc AB a BC,aiiifiacft; p k  
DE a EF: dohc par la 11.p. 5 -  comme GE a EF,aiiili L i E a h  
mefme EF: & partant par la q .p . i .GE,DE l'eroiit egales. El 
d'autant que par la 4 . p . 6  comme BC aCA,aliiIÏ EF a FG,& 
parl 'hypothefe comme BC a CA,ainfi EF a FD ; par  la r i .p , [ ,  

c o m m r  EF lera a F G ,  aiiifi la merme EF frra a FD ; Pc parla 
y.  p.7,. FG,FD ferciit e p k .  Veu donc que  lescofiez EG,EG 
d u  ti-imqle GEP  h n t  cp .ux  aux collez DE, FI; du ti-iaiiLfr 
D E F  , cLzciiii aü fien,& 12 base EF coinmun'e, les angles G & 
D ftroiit cgaux parla 8 .p .1  & p3rta1lt par la 4 p.[. les aiitres 

aiigies GEF,GFE kroi i t  aufli c y u x  aux aiitres D E F ,  DEE; 
cl iac~ia a u G c n . ~ a r ~ u i > ~  l'sn;leG cfkanr egal al3ann,1e ~ , a u l l i  
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E L E M E N T .  17l 
Pan& D fera cgal au rnefrnc anl:le A : & ainn I'angIc D E I  
GraéEjl a l'uiule B,& I ' a n g l e D ~ E  a I'aiiglcc. c e  qu'il filoit 
prauucr. 3 

THEO. 6 .  P R O P .  VI. 
Si deux triangles ont vn angle egal à vn an- 

gle, & les collez au long d iceux angles egaux 
proporti6naux-i ils fcront equiangles , & au- 
rrnt  les  angles egaux loubz leijuelz les cofiez 
demeime raiîon C ~ n t  hbtendus. 

Soicm les deux triangles A B C  & DEF (en la figure dela 
p r r c e d m r c  p ropoh t iop )q5s  l'an l e  B eSsl à l'angle E & CG- R meAR a BC,aiirfi DE a EF. I e  15 que les t ~ i a n ~ l e s  font  e- 
quaiieles,$auoir que l'angle A clt e ~ a l  à l 'angle D , & i'an- 
;le C à 13ang!e F. 

Quyil ncioitainfi ; fur  la l i p c  EF [oit conficuit, comme 
riiltpreccdente,k t r imole  GEF,cyuiangle a u  triaiigleAEC: 

b. 
& p a r l a +  p.6.GE fera?  LF,c6ine A B  i BC,oa DE a EF,(car 
ils Lon! en l a m c h c  r d o i i )  & p3r 13 9 .p  7.G E& l)E(qui o n t  
~iiemefme raifon a EF) fcront e ja les  ; Sc les dcux trian$les 
G E F &  DEF, auront deux  cofkz egaux a deux cofirz , fFa- 
nairGE,EF,a DE,EF ,&ks  deux  ans lcs  au poin& E , e s a u x  
(carlls ionr C ~ : ; L C U I ~  egal à 1'aiiglc B)  & par la 4. p.r.ils au ron t  
la bafe eqdea la  b a k ,  & les autres an$s esaux aux autrcs 
:neies,ch?cun aii fien,& i;roirt- equiaiigles. Maïs l'vn d'iceirx 
i!:aiides G E F  elt equiaiihole i ABC Fsr conitru&ion ; lui% 
hakiic l'aurrc D E F , ~ ~ ~  les coinmiiiies i;-iitcnceç. 

T H E O R .  7. P R O  P. VII. 

Si deux triangles ont  vn anglc egal à vn an- 
gle, &les collez a u  long d'vn autre anglc, pro- 
portionaux , eftnns les troiiiciines anglcs de 
mtl i i ie efpcce: Iceux rrimgks kront cquiari- 
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gles, 81 auroprles angles egaux,au long d6 
quels les cofiez kront proporti6naux. 

doicnt deux triaiigIcs ABC, 
& DEF, deiquels les deux 
angles A & D foient egaux, 
& Ics cofiez AB, BC d'den- 
tour  !.angle ABC, propor- 
tionnaux aux cofiez DE,EF 
d'alentour I'angle E , c'eft i C E  P 
dire que corne A B  rfia ~ c , a i i i f i D E  foit à EF;nais 1csaci:i 
auglesC& $ foicnt de mefnie dPcce,c'efi àdirc aigus,dio,c 
miobtus,&foient premieremciit a i tus .  l e  &s qut: les [::a!. 
gles font eqiiianglcs, ~5auoir lesanglcs  ABC & E a I'ei:!o 

deCquels font lcs coltcz proportionilaux,& les angles C t i  
citre egaux. 

C a r  l 'angle B fera egal,ou non i l'ang1e E ; fi e;aI , i i  

par l a  precrdenre les triangles Ceronc equimgles. Si ix:. 
comme GB efioit plus  grand que  E,Loitfàit i \ B ~ e ~ a l a E ' ~  
J a ~ 3 . ~  I le troifiefmeaiigleAGB,fera egal au troii~rlineF,c 
parrar aigu comme iceiuy,& les deux triangles A B G , 2  CE: 
f i r o n t  equiangles; &par  la 4.p 6. comme AB,a BG,aiiii:1E 
à EF. Mais parPhypothek,comme A B  a BC, aiilfi DE a E l  
donc  par 1arr.p.f. comme A B  feraa  BG, ainfi la meCmei: 
fera a BC; & parrat par la 9. p.r.BG,BC îcront eyales:&p 
l a  I . p .~ . l e s  deux angles$& B G C  fur la bai r  C G fcr6t egai 

& tous  deux aigus,& par concequent l'angle A G B  k r a  
grand qu'vn droiQ,puis que par la 13 p. d e s  deux B G C,. 
GB Tant egsu r  à drux droiks :  Mais l'angle AGB a elle r: 
monfi réegal  a l'angle F:doiic F feroit au fi plus rando~ 
droit?, & u n  l'a poC a u f i  rnoiixirc: cc qui rfi  i i i k r d t h .  
tenant  tant  l'anole C ,  que F ne Colt a igu;  & commeder 
rz1ig.C h a  esafa  17anglc BGC;& par t s t  iceluy BGCiieic. 
aufi  aigu,& les deux C & BGC ne k r o i i t  moindres quea:. 
droi&s,mais cgauxou plus grands que  dcux dr~ias: c c r  
efkablurde: ca rpa r  la 17 p.r.11~ font  moindres quc z. d m  
Les angles ARC & E ne font  donc pas incgaux , aiiis y,a 
8: partant par la 3z .p.x .  le troificfme C i è r aau f i  egalu::: 
P. C e  qii'ilfaioit prouuer. 
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THEOR.  8. PROQ. vIII. 

Si de l'angle droiR d v n  triangle ieaangfe 
on tire vne perpendiculaire h r  la b a k ,  les tri- 
angles au long de b perpendiculaire font fcm: 
b l a b l a  au tout , & entr'cux. 

Soit le triangle reRan le 
ABC,& i'rngle d ro iRA, fu -  
quel ioir menee a la baiè B C 
laperpendiculaire q u e  les rriangles A ~ I ) . l e  B D ,  dis & $A- 2 '  

pLlCfoiirequiaii~les du to- 
rai  BAC,& enrr'etix, & par coiifëquent femblsbles. 
Qii'aiiifiiie foit:d'.îiitaiir qiieADeit pcrpendiculaire,k'anple~ 
D~rltdroifi ,& egîl a l 'angle droiCt BAC,du triaglc tocal,& 

' 

I'aii~le B dt commun a tous les deux triaii, les BAD &BCAb 
Lprrla ( i .p . r , lc  troifirbican$e BAD,  e g d  au troificr- 
m e A C B  : &partant les deux triangles BAD, & BAC, feront  
equian~Ies; ~r par Ia+.p.6. ils aiiroiir les coffez au  Iofig des  
angieî esaux proportionoaux,c~cft adire,yue comme CB fie- 
raaAB,ainh AB a B D ;  & comme RA a AC,  ainfi BDa DA; 
& comine BCa CA,amii BA a AD ;&par tant  par la r.d.6.1eg 
rri3nZlcs ABC,ABD fr ront  femblalles. 1 

P a r m c h c  dikours on  prouuera que  les deux tri; ,les B A C  
CADC, Toiit aufii cq i~ i a i i~ l c r ,&  fcmblrbler . car k9anplc C 
c h c  commun a tous les drux, & l'angle droia egal a l'angle 
droiCt,lc troifiefme CAD fera egal n u  troiiiefme B, paf la 32. 
p.r-Bcparls t . p -6 .~o inme  BC fcra a CA,aiiifïCA e l l a C D ; &  
comine CA a AB, aiofi CD a DA ; & comme C B a BA, aiilfi 
C A  a AD. 

Ondeinoiiftrera en la mefincl rnaiiiere les triangles AD$, 
ADC elfre femblablesentr'eux , puiCyue les anglcs au poiiiL2 
Dion t  dioiRs, &lesa i ig lcsABD, CAD , &BAD, ACD 
oii tefi i  demonfirez egaux ; & partaut par la 4, p. 6. corn- 
ir::i:QiriiiDAa DC;& c o i n r n e D ~ a ~ B , u n f i D C a C A i & ,  ; D A ,  
c h c  AB a UD,aiiiîi CA a AD. 
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Br E E c y  eflmnn;fe,@e p e  lnperp ndiculnire tiret de ,?'an&drid 
d'va triandle reEf.lttgle 2 la ba,G,ejtrnoyennp proportihei entrr h1 
deux /egmtnr d :  1d bafi : 0 rha un der coJteic~mprenant i'nnj.r 
drosa , e& a~flrnoy~npvopo. tionel entre toute la b&fi &h <grnr~I 
qui de tovche. 
Car il a ej'fé demonjtréque c mmeBD efla DA,  cinJDA a DG, 6 
pavtnnt D A e/? moyenne prop. entr BD DCiitem que comme Cs 
eJdBA,?zin$ BA a BD, &-par aii>jB.4 e$ moyenneprop.tntre Cs, 
& B~:jbzabltment que commeBC a C A  ain'i C A  a C D ,  @pal- 

tant Cr4 e/re moyenne proportronnele entre BC & CD. 

PROB.  I. P R Q P .  IX. 

D'vne ligne droiae donnee, oker la parrie 
demandee. 

Soit la ligne donnee AB, dc Ia- 
quelleil faut ofter la cinquieihe 
partie, ou telle autre qu'on vou- 
dra. 
D u  pointt  A b i t  meiiee la li- 

g n ~  AC, faifanr aiigie aucc A B ,  di 
en icelle A C ,  Toieiit pr iks  a l'ad- ' 
tiaiiture cinq parues egales (car il 
faut qu'icelle l i p c  Colt tant grande qu'il fcra dc beîoin) & 
h i e n t  icelles A ~ , D E , E F , F G , G H ,  apres auoir men1 lal i  
gne  BH,  du  poinB il [oit menée DI ,  parallclea I-IB : Ie dir 

que M &la c i n q u i e h e  partie de AB. 
Car puis qu'au triangle .A B H , la ligne D I  efiparallelcaa 

cofi; HB, parla 2.p.6. comme H D  D A ,  ainh B I  e IA: 
& encompoCant par la 18.p.1  comme HA fera a D~,ai i i f i  BA 
a IA: mais par  la confiruRion H A  efi quintuple de AD:  do^ 
auGi BA fera quinruple de AI:& artant AI  fera la ciiiquid- P PK partie de AB,laquellc auoitci 6 dcmandee. 
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PROBL. 2 .  P R O P .  X. 
# 

Coupper feinblnblemenr vne ligne droiae 
donneenon couppee, à vne autrt: lignç ciroi: 
Lte donnee couppec. 

Soient donnees les ligncs droiRes AB 
AC,dçfquclly AC e t t  couppee en  LI & 
E :  &ilfautcouprr AB en parties rem- 
blables & proportionrieles a cellcs de 
AC. 

Soient  acconxnodces icel les  liwncs A F G- 
donnecs en Corte qu elles facent tan- 
gleAAC ; & apres auoir m e n i  BC, de  D & E, f o i c n t m e n c c ~  
üF3EG paralleles a icclle BC par la 31.p.1. I e  dis que la l igne  
A B  eltfemblablernent c o u p p e e  en F & G , comme cft coupea 
AC e n  D & E. Car parla z.p.6.coinrne AD efi a DE,ainfi AE 
aFG. p e î i  on t i r e U H  parallcle a AB couppant EG en 1. 
Derechef par Ir< 2 .  p. 6. comme DE fera a EC, ainfi D I  a IH, 
tocfiadire airifi,FG a GB, pource quc par 13 34. p . r  FG efie-  
aieaDI & GE a IH. Parquoy les parries lG,G femnr auî- 

!ppor t ionncln  aux partirs D E ,  EC. Lcr rroir parties A ï ,  
IG,GB,bnr donc proportioneles aux rrlys p a r ~ i c s  AD,DE9 
EC:& partant AB efi coupcc femblablemeut a AC, ainL qu'il 
falloir faire. 

PROB.  3 .  P R O P .  XI. 

A deux lignes droiaçr donnees, trouucr 13 
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t ro i i iehe  proportionnek. 

Soient deux lignes donnees AB, &AC, 
anfquell~s il faut trouuer la croificfine 
p r ~ ~ o r t i o n i i e l e .  

Soient d'irpoîeesiceIles li lies en vn an- 
gle CAB;& apres auoir pro ?' ongt A R  id -  /TI 
ques cn p,foitfaiCte BD cgale a A C & A B. D 
aptes aaoir mené CBdupoinR D, k i r  ti- 
rer  DE parallele a B :' rencontrant ~ C p r o I o n n e e  en E.Iet lis 
que CE'& la troiricfine proporti6nele; c'e fi ;dire q u e  con 
F e  AB efk a AC,aiiifi AC a CE.Car puis qu ' au  triangle ADE, 
h l i p e  droiltc BC efi parallele au colté DE, par la r p 6.ci. 
me AB Sera a BD,ainfi A C  a C E  : mais par la 7 .  p. 5 .  comnr 
AB ek a BD,ainfi la mefme A B  efi a AC egale a icelie BD, 
Donc comrneAB efi a AC, ainfi AC a CE. 

PROB. 4. P R O P .  XII. 

A trois lignes droiQes donnees , trouçrr 
13 quatriefme proportionnele. 

Soicntles trois lignes doiiiiee;(en la preccdente f i g u r r \ d ~ ,  
BD,AC, aufquelles il faut aouuer la quacrierme proportion. 
nele. 

Soient difpofees les deux prcrnieres AB, BD, felonvneh 
gne droitte AD ; &la 3 .  AC face altec la premiere A 9  viiu. 

le A: puis apresîoit nienee BC, & d e  D , la ligne DE p î d  
&le i iccllc BC, rc icon tnn t  AC prolongcc en E. le diiyit  

CE efila +proporti6nde requife. Car par l a  r .  p. 6.  conlm 

AB efi i Bl),aiufi AC efi ii CE. 

Entre deux lignes dïoiaes donnees, trou, 
uer la moyenhe proportionnele, 

.Soient . -  les . deux ligiies doniiees AC & CE, aufquelles ilia?' 
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troiiuer la moyenne proporrioni~ela. 

Soient icelles difpofees cii vnc ligw 
droitle AB, fur laquelle fuir delcric un de. 
my ccrcle ADB ; 8i apres auoir 
C l r d  la perpendic~~lairç CD 
i d e  CR la moyenne p ropon ionmk%e-  4 c B 

mandee. 
Car eRms menees les deux lignes AD & BD, l'aiiole ADB 

dans lcdeniy cercle fera droï&+ par la 31.p I. Veu donc qiie de 
l'angle d:oiR AD% du triangle refiangle AD B,eltrirecDC 
pe~~eiidiculairc à la baie AB,par lc corol.dela 8.p. 6 .  CD fera 
moyenne proporcionnele encre AC,CB. 

De cecy epeu denr qr ivne  ligne droi&?e trrrc petpendiculairerneni 
dequelronq,epointtdic diamerre d ' w  cercle , iu/quo à la circonfe- 
remJ, rbmo enneproportton, entrr les Jegmons da diametre fa$& 
paricelleperpendiculaire, Car t.e  quel.,^ poinapri au diametre A 
B ,  epsntl ee v n  per en i d a i r e  r$yues a h  crrconfer~ncc,par les 
me[mes raqon~ q u e  dP]rn, i d e  perpsnd. J r a  moyenneprof o. entre 
ltj drux~qmens d u  diametre AB. 

T H E O R .  si. PR-OP. XIV.' 
-. 

Des p~ralklogr5mes egaur qui o n t  vn an: 
gle cgal n vn angle; lcs coilez au long des an- 
gles egaul: [ont reciproques : & les parallelo- 

/ . L ,. h? 

grrlnine? y ont vn angle egal a vn angle,& 
les cofiéi-au long des angles egaux reciproa 
ques,îont a u f i  egaux. 

Soient deux paralMogrammes egaux AB CD, &BE FG; 
dcf uels les d e u x  sngles ABC & EBG f o i e n ~ e ~ a u r  : I e  dis 4 q x  ics  c n i t r z  ui fooc au long d'iceux aiigles egaiix font re- 
ripro4n~s: t e % i  d m  queiiï3 & a  BG , comme EB aBC.  i 

Car les parallelagrimes AC, BF .eltans dirpofez de celle 
fa$ou que AB & BG,faceut vne ligne dsoi&e,foieiit p r ~ l o ~ :  

M iij 
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ez DC, FG , iufques à t e  qu'ils Ce rencontrent en k. Puic 

%MC queles deiix pzrdlelogrrrnrn~r AC, EG Toat egaur,ili 
auront vnc mefme raifon au  p3rallclograme BH,par la 7,P.f. 
Mais Iaraibn des paralleloyrirnes AC, BH, eit par la 1.p.h. 

cornmecclle de la b a k  AB i'la bafe BG. Item celle des paral. 
lelogramrnes E G, BH e n  comme ceIle de EB a BC j & p i -  

taurpar la Lr.p.j.cominc AB a BG,  aiufiEB a BC. 
Pour la feconde prtic,fi AB cit a 

BG,commc EB a BC , & que les an- 
e s A B C & E B f o i c n t  e p ~ x :  IQ 7 gr ucler pirailclogr~rnmcr AC B 

E c b I o n t  CgaUX. 
Car demeurant la mefme con- EL 

firufiion , on prouiiera par la 
1.p 6. & rr.  p. 9. qu'il y amerme r a l o d  du prirai!eioçrammt 
AC,au parrillelogr~mc EH, que de la bafe A B  à B G  : parcil. 
lement qu'il y a mefme raifutdu paralIclogr5me'EG, a u p a -  
rallelograme BH,que  de EB à BC : mais les railoiis des balci 
font porees remblableî : d o ~ c  aufi les radoiis des paralleio- 
grames AC & EG,an t r o i f i d r n e ~ H  feront fcmblables par la 
rx.p.j.&partant par Ia y.p.j.ils feront esaux. 1 

T H E O .  IO. P R O P .  XV. 

Les triangles cgnux ayans vp. angle egal 
à vn angle ; ont'lcs coficz ail long der angles 
egaux reciproq~les : & lcs uinnglds qui onrvn 
angle egal i vn angle. si les coifis aii long da 
angles egaux rrtiproqi,esJont auh'?egaiix. a 

Soient deux triangles cgaux ARS 
& DRE,ayans les angles au poinA B 
q a c x  . I e  dis que les cofirz qui  C ~ n t  
au long des an$rle? egaux fout reEi- 
proqurs : c'tfi a dire quxcoinriie AR 

t a BE,aiiifi DB a BC. 
Car les triangles eflans di:'porez en forte quc  les d c u  I l -  

$es AB & BE fc re:iconi:ei~t dircAerucnt , Toit mence!a li- 
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gneCE. Pour autant queles  drux triangles ABC & DBFsbr 
qaua,ils auront vne m e h c  raifonau triangle BEC par la 7. 
p 5 mais par la 1. p. 6. iaraifon du  triangle ABC, au triangle 
HEC, (e(ta11r de mefme hauteur ) efi comme de  la bafe ABa 
labaie HE; pareillemrnt par la mefmc I .  p.6.le trianglc DBE 
kraaiitriangle ECB,cornme DI3 a BC;& partantpar la 11.p. 
j, ABîcraaBE,comne DBa BC. > 

Pour la ficonde elle Ce prouiiera comme en la precc- 
dente,enrctroyadancpar la r.p.6.11.p.j.& 9.p.5- 

THEOR. II. P R O P. XVI.' 

Si quatre lignes font proportionnelcs; lc re- 
Ranglc compris des extremes, eit egal à celuy 
des moyennes ; ~r fi le rc&tangle compris des 
extrcincs , efi cgal au reRangle compris des 
moyennes5 les quatre lignes font proportion-, 
neles. 

B 
Soient quatre li- F 

BC,  rgauoir c it 
queABîoiraFG B E  
CommeEFaBC ? F E C  
8t foit le reEt3n- 
gla ABCD compris descxtremes AB,BC; & lercAangle EF 
GH com~ris îous les moyrnes EF,FG. Ie dis queles reaan: 
gles AC,EG font egaux. 

Car puis que les angks droitts  B & F font egaux ; & com- 
me A B  &a FG,aiifi EF a BC; les coitez au long des angles 
cgzur B & F, feront reciproqiics par la 1. def 6. & partant par 
k 1 4 . p . 6 . 1 ~ ~  parallelo~ramrnesAC & EG Icront cgaux. 

Quant ala ftcoiide partie,  foient les reRangles AC, EG 
rgau.x. Ie dis que lcs quatreligncs AR,FG,EF; HC, font pro- 
p~rtioiinclcs;c'efi a dire que comme AB efk a FG,aiiiii EF CE 
ÙC. C a  puis que les reRangles font cgaux , & on t  l e s  an- 
gles B & F au& egaux , rfauoir droiQs, ils auront les coitcz 
ulong d'iceux anglcs egauxreciproques par la 14. p. 6, lça-, 

h.r üij 
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üoir &qué comme AB c f i a F ~  ainli E F a BC : cc qu'il fa* 
b i t  prouuer. 

T H E Q R .  12. P R O P .  XVII. 

Si trois lignes droi&tesfont proportiorlne1es;le 
reaangle coinpïis des extreines , fera egalau 
quarré fnitl de la moyenne: & fi leïettangle 
compris des extrelnes elt egal au quarré del. 
crit de l n  moyenne; les trois lignes k o n t  pro. 
portionneles-, 

Soient trois ligne! 
proportionncles A 8, 
EF,BC ; & foit le re 
Oang!c A p C D  corn - 
pris loiibs les exue-  
mes AB,BC,&iequar- 
rk de la ~ t i o y c ~ i ~ i r  E F 
a i t  EFGH.Ie dis que 
l e  re&anglc A C  eft c- 
gal a u  quarrk EG. 

Car &nt FG egaleaCF,leç quatre l i  iles AB,EF,FG, B BC,feront yroporrioiiiieles,& le quarrk E G  cra c6pris huii 
lesmoyénrsEF,IG,a caufe dd'eqaii t i :  d'lcellrs. Parqliopp;: 
la preccdére pro.le r e & a n g ' e A C ~ ; ~ r i s  des dcuxextrcmeshB 
BC cfi  egal au quarrt: EG,c'elk a dire a~urftau$e des rncf 
acs E F , ~ G .  

Pour  la feconde parrie,le r e a a n j l e  AC roit egal auqua:. 
EG. Ie  dis que c o m m e  A B  clt a EF,  ainG EF a BC. Cai 

puifque  les re&angles,AC,EG fonr egaux, par la 1 6 .  p 6.6 
me A B  fera a EF,alnfi FG s P X  : m3is par la  7.p.f.comrneFG 
& a  BC,ainfi EF egale a~ce i i eFG,ç f i  alamefme B C : & p  
fwt comme AB e l l  i EF, ain6 EF el1 a EC ; cc qu'il falhi; 
demo~litrcq. 

3 eJrn6n2fejfepar Jla devniercpilrtie dc cc theoreme, g J ~ n e  ! lpl  
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dvoigi eJmyennepro ortio nclt entre deux autrpr lignes dvaities, 
yu1 camp nnent v n  reifangh egai .u quarré d'icdlc  cgnr. C&rp jur 
r r  w r  ~r rrr?a?$s dcAB, SC ~ j t  cgd att qu rrc' d c  E F ,  d a  e&é dc- 
cnanRré, ue comme i l R  a bF , aznj EF a bC; p r a n t  E F  P) 
moynra p o p  '. entre AB & BC. 

P R Q B L .  6, P R O  P. XVIII. 

Sur vne ligne droiQe donnee,defcriïe vne 
figurerrttilignç Cernblable, 61 fcmblablenienr 
p lce  à vne figure rçttiligne donnee. 

iiee~3,rii laquelle il f ~ u t  
ciiliruire vile filriire Gin .  
blable,  & ~irr1bl:~blerneii~ 
porte a la f i~ilre r e M -  
gne donuce CDEF. 

S:iic diuifce la figure doiinee en  deuxtriangEf,par la 1igi.r~ 
C E :  &aprcs auou par la 1 3 .  p 1. drfcrir fiir l a h p c  A B ,  8c 
aunpoin i l s  A & R, les deux a i i ~ l e s  BAG, ABG,egaux , 13vn à 
I'aiiçleF! E,& l'autrea I'ail?le CFE I l  cft eu!dentpnrla $2. 
p.i.que le troi(iefme fera egal au  rroifiefme, & les triangles 
CEF,4GR feront eqoianglc~,&auront lcs cofiez au long, dcs 
ancles egaux yroporrionnarix p3r la 4.  p.6. pareillrmeiit fiir 
la!ig;iie A G ,  & aux deux pointts A & G , foient dcfcrits les 
deuxan;Ics HAG, & AGH , eçaux a w  deux D C E  & CED, 
chacuiiaufieii;aufi par la gz.p.x. le troifiefinr H feraegai a u  
troifiefme LI,& Icc tririglcs CDE & AHG ieroiu equiaiiglrs, 
&par la 4 p.6 ils auront les c o l k z  au long desangles egaux 
proportionnaiix : ain6 l'angle D efianc e j a l  a l 'angle H , & 
l'angle Fal'aiigie B, les deux de C aux deux de A, & les deux 
dc~auxdeux deG ; lecdeux figures CDEF. A B G H ,  k r o n t  
eqiiiangles : &pour  autant qu.ellcs Conr con ipo~e r s  de trian- 
gles eqiiiaiigles, lrfquels o n t  les coftez au long des angles c- 
g m  proportionnaux , comme CF Léra i FE, aiiifi AB a BG: 
itemcomme CFelt  a cE,ainGAB àAG,&coinineCE a CD, 
a i i15~4G a AH,& en raicon egalc comme CF fe ra i  CD, aiilfi 
A B  fera àAH;ainfi les cofiezau long des angles egaux F C  D. 
BAH, h o i l t a u f i  pproporrioi~iiaux , & ainh des autros. Par- 
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qiioy les figures C D E F, AHGB feront f e m b l a t k ,  8 : h  
blablemeiicdefcrites. pot L la figure donnccauoit  plus dc ~ ~ o f i c z ,  il la fiubii  

diui erenylufieurs triaiiglcs , & opercr fur chacun triang:e, 
commcila eltk dit cy dciPus. 

T H E O R .  13. P R O P .  XIX, 

Les triangles femblables, font l'vn à l'aut;: 
en raifon doublee de leurs coftez de rneline 
raifon. 

Soient deux triangles fcmbla- 
bles ABC &DEF.Ie dis qu'ils fe- A , 
ro t  l'vn a l'autre en raicon dou-  
b le t  de leurs cokez d c  rnzfrn: 
raifon B C & E F : c'elt à dire 
que G à B C & E F o n  rrouuc [a 
troifiefmc proportionnelc B G; 

DEF,  cornrnr laligue BC e k a  

t k e  par la IO. def. r.  

kll 
Irtr iangle ABC fera au triaiiglc B G c E I! 

In troifiefmcproporu8nele BG :car EEI~C cfi Ia raifou doii 

Car efiant t ireclaligne AG;d'autant quc Iest~ianglesABc, 
D E F  Toiit fernblables,& que  comme AB efi a BC, ainfi DE 
ef t  a EF ; en chan7eant par la r6. p. 7.  commc AB feraaDE, 
aiilfi BC fera à EF : mais comme BC c k  a E F ,  a~nf i  9 
cfi a R G pat fa confbu t t ion .  D o n c  comme A B  hi 
a DE, ainfi E F h a  a BG p3r la II. p. S. & par aiiiiîlcsdev: 
t r ~ a n g l e s  ABG , DEF auront les coilez au  long dasanglri 
e p x  B Lk E,rcciproques;&par la 1~.p .6 . iceux triahles ABG, 
DEF,  feront esaux entr'cux,& partsnr corne le ttiigle AEC 
fera au triai15 DEF,ainfi Cela lc merme trianc.ABC au triai:;. 
ABG par la ,.p. y.Mais comme letriangle ABC c k  au trian 
gle ABG dc mcfnie hauteur, ainfi elt la baCe BC a la bal; EG 
par 13 I.P 6 Donc corne le triangle ABC efi a u  trianzle DEF, 
î i nhc ( t  B'C a BG. hlais BC, EF, BG efiaiis coiitinuellem~iii 
proportionelles, BG e i l  a RG en raifoii doublëc de BC aEi 
par la r0.dtf.j. d6c auG le criano,lc ABC cli  au trianelcDEr 
en ra~ lon  doub:écdu coftt: BC a u  cof ik  EF.ce qu'il faloir 
nronfircr. 
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C O R O L L . A I R E .  

Da ctly $ manife$c,qu9ef?nnt troid ligne1 droiges proporti~ne& 
comme la pvemierefera ,I la tr6 flefme,ainjî le  triangle defiritfisr I p  
lrzmicre/ua au thangle fimblable , &jmblablement pojë[ur la 
j rondc. Car c l  a ep demonpré 2% comme BC e j t  a B G ,  
rrianglr ABC ra triangle D Er. 

T H E O R .  14. T R O P .  
\ 

XX. 

Les polygones femblables peuuent efire, 
diuiiéz en nombre egal de triangles ièmbla, 
bles entr'eux , & proportionaux à leur tout: tk 
les polygones [ont l'vn à l'autre en raifon dou- 
b l e ~  de leurs coitez de mefinc raifon. 

Soient deux po -- 1 

lygones fernblablcs 
A8CDE & FGHIK.  fl 
Ie dis prrmierement 7 
qu'ils peuuene eltrar 
didcz cn nombre  
cgai de rriigles fem- 
b!ables! C 
Car apres auoir mca ? 

n t l c s  lignes AC,AD,FH, FI, il& euident que  I'vne des O i  
gu:ts eitdiiiif6e en autant dc triangles que l'autre. Et puut 
aoranr que les figures Eont Cern blables , I'aiigle B Cera egal a 
I'anglcG, & cornmc BA Cera a BC,ainG GEkraa GH, &par; 
Iab.p.6.ies rriang!cs ABC & FGH feront cquiangies, & paS 
la4.p. 6. ils auront les cofiez au  l o n g  des angles e aux pro- 
porri6iiaux, & feront femblaLles : par mcîw di f! cours,  les 
ir.aiiglcsAED & FK1,feront aufi Cemblables. Pareillement 
pzccqiiia efit dit cy defius A C  cil a CB,comme FH a HG: 
mais BC eR a CD comme G H a H1:car ce font cofiez de fi- 
glues lemblab1es;doiic cn raifon egalle par la 2 t . p  r.AC fera 
aCD,commeFHa  HI:& d'autat queles  angles BCD, GUI 
fant egaiix , & l e s  anqles B CA, G H F  auf i  egaux;iceux ef i i s  
~ R e z ,  les refians ACD, F H 1 , h o ~ t  pardlcmcnt eghux 3 & 
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~ 8 8  S I X I E S M E  
p a ~ t a n t  ~ ? r  la d p.6.lcs triangles ACD & ~H1,feront c 3 w  
glcs,  & p x  confeqiient ~embiabl rs .  

I e  dis fecondemcnr , qu'iceux triangles font proportii: 
nêox a leur toiit. Car les trois triangles de I'vne des figc:: 1 cfians fcmblables a u  trois triangles de l 'autre, chacaii c. 

fien,& par la r g .  p. 6. i l c  font l'vn a l 'autre, en rairoii doub'? 
de leurs cofiez d e  merme raicon; les triangle$ ABC, &FGU, 
% o n t  i'wn n I'atitrc en raifon doiiblcc dc AC a FEI: auilin 
lamefmeraiCon doublee feront les tr imgles ACI),FHI:k: 
troifiefme AED cfisntau ttoifiefrne FKI , enrairoii dohi? 
de AD a F1,qui efi la rneliiw que  de A C  aFH,e[taiis coke!i 
triangle?femblables ; aiilfi les t r i a i i~ l c s  AED , F K I ,  ftic: 

l ' vn  àIsautrc eii raifun doiiblee de AC a FH:&;>arIa~i.p 
tops feç triangles du premier polygone, Gront a to:isler ::. 
angles de I3aurre po lyaone ,  comrnel'vn des trianglesdcl~. 
$iceux, a fonX'e&ondant de l'autre. - 

I e  dis tiercemcnt,,que le polygone r l t  au polggone,ciin 
fon ddublee des collez CU S( HI J car yuifque toiirchi- 
gurr AHCRE,&i toute la  f igureFGHIK, comrnelvi!! 
triangles de l ' v i i e ~ ~ D , e f i  a l'vil des t r ia i l r le~  de l'autr:F?; 
I c~quc l s  par la rg. p. 6. font  cil rairoi1 dsublee de Cilahi 
par la I I  p.f le polygone fera au  p o l y ~ o n r ~ n  radun doil: 
des ç o k z  de m e h c  raicon CD & HI. 

Les f i p r e s  reQilignes kmblables i v 
[ont aufi kmblat les  'en tr'elles. 

3 SoÏt la fig~t~Aîrinb1aLLe à la figiirc B, & la figure Ca'' 
IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 
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E.lableaufi a la mcC- 
m e  B : Ie dis que A, 
& c ~ e m t  h n b l a -  ,,(\ A A 
blcs entr'elles. 

Car  d'autahr que 
chacune d'icelles A 1 
h C rfi femblablc à 

- 

B,eiie a les aiiglcs egaux aux aiigles  de^ par la1 .d 6.& pst% 
$1 la I .  corn. Cent lrs anRlrs de ~ , f c r o n t  aufi cgaux aux an- 
gies de c,& par la 4.p.6. A & c a u r o n t  les coitez au long des 
uiS lcremux pioporrioiiiiaux ; & p a r  la  ~ . , d e f .  6.  e h  k r o n t  
ie&blab%r : ce qu'ilfalloir demoultrcr .  

T H E O R .  16. P R O P .  XXII. 

Si quatre lignes [ont proportionnelesiles fi-' 
gures reQilignes femblabks, & femblablemr'c 
defcïires fur icelles,ieronc proportionneles: & 
iiicelles figures ainfi deîcïires font proporti8- 
neles ; icelles lignes ieront a u E  proportion- 

Soient 4. l i p n e s p r ~ ~ o r t i o n i i e l c s  A B ,  CD, EF, G H  ; &fur  
AB,  & CD ioienc coiifiituces deux q ~ ~ e l c o i i ~ i ~ e s  rettiligiies 
AR1,CDK Pernblables, & fcnillal-ilrmeiitdclcrits : i t em fur 
E F &  GI-I deux autres quelconques rcRil ipnrs ferriblables & 
fëblablement dcfcrits EFML , G H O N .  I e  d ~ s  premiere-  
ment que ces 4.reCtiliSries font  pruport ioi inanx , c ' r i t  à di ie  
qnecommeABI elt a CDK, ainfi E F M L a  GHON. 

*:il iicfoir aiiifi : aux deux lignes AI3,& CD, [oit uoflirce 
p troifiefmeproportioiiiir~epar la II p. 6 .  & a m  deux EF, & 
GH,foit trouuce Q a u G  troifiefrnc pro$ort ionncle:  S( d'au- 
tant que AB eh i CD , coinme EE' cft a G W . I t e m  CD aP, 
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39 a S I X I E ~ f r l E  
comme GH à Q:cn rairoii cgalc AB fcra àP,commtEFiql 
par la z2 .p . j .  Mais comme AB clk a P,alnfile reailigne AEI 
efbaureRiligne CDK par Ic corol.de la 19. OU 20. p.6. Itin 
comme EF elt a QLainfi le rea i l~g i ic  EM ek  au rcililigi!! 
GO. Donc cornine AB1 eit a CDK, ainfi EM efi à GOp 
Jar1.p.1. 

I e  d i s  pour la îeconde partie, que fi iccllcs figures femb!a. 
%les , & frmblabkrnent drlcrites Pont proportiuiineles, qc:, 
les lignes Tur lefquellcs clles h n t  defcrites,feroot aunipra 
portionneles. 

Car Toit trouuét RS 4. proportionnele aux trois AB, CD, 
I F ;  puis Tur icelle RS dcfcrit le re&iligne RV rrmblajle ai  

xettiligne EM & Temblablement paf2 par la 18.p.6. &partari 
aufi Cemblable ail re8iligne G O  parla r1.p 6.& d'aurniitc;: 
comme A B  elka CD,ainfi EF efi a RS, commeil a efii dexi 
firE cy def l i s  le rettiligne AB1 fera aufi  reQiligue CDY, r; 
me le re&illgiie EM au reRiligne RV.Mais commcAB1 sÏti 

CDK,ainfi auf ia r i t e  ork.EM à G O  : doiicpar 1a1r.p.l.h 
me E M fera a R V , a i n g ~ M  fcra a GO; h parrani par la 

'RV,GO lcront egaux; Irfquels dians Ceinblablcs & l e ?  
i l ib lcmrnt  drkrits,  confiRent neceflàirrrnent jrornrninou 
dernonitrerons incontinent ) fur lignes dro~Ctrs e p l e r  kS, 
CH. Parquoy par la 7.p.r. comme EFfera a RS , aiilfi EFk 
r a a  GH.Mais par13hypotheCe EF efi a RS, comme A B a  CC. 
d 6 c p a r l a r ~  p.j.c&ne AB kraa ~D,ainfiaufliEFferaaGB 
ce qu'il fab i t  derrionitrer. 
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Les p~rnllelograinmes equinngles [ont I'vn 
al'autïe en railon compofee de leurs coftez, 

Soient deux para l le logr~mcs e uia. 
sifi hBCU,& C E I G ,  i yan r  lci%eiir  A,/--- 
aiigler BCD,ECG egaux : I e  dis que  3 
1z.rdondel'vn a l'autre efi compocce 
d e l e u r s  coftez,f~aiioir efi compofee 
deiaraifon quc BC a à CG & deccllc 
queDCa a CE. 

P 

Car ayant difpoE les dcux T '<T 

lelograinrnes, eii forte que BC,& CG$ puifi i i trenconrrec 
&rec?cmciit,& ne fatient qu'vnc l i g ~ e  d ïo ioe  , comme auffi 
DC, CE vneautre ligne ciroiRe, ion aracheuT l e  paralk- 
logrine DCGH;&coit priIë quelc6qiie ligiic: d r o i a c  I;puis 
a ù r j .  BC, CG Sr 1,foit t rouur  la +proport .K.Iciaux ?.DC, 
CE, & K,la 4 . ~ 1 0 ~ .  L.Veu d6c que  par la 1.p.6. corne BCrft 
~CG,ainfi  AC à D G , &  comme BC a CG,ainfi a u f i 1  elfa R 
p l :  hypothek; pareil2cmene comme A C  fera a DG,ainG fë- 
nIaKpar l a ~ r .  p. f .  Le  mcfme B p e u t  dire d e  DG à CF, 
qu'ils [ont I'vil a ïaut re  comme K a  L, parla z.p. 6 .  & rr. p.f. 
Donc eii raifon egalc comme AC fera a CF, aiiifi t fera a L 
p a r l a i r . p . ~  Mais la raifon de 1 i L efi compofee dela raicon 
ieBC a CG,& de ccllc de  DC a C E  par la j.def.6.I)onc auIli 
tfi compoke d'icrlles raiCo ns, l a  raifon du parallelogramme 
AC aupardIdogramme CF:ce qu'il faloit prouuer. 

S C H O  L I E .  

11 e/l facile A coliger de cEJTc demonjfration wmrnent on compfi 
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vneraifo'on de deux ou de damantape. Car der ra;/ins deBCàCG) 

À C E  a e,qd campofie la rn r ln  de i à L e 4 e  r'llfuu: :ta 
pojerwne ~a i fon  de troM, ayant trouuicel ecompoie d deu , $ i r r :  

de Ir, j .  nom en compofirons vne autre en la meme maniwda 
guellefira compnfie de  troM : & a m b  c nfiquemrnmt des antrr!. 

Clarrim demonfrern ce laeu cy (aprer ~ommand in )  quelqwrr 
trespropfit~ons a f i z  utiles ; c ' ep  pourquoy nom les ioirdroilrh: 
icy. 

Les triaii$es ayans vn angle ega l  à vn anzle,îont enra$ 
c u m p b k e  des  cofiez comprriiant l'angle egal. 

Soient les triangles ABC, DE 
F aydnr l'angle B egal à l'angle 
É. l e  dis que le triang e ABC e,'? 
au trianq.DEF ex rarron ropo- 

Jee des CO+< cjprenar les ansles 
B &E.Crr ay2: acheué lespa- 
vakkiog. BG,EE,Z~S /évn"r cqi&- -- B c?: 
g[erj & partant par la z j  p.6. 
la rarfon d'iceux fera compofec de celle de leitrr coflez: PEU dom! 
les triangles ABC,DEF,de[quds I ~ S  fint tnoitic: :ar I A  34 PI.! 

en la merme rai[on qu'iceux par la I y .p .5  au.$ icrur rriangiajt. 
Pvn à l'mttrc en i c ~  Le ra~fon cornpojee des oJk2 

Les trianSles q u i  on t  vn anglc a vn ansle, font l'vii ar:. 
r re .  en la mifime raicon quc  les refiaiigles comyris fous11 
coftez qui coiitiennenr l'angle esal. 

Sorent b triangles A B C. D E E' 
"am .'"eA tgal fiangle D. Ie f i ,  /', 
dir que letriangle A6C c i l  au trian- 
gle DEF , comme le refiangle d c  AB, 
AC ebau rec?angle d e  DE, E F .  Car 
$an, t i f c e s  / k . t c . D ~ , ! e ~  perpendi- / , G  /'~ 
cwlaires BG, E H ;  les triangles ABG, 
B ~ ~ f i r o n r  cqu iavgh ,  comme ap . 

B C E 

pertpar le corddela 3:.p.i.doncp;tr la 4.p.t;. comme ~ ~ e f f à l :  
r r i n f i ~ E  2 ED. MI& par b 1.p.6.comme GB à ~ ~ , r a i n J  erii fi 

$le de BG,AC,aa wfiangle de BA, AC,pource g. eporanr GB,!J 
ba/es , la ha~teurdlcerrx rci?anxles/lra vne mefine , ljr:mr:: 
~emblablemcnt comme HE à E D  , ainjiej  IercLfanglede EE I: 
nu rrttanglede D E , D F .  Donc parla 11.p.7. le retfangledeBC,i 
ePar4 reRangle de R B,AC, comme, le retfangie de E H ,  DF Arc,. 

#angle de DE,DF; & en permutant le reEa.ngle de BG, AC, ' 
au retfan,Tle de EH,DF,comme le rec?anglr d e  A B ,  AC au refit 

de DE.DF.Mais Lc r & + q l c  de BG,AC ef f  a1,red7itn&dr EP., 
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dintqclr  te t r i d n g 7 e h ~ , e u  t r i a n & - D u  p.w la r j  p. f .  Potlrce que 
trr triangles [ont moirie< d' ice~x  reAa~j&s par la 4r.p r .  ( Csr ris 
on!meJier 6al;s yrr'ice~xAC.DF; & mefies hnutettrs BG,EH;  & 
partantcnrre mefines parnileles) donc au fi l e  triarzgle A8Cfi'ri.fi.w 
t r : rn l le  D E F ,  commr le  reifangir deAB,AC, epaw rectdn& Ac 
b ~ , i l ~ : s r  gui $ b i t p p o / ë .  
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l e  paralfela~rrmrne B 
G acparallelog. B N ,  
comme la  hautenr AI 
à l a  hauteur IL 
ou DK qui lry e j t  ega- 
le,c'ejt à dire comme 
O À P par le~choliede 
l a  [ . p .  6.  & comme le 
trianale LBC au tria- 
*lc DËF , le paral- 
lclo,ovamme BN aupar,allrlog FH , &infi e$ la bafi BC à la b$ 
EF,(ponrce qu'ils / o n t  de rn+e hadteur ) C e p  à dirc 2 gin 
raijon e g a i e ~ ~ C / e r a à  D EF,& BG A FH,cotnme O à &Pnrquo) 
P U L ~  ?<le la vai/an de 0 à ~e jcornpo /ee  de la raifin de  0 a p,E'qlC 
dire de& à DK , de la ra@n de P à a c ' e r i  à diredela b4e3i 
à la 6a.e EE: la :aifin du triangle ABC au tr iangleD~F.9 duIr 
 all le log. BG au paraUdog.FH , j r r  compofie des melier raikni. C I  
pi efoitpropofi. 

T H E O R .  IS, P R O P .  XXIJII. 

En tout par allelogamine ; les parallelagri, 
mes qni [ont à 1 entour du diamette, ayans vn 
angle commun au total, font femblables en- 
tr'eux , & au total. 

Soit  le p a r a l l e l ~ ~ r a m m e  ABCD , du- A 
quel le diameme eit  AC : Ye dis que  Irs 
dciir pa ra l l e lopmrne î  GE & FH der- 
crics fur iceliiy diamecre,ayanr les angics 
A & C commuqs auec 1e total, Coix rem- 
blabla  entr'cux , & au to ta l  ABCD. 

Car  d'autant que leslignes AD,EP,BC 
font  paialleieî, ibr lefquellcs tombeiir AC k GH, ellesfe:8: 
les aiio,les alrcrnariutmcnt euaux, par la 29. p.r.ainfilcsrri~ 
glcs A I  G,& ICF,Ccroiit eqii&!es entr'cux,&au tord ACD, 
& par la 4 p.o. 11s auront  Ies coite2 a u  long des anglrs cgaur 
proportioniiaux. Le  mclme Tc pciit dirc des trois autres t r m  
gIes AIE. 1 C H & AC B, Iefyuels Toiic egaux aux trolsprfi 
miers, chacun ail fie. par la 34. p .  1. aiiifi le parallelogram~: 
Ë G ,  ayaiit les coftez AE & EI propor$ouuaux a AB & B C  
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rofiez du  parallclugrarnrne BD, & sux  coflez I H &  MC du 
parallelogrime FH &c. Il ef i  euident parlar. d. 6. qu'iceux 
parallel~~ramrnes EG, HF,leront Cemhlables entr3eifx,& au 
rout BU. 

PROB.  7. P R O P .  XXV.  

Deir i re  vne figure reailigne , feinblabio 
àvne autre donnec ,& egale à vne autre pro- 
poiëe. 

Soient deux figures refii!i- 
ne @S actrefivure  AB^,& D refiiligrie : 11 faut faire cg& V- [;qc 
i ~ , &  fem%lable 3 ABC. 

Sur la ligne A C, [oit f a i n  Ic 
rcAangle ACFE egal a la figu- 
re ABC : Item Gir la l igne AE, 
foi:conftruit GE reLtaiigle e- +i E F- 
galalafigurcdonneeD ,Ic tout  pa r l a  44. & 4 f .  p. I. & apres 
auoir crouiii: A I ,  mogcnne proportioiiaele cnt rc  GA & A C ,  
SuricclIe AI,  [oit deCcïitc la figure A 1 K f e m b l a b l e h  km- 
blablemeiir pofee a la figure ACB, par la r8. p 6. Ie d ~ s  qu'el- 
le fera aufli egale a la fi ure donnee  D. 
C s  puifque par h c o n a m ( b e n  IC rc(tanglcGE eR q a I  i D i  
Sr AF a ABC, & que par la r.p. 6 .  AF efi a G E ,  commc CA h 
AG: Pareiilcmeiir q u e  Les deiix fi$ures femLlables A B C  & A 
KI, font l'onea l'autre cnra i fon doublee d e  AC à A I  , par l e  
corol.de  la^^. o u  IO. p. 6. f5au&r comme CA a la 9 .  proport .  
AG,aufi par la 1i .p.p ACB fera a I K A  , comme AF a G E  : & 
cn changeant ACB, fera à AF,comme I K A  a GE,par la r6.p. 
J .  & partant ACB eitanr egal à AF , au f i  I K A  fera egal à G 
E,&par coiifequcix e%al a D ; & p a r  la confiruRion , ice lup 
rettiligne IKA e i t au f i  C~rnblable & frmblablement poli a4 
d t i l i g n e  ABC. PI&donc le  requis. 

S i  d'vn parallelogr2me on oite vn paral. 
N ij 
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196 S f X I E S M E  
lelogrime ieiiiblable s( fein blablement poG 
au cour, ayant vn angle commun auec le tout; 
l'oit6 fera auec le tour iùr vn m c h e  diametre, 

Soit le paralleloeramme A B C 0, du- 
quel or i rekanchc ~ E F G  para i ldo  
m e  qui luy cil fen~blable k 8 
pore, ayans l'angle Acommun aucc le t o -  E 
ta1 : I c  d i s  qu'ils loiit iurmcGrrc diametrc 
AFC. 

Autrement s'ils ne font  fur meînic dia- C 
mecre,  [oit vn autre diametrc A H C  , qui  D 
n e  fait commun a  tous les deux pa r~ l l c log  r n r n e s  ,*in3 cou. 

e Ie cofii: EF cn 13, & d'iceluy ~ o i n R  f o ~ t  menee HI paral. 
R i e i  AE? pa r i a  3i.p.r. donc l e  p a r a ~ d o g .  I E  c ~ a n t  iur 
mcfme diametrc auec le to ta l ,  fera fernblable aiceluy, parla 
zq. p.6 .  auquel total  GE efi aufifemblalilepar hyporiick;& 
partant par la zr.p.6. GE & IE feront kmblables,  & patlar, 

.6. AE fera i EF, comme AE a EH : mais AE ekant c g a ! c i  
fo m&e,ilfaudroir r u f i  parla ri.p.r. que Ei i. f o f i c ~ d t  
i &H 4.dic.tc qui  CR abrurdc; donc ieo p.-allcloorÿnr:6D 
& GE,tora l& retraa&é,efkoiciit fur  mcline diametrc ; ca:d 
aduich Ira t7ufiours m e h c  abCurditk,ii o n  .lia que le diamc 
rre de BD paKe par quelconque autre poiiitt , [oit du caflt 
EF ou FG,du parallelogtainme rc t ra i ic l i~  GE. 

De tous les parallelogr~mer applicquea fi 
Ion vnè mermeligne droi&e , 81 defaillansi 
icelle, de parallelugr51nes kmblables 6r km 
blablemér polis à vn autre defcrit iür la moi. 
&ié de l a m e h e  ligne; le plus grand eit celu: 
qui  eii dekrit  fur 1 autre moitié de  la ligne,k 
lemblablç au defaillut. 
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Soit la lignc AB coup ee en  F deux cgalernent dn C,& ur C B 

moirit: d'iceilc [oit contlitui- lu 
Farallelogramme RCDE , d u -  
quclI~diamerre efi BD. Si d 6 c  
onaccompiiz tout le psrallelo - 
gramme ABEH , le parallelog. 
 deltan nt fur la moitik AC ap-  
pijqué feloii la l isne A R ,  fcra r2 K B  
defa!llant du p a r a l l e l ~ ~ r a m m e  CE & femtlable  à iceluy CE:  
Icdis que dc tous les p a r a ' l c f ~ ~ r a m r s  appliquez fur i c r l k h  
gue A B ,  & drfaillans d'vne  fiourc fcinblalilr, a C E ,  lc plus 
gaiid CR AD, qui elt defcrit îui% inoitté AC, & defaillant d* 
paralielo . CE.  

Car e f ant pris au  d i ane r r e  BD quelroiique i > o & ~  G, & 
tirtes p a r 4 u y  po l~ i t t J e s  lignes FG I,KG,,para lcles aux Ir- 
gnesAB,BE, le arailelogramrne ~ ~ G F a y p l i ~ u & ' f e i o n  la li- P gne AB, fera de  aiilaiit du parallelograrnmc KI, lequel par l a  
p4.p.6. e j t  femblal$e & fernblablemenipolE a CE.Et d ' au tk  
queparia 4?.p.r .!~s complcmens CG,GE,  tout egaux, ii on 
leur adiouite K I  oommun , a u f i  C I ,  KE feront egaux. Mais 
CI,CF &ans fur bafes egales, font  pareillernciir egaux pas 
ia36.p. I .  donc au f i  CF, KE kro.it egaux , &leur  adioultanc 
ÇG commun, 1k parallelograrnme A G  lèracgalau  giiomoi) 
L M .  Parqaoy puilque CE elt plus grand qu'iceluy goornon, 
LM (car CE outre le gnomon conrient encore le parallelog. 
DG) auki AD q u i  efi egal a CE par l a 3 6  p.1. fera plusErand 
que l~~a ra l l e lb~ramrne  AG,  dumeîme  parallelog. D . Et 
en lamefie maniere fera demonfiri: que  AD elt plus grand 
que  toiisautres parallelog. qui feront apliquez felon la m+ 
me IiqnedroiCte AB, & defaillaiis de  figures psrîlleiograrn- 
mcs krnblables à CE. 

PROB.  P R O P .  

Sur vne ligne droiQe donnee,  applique^ 
vn parallelogrime egnl à vnc figure xeLtiii- 
gne donnee , & defaillant d'vn parallelogri- 
pe femblable à vn autre donné ; mais il fdut 
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que la figure reailigne donnee ne foir plus 
grande que le parallelogramin~ , qu i  efiant 
appliqué fur lamoiaié de la ligne donnee,elt 
krnblable au paralleloçramme donné, 

Ayant couppé AB en dcux 
egaiemenr en  E, fur la moitié 

uoi r  acSplp le parallclog. AH A 
GB,fbic tiree 11 diagonaie BF. 
- Maintenant fi AE' efi c p l  a C, on a cc que 1'011 &manCe: 
car il el tapilqué fur A B  fidefaut du p a r a l l e l o g . ~ d .  MaisfiC 
e i tp lus  petir que  AF(car par I 'hypothcfc il ne  peut eftreplus 
oraiid) il fer3 aufsi plus petit que EG egai 1 iceluy AF : foi1 zone trouuk l'exccz de EG par dcffus C ( c e f k  cgalirE ouinc. 
gditt &excez fera cogneuë par ce quenous  auonsdit :la4!. 
p.1.J lequel excez par la'z r.p. fi. foit reduit e n  parallelog.IK 
LM, rernb!able & Lcrnblablrmenr p o E  a EG : & veu queEC 
eftplirs  mnid que K M ,  i l  c e  euident que  Ics cofiez EF, FG 
Serom ;:[si plus grandsque les coitcz Kr, i M  ; parquoy di. 
ceux EF,EG foient couppcz FN,  FO, e5aux a iceuxKI, IM, 
afin qii'eitant accoinply l e  parallelog. NFOP, il foir egal à 
KM, & f m b l a b l e  & f c rnb l~b l rmen t  pofé au mefme K M ;  & 
partant a u k i  a EG ; & par conkquer i t  qu'efiànt tiré le di? 
metre  BF, iccux parallelog. EG,NO, foient au long  d'icelug 
diarnrtrc par la l a .p . a .&  apres auoir  coixinuE les cofiezN? 
OP, r a h t  qu'ilfcra debefoin:Ie dis q u e  AP efi le parallelo~. 
demandi-. I 

Car  il elt defaillalit du  parallelog.SR, lequef par la r 4 . p  6 
efi fernblablc a EG,partSnt auf i  a D.1rE puis qtre I L  efil'rr 
cez par leque1,EG excede ~ , & q i i ' a  iceluy e x c a  eReza l  NO 
II çit euidcnt  que Ic p o r n o n  TV rera eçal à la figurc C.Mai 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



Z L E M E N T .  y99 
ilcitaufX e p a l i  A P ,  comme il a eR& prouuE i I a  precedente: 
duncanG AP fera egal a C ,  & dcfaudra à la ligne donnce  AB 
duparillelog SB Cemblablc au doiiné D. 

P R O B .  9.  P R O P .  XXIX. 
Sur vne ligne droiQc donnée, appliquer 

vn parallelogramme egal  à vne  figure re&ili- 
gne donnée, excedant d'vn parnlielogramm e 
m blable à vn autre donfié. ' Soitla ligne droiLtc donn,ce A~,fïur!rqucila fau t  defcrirc 

ru pmllelograrnme egal au re&tili.;nc donné C ,  mais exce- 
dant d'vn porallelogramme femblablc aii y a r a l l e l d ~ r a m m c  
donué D. 

L O N  . 3f 

Soit couppee en deux egakmen t  AB an pain& È', & fur  I I  
moitii  E B  [oit defcrir Ic parallelogramrneEFGB frmblablc 
&iêmblablernent a D par la 18.p.6. En apres {oit delcrit 
leparallel~~ramme HK egal aux deux figures C & E G  , & 
Imlilable& Cemblablernciitpoir à EG par la z f .  p. 6 .  & p a r -  
tant acaufe de la fimilitude d'iceux p a r a l l e l ~ ~ r a m m e s  HK, 
EG, commeHI a I K  , ainfi EP a FC) ; & par coiifequenr FIK 
tf tanrpl~s,~rand que EG,aufsi les cofiez HI, I K  feront plus 
grandsqueles cofiez EF,FG : eltans donc prolongez les co- 
f i e z~E ,  FG, tellement que  FL,  FM. foient eçales aux lignes 
IH,IK,& acheué le parallelogramme LFMN, il fcra kmbla- 
ble&femblablement POE à. EG. Parquoy par la zh.p.6 .LM, 
E G  feront au loiio d'vn mefmc diametrc,qul foit FN-Main-  
ienanr citans proTongez AB, GB, iufques e n P  & O ; &ache-  
& l e  parallelogramme LA; le parallclogr3ne AN fcra appli- 

i la ligne bB,l'excedant di1 parallelogrmrne OP, qui cfi 
emblable à EG parla 24.p.6, & partant a D.1 e dis donc que  
kparallel~~rarnrne AN efi esalau reQiligne C: Car piiifqiie 
paria 36 p.1. AL,EO font.egaiix,& par la 43.p.1. EO efi eea l  
au complcrnent BM, aufsi ALîcra e g d  aicrluy HM ; leur ad- 
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ioufiaiit doqc LP corrin~uii, AN fera r a l  au gnomon QI, 
lcqucl cit eq&u r c ( t i l i p e  C .  ( car p i f  HK , c7&i dn< 
LM e l t c ~ a l a u r e ~ l i l i ~ n c  C & a  EC ciifernble: lioir oitcEG 
c6mun,~afieroiltlegnoin6 Qr\ 4 le re&iliSnc C egaiixidcn: 
aq&i A N  Ccra egal au reCtiligiieC. 4 la!igiie drorte A B  a don: 
cité appiiqriéle parallelogramnic AN r;al au rr&iiigne C, 
cxcedant du psrallclagrarnmct DP,qui efiièiriblable aviiau. 

tre donni. p: cc quBilfaIoit faire. 

PROB.ro.  TROP. XXX. , 
Coupper vne ligne droite donnee en la 

moyenne &L extreinerailon. 

Soit la l igne droite dUnee AB 
laquelle il faut coiipper en 
)a moYine$  exti-cm; r41Ion. 

Soit  donc icelle corippeeau 
po in t t  a, de telle fa50ii que  
le  q u a r k  de la partic AG f ~ i c  

egai au rc3anglc  de la t o u c ~  
AB,& de 13 GB; corn- 
p i e  il aeRé eiifeigné cn la Ir. 

p.r.1e dis que ~ I ~ ' G , A $  ha couppec m la rnoycnnc d i t t  
t r e p c  raifoii. 

Ca r  puis q u e  IcquarrE dc  AG efi e a l  aurc€taiigledeAB ! & G B ,  l'es trois ligqes AB,AG,& G B, er6t  coiitiiiucilent;~ 
proportioiiiiele~,par la l7.p.6.c'elt adi re  que la toute ABic, 
t a a u  p!us $raiid fcçmeïir AG,comme AG au plus Tek 
ment  GE; & par  la j.d.6.AB cf i  couppeeen G , e n  lamopen- 
?c & extreme raifou. . . 

Aux ruangles reaangles , la figuredefcri- 
t e  fur le coik  qui  bu l t i enr  l'angle droia , d 
egale aux deux autres figures qui  luy font ié. 
biables,.& feinblablement poiées fur  les deux 
autres coitez. 
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Soir lc  rrianglc re-  

Bangle AIiC,ayanr i'aii- 
glc BAC droic?. l e  diç 
y e l a  f içuir  d e f c r i ~ r  fui  
le CORS BC q u i f ~ u f i i l r  
l'mgle droit3, c l t  ega le  
AUX deux auties f igures  ' 
Lmblablcs , & Î rmbla r  
blemeiit pokes  [ur lés  
deux aurres cofiez AB,& 
AC. B 

C q f i  d u p a i n &  A,qui  
faiQi'anSlc droi&,un m e n c  la pe rpend i ru la i rc  AK, par 11 8. 
p,b.elle fera deux t r iangles  equiaugles  enrr 'cux, & a u  total: 
ainlilestrois triangles BAK, CAK,  & A B C fe ron t  CembIa- 
blesparla +.p.& & 1. d 6.&par la  rv.p.6. ils ferorir l'vn a i'au- 
tre eii raiîoii dou5Iee des co l t ez  d e  m e r m e  r a i 6  AB,  BC,CA. 
Pareillerrieiir par I rz0.~.6.&3 t ro i s  figures AF,BD& AI efi io 
iemblables& Semblablement porecs, elles re ron t  a u f i l ' v n c  
al'aiitrcenraifon doublee  de  leurs  cofrcz de m e f i n e  r a i t o n  
AB,eC,CA,qui Cint les mefmes  cof icz  des  triangle?, & Fat 
lari .!  leçrcritiligncs AF,BD,AI,Ceront cntr'eux, c o m m e  !CS 

:rialigies BAK,BAC,CAK entr 'eiix : mais le t r iangle BAC, 
efiegalaiix dcux autres : d o n c  l a f i p r ç  BD defcrire fur BC, 
kra aiiG egaleaux deux au t res  : cc qu ' i l  falair dcmoni t re r .  

T H E O R .  22. PROP.  XXXII. 
Si deux triangles ont deux cofiez propor- 

iionnux à deux cofiez, & font difpofez faisiit 
vn angle, tellcinent que les coftez de mefine 
rniîonfoient parallelz; les deux autres collez 
krencontreront dixfiement. 

Soient deux trian ?les ABC,&CDE, 
i p s l e e r n ~ c z  B ~ ~ A C  pioporfi6- A 
uanxaiix cokcz CD &DE, difpoCez 
dc tcllcfqoii qu'ils facéc I'adgle AC 
D,&quc BA îoit parallele a CD,&A 
&DE: ie dis que Bc & CE fc rc t l -3  
coiit:eroiit dircL2emeiit. c E 
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Car BA& CD cfkans paralleles,rangie A C D  fera egai ifûn 

a l ~ e r n e  A,par la z9.p.r auf iAG efianr parallele à DE,llangl: 
D h a  eg?l a Con altcrue ACD : ainL I'anglc D fera egala 
l'angle A,& par ld 6. p.6. Ics deux triaii$les feront equian. 
g!es;doiic I'anglc ACD efiaiit egal à l'angle AJ'aiigleDCE 
ai 'aogle B,i l  elt euident que les crois angles au poiur C, G. 
ront eo,aux aux trois angles du triangle B A C ,  c'eR à dirci 
deux droits par la  3 % .  p. 1. &par  la 14. p. 1. lcs deux lignes 
RC,CECc rencontreront direttemeiit : ce qu'ilfalloit prou. 
Urr. 

THE O. 23. P R O P. XXXIII, 

Aux cercles e@ux, les angles tant aucen. 
tre qu'en la circenference , (ont encr'eux, 
comme les circonferences qui les Coufiien. 
nit.Lea ièaeurs {ont aufi  de inefme entr'ew;, 

Soient deux cercles egarix ABC, & EFG , dcfquels Itscui 

tres font D, & H,& I'oienr Ies deux angles au centre BDC,bl 
F H G , o u e n  la circonfercnce BAC,  81 FEG; ie dis quecoR- 
me la circonference EC efi A la ciiconference FG , infi i'an 
gie BDC e[t a l'angle FHG, & l ' a n ~ l e  BAC a l'anple FEG. 

Qu'il ne {oit ainfi , foient pris les deux arcs GK& KL 
cgaux FG: item CI e ~ a i  a BC, & foient menées les I i p  
IA , ID ,KH,  HL, KE, LE, l rs  trois angles F H G  , GHKb 
KHL font egaux cnrr'eur , par la r7.p. J .ainfi l'arc FGKLS' 
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au:{tmultiplicc de I'arc FG,cOme Isangle F H L  I'eR de FHG: 
& p r  Icmcfine difcours, I'arc BCI cfi autant multiplice d e  
Ix31c BC, comme l'angle RDI, I'efi de RDC : parrant'fi I'arc 
BCICP~ egal a I'arc F Cr L K , l'angle RD1 fera egal i I'an- 
FEU, par la 17. p. 5 .  fi  lus ~ l u s  p n d ,  fiplus peti t  

pius p i c  ; &par aiilfi BCI , BDI efiaiis equemuitiplices de 
BCp~eniiere y r m d e u r ,  & BDC 3 .  & FGKL,  FHL equemul- 
iipliceS de TG,  FHG r. & 4 .  par  1s 6 .  d. 7. comme I'arc BC i 
l'ncFG,ainli l'aiiglc BDC a l'angle F H G : l c m e h e  difcours 
rlldcs angles en 13 circonfeieiice. 

Pourlafecoiidr partie. Ie dis auiTi, qi iele ra&cur BDC cQ 
ruk8eur FHG, comme l'arc BC efi a I'arc FG. 

Car on prouiicra ailëmcnt [ dcmcurant la m e h e  con- 
fi:uLkioii) quç Irs drux arcs BC, C I  cfiaiis ergaux que  lrurs 
cordes Ceioiit epi ics ,  & les deux fc&ons enalles : mais les 
deux rriang1c;t B DC:CQICont a& egaux par13 4. p. r. 1 u r  
adioullanr doncles deux kgmens e p u x  ; par les communes 
kiiteiices,les deux  PeReurs BDC,CDI k r o n t  emaux, & 1'a.r~ 
GCIfera aiitant mulciplice de I'arc BC, que leyeaeur  BDI 
l e k a  du fcéiciir BDC: & p a r  m c h e  difcours, Parc FGKL 
ftnautit multiplice de l'arc FGque le CrReur F H L  l e  feradu 
IrfieurFHG, la c6clufioncfiaifrepar la 6.d.j comme eii 14 
pmiere partie. 

DP cey s'en[& qrtc Gommde/effear ejfaufi8eur,ainJl angle ej? 
àlangle.~ar Cvne 6 l'!autre â l a  mcjmeraijon q f i e  L'arc a I'arc; 
P~mxp.w !a r r.p.r.ifsfiront a u f i  entr'eruc en la  mqmc rayon. , 

il cjtae/ï euident que comme vn angle acr centre, eff a qcratrc 
~ n g l e r  droits,ainjÏejE 1 arcfi~iflendmzt icrluy angle,a tonte la ci&- 
firsce,t$ au contraire que comme quaheCangles droits font à vn 
q l e  aw rentrr, sin$ toute la czrcon{erence ejt a Carc/oz$endant 
iduy angle. 

Carromrnc vn angleaw ccntrc cf!! a v n  angle droit au  centre, 
in j ra rc  quifiu8ienticeE~y angle, e j  au quadrant qui fo&b,&nt 
Im:Iedroitpar la 3 1 .). h.Parquoy comme I'angle au cmtre fera a w  
qardri@ de l'angle droit,c'eJ a fiauoir a 4. angles dvcits , ninG 
La~cfit@endüt iceluy angle,fêra a s  qcra/ruple du guadrant,lfauoir 
g r  toirte la circonfirunce, par la chofis p e  nom auonr hm*- 
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Nité, eB felon laquelle toutes 
chofes qui {ont, efi appcllec 
?ne. 

EutIidr q a n t  iraiff éér 6. l iuri i  prectdent~ dr 
~apieoircreparrirdc Gcomsirie , j farro~r #de 

itih tonfidcrc itr p lan$ ,  auparmant ywryenn 4 L'aarrtp4rrrc. 
I r p d l r  ra~ftc der /ol>der ;il eaplrque en cc 7.liurc 6 Ci d r u r  furuans i 
Itipropr~cte;~@ afiaionr d e r  nsmbrei ,ponrprur aprri trarBer an 104 

iiwn du lrgnej rommcnfurrbler q incornmrnfirabics , necefiwes 
~orrarair rntrcre & pnrfarRi rupo i f l ~nr r  dei proprieret derjoidcs. 
l u r i d c  dcfinit dinr icy gur c'$ pwniri ,  FI dr f i  q u e  ''4 c e l r f i i m  
f q t o i t r  rho/éqni e/t/enarnmeune: 0 r/f i nrtm que iowtarnfi qrre 
rn lZ  Gcmttrie lepain fi n'a iaucu~cpartic , aufi is nnombrcr I 'vni r inr  
iqrifaurunr diutfwn. 

t ,  Nombre, efi vnemdtitude d'vnitez 'd- 
lemblees. 

w 

ÇiJ; dire qu'a anr R, rmblecsplrc/;rrrrs vnitsz snjemble , lcrr? P i  dgrrgé ~'appciie nornbn. 

1. Partie efi vn perir nombre tiré 'd3vn plus 
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mrand, lors que le petit mefi~re le plus grand 
b 4 

4: Et parties,eR lors que le plus petit ne m. 
fure pas le plus (.rand. 

P 
à dire que lors q d v n  petit nombre n'cn me/Urepm -~n/!t! 

grand, 11 n'eppm diApa~tied'iceluy , ma& p u r i e s  Cmme 6.$~i i '  
parties de 9 : Car il ne lenaefirep~s prec~fiment, rnah e,tr.pm,i:: 
d'iceluy y,l;cauoir ef ;, ai~l/ir r . e,# parties de I 6 .  fiauoir t pource fi! 
q.yuirnejûre 1'vn l'aime nornbreep 5 ;foi5 e i  rz. &P .+.f& eeni( 
aufl 1i.eFparties de z4.fiauoir e,R :,pi" 4ue 3 .  pi ej3 c o r n n ~ r ~ ~  
me$ue,e& g . foii en r f .  & 8.foi.9 en r4 .  &c. 

5. hlultiplice,efi vn grand nombre compo!: 
d'vn petit,lors que Tc plus petit mei;iïe le plil 

grnnd. 
6; Nombre pair, efi celuy qui peut eRre diui; 
en deux egalement. 

7. Mais-llirnpir, eR celuy qui ne peut e h  
diuilé en deux egalemenr: : o u  bien celuy q* 
efi dit-ferent du nombre ~ a l ï  de l'vnité. 
8. Noinbre pairement pair, eit celuy qu'rr 
nombre pair meîure par vn nombre pair. 

Comme j 2 .  lcqncl 8 . m f i r e p a r  4.ejZ d r i t  nombre pairemtn~pir~ 

9 .  Et pairement impair ,elt celuy q ~ i v n  i 
bre impair meiiire par vn nombrsyair. 
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10. Mais nombre impzireinent impair, efi ce- 
1uy qui eR inelurt dvn nombre impair par vn 
nombre impair. 
' ~ ~ m r n c ~ ~ . l t ~ u e i  c j l  rneJuridc r.par 3.c/E dit nombre impairement 
impir. 

ri. Nombre premier , eR celuy qui eii meh- 
ré par la le~ile vnité. 

IL. Nombres pqemiet's entr'eux, font ceux- 
là qui n'ont autre commune mehre que 1 v- 
nité. 

13, Mornbre compofé, efi celuy qui elt me- 
Gré par quelque nombre. 
14, Mais les nombres compofez entr7eux, 
font ceux-là qui ont autre commune mefixe 
que l'vnité. :' 
11. Vnnornbre e h  dir multiplier vn aurre, 
lors aue le multiolice eit aurant de fois corn- 

1 -  I 

poCé, qu'il y a &vnitez au multipliant. 
16. Lors que deux nombres le mulriplient 
I'vn l'autre, le produis e k  appellé plan, k les 
multiplians font ies collez d iceluy plan. 
17, Lors que trois nombres iè multiplient 
Ivn I'autrc, Ic prociui& eit appellé folide, EL le$ 
mulriplims font les coRez d'iceluy. ' 

17, Nombre q~ia r ré ,  elt celuy qu i  e t  egale- 
ment egâl : ou bkn CeR le produiEt ds dsu>; 
nombres egaux. 
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19. Pu'ombre ci1b.e , elt celiy qui efi e g h  
went egal: ou bien c'eit le produit de trois r.6 
bres egaux. 

20. Les nombres font proportionnîtux,lors 
que le premier elt autamr multiplicc, ou mci 
me parrie, bu  meimes parties d u  fecond, corn. 
me le troiliefine du quacrielme. 

I Sclon ce,r?e vdgaire def! d'~iccl;de ntf intpoint  cornpli e i n x  
brer prop. c i u  qui /ont en rar/on /uperparricr~l~ere ,Juprrp~;rrirai 
mill t~~lef~perpart icu!icrc,  & multrple/uperparticnte. Car entm 
cerproporrion, . le premier nombve n'efipm autant mwlripbcr du; 
tozd,  que le j .du 4. n au f i  me/mepitrt?e, orr parties: Mmli jri. 
d e r i a n t i e ~  tautant j<  que le <.& en outre y ï t  ~ @ e p r  
ou parties d'icelily : cornmeil efcicidentpar les chofis querrouaa; 
cn)ipees à la tourqwy CIavim(& à bon droi$a+ 

d'Euclide rs elfé ~1>rromp~ë, Pub qu'dit< 
m a m y e  6- irnpmfai 4e:laque/le irnperfdfion Dounor a rncorea!i; 
mrnteeenfa rradrrtfion, en os?ant e q ~ e r n u l t i ~ l i c c , ,  telle men!^^ 
/c'en fadite tr.duc7zon,on nepeiit pa4 rcircluwe q r i e  les n~rnbrtt-u~ 
font en rai/an.mdtipie/Ôient propo~tionndct c o d t ~ :  +est lLp,r.. 
g&c dcf. Pow doix rendre cerfe 1 o.d$ gener . k a  tom genrijt 

p~opo~rions , comma ,if~ic7 Clawim, nàsts la pofironr telle ru t i ' i r  

{ i f . L c s  nohrcs h n i  pioporti6s. lors ?ilc le prcmiercfiaiii 
m~tIripie.ou bien m e h e  parcie,ou me mes parries d u r  q a : .  
~ . d i i  4. O u  bien q u m d  le premicr ci>tienr egaleinétle z.91 
j.!e 4 .  & e n  Qurre vilerrirfme partie,oLi mefines pairicsdii:, 
l uy .  A nficer nombrrr 6.i.g.~./ontproportionnaux, puM i i h e  l e ) '  
rnitr eJfautantmu!r-iple du/econd que le 5 .  te,@ dir 4. c'eji à j p  
tri,!& : Item ceux cy 4.12.3 .9  ; car leprerni~? eJ? la mefmefartii~ 
J'cond que le $.du +.~c:clauoirefl le tiers r item ceux y 6.8.y.1i.j: 
c y a e  le premier eJme/mesparties dujkondque le j .du 4.~0ntli 
proporta'onnaux ces nombrer ry 7.6.1 q. 1 2 . 6  7. 4.1 +. 8. 6 q~. 
IO.& 1z.c 14.10. Car auprernierel~mp[c lepremier & j. noci 
contirnt vne/euie fok le r .& 4 . 6  en oarre vne me/mepnrtie,,hi 
tdorr e p  :: m.& a u  fecond i ~nc~,fêule foh &= en outre rnc/mcr prr:;: 
fi6:cdtloir e,@ les :: arr. 3 .  decrx fuir,  & rhtores une ~r e/mepa~r~hi'! 
P Gaudlr ;?& au demin ,  Jeux foM,& encores m+es parriri], 
w i r  c,f les ;. $@jîleprcmier n d r e  n'st a ~ t a n t  multrplice OUIN 

incpri:8 
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me pielou pdrtier du ficod que le g n l ~  +.Ou Cien que le premicr 
c~ittiefine ri~axtdefO+ leficond que le tro;fi~li;fie contient le 4. & 
en orrtre une merme pariic , OU rnrrn~es partics d'iceluy ; les %orn&e$ 
prlp/ez ne pourront eRre ~ppe1ie;proporrr~nnartx. ~ . z , v u o y J ~ .  
r.cmireifintpofi~proporti~nnaUx, il cJ? fieccfairc d'accord.~ qdr 
leprrmier $ autant nrrrlri,ùk, &c. 

Or  Erchde de/inir filtlement les tio&rer propvrtiodnau~, 
qui ont une mrfme rafon d'inela!it/ : Car de la raifotz d egali- 
i , d  e f  eui Lnt q je le premier e jaw egnl an reco id,  atc$ l e  3 .  doit 
+r q r 1  au 4.  afin p s  les no~nbresjoienr d;@r propottiorrnuticx. 

or Xe ce,& def. rrrulte apmtemët,qwe les nombres qgwux mt rn4 
mt rri)n àvn merme, &au contr~ire qrd'vn ajbre a aufimcfmi 
wrr0 à de!w ep.$iix:item yue les nibresayitmejjne r i f i n  à vn meF 
ma, an ai&iels un mefme nombre à mehe  ralfon,font eg.rux. Car 
pl& fueles ncmbies exaux,font,od eqriemultiplice. oz4 me/me partic, 
PA n'.e/werbdrties d J% rnefme nokbve; ou contiednelzt egdiemFni 
wrn!/me nombre,& en outre vnc mejjne partic,ou parties direlrtj. 
~trrn~u'vnme/me nombre @OH equemultiplices , OG mejmc partie, 
ou rnr/mcrparties de nombres egaux; ou bien qu'aller contirnt rga- 
Itmont.& en outre une mefmepartie,ou parties d'iceur : il e j e ~ i d é t  
p,rtr:led$ que les nombres egaux ontmqmc riz/bni wn mefine 
nomm ,ou .in rnrpne 4 dcr egalrx. Ce q ,i 4 rj?éd:moi~/lré és gr& 
bircih7.p.j 

@reche~pwce que lei  nombrer ayans merme raiJan 2 un m+e 
sombre,font otl  e7;4 mvitiplices d ' i c e l y , ~ ~  mefine par rie, ou jrirer; 
e u  bien ili Ir conrieimenr egdement,&en outre vne me[mepartie,orz 
melrnei parlier d'ice1wy:Item pilk que v n  merme nombre ayantme[- 
merr+na quel u'vnr , r j t  au e luejnultipliced'iceux, ou la me[Ïns 
part c,oup :rtier;-ou bien il les contient egalement , &en oahe vnc  
n$mep irtie, ou mefmer parties à'iceux;felon ce,tr d$il t/f tnanf- 
f l e 4 ~  leenombres qui ont merme raifon B vn rne/me nombre , OH 

I I W / + ~ I  vn r n e r ~ e  nombre à mefmr rarfin,fonr cgan  entr'eux. Cc 
qirihaufl epb de phonfiré n toutes f i m r  degraadeuri en la 9.p. r. 

Pfir mqme rqrfon on co~ligc,yuedtde~x non2brer inegdt#,kpk4d 
j r m d  a plurgrande raifin à un rnefme nombre, qw le plta pair:& 
ail taritraire qu'vn mcjme n mbrc à p h  granda rafin à wa petit 
rbn>5re,qiif vn p h  pand. item que dcs nombres i>iegaux , ceid9 
9nifiplit~gra.rde mfon à vn rnefme , eff le  pl:^ grand : 6 celq 
a!lqiu/ cn mefie  nombre a pIm pande ruibn, e/t 1ephperit:Tou- 
te; I t j p e i l e ~  chofir fint cldires, & euidenter . (icefle de f .  e/€ bitn end 
trndui. Cvry fi a@ejfëdmonPrih grqlldufrr 1 2 4  f .  hure prap.8, 
QI& 
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2 1 0  S E P T I E S X E  
21. Les noiiibres femblables plans ou folides, 
font ceux q u i  ont  les collez pïoportiannaux, 

Comme t 4 . @  6 /ont nombres plZs/cmLlriblc~,porircc~ur 6. g4. 
co)e\de cepuy 12roi i t  proporrionnauxà 3 .  2. c o c q d e  rrluy-rj 
amj a ~ f l  19 r . 0  24.Jont n~rnLrcs/ulider/fm6lables,po~rrc qurS.6.+ 
c o j i q d e  r e J ~ y - ! à / o n t p r o p . i  4.3.z.coJn;drrclny cy. 

22. Nombre pasfi&, efi celuy qu i  elt egal 2 
toutes f i s  pnrties diquoces. 

C O A Z M V N E S  S E N T E N C E S .  

Es nombres equemultiplices de nom 
bres egaux, ou d'vn mefine nornbrc, 
font egaux eiitr'eux. 

2. Et ceux d d q ~ ~ e i s  vn mefme nombre eh c. 
q~~crn~il t ipl ice , ou OeCquels les equem.ultipli. 
ces font c g ~ u x ,  font aufL egauxentr'eux. 
3.  hhis  les nombres qui font vne mefinepar- 
tie, ou inclines partics de nombres cgaux, ou 
d'vn mefine, font egaux entr'eux. 
4. Et ceux delquels vn mefme nombre, ou 
nombres egauxJont meime partie,ou melmes 
parties ; iont a i l f i  egaux entr'eux. 
y. L vnité mehrç tout nombre par les vni- 
tez qlii [ont en iceluy,~ elt à dire paï le ineh 
n o d r  e. 
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E L E M E N  T. i r r  
6 ,  Tout nombre mefure foy-rnefine.par l'v- 
ni$. 
7 .  Si vn noinbremulripliant vn nombve, en 
produit qiiclqu'vn , le multiplimr inefi~rern le 
produit par le multiplié : mais le multiplie par 
le mdme inultipfiant. 
8, Sivn nombre mefure vn nombre ; auf i  
c d ~ y  par lcqucl il le mciiire , mcfurera le inef- 
meparles vnirezrqui font nu rneîiirant , c'elt 1 
dire par iceluy nombre mefurant. 
9 .  Si vn riombre inefùrant vn nombse, mul- 
tiplie celuy par lequel il le mefure, ou eit mul- 
tipliépar iceluy, k r a  pïoduit celuy lequel efi 
meruri. 
IO, Le nombre qui en inefure deux ou &au29 
[age, mefure a n f i  le toinpofè d'iceux. 
1:. Mais ce1u)t qui melurc le meiùïeur,mefu.re 
au& lemefuré. 
IL.  Et celuy qui mzfure le tout,  8r le retran- 
ché, mefure a d 1  le reBe. 

Si dedeux nombres inegaux propofez, on 
fouilraiLt touiiouïs alternatiuemét le plus pe- 
tit du plus grand, & que le petit refidu ne me- 
fiire iainais le plus grand iufclueç à ce qu'on 
airpris l'vniti; l a  nombres propofez au com- 
mcncemenr, feront preinicrs onrr'eum. 

Q ij 
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Sdi$nt deux nombres inesaux AB, & A . L . . ~  F..z G I E  

c ~ , f i  on iouftraiÂ c6iitinuellement l e  C...j H-ZD 
pIus petit du plus grand, & que Ic plus E..a 
r e t i t  reiidii ile melure iamais le plus l 

r m d ,  iufques a cc qu'on ait pris 1 viiitC: : If dis qu'icccxna, 
%res AB,& C D  leroiit prernieir cnti 'eur.  

Autrement s'ils ne f o ~ i t  premiers, ils feront compofcz,B 
par la  14 d. 7. ils feront mefnrez par quelque nombre:ro:: 
iccluy E commune mecure I t o u s  les deux : ainli CD piuspt 
t!t nombre eftant i"ouftraiR de AB, Coir le refie FBplus FCI:I 

que CD. Irem FE citant fou fi rai^ de  C D ,  foit le r e k  HG 
plus  petit qiie FB.  Pareillement H D  efianr foufirait deTl, 
iàit le reRc G U ,  vnxk. Puis donc  que  ~ m e f u r e  CD,iln.r 
Curera a u f i  AF; & d'autant qu'il mefure le taut  AB ,parlai: 
corn.feiit. i l  mefiirera ailfi le refiduFB, lequel meCure CH.? 
partaiit pa r  la 11.com.fent. E inefurçra auf l i  CH; &puis q u i  
meCure le tout CD,  par la rz. corn. bit. i l  rnefureraa,~%li 
re i tc  HD, 8: par confequmt FG : maisil mefure a~fsiFB:! 
mefurera donc pareillement I'vnitt refkantc GB, r;auo:il: 
t o u t  la partrc : ce qui efi impokible.  U o n c  AB & CDiieprb 
urnt efire meltlrez par aucun nombre, ains par I'vnitt: î& 
ment :&par tant  ils Cont nombres p ~ e m i e r s  entrleux pl 
3t.d.j. 

S C H O  L I È .  

Cammfindin ayant demonJréln c o n m [ e  de ceFe pop. vitfith 
fuiuwnte. 

Eftans p ro  ofez deux nombres cbmpofezei i t r ' e~rx ,~~ 
Soukrait tou%ms d re r i i a t i ueme~~t  Ie moindre duPluig:i, 
l a  foultraRion n e  paruiendrz iufqucs a l'vnité. 

C e  yu: el? eusdent, car. onpsrurnost à l ' w ~ m ' , ~ ~ ~ n o m b r e r  plyij, 

firoientpremrcrs enfr'eux , c o h  r i  a cjfé demonjh cn laprop.cl;! 
f i  : $ ds/ont p ~ j e ~ c o r n p o f i ~  

Or i l  e,R man+/te par c r i  chofir , qc+'ej?~ns p r o p o f r ~  deux nbmti. 

nous co_pnai/?ron~ ficilrmwats'rls [on t  prrrnirrr cntr'eux , su non. C; 
cjtdnt firflr lrl f i ~ /Z ra i f ioh  ,comme dst p/t , , j j  on parnitnt ru/queii:i 
nf t i . ,  e~hrrnom6rrs  propd[o(fir~nrpiemrrrl enrr'ewd : marjcna 
pdrwent , drjeronr ~smpofi? 

P R O  B. 1, P R O  P. II. 
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de deux nornbres propofez non pren7ie:s en- 
tr'eux. 

Soient deuxnombrespon premiers RB, & CD, defquclçil 
hiit trouiicr l a   pli^^ i:r;\iicle commiiiic meliirc. 

Soi:foultr3ir le pliis pcrir CU , rant A ........ 9 E ...... 6 B 
de fois q l i c  faire Ce pourra d u  plus  r r i d  C ...... 6 Fm .. j D 
AB:s'ilrrfte quelque chnfe cornrncEB, G.... 4 
[oit if'ouitrai&t contiiiuelleineiit le pllis 
petit du pins sraiid , iufques a cc qu'on parilienne b vn nom-  
brequi mefurele precedent ; ce qui sduiendra iiecefl'aiiemét: 
carfi on paruenoit iuCques a 19vnlrk,lesiiombres AB,CD, par 
lar.p.7.feroient premiers e~irr 'eiix,coi~rreI 'h~pothefe.Donc 
FD mrif'iiraiir EB , il ne relte rien. I c  dis que  FD eftla p lus  

commune rnerure d e  AB & CD. 
Qdainlîne roit. I e  dis en premier Ileu que FD mefure AR, 

&CD: Car mefurmt EB,ilrncfure auf i  CF ; &d'autant qu ' i l  
lemefurefoy-meimc par la io.  corn. fenr. il mefure le tour  
CD:  Pareillement il mefiircra AE; & puis qii9il mcfure auai 
EB,  il inefurera le tout A B ; a i 4  il melùre tous les deux AB, 
& CD. 

Ie dis Cecondement que FD cfl la plus grande commune 
mcfurc de AB,& CU. Autrcmenc [oit vn plus grand nombre, 
riauoir G,quimeiurerous les deux nombres AB, & CD : & 
piiisqa'ilmefure CD,i i  mehre ra  aufi  AE,Linefïurant le tout  
dBpar larz .  corn. Cent.il mefurera auG Ir rriidu EB; & par 
c~nfequent il mefiirera CF.Item mefuranr le m u t  CD,il me- 
L r e r â  auE lerrfie FD, îçauoic vn plus grand nombre meru- 
rera.vii plus petit:ce q u i  ek impoGble.  Donc FD efi la plus 
grande commuilemeîure entre AB,& C D ,  

1)s cety euident que  qui mefurc deux nomtres, il m ~ r m  aufi 
lelarpl~s~r~zndc commune mefirre, puk p ' i l  a $é rlemon/trr'que Ji 
G mofureAB & CD,ilme&ern nu$ FD lettrplugrande comma- 
rd melu re. 

s C H C I L I E .  
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ou d'~ua~tagedenombres/ontpremisrs entr'e,ix, ou na,,. Car8b:i: 
les  troknombres A,B C. Premieremenr dancfiitveu par. q a r  ,:! 

dit  à 14 r P.7.j les deux nombres A& B f i n t  pre-  A ............ 1; 

miers enrr2eux,ou non : Tue s'ils font pre  aiers, s ......... 9 
i! epcuident que le,trois nom6resA,B,I=,rze/rCt C ...... 6 
compofi? entr'eux. M risJd B epoient corn- D..,j 
pofitenrr'eux. fort troutsee par Ia z p.7. lcrrrplrvgrrznde cammrm 
meJure D,  quejeile rnr[ire au,$ l e  nombre C, rl ~jn~anif~,?e pd i  
troM n o m h  A,B,C/ont co po/e~,entr'~lcx, p <M q8 112 ont lensr. 
brt Q pour conamme mefure. 

g@c/;D plci4 grande ommuné mejiue de A 6 A ........ 
B, nemefiue C; C & D firont prernier=r entr'mx , B ...... 6 
ou non: ~'il,/oizt primicrs,lcr trois nombres A, B, C, C.,..,j 
nefiront compo/ez, entr'ertx , mais premiers : Car D,..] 
s'zls ejoient co,npo/ez,ils ruroirntvne commune mefure.lac/uel'tm~. 
/;rrerQitlazJÏ le nCLre D plsrsgrande cnmrnme rne,Lre deA6 8,pr 
CE corol. de ceJfep~op.&pavt& c & D ~efiroienr premiers sntr'c::s. 
contre i'hypothefi. M n a J C  & D ne {ont pre- . A ............. I 
miers en~r'eux,les troM nombres A,B,Cfrront CO- B ........ 8 
po/e~,cntr'eux. Car eJhnt trou:i& par la z.p.7. E C. . .  . .6 
p h  Rrande commzneme/i~redr C D ; iceluy D.... 4 E..I  
nombre E me,Lrera mfi A B par la xr.'com.fi.zt. pwii'qi~f D ! t ~  

mefiire. Parpoy V C ~  ~mlemefine E meJm aufiCiil tn~1wri.r hi 

tross A,E,C; partant icewâfiront compofi<entv'eu.r. Ce pi I- -. 
poil propo/r. 

E I ~  la &fine maniercfira cogncrcjd'azmntage de nombres ?w 
froh /o;,tprerni~rs entr'eux os non. Car s'il y a 4.nom6res dcnne:, 
il en fa.idr,r e/puoutrev prtmievemeat trois ;fi ~ing.~rmtre.& &a. 
cleser co.wjne noru a8.n.s d i i f ,  de troi.5 nornbrespropofi~ 

P R O  III. 

Trouuer la plus grande commune meha 
de trois noinlïes propoiez, non premiers 
en tr'eux. 

Soirnt  trois noiribres non pre- A ........... I L  L . 4  
miers eiicr'cux A,B, C , defqurls 11 E ........ 8 E..i 
f ~ o r  trouiler la p l ~ i s  g r i  de coinina. C......6 E . . . $  
ne mehse. 
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Soit rirec la plus s rande commuiiernerurc des deux  A,& B, 
px l az  p.7.fçauoir il. Si D mefüre auG C , nous  auons  c e  
cc r  nous demandons : Car fi vil plus grand uombre  qi:c D 
m:he A,B,C; P X  1c corol.  d e  la prop. preced. il rncfureroir 
aiiii; D,pluç ::aiide mcriii-c d e  A ,  & B, C$auoir rit vil srailcl 
iiSbre,vn moiiidre:ce qui eit abrurde. Q'e fi D lie peur nie- 
Imr C, fi &-ce que U & C fcroiit cornpofez cntr'cux, tant 
Far I'liyporlie~c que par l e  corol. de la  2 p.,. doncpa r  i c c i l c  
~:iefiiepropoîiijoii [oit trouiiee E plus p i i d e  cornminle 
mciiir~entrc C & D. II clt eiiident par la r ~ . c o n ~ . f e ~ i t . q i i e  E 
nehera tous les trois iiombres, A,B, C ,  d.autant qu ' e l l e  
ridiire C,& D,lcqucI rnefure B,& A. l e  dis d ' a ~ i a n r a ~ e  que  E, 
eRaiifli la plus grande niefiire cGmune. Autreinét fi elle n ' e k  
I a p l i ~ t  graiidc,cii ioit  vne: autre plus grande, fcauoir F s'il cfk 
poi'Ii3le: Or rnehrant A,& B. elle mefurera aufi il, feiir plus 
iraiide commuiie rncfure par le corol. de lai-. p. 7. & p&!a 
r n h c  raifonmefuraiit C,& D,elle mefurera ail fi leur plus 
grandecommunc mefure E,f$auoir le   lus graiid, le plus pe- 
rit ,  ce qui eitirnpofible. Donc  E fera la plus graiide co111- 

muiiemehre des trois nombres A,B,C. 

Par cecy e j f  wwnif$e ~ U ' Y R  nombre p i e n  mftlre tiok, n;&re- 
ta aufi la phgrande commzme mrfired'iceux. 

E7i la m+ne manrcrc , tjZans donne7 plm de trois nornbrcs non 
premicrr entv'cm , jèra trotlttce leur p h  grande commune mefire, 
Qmru a&fi Eicu l e  mejme coral. ' 

T H E O R .  t. PROF.  1111. 

Tout nombre moindre, eit partie ou par- 
ties de tout nombre plcs grand. 

C'efi i clire que d e  deux nombres inegarix le plas petit cfk 
part ical~quorc,~~~ aliquanre du plus graiid. 

Soieiir deux nombres A ,  & B inrgaiis. A ...... c P .... A 
Iedis que B plus petit, elt  o u  part ieali- B...$ R ..... J 

quote,oii aliquaiire d e  A. 
Carey B mefurc A,oqnon. S!,lie morure, il cf? partic ali- 

O i i i j  
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216 S E P T I E S 2 1 E  
quotcpula 3 .d.7.s3i1 n é l e  m c f u r c p a s , ~ ~ ~  bienA &B,feroii 
eiitr'cux c o m p o i ~ z ,  o u  p m i e r s :  fi c ç n ~ ~ o f e z , i l s  ai~roiitv;~ 
p o p p u n e  mcfurc par la r4,d.7. fi preniicrs, ils auront I'm;r; 
pour  commune mcîurepar la rl.d.7. aiiifi B contiendra tu. 

tain iiornbrc d'vnircz femblables aux viiiccz qi:i Coiir en A,  

T H E O R .  j. PROP.  V, 

Si de quatre nombres , le premier eit tel!c 
partie du k c o n d  , que le tiers du yuart; le prc. 
mier ~r tiers enfcinble, kront  telle partie iii 

Soieut qnat re  nombres A,E C,D & EF, A... 1 
deS. ccls A efi tcllepartie dc B C, que D B. J G.,.$ 
r d e  ,,.Ir dis aD en~rniblc lu i i t  il....* 
telle partit de RC & EF enfcmbles,coin- E .... + H  ,,., i 
rnefil 'cft de BC. 

Car puis qtie A ckte l le  partie de BC,qne D de EF,RC ( B .  
tiendra A au tan t  dcfois,comme EF coiicirndra Dpar la  4 d .  
Soit donc BC diuift en a u t a n t  de partiesq~i'ilcontient dth i  
A,fqaiicircn BG,& GC; EF Te diuiScraarifi en autant dcpar. 
ties cgales à D,fçauoir en EH & HF: & d'anranr qce BGi! 

cgal a A,& EH a D; fi a chofcs e ç d c s o n  adioulte clioler t. 

g a l e s , f ~ ~ i i o i r  A &  GG,i D & EH; A & O  cnfcmble, Ceroiiir- 
gniix a b G  & E H  ei~TenibIc : iemehc fe dira de A, GC, D!S 
HF: & partaiicaiitaiit de fois que  6C contient A ,  autaniic 
fois HC 8: EF e i~~crb le , co~ i t i e i ld ronr  A & D ciifemblc : r :  
qu'il faluit prwucr .  

Si de quatre nombres, le premier contient 
rellci pxt ies  diifrcond qorlé tiers 'du quii;,  

C' 

le pïcm'er k tiers enfinible, feront tellei 
parties du fecond & quart  enk~nble ,  q u e  ;e 
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E E E M E N T .  
premier du kcond.  

... .. Soient qiiJtre nombres AS,C, DE, & F A 3 G .  3 B 
dcfquels le premier A R  coiitientautant de C ......... 9 
p a m c s  du lècond C, q 1 1 c 1 ~  j.DE rft du4.F. D... 4H .... 4 E  
le dis que AB,&DE c n i e ~ n l l e , c ~ n t i e i i n c ~ i r  F ............ ' 3  
2u:aiir de parties de C & Friifemble, que  A R  dc C. 

Câr pour autant q u e  A B contient tellcs parties de C, que  
DEen oiitieiit de E i cfkaiis A B  & DE di;iii'ezaux parties de 
C &i,6 y aiira aurziirdepnirici dc C a n  A B ,  coiorni. d c P  c r  
DE,& a r i a  l.p.7.AG,&DH e i i ~ é b l c , f ~ r o ~ i t  telle partie de C r & F m  einblc , comme &G cfi de  C. I t e m  GR Br H E  eiilcrn- 
bl:,Icront telle parlie de CSc F eiifernblt,conirne G B  fkul c l t  
dcC h l ,  ainfi Ar & DE ierarit ciifcnible deïix fois telle par- 
rie d g  c,& F eiifernble,cornrne AE eftoir de C : ce qii'il f ' i i l loi~ 
d:inoiiher. 

Si vn noinbreeft telle partle d'vn autrenom- 

' A  

a u f i  telle partie du reite, comme le cou eit du 

Soit A B  telle partie de  qu que Ie A. . . .+  E 2 B 
tetniichÈAE ef t  du rcrrauclié CF. G .... 4 C ........ 8 F .... .+ D 
IF dis quek refit EB,fcra telle partie du reiic FD,que le tout  
ABdkdii tout CI). 

Car eitaiic pris le nombre GC , de telle f i son  que telle par- 
rielcrecraiicht. A E  elt  du r e~ ranch2  CF, tclle partie le relie 
EBf~itQ'icelu~ GC , par la 5 .  p. 7. les deux A E  & ER e i i h n -  
bleferoiit tclle partie dc G C  & CF enfemble , qii'efi AE dc 
C F ,  c'clta dire qu'elt le tout A B du tour CD : & parrnnc 
pique .4H di ?elle partie dii nombre GF que de  CD : iceux 
noinbre; GF,CD feront egaux entr'eux par la+.com.feiir.eii 
ofiai i r  donc le nombrecomniuii CF,les demeurzns GC &--D 
kroiit egmx ; & lc refte PR fera r t lw parue  du x i ? c  
FD, que de GC : c'elt  a dire que  le tout AR di1 t ~ i i t  C i), 
piiirqiir EB a c k f  FOIE telle partie dc GC, que A g  de CF,  qui 
pa~i 'hyporiiciree!~ la mefinc quc AB dc CD. 

. 
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T H E O R .  6. P R O P .  VIII. 

Si vn nombre contient telles parties d'vr 
arme nombre, que le retranché du retranché, 
2 ~ 1 %  le reite contiendra telles parties du rek)  
que le tout du tout. 

Si le nombre  tocal A B  contient telles G..  A ...... 6E..iE 
partles du total C D ,  que le rctranchi: C ......... 9 F...? C 
AE du recraiché CF: I r  dis qiie le r eke  EB contiendra dri 
partics du r eke  ED, q u e  le to ta l  AR, d u  total  CU. 

Car  ii un pofr  GA conrenir celles parties de FD,queAE:: 
CF,ou A B  de CD, par la  6 . p . 7 . 1 ~ ~  dcux nombres GA,AEtr. 
fciriblc ferout  rclles y arties des deux CF,FD eiikrnble ( c'ri 
à dire l e  tout  G E  d u  toiic CD)  qiie GA de FD, o u  AR de CL; 
&par tant  puis q u ç  GE & AB con:ieiiileiit tellrs parues 3tC 

I), I'vii que l'aucre,ils feront egauxj parqiioy en oltaiirle>l 
brc  commun AE , reitrront GA 8( EB cgaux. Mais GA top 

t ient  telles parties dc FD, que A B  de  CD : Doncaufsi E3 
rociricndra telles parties d'iceluy FD, que AB de CD,cr$ 
falloir prouuer. 

T H E O R .  7. P R O P .  IX, 

Si de quatrenombres , le premier eit t dli 
parîie du Cecond que le tiers du quart, aufi er 
chnngennt le premier fera telle partie,ou tek 
pnïcies du tiers,que le fecond du quart. 

Soit  A tcllc de BC q u e  Dcfl de A... 9 
Er. l e  dis qu 'en  changeanr, c fera telle B,..3 G..,j C 
partie, ou c6tieadra tellcs parties de Il ,  D.... 4 
que B C de E F , pouriicu que A & BC E .... q H ..,. 4 :  
h i c n t  plus petlcs que D & EF chacun au lien. 

Car d'autant q u e  par l 'hypothefeA eft telle partiedcB( 
rominc D d e  EFj BC coiitiendraautantdeparties egalesai 
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E L E h l E N T ,  219 

rp:EF d9e3ales à D: Coit donc  diuifi le  nombre  BC en p a r -  
r ies  BG,GCçgdcs a A, & lenombre  EF en parties E H ,  HF 
egaleîa D.  Etpuis que ~ e l t  rnoindreqm D,pa r l a  4.p. 
7 .  AeItY3rtlc de il , o u  c o n t i e n t  partics d'iceliiy , & coiifc- 
quemrnciit tous les autres EG de EH,& G C  de HF: mais par 
ceqiie B G  e i t  epnle a GC,& E H  à HF ; BG l i r a  telle ou  tcl-  
les pmies d c  EH,qiie G C  de HF;  & partant pnr la f .ou  6.p.7 
RG,GC eiiftrnble, c ' d i  a dire SC, Ccra celle o u  telles partics 
de EH,HF eiife~nhlcs,rgauoir EF,que BG de EH.cseit i diïo 
que A de D. Cequ'il f ~ l l o i t  prouuer. 

T H E O R .  8. P R O P .  X. 

Si de quncre nombres , le premier contient: 
tellesparcies du kcond , que le tiers du qiinrr, 
auh en c!l.ingeant le premier contiendra telle 
ou telles p~r t i e s  du tiers, que ie fccond du, 
quart. 

Soieiie4.nombres A B,C,D E, & F,def- A..z G..2 B 
qu~IsABco~ir~eriiie teiles parties deC,quc C...... 6 
DEdeF  .Ie dis qu'tu c i i a i i gean t ,~B  fera U ..... jH ..... JE 
tcilcoutell~s parties de  1) E,quc C eff d r  F ............... 1 f 
F, rnoyeniianr que A B  & C foient plus petits que DE & F, 
cornmccn la precedentc. 

Ca r  AB efrant diuilé cil A G , G B  parties de C ;  & D E e n  D 
H,HE parties dc F; A 6  Lèra diuill: cil aut i r  d e  parties qiieDE, 
&tant AG q:ir G B  fera tcl lepart ie  d e  C,qiie DH& HE deF: 
Donc en cliaiiqcant par la 9.p.7. A G  îera telle partie oupar- 

~ ~ D H , & G B  de ME,qiie C d c F ;  & partant AG k r a r e l -  
~epartie,ouparties de D H , q u c  GB de HE.  Donc par la 7 o u  
b,p.7.AG,GE c:ilcrnllc, f5rciioir CE A B  , h a  aufsi telIcpar- 
iic,ou part:es deDH,HE enkmble,c 'efi  a dire DE,qiie C de 
F,cequ' i l  failoit y rouucr .  

T H E O R .  9. P R O P .  XI. 

Sile tout efi au tout,comrnek r e t r ~ n t h i  ait 
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8 2 0  SE P T l E S f l l E  
redanché;aufi le reRe iera au refie, commelt 
tout au tout, 

Si Ie tout A R  c f i au tou t  CD,  c o m m e k  A ,... 4 E...rB 
rerraucht: AE e i taure t r5chi  CF:ic dis que C......bF...;D 
Jerefie EB fera an refie FD,commc le tout  A B au tour CD, 

Car  puis que  AR efi a CP,commc AE,a CF;AB la plus pe. 
tite,fera telle ou tellrs païtics de CD,que AE de CF, & parla 
7.0~1 8.p.7. le r e k e  EB Cela telle ou telle parties durefi! FD, 
que  lc tour du tout:& partaiu par la ~ o . d . ~ . l e  refit EB feraar 
rcfic FD, comme l e  m u t  AB au  rqut C D . c e  qu'il faloit pro!. 
uer . 

PROB.  IO. PROP.  XII ,  

Si autant de nombres qu30n voudra for,; 
proporti8naux ; cornine l'vn des antecedaci 
fera à Ivn  des conkquens, ainG tous les ante 
cedans feront à cous les c ~ n f e ~ ~ ~ e n s .  

Soielt t a n t  denombres  qii'on t-oiidra A .,... 6C ..,. 4 E,,: 
proporti6iiaux A ,  R ; C , D; E, F ; B ......... 9D ,..... 6 F . i  
c*efi a f fauoir  qu'il y ait telle rai(ou de  A a B , quc dc CaD 
&- que  de E a F.le dls qi ie  ~ O U S  le5 antecedans A,C,E,  eiikc. 
blc,feront a tous les conkqucnsH, D,F enfemble, comrnci, 
19vn desantecedms a R I'vn des conléqurns.  

Car  puis que les fufdits nombres Sont proporti6iiaur,&d 
C,E,foiit inoiiidres que  B,D,F; par la r o .  d.,. Aferatclie,~! 

.telles parries de B,que C de  D, & E de Fj & par la J. ou 6 F: 
A 6r '> enCemble feront tel le,  OU tellcs ratt ies de B &Dm 
f e ~ n b l e , ~ u e A d e  B,ouE de F.Derechefpuis que A,Cenlen:l: 
cornine vil reiil , cfk telle partie,ou parties de B,D,cnfemÙ!: 
coinme v11 [cul , q.ue E de  F,aiifli par les m e h c s  prop. A . (  
r ï i f ~ b l e  aiiec E,fcront telle o u  telles parrics de B,D e n h  
blc a u e c F , q u ~  A dr B;parquoy par la zo.d.7.rous lesanrc:? 
dans A,C,E enfemblc,aiiront mefine raicon à tous Ics conb 
quens B,D,F eiikrnble,que A aB.ce qu'ilfaloitprouuer, 
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THEOR. II. P R  0 P. XIII. 

Si quarre nombres font prop&ti6naux : 
a u f i  en changeant ils ieront proportionnaux. 

Soient 4.aombrcs proportionnaux A,B,C, A ............ 1z 
D, fçmoir qu'il y ait telle raifon de A à B,qua B ........ 8 

.... de c a D:  l e  dis qu'en chamg~anc, il y aura C..., g 
tel!eiaifon de A à C. que de B aD.  D......6 

Car puis que toinme A efi a B linfi C à D par fa =o. d. 7. D 
pluspetit fera tellc o u  telles parties de C, que  B efi d e  A , & 

artant cil changeant par la 9 . o u  1o.p.7. D. fera telle o u  tel- 
t r p i c i  dc B,que C d t  de A , h p u l a a o .  d.7.coiiuerrie, il 
gaurarneGne raiton de A à C que de  B àD. Ce qu ' i l h lo i t  de4, 
monitrer. 

Si1 y a tant dé nombres qu'on voudra d'vn 
coiti,& autant d'vn autre,qiii fe prénent deux 
à deux,& en rnefnle raifoti ; iceux en raifon e- 
galcJeront aufi en meime railon, 

Soienr d'ynepart tant  de nombres qu'on A ......... 9 D... ..ci . ...... voudra A,B, C, & autaiit d'aurrepart D ,  B 6 E.-. 4 
E,F,& que de deux en deux il y ait telle C.  #.3 F..z 
ra ih idc  A à B,que dc D a E,& d e  R à C que de E a F. I e  dis 
gu'en radon egale, 11 y aura rcllr raiîon dr A a C , que de D 
a F. 

Car puis que comme A efi  i B , ainfi D i E , en  changeanr' 
par la 13.p. 7.comme A Iéra a D  , ainfi B à E : femblablemei-ir 
aufi puis que comme B elt à C, ainfi E a F, en changeîi i t  CG- 
me~feraa E ,  ainfi C a F. D o n c  comine A I'era a D, aiilfi C 
f e r a i  F ( car puis que A CR i D,&C i F,en mefme ~ a i h  q u e  
B a  E, lufi A frra a D en la merme raifon ue C à F , comme 9 Lraiiicontiiient dernodiré)  & partant en  c iangeant,comrno 
A h a  C,aiuîi D fera à F : ccr gu'il falloirprouucr, 
- .  . -. 
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OrqwcA  &nt à D,& C À F , rnrncrrne ra+n que'B à ~ , i f r  
filent de nzejine raiJin cntr'eux , nom le dcn:onficroJ~r dinj. D'au. 
tnnt  que c o n n e  A $ 2  ~ , a i n j î  B à E; E p h  petitfiria telle au tel!e; 
parties d rB ,qm il de A: Derechefpzh que comme B à E,ainjC j 
F ;  F momdrefirn telle , ou reYes pa~ties de C, qzu E de B: parquy F 
f i r ~  ayfi t e l l r  OU telhpartres de  C ,  que D dc A partant parla 
zo.d.7. canwrtie,corn veA)r f i  à D,a in jC  [rra à F. Donciei rai- 
fins des nombres qzfilont demq'he a vnc ,font ail,$de mc/ine in. 

tr'cSrs, 

S C H O L I E ,  

de Lemme refiond à la 11.p j.Donnot/c  fer^ d'icelle 1r.p r. & 
ka14tres prop du merme hure p o w  nppuyer les demonjlrationr der 7. 
8. 0 Y.  1 uves: mais ilrejt enrdcntqu' Euclide rr voub dij'?ingan h 
t ~ w ~ h e  dadec lagrandeur. pis grfiepluJeurs propofiions demon- 
prees Cs grandews au .lrure,/ont dercchefdwnonJ>,ee~ en nonbru 
és 7.8 .& 9 .lirrcs: &partant ne /e doiuent appuyer les demonjka- 
rions des pi.op.de ceux cy f ~ r  relies de cely-lh . Cc quk bitn ~aujire 
sojrzeu Doënotrur la premiereprop.da 7 .  

T H E O R .  13. P R O P .  XV. 

Si h n i t é  mcf~lre quclque nombre aiitnnl 

dc fois qu'vn tiers meiiire vn quart ; a u f i  en 
chanmant le fecond mefurera le quart autant 

? 
de fors quel'vni~é ineftirele ~iess. 

Soit l'vnit; A mefurant autant dc fois A. 2 
B C , q w D  mefure EF:Iedi$ qu'en ch i -  B. I G.IH.IC 
pcaiit BC mefutcra EF,cnrnme A rnci i -  
3 

D.2 
r e  D. E..I I..I K..rF 
. Car par I'hypnthefe BC Ctant diuiG par vnitcz, & EE paf 

la partie de D, icelle partie D fera aurpur de fois en EF, rom: 
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me A en RC, & chacune partic de EF fera e ~ a k  aD, comme 
ciacu i ie  de BC al'vniti:, d o n c  L'vnitE BG eit à la partie EI, 
comme GH a IK, & HC à KF : & parrant par la rt. p 7. tous 
Ierantecedeiits BC feront à tous les confequeiits EF ,  corne 
BG aE1,ouleur cgaux A a D: ce qui  citoit aprouuer.  

THE O. 14. 

Si deux nombrede miiltiplient i'vn l'au- 
tre; leurs produiQs ièront egaux entr'eux. 

Soicnt deux nombres A ,  & B, & que A multipliant B pra-' 
du le C,& B rnultiptiarit A pro du if^ D : Ie  dis qu'iceux d c u t  
 produis?^ C & D fonr eg;!ux ener'rux. 

Carpuis  que A ~ n u l r i ~ l i a n r  B produit C : B &a airtanr dans 
C,qur h i t é  e f l  en A , par  la I!. d. 7. & Vnité. 
par la 11 p 7 en changeant A fera autaiic A...3 B .... 4 
dr fois dans C, q u e  l'vnité efi en B I r em C ............ I L  
Brn~ltipliant A ,  & prodiiiCant Dj  A Cc- D ............ IL 
îiaiit3nr de fois dedans D, qu'il 7 a d'vliitcz en  B par lamec- 
m e q  d.7.k nous auons prouiii: quc  A efkolt autant en C,qiic 
l'vnitl: e n  B ; donc A elt autant en  C qii'eii D ;.& partanr par  
Ia+com f e n r . ~  & R feront cgaiix eiitr EUX : ce q?isiI f a l l o ~ c  
irniouitrer. 

THEOR 15. P R O P. XVII. 

Vn nombre multipliant deux aurresJes pro.. 
duitts feront entr'eux en m e h e  raiion que les 
roultipliez. 

 nir ré, 
Soit lc  nombre A leqiicl rniiIti- ' A.. 

pl'aiir les nombres B & C faKc B... 3 c S... 4 
D&E: Ie dis que les deux produiCts D .m.... 6 

D,&~,font ciiu'erur, commeB à c. E-mi-8 
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Deux nombres inultiplians vn afitrc , li 
produiRs kront  enrr'cux , en mcfine r a i h  
qpe les innltiplians. 

Soient deux nombres A & B, multi- A.. ; B ,. ,+ 

p l i a i i s ~ ,  & Coieiit les dcux p rodu i~ I s  D C.. 2 
& E: I e  dis q u  iceux II & E feioiit 1 vn D ...... 6 E ...,.,. 
à1 autre coinrnr A clt a B.  

Carpuif  lie A ni~l t ip l iant  C produiA D,aiifi C rni11:;~ 

Apioduira  9 cnieCnc D p a r  la i6 .p .  7. 8i p x  la m e h r r a i .  
puiîque Brnulr ip l ix i r :  C pro i iw3  E,auili C mulripliit Bi! 
d:-ii-aIciliefineE:aiiifi A & B rn i l r i r i ! i ~ i i t  C,c'elt coinn:' 
~iiiiitiplioir A & 3 .8r  C mdrip!!aiit A &B,les deux p r o u .  
1) 2i  E, Ceroiir l 'vn a l'sucre comme A cit a B, par Ialï  p ;  
q u i  eltoit à prouuer. 

S C H O L I E .  

C',tu i l s  a accammodi ' a p s  C a m p m r ~ )  tunt c p f l e  prop. p 
preiedenrea taztde nomb BJ p ' a n  ~ i o u d m ,  e n  ~efle/or t .  

Si vil  nombre multiplie tant de n o i n l ~ e s  qu'oii voudra : 
qiiclcoiiques nornbïes en inulripliai c quc !y~c  autre, l c i f :  

diiiLts feront entr'eux enrnefmes rairons que les  rnulri I, 
011 ~n~.iIripIiaiis. 

Car le nombre A ndtipliant1~>~ brer B, C,D, ocr epmr fi 
i rb ! rE  ~ a f i c e t d r  ,fi ,cntpro- A... 5 
ul ,r Er les nomhes E,F,ti.Ie B . .  z C ...; D ..,. 4 
d~qrre&,F,G,fiizt&tr'e*x L ...... 6E..hiii..? Giiii.i.n 

\ {O" 
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T H E O R .  17, 

Si q m r e  riombres font pra?ortiannaux;le 
produitl du premier i3r quart,kra egal au pro- 
du18 d1.1 fecond tiers. Et fi le pro duiçl du 
picinier 2 q;urr,eR egrl nu du Teciid 
&tiers ; iceux quatre noinbres font propor- 
iio maux. 

...... Soierit+ nombres proportionnaux A 6 B d . . .  4 
.. A,B, C, D, h le premier A rnuiri- C ...? D 1 

............ pkpa le dcrnier D prodii:Cc E, & Ic E L Z  

fetoi~d B par le riers C produifê F. Ie F ............ IL . 
dis q u c  E ~r F f"o;i:r e ~ ~ i h .  G ............,..... t &  

Q'rUiifiiir loir. Soit rnuiripIi2 A par C, & I e ~ r o d u i l t  foir 
G :  a'aurailt ue A muitiphilpar C gr D, prodiiitt G & E, il y 
al:a [ellerai 7 oii de G à E, que d c  C a D, par la  18.p.7. h r e i l -  
Ifrneiit d'autant que C multipliant A & ~,produi&t G & F ,  il 
yauratelleraifoiide G à F, qiiede A $  II. par l a  17.p. 7. ou'de 
CaD, qu i  font e n  m e h e  rairoi1 qiie A & B. Par iioy (; c f h '  9 iE, & G a F  en ipefinc raifon uc C a D ar Ie cmme de la 
ipp.~.rbmG fin à E,ai.ifiG yera i P;p:$uoy G iura  m i h F  
raiioaa E qu'à F ; & srraat E & F fcrour nombres egaux, 
~idi que I I O L I S ~ U O I I S  J i  CI, la z n d c f  

Pour la fcconde partic, Toit E prodniR d e  A multiplii par 
D,e+ a F,prodiiit dc 8 inulripliT par C : I c  dis quc  A eIt i 3 
romnie C e f i  a D. 
Ca fi G cfl p d u i a  de A mutipIiC: par C ; I1 F ii5Sreç 

tpxauront m e h c  d o n  a G.comme nous  auons dit eo!a 
iodcf. Mais 11 y a tcllc raiCoil de G à E,comine  de C à U, par 
b i # . p .  7.  & [elfe taifon de G à F,comrnr dr A a B,par la 17. 
p.7,&partanrparia lemme de 12 1). p. 7. A ~ M  n ,  ~ o m i a e  
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r t b  SE P T I E S M E  
C à D : ce qu'il failoit prouuer. 

T H E O R .  18. PROP. XX. 

Si trois. nombres font pïopoïtionnaux, le 
yrodui&t des extrema el? egal au produiltdii 
milieu : ~r fi le produis des exrremes elt egdl 
à celiiy du milieu iceux trois nombres ksonr 
proportionnnux. 

deke proPorition efl ailee i demonftrcr : car en pafantli 
noiribre d u  milieu deux Fois, afin qu'il y  ai^ 4. nolnbces p[o. 
portioiiiiaux, defquels le Econd & tiers foient esaux i par li 
p r ecedç~~re  1eprodui& du remier &quart,Scra egaI au 

fay meLnc &c. 
gr'" dui i t  du fecovd & t i e ~ s , c ' ç ~  i dire au rroduiLt dufîiou 11 

T H E O R .  19. PROP.  XXI .  

Les plus petits nombres de tous ceux qui oni 
la ineiine d o n  auec iccux , meiùrent egde 
ment les nombres q u i  ont la mefine raifon, 
fifauoir Ic plus grad, le plus grand, le plus 
.petit, le plus petit. . - 

Soient deux nombres les plus pe- A...; B ..., 4 
tirs en leur raifoii A & B,& d e u x  au- C ...... 6 D ...,. ... ! 
t rcs  nombres plus C & D en mefme raiibn qu'ictnr 
A 9( R : le d ~ s  que de meGne fason quc A mefure C , a u f i 3  
mcfcre Il. 

Car puifque iceux A,B,C,X), font proportioniiaur,ib!~ 
frroiit aiifTi cil c l ian~cai i t  par la 13.p.7. A fcradniic a C,com 
m e  8 a D & A  & B  plus p i c s  q u e  C& D,&par la zo.d.7.krj 
r n e h c  partie ou partics d'iceux C & D. O r  ils  iiepeiiucn 
efireparries : car i l s  ne reroiEt les plus norrilrrs de In 
pdw, coinmeil  eit ai& de p r o w e r  pu h;~ .  deE & 11.p: 
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E L E M E N T .  1x7 
Donc A efimcfure partie de C, iie R de D:& p m a n t  Anie- 
hic C , a u r i i i t  di fois qiic B mc?uic D : cc qu'il hiioir dc- 
monitrer. 

THEO.  t o .  P R O P .  X X I I .  

S'ily a trois nombres d'vn coité , & autant  
d'vn a k e ,  lefqiiels pris de deux en deux foiCi: 
en!neîine r d o n ,  la proportion eftnnt trou- 
bite ; en raiSan egale , ils lerant proportion-. 

Soient rrois nombres d'vn colt6 A,B,C, &trois d'vn aiitre 
D,E,F, gi qu'en proportioq troublee A fuir a B , comme E a 
F,CB dC, coninc U a E : Ie d ~ s  qu'en raiLon egale Afctcra a 
C,comrnc D a F. 

Car A ci tant a B. comme E a F, le proclui& de  A multiplii 
puF,fcra cgal au prodilia dr i3 rnulcipliit par E, par la 1y.p. 
:. Iiein B c$mt à C, comme D a E, Ir rneline produifi  de B 
rnulri?lié a r  E , Ièra c g d  au p r ~ d i ~ i &  de  C multiplit. par D, rF plam!: meprop.5: p.irrancleprodui& de  A par F,fera cal 
iiprodi&ft.de C pzr U, & p a r  la 19. p. 7. il aura telle ra&n 
ipiia C,commr dc Da F: ce qu'ilfalloir prouuer. 

D'autant qw debx moyens Gargumedte* Qrpropmtions, 1 lqreis 
Iui!i$ea enplil& en grardcrcr, d e r n o n f i é a u  j-. l i w t  . il ea de- 
mnilrcrn celrcy-cyJeulcmefit dem en nombres. 11 nc fera hors de 
&as dr dn>üinprer a$ en nombres les ++autres mo ens , cornmie 
eijl~3 plujhrs Intcrprerrr. 7 

1. 
Siquatrenomb.c& font p ropor t i~unaux  ; par raifbn inuor- 

h,ou enchiigcant, ils Lèront proporrioi)iiaux, 
..... ... Sut A à B rmmc C à D. Isdin qugh A .  6. C 3 

. .... d~An;rant comm B à A ,  ninjïp à ÇAGar B 4 ï~ . *  
P i l  
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p h  qm comnak A À R,ainJ C À  D,enpwmutantpnr /a Xj.9.7 c m  
me ~ f i r 4  à C, r 'n / iB  a J> Dercchef p u  qtccB c,'? A D  commr Ai 
C , par la mcfme prop. Brera a ,4 comme D a C. Ce yur $ait p ro  

Si les nombres cornpofez fout propprtioliriaux; iceuxdi. 
uircz feront aiifi pioportiniiiiaux. 

Soct AB à C B  comme DE à F E .  Iedci A ...... 6 C ..., I 
qu'aufien drur,bntcomme~C R CB, d in j  D ..,. 4 F . . :  1 
DF À FE.  Car pmM guc comrnc A B  a CB, ain/i DE à FE.rnperm 
tuntpnr 14 rl.p.7. conmeh tout AB ml tout DE , ainfile retrsi?;i 
C B I H  retranché F E  : 6 partantpar la 11.p.7. comme ie torrriiili 
fis taat DE,arnfile repe ACfcra au repe DF : c'$à dire AC fD:' 
comrnc C B  à FE : donc en permutant comme AC/era à CE, $In, 

D F / r a  i F E  .Ce CJUZ c,?oit propofi'. 
par la merme manirre nom demon/lrerons co?nnzeauliurel.i 

diu$gn conaw/e 6 contraire de ra /on..~ar/alt prcmicremcni ror 
me AG à CB,arnji DE  à F t .  Id dri qirepardirr Jan conurrfiditai 

j b , c r m  neCB à A C ,  a'$ F t  ~ D F .  Carp M que comme A B )  
CB, aznF D E  2 F E  :en da irant comme AC/rra a CB,an$DT 
FE : & en changcaut comme C B j r a À A C  , arnj F E  cyaaDr. 

Soit maizicnnnt comme AC à AB,  ain/iDF a DR. i e d ; r  p n r i  
u@n contraire dz raiJoa , q;lc comme AC ep a C B  , air$ D F I E  
Car puid que comme AG 3 AB,  ainJDF d DE : en cbaqr.ia 
co~nme AB (ira /i AC,  ai$ D E A DF.  Donc en diuqant cornmrC 
i A C ,  ain.&'CP a DF: & en changeant comme ACfira aC6,air 
DF a F E .  C s  quc eJoirpropo/e. ,. . 

1 1 1 .  

SiIcs iiombrcs d iiifrz font p r o p o r t i o ~ ~ i ~ a u x  . icevxcoc 
pore= feront aiilTi proportionriaux. 

SoctAB a BC, comme D Ii a E F .  le  dis qu'en A.,.... b B . , :  
compo/nnt conrmeACej?a B C ,  n i n / ; ~ ~  aEF. D ..,. 4 E .  i 
Car pirM qze commeAU aBC,  aiv,GDE a kF: aperm~tunt j%' 
13 p .  7. comme AB a b ~ ,  mn/iUC aEF : & p  rtantparhii,;'  
commeAB,BC ozfe?nblr u DE, EF enfimble, c'$a drrc ia:on!!dl 
a la rox te  DF. comzc DC a l>'F : cnpcrmutantpar la ij.p.:.i!n 

me A C  u EC,n:nG L \ F & E F .  Ce qui e]?o~rpropo r. 
Sernl.iaS'~m r r t n o m  demonpreroni i y  comrnc au (.liurr !art!, 

pofizon ro merfi@ ionrratre d raifoor. Car fi r prernieremrn:~;~, 
me A R  a tic, a;nJ D E  a EF.Ie db par compofiron conuerfi hfr 
Ion, ?ire comme AC e/il a A B ,  nrh,C DF a D . Car w u  qrte Ab 
a BC,comine D t a E F  :en changeant c m m c  BC fi .a a 4B ,,i 
EF a DE. & cncom?c[anr rom# AC/era aAB,aznJiDFJum7 
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E L E N E N T .  229 , 
Maintcnnut /oit drrech f AB a BC, comme DE n EF. Zt  dis qur 

pni impo,Gtion cnntraire derai[on comme A B  ep a AC, a i n j  DE 
D F :  car p i t i [ p  comme A B  à B C  , a i ~ f i  D E  à E F  : ~ 7 2  
i lhyeant rommc B C fera a a B , ainji E F a D Er Donc è7b 
lampo[a t comme AC a n l B , a l n J ? ~ ~  a DE, & en changeant com- 
mrAb/eraaAC,a D E .  

I I I I .  
Silcs nombrcs cornpofcz font proportionnaux ; ils Ic fc- 

~311tauK par coniicrtio~i de raifoii. 
So~tcomme AB a C 3 , a z n .  O E a F E .  Ie A ...... 6 C ,.. j 8 

hqsrpnr coilrrerfin lie rairon , comme D .... 4 F .. z E 
di3 $a  AC, ainfz D E  a DF.  Car pub que comme A6 a CB,ainji 
D E  a FE: en permflant par la i ~.p.7.carnme 2e tont AB fera au ioy t  
~ ~ , n i n j r  le  retranché CBfrra au retvanché F k : & p r t m r  par !fi 

II,! 7.romme Ir tout AB a H  tout D 8, a i n j  le rrJ?e A C , a u  re j e  DF. 
Doncen permutant commeAB/er/( n AC , ninF DE a D P .  ce qwc 
~01t'9Yopnfi. 

THEOB. t1 .1 P R O P .  XXIII. 

Les nombres premiers entr'eux, f o n t  les 
plus petits de tous ceux qui ont  la mcfhie rai- 
f ~ n  auec iceux. 

Soienrdrux nombres prcmicrs en- A ...... Ç B ..... 7 
tr'cux A & 0 . 1 ~  d i s  qu5ls font les pliis C .... 4 D ... 3 F .. z 
pcrirs decous ceux qui on t  la m c h e r ~ i f o n  qu'cur. * 

Cars'il ii'ekainfi , foient C S: D plus petits en  lamerme 
raifoii, s'il eft p ~ f i i b I c , ~ a r  la 11.p.7.ils incfureront A & 6,l'vn 
comme I'aurre: qu'ils lcs mefurcnt donc par le nombre  E. 
DancE fcracoininuiie meCure cntrc A & B:aini; 81s nc fcrolc't 
point premiers entrwcux, mais compof i z  contre I'hypothefe. 
A& B foiir doiic les plus pcrits de rouç CGUX q u i  IOnt cil me. 
me d f o n  qu'eux. 

TH EO R. LL. P R 0,P. XXIV. 

Les plu? perirs nombre; de toils ceux q u i  
ent vne mdme raiion,Cont premiers entr'eux. 

p iij 
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3 F P ? z E S I ¶ E  
Soirnt 1cs nombres A & B,les plus penti .  A ...... 60., 

dc/toiis ceux qui on t  la m e h e  r ï i ion:  Iç C .. 
dis f o n t  premiers elitr'eux- B ..... J E.., 

Autremét s'ils ne font premiei-s,quc C les mecure tous deci 
5'11 efi poifible, fgauoir A a u t a n t  dc fois qu'll y a d'vnitezci 
D ; Br B autant de fois qu7il y a d'vnirez en E.VeudoncqutC 
m e h r c  A par les vnitez qui font cn D ; & B par les vuitez qc! 
font en E;c rniilti liant D E,produira A & B ar la y.ccm. P h t .  fa 17. p.,. il y aura  m e h c  rai on cicb8il 
que  de D a E : & partant puis ue D & E [ont parties d':cm 
A & B, ils fon t  moindres : ain ? I A & B iir îcront pas ics ploi 
pctirs n o m b r r s  de m u s  ceux qui ont  la mernie r i fon :  ceqi;. 
clt coiitrc nofire Iiypbthclè. A & B i i n t  donc nombrcs pr; 
miers ena'eux. 

Si deux nombres f ~ n r  premiers entr'rür, 
celuy qui in  mefuïçra l vn icra pïcinier i lau-  
tre. 

- Soient deux nombres premiers cntr'rux A......fiB,.,..j 
A &  B,18vn ou  l'autre defqucls, f5auoir A, C...j D..I 
loir rnerurE parlenombrcC. Ie dis que C cfiprrmier à h  
tre B. 

Aiitrcment fi B L9( C ne font premiers cntr'rux, qutDit! 
m e h i e  tous deux,s'lI efi ~o f ib i c .Vcu  dalic que DmefureC, 
& C inefureA, par la I r .  corn. fcnt.Dmcii~reraaufIiA:mair 
il mefiire pa~eil :cment B. Donc  A & B n e  t i n t  premicrsta 
tr'cux. contre I'hypothefe. C cil donc a B.  Si qut l  

que n6bre mefurc  R,on plpuucra en la n icf ine~anicre  qi:; 
h a  premier à l'autre A. 

T H E O R .  24. PROP.  XXVI, 

Si deux nombres %nt premiers à quelqut 
autre, le produit d a  deux fera premier à c d  
autre. 
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E L E M E N T .  3 3  1 

Soient dcux nombres A & B ,tous A ..z B ..J C ..... 5 
&ux a C; & que A m u h p h r  . .... 6 E..z F... 3 
par B produire D.Ie  dis que D ef i  premier a C. 

Aiitremeiitfi D & C ne fviit premiers eiltr'eux, qu'ils roi& 
compofcz , k qnc E les meriire cous drux, fçauoir I) par l e  
nonbreF: Donc E multipliant F , prodiii& il par la 9 .  corn. 
[cnt.cbme auf iA  par B : aiilfi A,E, F, 6, reroiit proporcion- 
nauxparla r9.p.7. I tem A & C [ont p rcm~r r s  : donc E rneru- 
rant  C fera premier a A par  la 1 7 .  p. 7. & par la r j .  p.7 A & E 
ehns premiers. ils feront Ies piils pctits de Icur raifon : ainfi 
ilsmefurcronc F & R qiii ioiit cil la m c h c  raicon, I aimir A 
pefureraF:& Emcfiirera B par  la r1.p.7. Mais il me 1 ure a n f i  
C:B 8i C nekroient donc pas premiers, cont rc l ' l iyp~t l iek .  
Dk:a doiic premirr i C. 

Si deux nombres font premiers entr'eux, Ie 
produis de l'vn d'iceux multiplié par foy , efi 
premier au reitant. 

soient dcnx nombrcs prcmicri A,& B, A... 3 B .... 4 
kquel'vn ou I'aucre d'iceux î5auoir &A, C.. ...... 9 D... 8 
multiplii parfoy podu i f e  c , I e  dis quc B,& C foiit premicra 
cnr:'eux. 
Car fi on prend D,egal à A; B fe raads i  premier D. ~ i n G  

A &  DeRms premlcrs a B,par la z 6.p. 7. A mdcipliç par D, 
c'cfiàdire par i '~y-mefme,~roduira  C premier au meline B. 
Ce pu'ilfdoit prouqcr. 

THEOR.26. PROP.  XXVIII, - 

Si deux nombres font premiers à deux au- 
tres; (l'vn & lautre à l'vn & à 1autre)leurs pro- 
duias feront premiers entr9eux. 

Soient deux nombres A ,  & B A.. z B - , , 4  
prmiers à deux a u r r e s ~ , &  D, & C:.. 3 .-a.- -7 

jueEbitleprodui& de A p u l -  E.....-- 8 . . . ...-..'....-.. ri 
11lj 
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IC' S E P T I E S M E  
tipliC par B,& F produis de  C multiplii p ~ f  D: Ic dis qucE ,  
& F Coiitptmiers eiitr'enx. 

C l r  A, & B  cilans premiers à C, leair produilt E fera au15 
premier au  melme C: par 1s 26 p 7.  par  le m e h e  d i f c o u r i ~  
tfraatifi p e m i c r  à D; aiiifi C & D eItails prcmicrs a E ,  l r ~ t  

produitt F fciaaufiprernier aE parla ~ 6 . p . 7 .  

Si deux nombres premiers entr'eux [on! 
multipliez charcun par foy; leurs produihfe. 
ronr premiers entr'eux: E t  fi iceux deux pro. 
dui&ts font encore rnuljiplie~ par les nopbrer 
premiers propocez au c0ininencemCr;les pro- 
duit% [ont encores premiers entr'eux, &[ou. 
fiours enuiron les exneines aduiendra IL 
mefine cliofe. 

Soiriir deux nombres  premiers cntr3eux A, & B , br q3t4 

mu1riiiliI. par Ioy melmc Trodiiifc C,niais 6 inu1:iplié par /ou 
p ~ ~ d u i k  Do l e  dis que C,% C,fCroiit premiers eiire'eux.iiim 
fi r? miilripliant C piodiiitt E;& B miil t~pliant D produi:?I. 
I r  dis qric E & F feront prcwiers c ~ t t ' c u x .  

C d r p a ~  Inz .p 7 . A  S< 1% eltas premrcrs,!: p rodu i c?dc~mi l  
ti,!ié p7r foy , k r a  premier a B reitaiir : pa r  la m e h e  ra ih  
B & C efiails premiers cntr'eux, D fera auifi premier a C.Dt 
rechef f ~ i s  q u e  A & B font premiers, parla 17. p. 7 .  C f w  
aufi picmier a B; & 1) a A :  Mais il a ef ik  dcmoiifir6 qutC 

elt auf i  prc~nier  a D: p3rquoy 1'vn &'i'aiirre n6Src A,C, irn 
premier a l 'vn & a l'aiiti enoinbre B,D; & partant a r  lai!! B 7.E F r ~ d i ~ ~ &  de A m  C fera P ~ e m i e r a F  prod~iit t  c p,parD 

Q!e f i  ei)core Amultipiiant E p rodu id  G;8< Bmuiri~1l;r 
F produitt  H: & f-1 $eroiit auui prcmicrs ciirr'~ux,Ctrp 
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E L  E M E N'T. 23) 
qKe A & C  font fremiers a B , leur p rod i~ i f i  E fera aufi prc- 
micra  B p r  la 1 6 .  p7. Par la mefrne raicon F fc raau f ip re -  
mteriA.~iiifi les deux A ,  E, h r o n t  premiers aux dcux B,F, 
[puoir I'vii &l'autre, à l 'vn & àl 'autrc j Srpartant par la z8.p. 
7.  G p ~ ~ d u i &  de A c i l  E, fera aufliprcmier à H p o d u i &  dc 
BenF,& aiilfi a hhy. 

THEOR. 28. P R O P O .  XXX. 

Si deux nombres premiers entr'eux font 
adiouitez enîernble; le produis ièra premier à 
tous dmx : S( fi le produit2 eit premier à iceux 
deus nombres ; ils fcronc premiers en- 
[I eux. 

Soicnt dcux noiqbres premiers entr'eux AB, & BC:Ic dis 
quclc compoE di-s dcux AC,fcraprcmier a m u s  deiix. 

C3r SXS I ~ C  font prcmiers,foit D leur A...j B S... 4 C 
rommiinc rnefure s ' i l  elt  palriblc: fi di ic D .; z 
DmcLire le tour AC, & la partie ~ ~ ; i i m e f u r c r a  a u f i  le refie 
BC, pria rr.com.fcnt.aiiifi AB, 7 BC ne feroient premiers 
cm3eux c o m e  13hypothelc. . 

Secoiidemenr,ti le tout  AC efi premier à AB,&; BC. Ie 
disque A B , &  B C Ieront premiers cntr'eux. Autrement que 
Dlrimefure s'ils ne Contprernicrs ; ilmefurPraaufii le com- 

dcs dcox AC,parla ro.qoin.frnr. ainfi AC nc feroit prc- 
mier a AB,&'BC, cc qui efi contre I'hypothere. AB & BC r5c 
doiic premiers cntr'cux. 

iIr'tn)ùit decrrj que f ivn nombre compo/é& deux, e p  premicr à 
I'und'irtux, i l l t r *  ruli>iprrm,era i lauire .Cdr l ;AÇ e/fprrmipr r AR; 
A B , B ~ / r r s i r r  ~remi<rr enrr'eux par la f i r o d e  partre de crjepropo. 
Donrnu j l i  A C f i r a p r e m i c r a B Ç p a r  la prcrninr parru de lameJme 

11 jin111 t,'?cpropofi, I 
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T H E O R .  29 .  P R O P. XXXI, 

Tout nombre premier efi premier à tour 
autre quyil ne mefure pas. 

Cclte propofitiofi CR airce ?i d m o n f i r c r  ! car s'ils n'e. 
ftoicnt premiers,ils a u ~ o i c n t  vne comnlune mcfurc aurrcqu 
13vnit& ; ainfi paf vn c k s  deux n e  feroient premiers cont:c 
I'hypothcfe. 

T H E O .  30. P R O P .  XXXII. 

Si deux nombres ie multiplient l'vn l'autre, 
& que nombre premier merure leur 
produiLt j il mefurera au& l'vn d'iceuy deiix 
nombres. 

Soienr deiix nombres A, & B,de la mu1 riplication dcfqutli 
f ~ i r p m d u i a  C,& q u c  D nombre melire Keluy C. 

l e  dis qu'il rnefureraaufsi Pvn o u  l'autre de A ou B. 
Aimernent s'il ne nefurc  I'vn ny l'autre, qu'il meruse C?ai 

lc nombre E: SI  donc D nemefurc A,par la 31.p.7.11 Ic tap~c.  
m i e r  iicehy,&.par laz~.p.7.i1s feront les plus petits de leor 
raifon. Mais pour sutant que D parE fair9 C, aufsi bicn que 
Aindtipii i .  par B,par Ia r 9.p.7. A f e r a i  D , comme E,aB,& 
par la zr.p.7.D mefurera Bi ce  qui &oit aprouucr. 

T H E O R .  31. 
6 

P R O P. XXXIII, 

Tour  nombre cornpoli eR meîuri pu 
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E LEalEN T. 
quelque nombre premier. 

Soitlc nombre compof2 A. I e  dis qu'il fera A ... ;..a 
neruré par quelque nombre rcmier, P .  B ....4 

Car puis qu'il efi c o m p o k , ~ l  fera me- C . .r 
fur6 de qurIquc nombre par 12 I j.p.7.& foit de  B ,  lequel fcra 
rompoli ou non : s'il el t  premier, la prop. CR rnaiiikite : 
mais s'11 eftcompoE, ii Ceramefiiré par vnau t r enombre ,  & 
loir C,lequcl fera icmier ou non : s'il elt premier, puis qu'il ? ' mefure B,& B me ure A ,  aufsi C mefurcra A par la II corn. 
ient. Mais G C cfi compofc , il fera m e h r t  par quelqueautre 
nombre :Et pource qu'vn iiombrc ne  fedirninuE infinicmét. 
nous viendrons finablerneiir à quclquenombre que nul autre 
ncmcfurera; &partant a vil nombre premier,lequcl mcfurit  
mus lesprrcedtuts,rneCurer~aulsi~e cornpufi  A.Ce qu'il fi- 
]oit prouucr. 

P R OP. 

Tout nombre eft premier, ou bien meh-C 
par quclque nombre premier. 

celte dernofiration efl euidence:car fi vn nombre  n'clt yre- 
micr,il eft  compofi  , & par lapreccdentc tout  pombrc corn. 
paÎc,elt rnefuré par quelque nombre  premier. 

PROB. 3. P R O P .  x x x v ,  

Tant de nombres qu'on voudra eRam 
donnez, trouuer les plus petits de tous ceux 
qui auront meCrne raifon. 

Soient donnez tant de nombres A ...... 6 B .... 4 C .....,. 8 
qu'ou voudra A,B,C : & faut trou- D.. 2 
utr les plus petits en l a  mefine rai- E... 3 F.. z G .... 4 . 
[on. ' H . 2 1 . .  K... L.. 
Si A ,  B, C font  premiers entrscux,on a ce que l'on cherche 

parlaq.p.7. s'ils Iont compokz, foit trouui: ~ ~ 1 ~ s  ~ r a i i d c  
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2 ~6 S E I P T I Z S A Z E  
communcmcfure d'iceux A,B,C,par la 3 p.~.IaquslIeir;~lur~ 
A felon E; B felon F,& C felon G. I e  dis que E,F & G foni 
)CS p l q  pctics nombres qu i  foient el1 la raihli  dr A,B, 
a C. 

Car il efieuideiir qu'iccua E,F.G runt  Cs mcfmcs r a i h  
p e A , B ,  C,d'aucant uc D mcfuraiit iceux A,B,C parles6 
bres E,F,G;D nialtip?iaut iccur E,P,<i,fcro~~t pmduiR1 di \  
Ç,par la 9.corn.feiit. & p a r  ce que nous apons dernonMali 
i8 .p .7 .  E,F,G,auronr la inçfineraifoii que  lcs niultipIiezA, 
B,C. Er qu'ils f o i e ~ t  les plus petits, on  le drrnonltrera aiiib, 

S'iIsne font tcls, raient H , I ,K lcs  plus petits iiombresayax 
mefinc raifoii qu'içeux A, B, C : ils les merirreront d o n c  e;a. 
l c ~ n e i i t ~ a r l a  zr.y.7.  & foit par le  nombre L , c e  q~'e[tdnt,~ai 
l a  9.com fsnr.L mdt ip l ia~ic  H,IIK, feront produitsles non 
bres A,R,C.Veu d6c qucD mul t ip l i~ t  E,Fait A;& L mulriplii! 
H,faic?lemeCnie A; par la 19. p.7.il y dura telle ra iondeC 
à L,que de  H à E: mais H eltrnoindre que E : donc D f:r; 
auki moindre qu rL :E t  puis que  H,I,Krnefurêt A,B,C,parl  
L rnehrera a u  fi iceux A,B,C,par la8  cb.fciit.& aiilfi D nefr 
ra 12 plus q a n d e  commune meriire d'iccux A, R, C: ce y. 
eft contre I'liypothcfe. II n'y a donc point d'autres namh 
moindres que  E, F, G , quiîoient cn mehc rufoii,que!a 
propofcz A,B,C., 

II appert icy que la p h  grande commune mt$ure de qzrltonqui 
nombres,m~[ire iceux par les nombres qui,/olat 1 , s  p h p e t i t r  htoxr 
ce*x yuilont en la me/me,raijon qn' iccux~ropofi~ 

S C H O L I E .  

r&r cer cho/rs appert le moyen dc tromer les deuxp1zu)ctitr nm 
bres p i  ont la me/m- raiJon,qae tan; de nombrer qu'on woudradj. 
ner continuc!fonetproportio"na~~~. comme fi on propole les nonbri: 
A,B,C,conrinuellementproporr.no~ tronueranr les  dtux moindrl: 
en la nielme rai/on,fipar ccprob.nour prmans E 6 F en la mt\h 

raifin der deux A & B, c'ep i f i a w o i r  ces nombres Làpr l e l q u d  
D plingrande commune mersre d iccu.~ A 6 B,me/ure &MX. C 1 

par Le coral.cy dufza.  E 6 F [eront lcspllrr petits de tous t r i l x p  

/ont an la ,ne/me raifon qa. A à B: C e p  à dire en la r ~ f o n  da t r i .  

tinue~lcmentproport~onnaux A,B,C. 
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PROBL.  4. P R O P .  XXXVI. 

Trouuer le plus petit nombre quc peuuét 
roeîureï deux nombres donnez, ,, 

Soiciitlcs nombres donnez A & B : il LUC A..,? B....4 
trouucr le plus pccic iiObrr rnrlùré iceux. C ............ 1% 

Silc plurprcit mefuieleplus grand,iceliiy D.......... IO 

Flus o r i d  f:ia Ic nombre que  nous chcrchijs 6 E... F.. L. 

~uefl'vnncmefurel'surre,oii A & B Czronr premiers ent re  
cux,ounon;li preinicrs,Coit C produit de  A, multiplié par Bi 
I c d  s quc C cfilc plus pair. nombrc  mc fur t  p a r  A, & par B. 
Car par la 7. coni. fciit.il e[t euidcnr que C rera mcluri? par 
1110 &par l'autre;& ~ ' 1 1  n'eh Ic moindrc nombre inefiirk pa t  
ircux A,Bjeii f'oirvn au:re plu< petit U,s3il cfi yofsible,Icquel 
Ameiure klon Ic nombrc E; & B felon le noinbre F.Cequ'cy 
h r , D  fera produit t m r  dc A niulriplii par E,que de  B par 
Tparla ilcilfiefme commune fciircnce,Sr artant par la 19. p. P 
:,.irerai B &me)  à E. Item A, & B,ckansprcinirrs , i ls  Te- 
roiitles plus petits dclcur raifoo par 1 1  r l . p . 7 .  & A mefurcra 
Fpar la r: p . 7 . &  d'autant q u c  B miilripliant Aproduicl  C, & 
miiltipliant F produiA D,i1 y aura telle raifon dc  C .i D ,  q u e  
dc~aF,par la r7.p.7.Mais nous alronsrnonfirk que Amcfu - 
ro:r F. done C m: Lirera aiifsi D, Igauoir le plus sraiid melu- 
1tra1c p@ pocic,ce quiellimpoTsiblc C citoit donclemoin-  
drc nombre que peuuent m e r u e r  A &  B. 
Soient maint:naec !CS deux nom- A .... 4 B..,... 6 

bresA,&B cornporez,& a r l a j f .  C..z D...j E ......,..... iz 
),7.foiiot trouurr C, br D i s  petits nombres d r  In  me& 
mcraiîoiijpar  la-^^.^. 7. E produit de A mulriplit par D, fera 
~p!aauproduitt de Bmultiplii. par C: ainîi E h a  meflri. par 
!,%par A j & par lc rncfme difcours dc la preccdciite drmS- 
harion, ou monfireraqu'il eit leplus petit nombre mrTurC: 
par A, & par B. 

T H E 0  R. 3 .  PROP. XXXVII. 
Sideiix nombres inclurent vn autre nom- 

bre: le plus perir qu'ils r n d ~ m n r ,  mcîuren  
M .  . 
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,135 S E P T I E S 3 I Ê  
Soient deilx nombres A , &  B qai me- A..% B . . .  f 

....... ...., Curent vil autre CD,& que le plus petit C 7F ~ 1 3  
nombre  qu'ils mefurent fuit  E. Ie  dis E...... 6 
pireE m e h r c r a  a u c s i ' ~ ~ .  

Autrement , fi E iic mefurc CD ; apres alroir m c h 6  CF, 
qu'il lai& FD p lus  etit que  fov : A & B meriirais E ,  ils me- 
lurer6t  aukiCFpal Fa i i . c u n i . f e ~ i . ~ u r  ils m e h r é t  le tour CO 
par la iz.com.fcii.ils mefureror d6cauiSi 1erefieFDplus perit 
q u e  C; ce qiii elt iinpoiSible, el tant le plus petit qu'ils m e k  
reilr. Parquoy Emefurera CD :ce qu'il falloit prouuer. 

PROB. 5. P R O P . x x x v r r r ,  

Trouuer le plus petit nombre que peuutnt 
rneiurer trois nombres donnez. 

Soientrrois nombres donnez A,B, B . .z 8 . . . j  C ...... 4 
...... C,il faut trouuer leplus petit nombre  D 6 

quviis mefurent. E .... 
s o i t  trouii; D plus petit nombre ire peuueiit mefurei4 

&R,par 1a;h. p . 7 . 0 r  C rnefiireauki Il , ouil ne le mchera 
pas:  s'il le rnefure : ie dis qu'il elt aursi l c  pliis petit qu'iceur 
A,B,C peuuelir merufer : car s'ilne I'rfi , en k i t  qiielqiiean- 
l i e  petirc E,s9il efi yofsiblc , le uel toiiiles trois A, B , C  
merure:it. D'autant que A & B mc 4 urcnt E moindre qurD,  
iccluy D,iie f e r a l e l ~ o i n d r e  q u c  A & B rnefhrene , cc quicd 
contre Ilhypothefe. 1) eit donc le moindre nombre que peu. 
üent mcfiirrr les nombres proporez A,B C. 

QuefiDn'efiariLimefiir t  prr  C : par A..z B..C.] .... 4 
la rnefmc j6.p.7. foit crouuil E +I!LL$ D ...... 6 
non~bremr fu ré  par C & D: I e  dk que  E E ............ IZ 
.fera Ic plus perit nombre mefurk par A ,  P ............ 
E, C. 

Car premirrcnxnt  E eft meruri: p x  A, B, C: d'autant quo 
C:,& D,lerncrurenr & A & B mehrancD,par  la ri.com fuit. 
ils rnelureronr au f i  E iiiefuré par D. Que fi E n'efi le p h i  
peric mrfurE psr ~ . B , ~ , < o i t  F per i r ,~ ' i i  cltpolfible: AB 
B donc mcluranr Fi D le ~ l u s  p r i r  rnefirré. p a ~ e u x ,  mefurera 
nufi ï par la 37. p.7 .  Mais C mecure au& Fi  (car A,R,&C Ir 
rncl;ireiir)donc C,& L) meîurcronc F.Et par la 3 -  . ~ . ~ . E p l u ~  
petit melur i  par C Sr D , m e r u ~ e r a  aufi F i le plus ~ c a u d r g  
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E L E  M E H T .  2 2 9  

p!gs~etitcequi cltimpofiblc. Donc E efioit L pIus pctic 
nombre mefur; par A,B,C. 

C O R O L L A I R E .  

DI u1y tfl manifejh+,quc& mou nrmbrcs en m~firmt yuslqrrc du- 

nr,icplr petit qu'ils rn~rer~t ,nee~nrcra  a$i ie)? aucrs. CJT il a e/3ê 
dain@ip.l que A,B,C,mc/urant f; E l e  plw peti t  m@ré par 
A,B,C,mc/irricmcjm, nombre P. 

S C H O L I E .  

T H E O R .  34. P R O P ,  X X X I X .  

Si vn nombre mefure vn autre nortibre; le 
mcluré aura vne partie denoinmee par leme- 
furant. 

 nir ré. 
Soit Icnombrc A ,  lcqucl mcfurc le A...j B ...... 6 C..r  

iomlire B.Ie dis que ic t luy B conricndra vne parue denom- 
mCcparA. . 

Qu'ainfi nc foit; que A mefure B Mon C, c'ch i dire au- 
tantzefois qu'il y advnitcz en Cj par  la^^.^.^. C m e h r c r a  
Baurant d e f ~ i s , ~ u e  I'vuité mefure A;&C fera relle partic de 
Bqac I'vnité dc A. Mais l'vniti: eft vne partie de A ,  denom- 
mtepar iceluy A, commc novsauons di& enla 2. d. 7. d o n c  
lifiCfcra me partir de B dcnommie par A. 

T H E 0  R. 35. PROP. XL. 

Sivn nombre a vce partie quelle eiie foir, 
lenombre nommant celte partie le meiurera. 
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t 4° S E P T ' Z E S M E  E L E M E N T .  .... soi< 1è nombre A,avaiir la partie B denom- h .... I! 
m e c  parle nombre C.Iedis qne  C meCure A. B...iC....4 

% ueB e l l  pa r t l edeno~rnCe  par C ; & I'vnirE d 
partie de C. eiiornmC.e par IemcIine C ;  commel'v~ii km:- 
fure C,ainli B f i c h e  A:& par la 1.F.7.en cliangraiit c o m r  
Ivnité mefurera B,ainii C mefurera A, 

PROB. 6. P R O P .  XLI,  

Tïouwer le plus petit nombre qui  ayt le; 
parties donnees, 

Soicntlcs parties d0ifnl .e~ A ,  B, C; A dtuxieJmt Il I 
i1faurtiuuurrle plus pe t i tnombre  qu i  B tiers E.1. 
ai t  ~ccl les  parries. C @art. F , , ,  4 

Soient pris Ics trois nombrcs,D,E,F, G ............ rz 
........... denompiez par icelles parties A, B, C; H 

&par  la j S  p.7.roic troclui. G ,  Ir p!us pct;tnorniire qiicpeu. 

uencmefurer D,E.F:Iedis q u e i l  contieiitles  partie;^,^,^ 
Car  piiis queU, E, l melureiit G; par la 5g.p. 7. Gaiirllci 

m i e s  drnommees p3r D,E,F, c'cfi a dire les parties A.8.C 
!e disaufii G CR le p e t i ~  nombre ui i t  i c d k j p  
u c r  Car s'il n e  l'cil, Coi. H pc[ir, s'il pohlblr ,  qn 
icelfes parties Et  H Cera meruré par les nombres D,E,t:cc. 
nomniEes par Its parrics A,B,C par 13 4o.p  7. &pariaiirp']:i 
que  Hefi moindre que  Giiceluy nombre C m d u r c r a   le^:.^ 
perir uc pciiuencmcCurer lesnonibrcs U,E,  F, contrcIhi. 
porhe ? e .G eit donc Le moindre nanibre ayant les pi\trieidi 
pees A,B,C. 

Fin dufepticfme Elcment. 
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E L E M E N T  

Si tant  de nombres qu'on iloudxa fone c6- 
tinucllsrneix proportionnaux , &les extre- 
mcs fonc premierk ent'r'eux ; ils feront les plus 
pcrits de lsur raxon. 

0 1 E N . r  A d 4  B.66 C . 9 ,  
rroiç 116- -D .\. E. 5 .  F .  8 .  
bres continueiieirient p r o p ~ t i o w i l a u %  
A,B,C,& qiir lcs cxcrrinrs A,& .C,foieiic 
i~rerniers entr301ix:Ie dis que  A , B , C , ~ O I ~  
les plus p e ~ i t s  qui h icn t  en la m e f n i ~  rai. 
Con. 

Autreinciir ( o w i i c D , ~ , ~ , ~ [ ~ ~  ~ e r i t s  cil Ia mcrme r a i f ~ n , ~ ' i l  
tkpolTible En raifori egsle, DCeraa F,comme A efi a C par 
hlq p - / .&par  ce ue A , &  C font ~ r e m i c r s  entr'eux, ils fe- 1 rontlrr pluspetirs e leur raifun ,par  la z\ p .7. &parla  zx. 
p 7.iismefui-er6t D, Sc F:ce cftimpon?blc,pour efire plu9 
petits qii'ic~tix. Doiic A,B,C, ekoieiir les plus petits ,eii la 
m r h e  rairon. 

PR.OB. I. P R O P ,  If, 

Trouucr t m r  de nombres qu'or~ voudra 
Q 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



continueIleinent pïoporuonnaux, les pluspe. 
tics en la raifon donnee. 

Soiét Ieideux nombres  A,&B les pliis pc- , F . k  
rics de t o u s  ceux q u ~  ont metinin$ r i s 6 : i l  f au t  cm+. ' 
troulier le  requis.. A.;. G. ti. 
Que Arnuit1plii:par C ~ ~ p r o d u i f e  C; A par D.6. 
B p r u d u i k  D;Bpar foy produireE.Icdis  pre- B. j. H,18, 
mierement  que  , C l  D ,  E l  foiit continiie1. E.9. ' 

lcinent  p ropor t io i i~ iaux  en la  raiioii d e  A 1.27. 

j t?. C3r puis q u e  A mulripli5c A & B a  p r o -  
d u i t t  C & D; comme A fera a B,aii& C a D par la 17.p.7.D~- 
rechcf,puis que R mult ipl iant  A & B produit  D & E, comm 
A fera a B,aiiifï Il i'eraa E:Parquoy C ,  DIE,  Ccront cotinuei- 
Jeiiiçiir p ropar r ionnaox  en la  raifon d e  A 4 B. Te dis aufi 
qu'ils f o n t  les plus peri tsd ' icel le  raicon donec, Car parce que 
yarlarq.p .7 .  A.& R f o n t  prcmiers,aufi par la 2 9 .  p.7.C, & E  
fe:flnt premiers: & p a r  la 1 . p . 8 .  C,D,E, Ièront  lesphspetiti 
cil larairoi i  do imce  d e A  a B. 

q u e  fi 011 en vouloir  quatre.  Qe A muItipli6 par C pro. 
diiifc F;A pnrUyrodii irc  C,B par 1) produife H;BparEpra. 
d u i k  1: I c  dis q u e F , G , H , I  fon t  l csnombres  requis. Carpv 
le mefine difco1ir.s d e  la 17 .& ( 8 . p  .7. Jcs iiornbrcsferonrc6. 
t inur l lç inrn t  proport ioi inaux,& par la z4.& a9.p.7.F & l  le- 
roiir prelnlers çntr 'eux: & par la 1 .p  8.  F I  G, H , 1, ferontln 
p l m  petits qu i  aycnr la mcfIne taifi>ii yuniceux excremes $ &  
1. E t  e n  cei tc  f a p i  011 en t f o r u e r a  tanr  q u e  I'on voudra. 

il w{!/re de c c 9  que *ois n m b w  continueUemPtproportionnairi, 
@~E;Z< 1 5 pl lgpef rN d e  iet4r r~ifon ; fer extvcmer [eront quarrez:iil 
y ~rn a qa,wre qu'irewx extrrmesf i ranr  Cuber. Car dm troi C,D,i, 

x t # c m e  C , ~ P  F, Qat e j l i  poduiilc de A nr B m ltip!ie,parc~ 
H + ~ ~ ~ ,  0 ~ P J  4 F,G,?!,I,Iti ex!? cmcr F & ozt e!+é produit?! b 

2 n x : t i p l i C i ~ i j u ' 1  d~ A c> R pl* I r  Wf q(ll ."<lii  C 6 E. 
11 T P / ' I : t ç  e ; j ~ o ~ ~  ,e lc errrrmes der no n5rc; cgnrin ie!!cmmtp 

iortin,,nnyx ryoLjitG Z [ r i 3 ~  C P ~ Z  p i p .  ~ ~ I P ; ~ * C ~ I ~ Y S  entr'ux. 

ji r,7t.,i,mon&i p r ; i l  z s  & 4.24 p 7 214' Ici uxtwmg!C,Ei$fd 
/: ,,, pr<twr.yj e n t r ' u t ~ .  , . 
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E L E M E N T .  

THEOR. 2. PR Q P. III. 

Si tanc de nombres que l'on voudra ,conci- 
nuellemeru psoporcionnau~ , font les plus pe- 
tits de rous ceux-qui ont mefine railon : les 
cxmmes feront premiers enrr'eux. 

Eoitnt quatre nombres conti- A.8. L.g- 
nucllement rop'ortioiinaux, les B H. 4. 
plus petits e rous ceux ni font B. Ir .  F.r. M. IL. 
oili mdmc raifon,A,13, 8 , ~ :  I c  1. 6'. 
disque les extrernes A, Sr D font C. 18. G. 3.  N. 18. 
piemiers eutr'cur. K.9. 
Car foienr crouucz par la Y J .  D. 27 0.27. 

p.7.les plus petits qiii foient en la raifon de A i  B,fgailoirF,& 
G:ilc ferbt premiers entrlcux,par la a].p.7.&c&ne il a efik'cn- 
Lipé cn la preccd.foient trouuez 4. nobres continucllemét 
p!oporu6naux,& les plus petits eii la raifon de FA G, Ijauoir 
pim;eremenr les trois H,I,K. PLUS apres les quatre L,M,N, 
O lccureflïs les plus p c t i s  cn la raifon de F à G,ils feront e- 
gauxauxqiiatre A,B,C,D,qui font aufi  lies plus petits en h 
m:hc raifon. Et cornnieles extremes L,& O font  prcmiers 
wrr'euxpz le corol.de 1aprcccd.feront auf i  prcmiers cwrc 
cuxA,& D. Ce qu'il failoit prouucr. 

Etans d0nces tant de rairons qu'oh vou4a 
hinombres les plus petits d'icelles raiion& 
trouuer tant de nombres qu'on vaudra les 
les petits continuellerncnt proportionnaux 
&on les rairons donnas. 
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344 H , B I C T I E S i ) I E  
plus petia termes d'icelles :il faux trou- A. 2. 

uer trois nombres en conriuuellc pro- G. 8 .  L. 7 ,  
portion,lcs plus petits de ceux qui font B. 3 4  

i d o n  les raifons donnees. E .  11. M, II, 

Soit trouucFle plus petit nombre qui C. 4. 
foftmefiirépar B,&par C, par la 36.p.7. H. 11. N. ij, 
en apres foit trouut G , autant de fois D. f. 
mefuré par Aque F,par B .P~te i l l emyt  H autant de foisrn:. 
filri par D que Fpar C. Ie dis quclcs trois iiornbrcs G,F,H, 
font les nombres requis. 

Car il elt euident qu'ils font continueIleme?t proportio. 
naux en la raifon donnee, d'wtanc que A melure autant dt 
Cois G, que B n i c h e  F ; & par coufequenc A & B multipl~anr 
vn ineCme nombre ( îfauoir d u y  par lequel 11s mefurentC 
& F) ont produi& G & F : par la18. .7. G efi a F ,  en mehr 

C aD. 
P raifon que A 3 B. Er par mefmc di cours F f ~ r a  a H , c o m  

On prouueraanfi qu'ils font les pIus petits, fclonlesri- 
rons donnees : d'autant ue s'il n'elt ainfi , en foient tro~cer 
de plus pecits L,M,N, s'i 9 elt pofible , & qui relpondentaer 
raicous donnees comme les trois G,F,H: il elt euideiit quel 
& C doiuent mciurcr M, a cade  des fcmblables rairons ;!a! 
la z1.p.7. Mais F eit le plusperirnombre meruré par B &!a: 
C,& parla 37.p.7. P meîurera M,fçauoir cit, le plus grmd,!: 
plus petit : cc quieltimpofible. Partant G,F,H, dtoientlr; 
plus petits felonles railons donnccs. 

we fi trois raiCoils efioient A. ;. 
donnees aux plus petits termes A 1. 8. M. i i  
i B;C a D,& F a  G ,  felon 1eCquel- B. 3. 
les il fallut trouuer quatre nom- Hxr.KS IC 
bres tels qiic re uicrt la ro  oÇ- C. 3. 2 K P  \ u o n  : on  proce era en ce e ortc. K. IJ,  0, )?# 

Soient trouucz le$ trois nom- D. 5. 
b~sI,H,K,c6medeflus:ce f i &  ou F. 6. 
F mefurera K,ou non.S'i1 le mch-  L. lJ !I 
roir,faudroit p c n d r e  L autant de  G. 7. 
fois meCuré par G ,  que Y par F ; fa preeedenre dema~n 
firation, il efi euidcnt qu'on auroic fatisfai&.Qirc ii Fnemt 
i e  K,foit crouoi O leplus petit nombre mehrk parF,&pv 
K,par la j 6.p.7. Et que G mefure aucaiit de fois P,qucFa: 
filte O. Item que coinme K mefuic 0,ainfi H mrhrcN,b 
1 rncrure M. Icdis que M, N, O, P font les quatre uoebi: . . 

rcquis. 
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E L E M E N T .  
LI dernonfiration fe fera de mcGne uc la prcccdentc. 

24s 

E n  lamernie maniere Cera procedi: 1 1 4 .  o u  d'auautagt dc 
rail~iis font donnees aux plus pccits termçs. 

Les nombres plans f ~ n c  I'vn àl'autre cti rai- 
ion compoke de leurs collez. 

Soient les deux nombres plans A,& B. C. j. 
Ici coite2 de A,foient C ,  & il, & les co- A. 11. 

ltez de B,foiët E, & F. I e  dis quc Ic plan , D. 4. 
Aefr au plan B , cn raifon compofcc de G. 8. 
C i E , & d e D a F .  E. 2. 

Qgil ne Toit airi fi. we D rnultiprié B. 18. 
par E prodiXe G. Donc D multipliant F. 9 .  
C & E,produira A & G cn meimcraifon que  C & E ,par la 17. 
p 7.Erparrncrme raifon E miilripliant D & F,  produira G & 
Bennichc raifon que D & F :ahf i  la raifon dc A a  G ,  & dc 
GaR,kracornrncdc C a E,& de D a F .  Er a r l a  j,d.6. la rais E [oiidc A a B eltanc cornpoke de A a  c, & e G a B, la rajfoa 
dunombre plan A au  nombre plan ~ , f r r a  compofcede h rai, 
[on dçs coftcz C a E, & D à F : cc  qu'il hl1;it prouuct. 

T H E O R .  4. P R O P :  VI.' 

S'il y a tmt 4, nombres qu'on voudra con- 
tinuclleinenr: p-op.oïrionnaux , &que le pre- 
mier ne mefure le fecond, ny pas vn autre ne 
mefurera pas vn autre. 

Soient tant d e  nombres que A. 8. B. 11. C. 18. D 17. 
I'onvoudrac6tiniicllcmci1t pro- E. 4. F. 6. G .  9 .  
port!onnaux A,B,C,D; Et  qucleprcmicr A,iic mefure point  
lefecond B. I c  dis quepas vn aurreii'en n iehrcra  pas viiau- 
Ire. --. 

Car pmnicrcment,  comme A n c  rncfiirc poiiic B, ain6 13 < iij 
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l4G H Y Z C T I E S M E  
ne mefureta C 1 ny C ne mefurera D , d'autant qu'ils fonten 
fnefïme raifon: que fi on tiouloit dire qu'en pafiiitqiielqu'vn, 
l e s  extremes fe pourroicntmcfure~.comme fi A pouuoitme. 
Cirer C, foieiic trouuez trois nopibres E, F, G, les plus pctirr 
cn la raifon de A,B, C par le 37 p.7.  aiiiii A eflant a B comme 
E à F, Sc comme Ba Cl ainii F à G : ri1 raicon egalc A fera a C  
tomnie E a G,pafla i 4 .p .7 ,  &comme E ne rncfure point G, 
citans iceux prcmicrs par la 3 .  p. 8. au f i  A nemeCurera point 
C. Par le meCrne difcours on prouucra de tous les autres. 

T M E O R .  PROP.  

S'il y a tant de noo~bres que i'on voudra CO 
rinuellement proportionnaux , & que le pre- 
mier mefiire le dernier, il meiùrera auiTi leie- 
rond. 

Soient tant de  nombres qu'on A. 3 .  B. 9 .  C. IL. D.q 
voudra coiitinuellement pro  or 
tiouiiiux A, B ,  Cl D , dr que repLrnier A rncfure Is &:ni. 
D. Tc dis qu'ilmciurera au f i  le fecond B. 

C a r p i r  la p c & d e a t k ,  fi A ne melutoit  R , auf i  p n s v n m  
ire n c m e f ~ ~ r c r o i t  pas v i i  autre ,  & p a r  conf~qi:ei~rAiiemcfu~ 
reroit pas D,con t re  Shypothefe. A mefurera donc B : cequ'il 
falloir prouuer. 

T HE O R. 6 .  P R D  P. VIII. 
Si entre deux nombres tombent quelquei 

nombres moyens proportionnaux ; il entom 
b e n  nutnnt entre deux autres &ans en lame(. 
me ïaifon. 

Soient les nomhrcs A & B ,  entre ' A 9 .  C 9 .  D 27.B PI. 
Ierqiiels tombent C & D c6tinuel- G r .  H 9 .  1 9 .  Kr l ,  
iernent pro >nrtioniiaux : & u'ily E 1. L 6. M 18,Fq 
air tr l lc raitou de  E i F, que  l e  d à B. Ic dis qu'entre E P F 
fc troiiucront aurant dc nombres moyens ~~i~t i i i i ie l le~cnr  
proporrioniiaux, qu'ciirreA & E. 
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@il ~ i c  [oit ainfi. Soient rrouuez par 1 a ~ .  p. 8. les quatre 

nombres,G,H,I,K, continucllemeiit proportioiiiiaux,& les. 
$us petits en la raiion de A, B, C: en raifoo egale coin- 
nc Ai'era aD,oii E a F(car csefi la rqerme raifon ) a h i i  G a 
KP3i-la~q..P.7.MaisG & X SOC prernicrs eiitr'eux par 13 1,p.H. 
&par  la LI-p.7 .  ils mefiireroiit cgalerneiir E Sc F. Q-e fi a u t i i  
dcfoisque G & K rnefureront E Lk E' ; H & 1 mc~uren r  a i m e s  
nombres L & M,cçllernrilr que les i lonibresG,H,I,K, mcfu- 
~ c i i t  egalement les nombres E,L,M, F, par la 9 .  corn. fent.G, 
H,I,K,rnultiplians le nornbrc par leq~iel  ils mefurent E, L, 
 produirent nt iceiix E,L,M,F,lefquels ceroiit entr'eiix CG- 
m: G,H, 1 ,  K , ainfi que nous auons dcmoiifirh i la 18 p.,. 
h/ais G,H,f, K (ont coiitii~uellcrnent proportioi~nii ix:  donc 
xIIÏ E,L,M,F,fcront co1~ t i~ iue1 I~mei i t  p fop .  & y r i r i i ~  puii 
quelarnultitude E,L,M,F,elt egale a la rnulrirur e A,C,U,B. 
iitoinbera autaut de p o y e n s  proporrionnaux entre E & F, 
qu'çutrc A 8: B:cc qu'il faloit prauuer. 

S C H O  

blpartiente . tombe dn m yen prop. il cn t o ~ b s r ~  pareiil.mrni v n  
()sr ce  th^.) entre le binaire 6 l'zniti, ou entr~ler  nonlbrcr 1 J r j p -  
reri D lajeale & d. ou du binaire; c'cJ à-fisuair elztrc Icr plztr pe- 
iiinornbres qui o n t  la mefme ra i ron  que cercr-l;, cc qru elfi.-,-poli;- 
I!o.Car i l  eptout errid~rr gu.eitrrc le b t n ~ i r c  & I ' w z i t i  , ny w r r c  t, 

uitre, diferensfiulemcnt de L'unit;, nc p ç ~  tomhcr arsc:~a.n0~;76l~e 
rnyinpi.op. E t  qumt aux nornbrc; d:ifl>cns Ldcm:,lt ri.1 hi-i .~i~e.  
tonbej:rlcment "Jn no,n!~re, lu i  d ~ f c i ~  à I u i z  $7 .I j .m~  Y C  de 

Q ii:) 
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té  : lepclnpn~ demmilfr'sronr ne po~troir rjtremificw P70b rntrr 
i k u x .  Soient lcs nombrrr A B, 6 C D, A ...... 6G.B A..G E, 
dtferenr du binai~c, entrele[qudr iomke E ..... 7 H. F E.HE. 
h ~ . m l > r e ~ $  wiindrc q,ie A Bdc l'vmiré, C ... . f D C. D 
maisplc~gvmd I v e  CD,azfi d c  l'zinité. J e  dir qfle E F d $ m j a  
grop, entre A B ,  c'D. Car/iondit  quc commc A B  à E F ,  a f n f i i ~  
a C D :  efiant ojédc A ii, le nambrr A G rpnl à E F, ;.fin piiirtj't 

I'vnlté G E ;  6 de E F, l e  nombre r: ti cecal 1 C D . qfim qra'11 r$r 
ai$ I'vaité H Fi pareilement commc A B ftrd à E F , airil hr t .  
tranché A G /rra anretranthé E H :  non(  aufi lereffc G B  /rra 
au rqI-e H F ;  c'cjiF à dirc l'vnitéà l'.vniti.rdmme lc tant AB rstw! 
E F. le  plu4gwand AU moindre : Ce gui cp ab/!trdej doncE Fit# 
pa~ moyen prop. tn treA B C DI 

P a r p o y  entre Id nombrsr de vairon triple ne peut tombnrn 
nombre moyen prop. Autrcmciltii rn r mberoita :fi v n  cnrrc] 6 
1. les plru petits nombres de la ruTon triple yi dt$trent~ntr'raxdu 
/maire : Cc qui ej?impdfible comme nom venons d Atmonjrir. 

Par rnc ,hc  ra$n,nrpeut a@ tomber ?;nmoyenprnp. rntrrdiur 
nombres de sriinfrtple raiJin. Car s'rly e n  tomboit vn, il rnion;b 
~oitrit~$v~nljP.ur C C  theor. ,)entre & ~ . l e ~ p e t z t ~  nombrts de In  rr$i 
y c i n t ~ p l c :  ce pi ncfipclctfire. Car ;il e~?po&lile qu'rntrclc a- 
m i re  AB & l'vnirb C p m h  u n  hojen prop brnarre. ou tmanr 
O; tell<tnent q u e A  B /oit à D , comme D à C : en A ..... d E 
changeant C /ëra à I) comme D fi A B. E t  jourcr que D .. D .., 
I'wnité C mcfarr D,  arc$ D mefurcra A B. Mais lt C.  
binaira, au tcf l~eire D mtfu~eparPiiI~mentIcfinaire A E: damD 
rîze&urcra &tout A E ,  le rc t r a a i h é ~ ~ ;  & pa, tantparh r i m  

f i t ,  ar@ n m /urera le refe ziriirc' B E .  Cc qtci ejT ab/urdt. Li 

m r m e  nbfardité adwicndra roul;ours,Jon di tqu'lin nombrc p. 
temaire fgit moyen pro  entre l c  lw quinairc A B , & l ' m i 6  C. 
JI' ne tombsrw donc pornt .d milieu prop. enhe r& I. @parmi. 
p4ru; ecntrc q::dconqine~ nombres de rarj-ün qurnt;r?/s. 

IX. 

Si deux not~lbres font premiers entrleux, 
autant dc nopbres continueilemciit prqor. 
t i o n n a ~ ~ x  q u i  tomberont entre iceux, aurnn! 
cn  tombera-il entre chafcup d'iceux, Ec 
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Soieht dçiix h o m -  
b r e ~  entl 'eux 
A & f i ,  enrre lrfqucls 
tombent q idq i ies  n 8 -  
Sres contiiiurlleme~it 
proporrionna~ix C & 

E M E N S .  249  

A.8. c . 1 ~  D.18 B2.7. 
ynité. 

E 2. F 3.  
G 4. H fi. 1 9 6  

K8. Lu. hlrE. N.27 

8. l e  dis qu'çntrccliacun d'iceux A ,  B. & L'vnitE, il t o m b e r a  
aiita.it de nombres colitiiiucllemcnt proporrionnaux,qu'en- 
u e  A & B. 

Carayant pofe I'vnit:, foieilt pris E Sc F,les pliis petits no- 
bres qni foieiit en In raiioii d r  A a C, p a r l a  3y.p.7. uis par la 
r p.8. Coirni rrouuei  les trois pllis pcrits en h m e L e  r r i i o u  
G, FI, 1 : puis les quat re  K, L., M,  N ; &ainfi conCequcm- 
ment iulqucs à ce que  la miilcitude des pris foir esa le  àla 
multitudc A,C,D,B.U'autanr q u e  les cxtremcv A,R,iontpre- 
niicrs eiitr'eux,par la r.p.8.A,C,D,BX feront  les plus pet i ts  en 
larlifon de E a F : M3is leurs cgaux en mult i tude K, L , M , N ,  
fouraufi les plus pr t i t s  e n  la m e h e  raifon Far la confirii&ic3. 
DSc~,L,hl,N,Conr egaiix a iceux  A,C,I>,B, cliacun au fien, 
toinme K à A & N a B. Ec pource ue ( comme 11 a p r c r t  p a r  
li drmoiiltration d e  la 1.p.8.) E m & l p l i h  fLy m e h i .  a p r o -  
dui0 G; & i n u l t i p l ~ ~ n t  G a fa i t t  K, par l a7 .com.  Icnr. E me- 
furera G p a r  E ; & G iceluy X par le  m r h e  E : mais par la p 
com.fent. 1'vnitS mefureiccluy E par E, D o n c  i'viiité melù- 
!era egalemcnt E; & E iceiiiy G ; & G i c e l ~ i ~  K : & p a r t a n t  
Ïvnitiftra m c h e  part ie  de E, que E d e  G ,  & G d e  K. D o n c  
pxlaro.d.7.l'vniti- & l a  nombres E,G,K,font  cuntiniielle- 
ment  proport. Par mefnle difcoiirs Izvnité 9( les crois noin-  
bres F,I ,N,kronr  a d l i  prouuez continuellement proporri6-  
naux. Etpuis que  t m c  la  rn~il t i rude E,G,K, que  F,I,N, alicc 
I'vniié, ek cgdr a la multi tude K, L, M, X, ou A,C,U,B;  il 
reiifuyura dei i t re  I'vniré &le  nombre K o u  A,qui Iuy t.it 
yl; Si au; entre I 'vnit i  & Ie y o m h c  N o u  B , t o m b e r o n t  
axant deiiornbrrs c o i i r i i i u ~ l l e m ~ n t  proportioniiaux, qu'en- 
tir l e s  npmbrrs A & B : cc qu'il falloir I r o u u e r .  

A u m t  dc notnbres q u i  tomberont conti- 
oucllement prop~ïtionnaux enrrc. l 'mité S- 
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2F' H Y I C T I E S M E  
chacun de deux nombres propofez; auran! 
en tombera-il entre iceux deux nombres. 

Soient deux nombres proPofez A 8.1 12. K18. B q  
A & B, & qu'entre I'vnité C,& cha- Eh. H 6.Gy. 
citn d'icenx, tombenr quelqucs no- D 2. F 3 .  
bres conrinucllemenc proportion- C I. 
mur, commc D & E , cnrrc C & A: 
lrem F,& G, entre c w B. I e  d ~ s  qu'a~iisi il ni tomberadcu 
contiiiuellcment proporrionnaux entre A & B. 

Ca r  fi onacheue a multiplier comme en la z.p.8.pour m. 
uer les trois nombres,  H, 1, K, c'&a Cfauoir que  H foir .t 

p r d i t i B  dc L) multiplié par F ; 1 le produill dc Il, parH & 
K.le produit3 d e F  par H. Puifquc comme C à D,aiiifi DaE, 
& E a A;& quc par la f.c6.feo C vnitémefure I3,par lesviii~cz 

u i  font cn D ; auCsi D mehrcra  E, par lesviiitezqui~ontto 8, dr E mcfurcra A ,  par Ics rnîfmcs r n i w  de D i i n f i i l c l  
cuidér q u e B  miilciplié par foymeCmcprodui~E;&Emü!tiF!:~ 
par B, a produitt  A .  Par mçfme difcours Te prouuera qurf 
parfoymcfinc, a p d u i t t  G, & que G par FaproduittB. 

Mllinrenanr quc D mu!riplit! psr Coy -rnerme,&yarF,i 
produiA E & EI,par la 17.p.7.comrnc D à F, ainG E à H. Bi. 

rei l lemcnt Ftrnultipl15 yar D, & par Foy-mche, produic2H 
& G ; aufii H Cera a G cornmc D à F : Parquoy les trolsnoni 
bres E,H,G, fcront en continuelle proportion. D'ausntdgt 
D mul:ipliaiic E, & H, produiR A & 1 ; coinme Elera~E, 
aii:fi A fera 1 1 : & puis quc  D, bF multiplient H, Sc produ!. 
fcnt 1 & K j I f e r a à  K. cornmc D à F. Par mefmcdifcourrl 
fcra a R a la m c h e  railon , eltans les produiAs dc Ii,kG 
miiltipIiez par F, le tout  par la r7.a 18.  p.7. I l  eitdonccui8ii 
queA,I ,K,B,  font coutiniacllcrncnt proportionuabx, 81 qiu 
partant les deux nombres 1 & K font tombez en contiiiucll: 
proportion entre A & B : ce qu'il falloir prouuet. 

I 

T H E O R .  y. P R O P .  XI.  

Entre deux nombres quarrez tombe vn 
moyen proportionnçl ; & le quarri  cît s 
q u a r d  en railon doubiec du colté aico- 
ité. 
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E L E M E N  7. 21' 
Saicrit deux nombres quarrez A+. Eb. B9- 
A &  B,dcf u c k  les cofiez foiet Cz. Dj: 
c b; D . l c  81s quSrnrrc iceux roniberavn nioyen proportiotr- 
d d .  . 

Car puis que C cIt Ic cofié de A ; C multiplir par fay- 
m c h e  ~ r o d u i r a A  : pareillenieiit Dpar Coy-mefme ~ r o d u i r a  
8. Maiiiteiiant foittroiiui: E , produiR de C m~iltipliEparD: 
Er par la 17.p .7. comme C a D , ainfi Aà E, & E a B. Partant 
E efimoyen pro ortionnel entre A & B. 

Pvvr h ~ e r o o ~ r ~ a r u c . i l  efi euiden1 que le q u a n i  *,.fi iiu 
quarré B en raifon doublee du colt; C au COR; D. Car A,E, 
BcRans continuellement proportionnaux,Aeft a B en raicon 
ioublec de A a E par la 1o.d. J. qui eit la mrfme raifou de C 
aD. 

THEOR.  IO. P R O  P. XII. 

Entre deux nombres cubes tombent deux 
moyés proportionnaux:& le cube efi au cube 
en railon triplee du collé au coité. 

Soicnt deux nornbrcs A z 7 .  H3L 1 4 8 .  B 64. 
tubrs A, 6 B, derquels Ics E 9. G 12. Fr6 
t o h z  foient C &U.Ie dis CI. D 4. 
p l c  euire iceux tomberont deux moyens proportionnaux. 

Qu'ilne {oit a i d .  Quc C ICrnu l t iph i t  foy-mehie pro- 
diife E;D par Soy produilè F; maisC&D l'vnpar l'autre pro- 
daifeG;& iceluy G multiplié par Isvn& l'autre C&D,produi- 
r e t  H k 1. Puis que A,&B font cubes,ils feront les prodzriag 
deC mdtiplié par E,  & d e  D multiplié parF:ii c k  donc eui- 
dit que la confiru&tion e f i  fernblable à cclle de  la r .p. 8.&pir 
lahni>[trarion de la mehc ,A ,H, I ,B  feront c6tiiirdremeiit 
p~oponioniiaux fclon la raifon de  C a  D. Partant H & 1,k- 
[ont dcux moyens proportiounaux entre les n o n l k e s  cubes 
A &  B s  
Quant,ila feconde partie,que le cube A, çff au cube B en 

rci[oii~riplce du colté c au coith 11, ou de A à ii : (car c'eit 
l a m c h e  raifon) cela eR clair par la 13.d 5 .  
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Si tant de nombres qu'on voudra font con 
tinuellement proporcionnaux ; iceux ellani 
multiplia chaijun par loy, leurs produi&tsk. 
ront au f i  continuelIement proportionnn,:: 
& fi çhafcuninultiplie encoïes ion produit; 
les derniers ~roduiEts feront aufi  conrinucl. 

L 

lement proportionnaux : & cela aduiendra 
toufiour's! enuiron les extremes. 

SoiCt t ro is  Az. 8 4 .  CR. 
nombres D 4. N8. Ers. 032 F6q 
continuel-  &8.  P r h .  Q3z. Hdq R1z8 S 1 ~ 6 . 1 ~ ' i  

leinciit proportioiiiiaux A, 6, C : Et  qu'iceux fe mulcip!iar 
chafcuu par foy produiknt  D,E,F.Iternque Ics meheimu.. 
t~pliaiis  chafcuii Ion produit3 tàceiit G,H,I. Icdis q:icD,E, 

F,& G,H , 1, font  entr'eux continuellement proportm 
naiix. 

Q'il ne foit ainfi : Qc N foitle produiQ de Amultipil: 
par B, & 0 , d e  B par C: Peroillernent que P [oit 1cy;odci:l: 
Apar  N i  Q,de A par E;R,de B par O;S, de Bpar  ~yarfai., 
p.7. A Ce multipliant, & mulripliant B, les produiRs DB.9 
feron! r n  la rne!ine r;tilon de  A a B : & parmefmc dircouii5 
~ ~ ~ i l t i p l i a n t  A & Coy-melme,les produifis N,& E fe:6tau!c; 
cil 1airicCmr raiCoil,& ainii des 3utrcs:Partant D, N, E,O.T, 

. feront contiiiuellement propo r ti6nâux en la  raifon deiiab , . 
aiilfi D,N, E;& E, O, F, font continucllement prop.en i i r  

mclmc railon; & cn rairoii egallc comme D fera à El ai1151 
a F . paiq uoy D, El F , feront continuellemei~t propor!ior 
naux.  

Pâreillcment d'autant que  A multipliant D,N,E afaidG 
I ' , ~ ~ a ? c e  quenous  auons dernoiiftr2 à la 18. p.7 .  G, P I C  
feroiit eiitr 'eux,commc les proporti6nanxD,N,E c ' e f i d  
TC cornine A i R. Iccm poiirce que A & B mulcipliantEn; 
prodilit Q& H , p ~ r  la r8.p.7 comme alifsi A fera a~,aiilf.Q 
a FI.Doiic G, P, Q.H, bit proporti6naux en la raifondci 
a B.Piir m e h e  dilcours H,R, S,I ,  leson; prouuEcsprop 
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E L E M E N T ,  253 
iiu'naiix en la mefme raifon de A a B : & partant en raifom 
ega!e comme G fera a H aiiifi H a 1: parquoy 6,H, 1 Ieronr 
coniiiiuel!eme~t proporcioiiiiaux : ce  qu'il falloit prouccr. 

THEOR. IL. P R O P .  XIIII. 
Si vnpombrc quarré meîure vn nombre 

aufi  le colté mefurera le coité: que fi 
lecoité meLure le colté, aufi le quarré mefu- 
reïa le quarri. 

A 4.  E IL. B 36. 
C2. Dg. 

Soit Ic nombrcquarrE A q u i m e f ~ r e  le nombrc quarré B,& 
d'iceux quarrez lcs coltcz Coieiit C , & D. k dis que le coitE 
Cmc[urrra aufsi le colté D. Car  ayant multiplik C p a r  D , il 
eReuidét par la ir.p.8. que  l e  produlR E elt moyen proport. 
entre A & B, en laraifon de  Ci D : mais l'exrremc A mefure 
B: dancpar la 7.p. 8. il mefureraauGi E. Parquoy puis q u e  
corne .4 à E,ain fi C à D: auCsi le colt6 C mcfurera le coi?& D. 

Pour la feconde panic  : Si le colté C mefure le coftt. D, 
l u f i  le uarri: Amerurera le quarr i  B. Car comme deh'us A, 
E, di 8?eronr continuelierncn~ proportionuaur en Ia railon 
deCaD: Efpuifque C mcfurc D ,  a u f i  A r n e h e r a  E ;  & E 
mdurera B;& par c6fe uér A mefurera au f i  B,parce qué  q u i  
mefielemefureur,me 4 ureauf i  Icmefurt,par la rr.coin.feut. 

THEOR.  13. P R O  P. XV, 
Si vn nombre cube mefure vri nombre cu- 

be: a u f i  le coité mefurerale coité : & fi le co- 
ltlrneiïurele coité;auG le cube mefurerale cu- 
b e. 

Cefie demonfiration citairec; d'autant que par  l a  iz. p.8. 
cniredcux cubes y a d c u x m o ~ e n s  pro  ort ionnaux; & lecu-  P bcelt au cube en raifon triplee du coite au coi té ,  c'efi à dire 
yelc coRC CR au coRC comme I'vii des cubes Jt à Ton pro-  
e ail! moyenproportioiinel,1eque~il mefurera pa r l a  7.p.8.8~ 
par conkquent le coi té  mpfurera aufsi le coitk. pour  la ie-  
conde parrie, G le colt-mefiire le cufit,auPsi le cubc m e h c -  
raion prochain moyen prop. leqiicl inefurera I'autre moyen 
p o p ,  &iceluy l'autre cube ; & parconTcqucntle ~ u b e m e l u ~  
~ e r a I ' a u ~ t  - A ,- c,ube,par @ rr,com,fenr, x ~ p t e e ~  
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THEOR.  14. PROP.  XVI. 

Si vn nombre quarré ne rnef~~re pas vnnO. 
bre quarré ; â u f i  le coité ne mefureraqe collé: 
q ~ i e  le coRé ne mecure le coRé, auG 1s quar- 
ri: nemefuera le quarré. 

Cenc demonftratian fefai& par l'im ofiblc de la r4.p. a ,  
Car par icelle,fi le cofié meiuroit le CO t , aulli lc uarrisc. $ 7  furcioit Ic quarré.Pour la fec6dc p a r t i d i  le quarrc mefuroii 
Ic quarrk ; auGle coith rncfureroit le  c d i  parla fddircrl, 
p.8. 

THEO.  1s. P R O P .  X V I I .  

Si yn nombre cube ne mefure point vnn6- 
bre c u b e  j a ~ i f i  le coiténe rneiùrera Ie collé: 
que fi le coité ne mefure le coiti, aufi le cube 
ne hieiiirera le cube: 

Ceftedemodlration fi fai& auG ac I'impa lsibilc de11 
15. p. 8. Car par icelle , f i  le coitk ine !? iiroic Ic coité, aufsi Ir 
cube mefureroit le cubr.Et pour le Ckond. Si le cube nelu- 
roit k cube, aufsilc c a i t ~ m c î ~ r ~ r ~ i t  le  coite. - 

T H E O R .  16. PROP.  XVIII .  

Entre deuxnombres plans femblabies,il y a 
vn moyen proportionnel: & le plan eff au pli 
en raiion doublee des coitez de krnblnblerai~ 
Con. 

Soient Ics deux nombres plans fcm: A IL. C 18. B17 

blables A & B,&ieurs cofiez [oient C, C6. D r  E 9 . h  
L)& E,F. I e  dis q u ' c ~ c k  i ceux  pians A & B Cç troujera v i i  
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E L E M E N T .  . 1 ~ s  

mapcn proporri6nel;dr que A ~ l t  a B en raifon doubleedc C 
iE, coficz dc incfme raifon. 

Car puis que Ics plans A & B font fcmblablcs , C fera 3 D 
~ammc Epar Fj &Ti A Cera le  produitt dc  C par D. I tem B l e  
F ~ o d u i t  de E par F,par la 17. d. 7. Maiiicciianr quc D 'mdlti- 

E produife Q,par la 17.p.7.puis que D multipliant C & 
EproduifiA,& G;A fera a G,comme C a E,ou Da  F[car puis 
quycommc C ? D , ainfi E a Fi cl1 changeant comme C a E, 
wiiDàF.) Ircm E rnulripliai~t D,& F; produiQ G& B;iceur 
kronr I'vfi a l'autre comme D a F : aiiifi A,G, B reront coa- 
hel!erniir proportionnaux , & G lera vn moyen propor: 
uounci en tre A & B .  

T H E O .  

Entre deux nombres folides femblables , 
iombent deux moyens proportionnaux : srle 
folide eIt au folide, en raifon triplee des co- 
iiez dc Cemblable raiion. 

Soient den: nom- AJO. hf60. Niro B24o. 
Eies folides lernbla- 16. L I .  K r +  
b l i s d & ~ ,  defquels Ci. Dj. ES. Fq. G6. Hro. 
IucoRez Coicm c,D,E,& F,G,H. Ic dis qu'cncre A,& B, o n  
!ro?uera deux moycns proportionnaux ; & que A efi 1 B cn  
d o n  triplec de C i  F cofiez demcfmc raifon. 
Cu 1 roi1 le produiCt de C muleiplil: par D ; K leproduiR 

i e ~ ~ a r  G j L le produitt de F par D j Sc M & N produitts  do 
lparE&H. 
hlaintcnat pvifque C,D,E,font i'vn a I'autrc corne F,G,H: 

iuhien chatigeant,comrnc C Ccra a F, ainfi D feraa  G,& E 8 

H , ~ t p a r l a  17  puis que D multipliant C& f,piloduia 1 & 
I,iceuxI & L fcroiit I'vn a I'autrc comme C a  F, c'eff a d i r ~  
comme Da G, ou E a H. Par m e h c  difcours Fmultipiianc 
D9 G,~roduiR 1 & K,iccux ièrnntauf i  I'yn a l'autre comme 
Dac, & panant I,L, K,  font conrinucllemene proportion- 
h ~ u r c n l a r a i f o n  de D a G, o u  C aF,oii E a H. Pareil lemeii~ 
piir quele fohdc A efi Ic produis des rroisnomZlres C,D,E; 
kI,leprodGfide C pu D, aufsi A fera k produlB dc 1 par 
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256 I - I V I C T I X S i l l E  
Er ~ar/r icfme difcours B ferale produitt de K par H; 
par la 17.p 7 .  L? mu~tipliaiir I,&L,prodiii&A& M ,  ciilara: 
Son de 1 a L : &  par mefrne diicours L multipliant E,&H,pro 
duiAM &N cnla raiion de E à H,qui  eR la mehrquedel; 
L;auifi H mulripliaiir L &  K, Irs prociiiirs N& B ~~10iit2d 

a en la raifou dc L à K, qui elk la  m r h c  que de  1 a L, 1' 
partant les quatre nombres A, M , N , B ,  ibnt cc;]:. 

nuellemeiitproporrioniiaux enla  raicon d e I a  L, cleRad!li 
de C a  F; & M , N feront deux moyens proportionii~uxeu 
t r e A & d .  

Pour la ficonde partie elle eR euidentc, puis quelcs quai:: 
nornbrcs ont cltk p rouuez conci~iucllernei~t proportiomi 
cti la raifondc C a F (efiaiit A a B cil raifou triplee de Aahi  
par  la 1o.d.j) A e h  a M,coinrnr C a P. 

T H E O R .  18. P R O P .  XX. 

Si entre deux nombres, tombe vn moyen 
proporcionnJ:ice~~xièronc nobres plam km. 
blables. 

Soient deux nombres A, & B,cii- A T Z .  618. B:j 

t ré ie l~i ie ls  tombe C , moyen p ro -  Dr.  E3. F6. Gs8 
ortionii~l.  l e  dis que A & B [ont nonlbres pians ien:!as 

Eles. 
Car ayant pris D,& E Ics plus pctits tetmes cn la  raifini: 

A,C,B; iceux D,& E mecureront A & C I'vn comme h c ,  
par l a z ~ .  . 7 .1 l s  rnchreront 3ufli egalerneiir C & Il,qiii.Oc: 
en  lame I! me raifon. Donc,que D & E mefiirent A,& Club: 
Jeilombre F; & qu'ilz rnchrét  aufli C, & B Ccloii le nahr-G 
Parquoy Fmultipliant D SE E fcra p rudu ie  A & C, pa:iay 
com.  Cent. Item G inulripliant les mefincs U & E,fontp 
duic'ts C & R. Veu donc qlie E multipliant F & G farc?C~rb 
comme C fera a 8,ainfi F a G PX la 17 p.i.Mais commeC:l 
a E,ainfi d o i t  D a E,Donc comme D h a  a E,ainii F h  
G;& eu changeanr comme D fcra a F, ainfi E a G.Etpu: iy~ '  
F rnuItipliaiir D,a faiR A; iceluy A fera vil plan duquclIcs:c~ 
f iez h i r  D,F. Item pourcc qiie G m~!ltipIiaor E afaiL?E! 
feca le duquel E,G foiit cpftez,Mais r ç s  çoitcz oiir::: . .  - 

deinor 
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Z J E M ~ T .  217 
d?monRrezproportioiiaaux, c'eft i dire D e&e i F, mrnrnc 
E 1G Donc psr la 1.d.7.A & B Ccr ont plaus Cemblablcs :cc' 
qsieRoir a prouucr. 

T H E O R .  19. PROP.  XXI,  

Si entre deux nombres, coinbenr de& 
moyens conrinueliernent proporrionnnw; 
iceuxieronc nombres Iolides kmblribles. - 

foieiir Irs dedx nombres A & B , cncrc icfqucls combenr 
deux moyens coorinue~lcmcnt proporrronnaux C & D. Ic 
dis qu'i ls font nnmbrcs Colides femblabicsi 

Qu'il iicfoic ainfi.Soic.nc rrouucz par la z p.8.lcs crois n6-, 
brtsE,~,G,lespliis pctirs en A16. C 4. D I  6 .  B 19. 
l a rdon  dr A, C, D,B. VCU E 4. F 6  G9. 
doocqii'enrrc E & G tombe H z. 1 2 .  M 4 K J. L.3.N 6, 
inmoypi pruportioniiel F,par la ~ o . p . 8  E & G rerontplans 
Crmbablrs: Soient leurs coilez H,I 5&5,L ,  l e i  uels Ccront 7 piaportioiiiiaiix par  la .i da7. & puirquc E, F,G ont les pliis 

m r s  eii l a  raifun de A,C, D ils l a  mel'urer6r egalemenr p a  I:lp [oit Cclon le nombre ~ : c ' c R  i d i r c  &P,G, = R i s  
9i~Iripliez par M prodiiifeiir A,C, D c icein par le mcfmc di[- 
touis E,F,G, mefurcront rgalcmCiit les trois nobres C,D,B, 
rtafcuii le Tien : h i c  Celon Ir nombre N , c 'c f là  dirc quc N 
multipliant E,F,G, produire C,D,B. 11 elt donc cuidenr,quc 
Ak Rfoiir nombres folidcs,defquels les cofiez font H,I,M; 
LK,L,N. Mais pour aumnt que M. & N rnulriphans P, pro- 
d u i h  C & D, par la 48. p. ,. M fera i N en la raiion dc C & 
D . & C  cfiàD eii rncfme raifon que E a P par la I ~ . P . ~ . ~ o u s  
r e l m  N multipliaiic E & F a prodiii3 iccux C & D ; mais 
iulfi~eitaFen hrn~fmcrzifon qiie H i K, ou 1 a L .  Done  
iufi H lera à K, ou I a L commc N a N ; & e n  changeant H 
i l ,  coniine h' a  L ; & 1 a M comme L a  N : &partant les co- 
R:z H,I,M [ont proporrionnaux ahx co.fia K, l., N ,  & pat 
la 'r .d.7. A &k B frraiir nombres folides ièrnblrbles: ceqd '4  
fii3it prduxer. ' 

f itrois nonibres lant ~onrinuellemér pro? 
P 
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portionnaup, & que le premier loi; quarré ,Ir 
troiileîrne fera auf i  quarré. 

Ccltc demonkat ion clt ailee : car par Ia io.p.~.lescxtr~ 
mcs liront plans îcmblables , & l'vn d'iccux quarrt, pairwi 

au& l'autre. 

T H E O R .  21. PROP.  XXIII, 

Si quatre nombres 'font concinuellemen: 
proportionnaux, & que le premier foir cube; 
auale quart iera cube. 

Cefie dcmoilitration clf a u f i  aifcc:caf par la r~.p.B.lescx. 
trcmes Eronr îolidcs f'cmblables :mais i'vn elt cube, & par. 
taut aufi  h a  I'autrc. 

Si deux nombres font l'vn à kautre comme 
nombre quarré à nombre quarré , & quel'vo 
d'iccux foit: quarré, au f i  kra  lhutre. 

Soicnt deux nombres A & B,lefqiiek A16. F z4.'B;6 
foicnt cntr'eux,comme le quard  C au C 4. E 6 .  O,, 
quart2 D,& roit A quarré. Ic dis guc B eltaufi quarré. 

Car puifque A cft a B cornmc C a D ; & par la11.~.8. i l 6  
bc entre C & D , vn moyen proportionnel, ffauoir eh E, 
il en tombera aufi vn entre A & B, par la 8.p.8.Brfoit F. 'u'c: 
donc que les trois nombres A,F,B,Coiit continucl!ementp:û 
portioniiaux ; & l e  premier A c i l  quarrk; aufi le troifiehatP 
fcraquarri : cc qu'il~falloic prouuer. 
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E L E M E N T .  zr9 , - 
&kt rn dtrwe nombres quarrec car/;  d e y  cltoit cxhi6ee, par la 
2 + , ~ .  p h  drrtx premiers nDbres ynnr  la mefme raifin que IPS quar. 
y, dr  la raifin exhibec +oient auJi yqwrre< , p h  que 
[ ~ n  ;/@O$, qmrd. Cc qui cj2 abrrtrde : car l'vn 
qurrr. D ou vient que les nombres ayant la 
~fintcomrne nombre qwrr ià  nombre quarré. Cmtolbj ces trom- 
brcjcy +816,j1,&.firoient qnrrrc~d'autant qnt+ e h n t  qum. 
ri,par la ~ 4 4 . 8 .  aufi 8./eroit quard ; donc arrfiI6. & 3 1 .  &c. cr 
fxi$abfurdc. Car entre 4.& 8. entre 8 . 6  16.; 6 entre16. 
p,&. rombwoirw m o ~ r n  prop. s'ils ejtoicnt quarrez par la 11.p.g 
($noi~auonr demonjlri au scholie de la 8.9, 8 .qu' i~nc~e~ttornbn,  
ir mol en prop. entre quclconques nornùres de In razfin doublr. 
~ernblablcment les nombres en railon qrinttrp.'s. nefont aufici- 

rnc nombre parré à nombre quarsé. Car s'ils y $oient, par la I I  .p.  
~.i i  romberoit entre iceux wn milieupropo. donc au$ entre f. Q r.  
l~$tapetits nombrc~ de la ratfin quintuple par la 8 . p .  8. Cc qui cp 
itnp@blr,comrne norciartolzr dernonljtré au ~ c h o l i r  de la 8.p.8. 

T H E D R .  zj. P R O P .  XXV. 

Si deuxnombres font l'vn à l'autre commc 
nombre cube à nombre cubé ; & que l'vn 
d'iceux b i t  cube , aufi kra  l'autre. . 

Critedemoiiltration cf€ aifec : d'alitant que par la 8. p. 8. i[ 
tombera deux moyens proportionnaux enpe  iceux deux no- 
kej,aiiifi qu'ciitre les cubes de ièmblable raiion, par la r2.p. 
8.  bpar la q.p.8. l'yu d'iceux nombres eltanr cubc, aufiiiera 
lawtre. 

Nombres plans f~rnblablcs , font lvn à Liu- . . 
R i j  
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2&a H P I C T I E S M E  
sre, comme nombre quarré i nornbre quarrt. 

deuxnombres lans {cm- A 10. C 30. B41, P B.Icdis queA eia a B c6-  D4. E 6. Fj, 

m e  riombre quarri. a nombrc quarré. 
Car par 11 18 p.8.ilrombera entre A & B vn moycnprop. 

& [oit C : fi doncon preud les trois nombres D,?$F, les p'ci 

g c r i t s  en la taifon concinuc dc A,C,B, les rxtrcines D 5( Fit. 
tollrpuarrez ar ie  c o r o ~ .  de  la 2.p.8. Parqiioy yuisqu'e~i:~ 
fouegalc A c i  i B , comme D a F, il elt nianiirlb di 
33 commenombrc quarré a nombre quar r i . ,  c'rfial~auoir 
commclenombrc  quarr i  il au nombre quarrt E. 

C 2 m i ~ d  I(cn~nj?rO Irl conuerfi de cefie prapa c'c! à / fauk 
Qc Ics nornbresqui [ont i'vn a l'autre,cornme nombrc  qua^ 
xt a nombre uarrt ,font lans iémblables. 

Cnv [cc m m  1 r e ~  A & B e k n ~  entr1mx, cornme l n  yuami E 6 
F: par la r1.p. 8 .  I l  tombrra v n  moyenpwp. cntreicenx quarrecd 
@rrJïvnentrcA & B .  pr L 8.p 8. &pdrtantA&Rjont pIm 
~ m b h b k s .  etpar rcc), ejtmrnifejt. que les nombres plans qui nt;E: 

JenbLbEas , nc/ont entr'wx , comma nombre qltarre à nomsri 
ql4arr" 

THEOR.  21. P R O P .  XXVII. 

Nombres Colides femblables , font l'vn à l'au. 
tre comme nombre cube à nornbre cube, 

Soicnt lesnombres folides fhn- A 16. C I+.D r6.üi: 
b lablqA,  & B.Ie dis que A Cera i Ea. F 1,. G A H : -  
B , comme nombrc cube a nombre cube. 

Car par 1 a r 6 . ~ . 8 .  tombcronc entre A & B dcux moi? 
proportioimaux, & [oient iceux C & D. Que fi ou p d . : i  

plus p e t b  termes dc la raifonde A a C, & qu'cii i a r a i h d :  
ccuxon  rrouuc, ~ a r l a  r.p 8.les quatrenoii.brcs en ciirinu: 
l e  proportion E , F , G, H; Ics extrcmcs E & H fcront  cÙ~: 
par  lccorol  de la z .p.8.& cil raiion cgale conimcE à H,ahl 

A à B : ce  qui eitoit a demonitfcr. 
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peIcs n6bres qui  font llvn i I saut re  comrnc nombre cube i 
nobrecubc, Coiir ïolidrs Cernblables.Car les nombres A & B, 
dans eim'eux,comme 1:s cubes E & H.; par la I r.p.8. II t6- 
bcra deux moyens prop.entre les nombies cubes E& H,II en 
tombera auki deux ciirrc A & B par la 8.p.S.&parrant par la 
rr.p.8 A & i? font lotidcs fcrnblableç'. 

11 r,t euident pa* routes les chol; r cy defw diDer, qu'aucuns nom- 
hi ayanr rmlon doirblt,ou/dperpartrc~11crc. ouj&rperbipartirnte,tla 
l jn t  plan<, ou rolldes femblablrs Car r'rlj e~~i tn tp l~ trr f imblcsb ler~  
par l a i  8 . p , 8 .  v n  moyen prop tombwoit entr'cm , cc y& ncjé peut 
fairt, comme il a eJP dtrnotlpréav Scholie dc la Rd. 8 . I t  nr/wont 
~!~folidei/emb'abler, p& qu'entre iceux ne peruent tomber deux 
mym p o p  car autrtmtnt 11 en ranrbrroit eufideux entre los  pl^ 
Irtirr nombrcs d s mr/mcs rur@ s par la 8.p.8. Ce qui nefi peut fai- 
rr,prurcr qu'ictim/ont [rulement drflanr rrrtr'eux de l'vnrte' au du 
binaire, romrnc il4 epé di-?aufi[dit Srholie , entre Iefquolr il t/t 
cntmn, que deux nombres rno prop.ne peuuent tomber. 

Smblablement deux nom 2 res prerniorr . quels qu'ilsfiient~ne 
puent tjtreplrins , on/olrde~/embladles , pource qu 'h  ne per:uent 
ruair les co~r~,proportionnaur.Car quelque nombreplan p e  ce [oit 
$anrnombrr premin , ajëdrmrntfiy-me{me I'vnité pour co- 
j~,cncortimproprement. Comme ces nombrcs 7 . 6  I i .  defi 
qurlrler co,te~/.ur7, I .& 1 3  .r .puis qu'ils font produits de Ia multi- 
p!ira!ion dicc w: c d t r  Ic/qucls appert n'efire pro)c+tronn~ux.3if 16 . 
nomhqLidtpi m$eit inrnnbrepvCmier , r /rulementpour ( ~ P I Z  
/y rnz~~rn,& deux vnitcz,& par confiquent il el) nwnfcjh qiiib 
nt peuutntc~rtre prop. 

~arciliemcnr derrx nombrar premiers entr'eux,n'e&anr quurreG 
cw abcr,nc peutunt ejhplans ou (olidcsfimblaLles :Cm s'rls tjtoiét 
t11,par la I S.OU 19. p . 8  romberoit entre iceux, wn ou d e u x n ~ ~ e n r  
~ o p , & p t i ~ ~ c l e ~  extrerncs~oist po/ejpemirm natr'eux; tom les 
t r o l l ,  OU lei qfrarrejeront premi TS  entr eux, pource que aucun nom- 
6rr nrpra commune mtlure à'iccux . les extremes n'en ayans point: 
Parquoyil e,teuid?pir la zj.p.7.qu'zlrfirontlerplur petits en leur 
pop. Etparrantpar lecorol dc la s.p.,S.les deux exrren~es~evcnt 
qnarrtl,orr cuber. Ce qui ep irGJurdc ; rar ils art ejte'po/E~n'ejfiz 
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De ces cho/es ss'ar/uirqrw s'il A deux nombresplanr . a ~ / o l i d r i  
I;mbladb. deJiut& k moi~eloitPremier , il m$urorb$u 
grand. Car autrement par la jI.p.7. iceux deux mmbrer propo,Lr, 
faoicntpremiers ent>reux: @partant (comme nom venonr de pou. 
rre*)ilr nc fuoientplanr oufilides~mbla6les~e qui rj? alfurde: rat 

i ls  ont ejh!pofqtrls. 
DE crcv e,t euidentque deux nombrerprenaiers enh'eux, dehueli 

Ze moindre eflpremitr ; nepeuuent epe plans,ow jolidrsjèmblrbin, 
Car s'ils reJ?oient,le moindre me/llreroit le p h  grand . comme np- 
p h  cy- d e f i .  Verr donc qa'il fi mefrrreawfiroy rnc/me,il ne/eroisfit 
premiers entr'errr,ms~ compo[r~ Ce qui r j t  contre l'hypothcfi. 

Parqtloy il e/t facile de tro~uer dcux nombres plans,ou/olida~ non 
fcmblabler. Car /ion prmd dcux nombres ayans raifindor. 
61e , ou~nparpartiruliere. oujirperbipavtiente; ou ctrtdnementdiuu 
rombrcs premiers , ou deux premiers entr'eirx,deJqtds I'vn ny i 'ru- 
rre/oir quarré. on cube; il e/t cuidentpzrce qidc drJim.qzr'il!jmn: 
plans,,ou/oltde~ hfemblables. 

Dcrecht$s'ily a deux nombres,deJ,uels.L'vn Pit quarré,&~r- 
t r c n o ~  quarr.. , comme 16. &P r o .  ils ncjontplans~rnbl~ilei. Cai 

rwhemént par ia z h . f . 8 .  r!s/croient comme quarr; a p a r &  &16. 
c h n t  quarré,par la z4.p.s.rofiroitaufi quawé,contra Chypothe,G. 
par mejhe raifin$ de deux nombres,tvn ejE cube,&t'a'autrs nr iqt 
PM; comme 17 & 40 .il3 ne /ontpmfilidesfimblables. Car ~ ' i l l i ' r -  

$oimt,par la z7.p.s.ils feroicnt comnrc cubeà cube 49.17 .cftantrJa 
par fa ~j .p .8 .  40firoit auficmbu. contre rhypothefi. 

Fin du hui&tiefme EIement. 
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E L E M E N T  
N E V F I E S M E *  

T H E O R .  1. . P R W . I .  

Si deux nombres plàns kmblab¶es ie mulri- 
plient l'vn l'autre, le produiEt l i r a  quarrt .  

S Oient dcux'nombres plans rem- A 4. B $ 
'dablcs A & B, lefqueis fe mulci- D 16. E 14. C 36. " 
p l i a i s  mutuellement , produi- 

knr C. Icdis que C cfi quarré Car  A Tc multipliint foy-meC 
neproAuiR D E r  puifque A multipliant A & B apro- 
du.B D & C , comme Afcra à B, ainfi D a  C , par la 17.  p. 7, 
Mais A & B titans plans fernblabies, il tombera entr'eux un 
mai'enproportion~el par la 18.p 8. 11 en tombera donc  aufii 
YnentreD & C, par la S. p.8. & foit E. Et pu i f  ue des trois 
cmbres  continuellcrneiit p r o p o r t i o n n a ~ ~ x  Il, & , C, lepre- 
m i r  D e f i  quarté par la confiruQion ; le tiers C fera aufii 
0 , ~ r i . p  la rr.p.8. ce citoit  aprouucr. 

THEOR.  2. PROP.  II. 

Sideux nombres Ce multiplians kvn l'autre 
pioduifcnt vn nombre qnarré; iceux ièront 
plans îcinblables. 

R iiij 
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N E Y F I E S M E  
Soicnt deux mmbres A & B qui fe multi- A 4. B 6 

plians lSvn l'autre, produifeiir C quarrt. ic D .6. Cj6, 
dis que A & B font p!ans Ccmblablts. 

Car que 4 Cc multipliant f o y - m e h c  produife D quar~f. ,  
Veu donc que A multipliant A & E a produiR D & C, corn. 
mcA'feradB,ainfi  0 i C p g r  i a i7 .p  7.  Et paria ri.P.8.entrc 
Icsquarrez D & c combe vn moyen proportionnel, I l e n  ri- 
beradoncauîs i  vn entre A & R ,  ar  la S. p. 8 . 6 <  partant paria 
io .p.8.  A & B tcronrplans ï ~ m b  abies; cc qu'ilfail$t pros. 
UtL . 

f 

T H E O R .  j. PROP. III .  

Sivn nombre cube fcmulciplie ioy-mehi; 
IeproduiCticra cube. 

Soit le nombre cube A,leque! fe mul- A 8.  ' 
t i p l i an r  hyn)efme produire B Ir dis quc E 6. Dq, ' 

B cft riombtt CL&. FIL. CL. 
Car lait C cokE du ciibc A : & d e  C B64   ni té. 

multiplié cn Loy,foit produitt D;i1 efirna- 
nifclte quec muitipliani D, roduiQ I c  cube A.Veu doncquc 
<. rnblfiplimt Tuy m c h e  afa i i t  Il, par la 7.com.fcnt. C nr- 
furcra D par C. ~ a k  par la q corn fcnf. l 'mit6 mçfure 3ui f iC  

pat . L'vriitC Ceradoncmehe  partie de C ,que C dc Di& 
parcant comme I 'vn~tb efi n ~ , a i n l i  C a D par la zo.d.7 dm- 
chef puilqlie c multipliant Di fait1 A par la 7. corn. îent.D 
rnefurera A par C M a s  a d  C rnelure D par C. Donc C rit 
m e h e  partie de D,que D da A ; & partit commc C a D , a d  
D a A : maisromme C a D, aiAlfi citoit h i r i  a C .  Doncc8- 
rncl'vilitt AC , ainfi C a D, & I) a A :  ainfi eiirrc I'viu.2 & I c  
nombrc  A tonibetit deux nioyciis propoi-tionnaux C & D .  
Derechef pourcc quc A mefurc R par A ( car Ba elté faiêtda 
Amult ipl i i i  cil Coy) & qiic I'vnité rncfurr ai.% A par A i  I'vni. 
tC. Fera mefme parcje de A ,  que lkic R : & partant c o r n m e l ' ~  
nit6 fera a A, ainli .9 [rra a R .  Parquoy puis qu'entre I'viiitC& 

iiombrc A rornbei:t deux moyens yropor t~o~i iuux C b: D, 
b a r  la 8 .  p. 8.11 d tombera a ~ i f i  deux c ime  A & ' B ,  & foient 
iceux E & F. Et veu queles  4 nombres A. E, F B foiircon:i- 
'puelIcqient proporrioiinatia, & que A preiriier cfkcubcja;ifi 
. ~ . ~ u a t r i e h r . b x a  . cube : ce qiii&oir a yrouuer, 
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TH EO R. 4. P R O P. IIII. 

Sivn nombre cubc multiplie vn nombre 
cube; leproduitt Lera cube. 

Soit le nombre cube A, lc uel miilri A.B. B. 27, 
p!iinrliiiombrc cvbi  B,pro%uik C . 1; D. 64. C r 1 6  
Qir qiic C elt  aiifsinombre cube. 

1 arfi on prend D, produitt dc A iiiultiplié par foy rnefrnr 
par l a ~ . p . ~ . i l  Cera cube; & pource qucA mulripliantB,& foy 
m:!k,a p d i i i t t  C & i l ;  il y auLa rclle raiioqdc D a C,,que 
i c . 4aB  par la 17.p.7. Er par la I .p.8.il tomberadeuxmovés.  
propor~ioniiaux encre A & B : 11 c n  tombera donc a d c i  d e u x  
tn::cD & C, ar la  8.p. 8. E t  partant D cfiant cubc, par h 21, P. p.i.Çfcraau 61 cube : cequi efiolt aprouuer. 

T H E  O. j. P R O  P. V. 

Sivn npmbre cube mulriplianr quelque au- 
tre nombre, produi&t vn nombre cube;le hd- 
$lié lm au& cube. 

1 

Soitle nombre cube A. laqucl rnulti- A. 8. B. 57.  

p!ianr quelque nombrc B ,  produiCc le D64.C.ziL. 
nombrc cube C. Ic d s que B mdtipl iE 
thaufsi nombre cube. 

Car fi o n  prcnd ~ , ~ r o d u i &  dc A ~ ü l r i ~ l i i  par Cop rncfme, 
tommeeniaprccedcnte : A îeraa B comme L) a C , & par 14 

8.enrrc A&R I c  trouucront deuxrnoycns prciporriGiiaux. 
toimeenrce les deux nombres cubes D & C. Et par la r;. p. 
Y,BniuItiplii: fcra nombre a b c  : CC qu'il falloic demontken * 

T H E O R .  6, PROP.  VI. 

Si vn . nynbrc . le multiphnt foy meline 
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produiavn nombre cube ; iceluy nombre 6 
r;r aufi  cube. 

Soit  Ie nombre A , leqhel miiItip1iii , A. 8 .  B. 64. C. JIL 

arroymcfme prodiiife Ic nombre cil- 
Ee B. IE dis que A eR aufri nombre cubc. 

Car fi on C, dc A multipli5 par B,il ftra tu- 

be par la definitibn de nombrc cube;& par la 5.p.9.Afcraad 
5 cube. 

TeHEOR.  7.  PROP.  VII .  

Vn nombre compofé eitant multiplié par 
quelque autre; leprodui&tfera folide. 

Soir 1c nombre compof i  A,le ue! A 6. B f. C 30, 
efiant multiplE par quelque nom 1 rc Dz . E3. 
B,produifc C. Ic dis que C clt nombre fohdr, 

Car  puifque A efi compoE,  quelque nombre ourrel'vn;!i 
JemcCurera v u  l a 1 3 . d . ~ .  Que D rnefure d6c Ap3r E.Cequ't. 
fiant poG,D multipliant iceluy E produira A par 13 9, corn, 
fciir. Et puifque B miiltiplisnt A a produiR C ; k c l u i C h  
Procret-de la m~tuellemultiplication des trois iioinbrts Di 
E,B ; &partant  parla 17.d.~.il  feranombre Colide, duquel lrr  

' collez font D,E,B : ce qu'il falloir prouucr. , 

f H E O R .  8; P R O P O .  VIII. 

Si depuis l'vnit6,il.y a tant dc nombres qu'6 
ygudra conti,nuellement pïoportionnnux;le 
truifie~me dtpuis l'vniré fera quarïi, 8~ toiis 
les  autres qui en laifferont vn:Mais le quatrie[. 
me fera cube, k tous !es îuyuanq qui en lailTe- 
r o m  deux: et le Gptiefine fera cube &L lumi 
cnicmble, t o b  les fuiuans qui en laifferont 
cinq. IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



(oienttant de nom- vnité. A: B. C. D. E. F. 
bm ou'on voudra con- I. 3. 9. 17.  8 1 . ~ 4 3 . 7 ~ 9 .  
rindlemenc propor- 
tioonîurdepuis I'vnité,A,B,C,D,E,F. Icdis  que Ic troifef- 
nicB fera e d e m b l e  tous les autres qui en laiKcrohr 
vnieI.o;dre,cornme D &F: eu apres que IC quatrierme C efi 
d e .  &tous les autres en  laiflant deux nombrek,commeF. ~. 

Pareillcmcnt quç le Cepticfine F el t  cube & qiiarré enséble, 
kdautres qui pourraient fuiure e n  Iliflant cinq nombres. 

Pcurla prcmiere partie : puis quc  les nombres font font i -  
nucl!:mrnrproportionnaux, comme l'vnirk m d u r e  Afelon 
lciv[itez qui font enA,par 131. c6.fent.ainfi chacun mefure- 
~ a l u a  fuiuaiit fclon Ics viiitez de A : partant B t r o i f i c h e  q u i  
fetarnccfaifint IeproduiR deA rnultiplii: par foY,fera quar- 
~E:&par la ~ 1 . p .  8 .  puis que 8, C,D, font co~iunueIlcment 
propxtinniiaux, & B efi q u m é , a u f i  D Ccra quarré.ParmeC- 
mrdkours F îera qiiarré; & ainfi de tous Les autres. 

Pour la feconde partie ; uis que A mulripiiZ par fo pro  ' 
doit H, & B par d produic f C 5 I l  efi euideni par Icr dcfiiii- 
uonidu7.q~~ C k a  cube, & p a r l a  15 p.8.  C, D,E,F, efians 
isninuellcment proportionnaux, F lera aulTi cube. Ainf i  dc 
[ o u  les autres cn laifant deux. 
bula troirieiine partie. Il e l t  euident par feç deuxprccc- 

d e u s  parties que F a efik prduut  & qumsré & cube; il en fera 
anide tous 1:s autres. 

THEOR.  y. P R O .  IX. 

Si depuis lSvnité,il y a tant de nombres qu'6 
lwdra continuellement proportionnaux , 8~ 
qie celuy qui luit l'vnité foic quarré; aufi tous. 
Icsautres leront quarrez : que s'il efioit cube: 
d i l c s  autres feront cubes. 

Soient tant de nombres qu'on voudra coa t inuekmcnr  
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268 1\1 E v F.I E'S'M r! 
proportioilp;rux depuis  Ivvnitk A,B, C.D. I e  dis que l; Ir prc. 
mier A e f i  quatrk, que tous les autrcs feront aufi q u x r a :  
Qiic fi le premier A elt c u b c  . que tous  les autres feront ai14 

cubes. ' 
Pour  1s premicrc partie :il clt cuident comme enla prrr 

dciirc, q u e  ?uis que les nombres ront continucllcmrn: p.0, 

porcionnaux , comme I'vnit; mchrera  h par Ics vnitez pi 
f o n t  en A,ainln A rnrrurera B par les vnitez qui Cnnr en A ;  & 
pa rco~feque i i t  B fera nombre quarré: mais A efi aufi qoari 
par  l 'FiypotheL& par la 1r.p.8. C fera aufi quart2 : & par11 
merme r a ~ f o i i  6 eltant quarrk , au f i  fer3 D. E t  aiid dercn 
les  autrcs 

Pour la Cecondc partie: Si A eIt cubc, a u f i  tous les aitir! 

feront cubes : Car il clt euidciit que Amefurera û F x O p  
mefmecomme en lxprsrnicre partie: C ' d l  a d i r c  q u e A  nil. 

riplié par fov produira B,lrquel e h s c  cube, B feraaihi iubr 
par 13 3.p.9 Mais tous Ics fuiuaiis ioqt  en la raifou de A i  B, 
&par  la 25.p 8.11s fcroiir cous cubts .  

T H E O R .  IO. P R O P .  X, 

Si dep+ l'vnité , il y a tant ' de nomiin 
qu'on voudra gmtinuellement proporrioi. 
naux , & que celiry qui fuit 1 vnitE, ne foic ni. 
brc quarré:auKi pas vn autre ne k r a  quarrl, 
finon le troifiefine depuis i'vnité,& tous l e s a b  
tres-qui en l'ordre en laiffent vn. Qe fi celu7 

q u i  fu i t  l'vniié n'en nombre cube: as6 pas vi 
autre ne Cera cube , finon le quatriefme dcpui 
l'vnitli., ~r tous les autres qui  en l'ordre en ld  
fme deux- 

S o k n t t a n t  de Ynité. A. B. C. D. E. !, 
nombres qu'on 1.' 3 .  9. . 27. 81. 249.7i5 

eaudra  continucllcmear p r~por t i onua i ix  d-puis l'vi1it2A,F 

C,D,E, F,& que A q u i  Tiiit 13vnicé, ne foit nombre qi13rr6. I! 
dis peur la preinierf paxuc , q u e  pas vn astrc lie h a  q i W  
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juon fcrroificfme B,ou D,ou F cn la i rant  C! & E. 

~ a : ~ a r l a  B.~+I.B,D,F font q i t a ~ ' t e z : ~  fi q~c Iqu 'vnveu t  
&quU y en ayt d'autres cornmc C,ilfaudroir par  la zr p.cl. 
qx .4 fuk aufri nombre quarrir(elkans C,B, A ,  continueLle- 
m:nt proporrionnaux & C quarrk] cc  qui  elt contre I'hypo- 
rhdt.Par rnclmc difcours on  monitrera q u e  pas vnau t r e  n c  
pcutcfirequ~rr~ finon ceux qui o n t  cfié exceptez. 

Pour lafccoiide partie: fi A n'eit cubc ; auGi pas vn autre  
hacube, finon C & F . & tous les autres q u i  en  IaiUeronc 
dtux.  

C î r  parla 8.p.o. C& F f o ~ t  ciibasquc fi quelqu'vn veut 
dire queD Gieauffi ccbc; il faudroic par la r3.p.8, que A Ic 
fair,contrcI'hypothefc. Par rncGnc deduttion o n  moi~ f l r c r a  
rousceux qui ne peuucut citic cubcî. 

T H  EOR.  11. P R O P .  XI. 

Si depuis fvnité, il y a tant de n'ombres 
qu'on voudra continuellemét yroporti6nnux: 
lcplus f i r i t  mefuk lieplus grand Glon quel- 
q~tvii de ceux qui font entre les proporUon- 
naux. . , 

Dcpliis l'mir6 A roienc rant de nombres A.B.C.D.E. F.' 
qu'on voudra contiiiuellemcnt propor- 1 .1 .  9. z7.8i. t l l . '  
iiuiiiiaux,B,C,D, E, F. I r  dis que B mefurera F par Ic nom- 
b:eE. 

~cRcdcmonftration eft aiGe. Car  en raifoii eSalc I'vnitE 
Aferaà E, comrncB c h i  F-Et par les drf d ~ . ~ . c o m r n c l ' v n i r b  
AmelureEpar E ;aiiifi B rne~urr ra  E par E. 

THEOR.  12. P R O P .  XII.' 

f i  depuis I'vnité y a tant de nombres qu'on 
vouha contihuellanent proporti8naux :ALI- 
tant de nombres premiers rncf~lrcroat le no- 
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170 N E V F I E S M E  
bre dapres l'vnité, qu'il y en aura qui mdure* 
ront le dernier. 

Soientdepuis 1'vnitE A,tant dcnombrcs A.B.C.D.E.F, 
-qu'on voudrà continueilcmcnt propor- 1.3.9.17,81,g, 
' tionnaux,B,Ç,D,E.Ie dis qu'autant de n o m b r ~ s  premicrs fc 
croriucront mefurtr Ic dernicrE,qu'il y cil a qul mcfurentl, 
lcqucl fuit 1.vnitt 

Car fi F nombre prcmicr mcf'urant E dcrnier,ncmcîurcp~i 
aufi B; B & F  fcront premiers par la jr.p.7. Et d'aurantqu:B 
mulriplii par foy produitt C; C & F krGr prcrnIrrs par iarl.  

! .7.ItcmB multipliaiit C podui& D;D & F fcroat premirri 
ar la a6.p.7. Pareillement B multipliant D yroduiCt Ei Pa:- 

tant E & Fferojent a u f i  premiers contre I'hypothelc; Dont 
X mefur oit a u h  B. 

TMEOR. XIII. 

Si depuis l'vnité,il y a tant de n8brES qu'on 
voudra continuellement proporrionn aux, 
& que celuy qui fuit i'vnité [oit premier: Le 
plus grand ne fera mehrd par aucun autre& 
bre, finon par ceux qui Cont entre les propor- 
uonnaux. 

D C ~ &  i'vniti .A .r .  B.3. '9. D.17. E8r. 
Afoient tant de K.oo. L O O .  H.oo. G.h. 
iiombrcs qu'on voudra continucllemci~r proporuoniiaux B, 
C,D,E,& que B qui fuit l'vnirk [oit premier. l e  dis ciiele 

plus rand E nc fera rnckriui- par aucun autre qiie L'vu d ' l c e u ~  B Bac, 
Autrement , s'il cfipofsible,qiie G mcfure E; G ne p e u t -  

fircautrc nombre premier que B,autrcmeiit il faudvoir par la 
~r.p.9.qu'ilmcfuralt B, qui a eit2 p?fk nombrc prrmier;Gh 
radonc compoE,& m d u d  par quflque nombreprcnikr pi1 

la j).p.;r.qui ne peut eftre autre q u e  3; d'autant qu'il mcfurv 
&a E,par la rx,com.fent.& par la 1r .p  9 .  11 faudioit q ~ ' i l m c -  
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rurafi a u h i  Biiombre prcmicr : ce qui cit rbfurdc.1 I n'y a d6c 
poincd'aucrc n8bi-eprcmier quc B,qui meCure G. Qy main- 
!:oint B meCure G par H : & puis quc B multipliant D & H 
p d u i a  E & G,par la 17.p.7 comme E i G,ainfi à H: m a i s  
~rnehrc Ej donc aufsi H mcfurera D. On prouucra commc 
dc~Tis,qu'ilnc peut cltre prcmiw ny mefur6 par vn autre no- 
brcpremicr que B: Cax fi H cfioir premier, merurant D , i l  
mclureroit aufsi B : cc qui nc Tc peut faire,  ayant cité pofE 
premici Qr fi H elt cornpof?, celuy nombrc  premier qui l e  
milurcra Ccra B,.ou fi c'cfi YII autre, cclt autre rncrurcra aufis 
Dl & d u y  q u i m e f ~ ~ r c  D,c'clt afçauoirB, par la rr.corn.icnr. 
q u i  efi abliirde. Il n'y a donc que  le nonlbrc premicr û q u i  
mefure H; & poFant que c c  Coic par lc nombre 1.011 p r o u u e  
raauîsi comme delius , uc commc H mefurc D , ainG I me- 
lurc C,& q u é  1 ne pcut c ?i re  nombrc prcmirr , ny mefiri- par 
ai:iinautit nombrc premier finoii B. D o n c q u  e 1 mefure C 
pa:lcnombrc K: par mcCmcs rairons , commc 1 mcfure C, 
a d  KmrCtirera B nombre  piemicr;  11 faut ddncqu'h t ou t  Ic 
nainr i l  luy101t egal; ce q u i  cfi impolçible r d'autant quc B 
cRmoycii proportionnelentrc K I,par la ro .  p.7. puis q u e  
CefiProduitt de K multiplii: par 1 , & gu3il cfi  aiifsi le pro- 
id.  de B mulripliE par foy-mefine. Partant aucun nombre 
n i m c r u r ~ a  E,finon B,C,T),quikmefuceut, pa r  la 11.p.9. ce 
ju'ilfalloit prouuer. . 

THEO. 14. P R  O P. XIIII. 

Leplus petit nombre de tous ceux qui peu-' 
uent eitre mef~~rez  par certains nombres pre- 
niers, ne iéra meluré par aucun autre n6bre 
premier, que ceux qui le meiuroienr. au corn- 
mencement. 

I 

Soit A le plus pccit nombrc de tous A. B. C. DE. P. 
rrixqui peuuent eitrcmefurez par les 3. 3 0 .  z. J. f .  o0.00, 
noubres premiers 5,  C, D. Se dis qu'au- 
roinombre premier a u u e  que  B , o u  C,ou D ne mc'furcra A. 
Aut:crneiit,C'il cit pofsiblc que  E autrc n o m b r ~ p r c m i e r  me- 

$ 1 ~  b p : ~  . doiic E mulriyliC. par  F produira A ,  lcquel e f i  
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meruri par B,C,& D ; & par 1 a ~ r . ~ . ~ . ~ , ~ , ~ , m e f u r e r o n t l ' v n  
a u  l'autre de E, o u  F : Ils nemefurcront pas E aime nombre 
prcrnicr que pas vn d'iceux , ils merureront donc F ,  lrquei 
R a n t  plus petit qut A,iceluy A n e  fcroit le plus pcrit de ceux 
qui PeUUenF efirc mefurez par B, C, D. Donc E iiepouuoit 
mefurer A. 

Noru demonPrcronr icy ( aprer Cornmandtn& Claaiu j t n  

nombres, les 10 premrarr themnncs, l f i u  lr/ont cbrnonfie~rnk. 
gnes mf ic i ind  lirrrrt 

1. ' 
S'il p a deux npmbres, l'vn ou l'autre ddqiicls {oit c q p i  

tn tant de partics qu'on voudra ; Ir nom brc planeGpris l u  
iceux dur  nombres,ett rgal aux nombres plaiis contrnund: 
aornbrr indiuili: & d e  chaique partic de cebuy qui elt coiiFp!. 

soient A u x  nombre A B  & C d r f ~ u e l s  RE 
cjt diui/a'en AD,DE, tB;& [oitfaacf f ,de C A...D.. E B C., 
enAB: I t emGH,deC t>n AD;& H1,deCen F ............ 12 ' 

D E ;  & i ~ , . d e C e n E B . l e d Ü  que Fe/£ rga! G ...... H .... I . . g  
nmx nombres G H , H I J K ,  c'ep li dire à tout le 
nombre GK cornposid'ice~a. c a r  p u i / ' ~ e  C m u l t i p l i a n ; ~ ~ , a f r t  
h i &  F :  A B  rnefirera F par C ,  c'e! À dire yzse AB fira lapartiedi, 
c e h y  F, denommeepar C. P m  la meIrne r a i f i n m  erala partitic 
G H :  & I l E d e  H I :  & E R  dcIK,d nBmecpar C ,  firüroiri/?l;rnri. 
meqrre R B  de F.Mak il epeuident par la J p 7. que AB ~,flarni/. 

h c  partie de GK,que AD dr GH parqrroy au,p AB fer4 m$rne/ii. 1 
n'e de GK,qur AB dc F : & parraitpar Ir 4.com jcnt.F 6 G X / ~  
#gd entr'rrrx. Cc girl efi i tpoposi .  

I I .  
Si  vn nombre cltcouppé en deux parties; les nombrespi? 

compris Coubs le t o u t ,  & vnc chacune parrie,foiit epiurai 
nombre qnarrt du tour. 

C a r  le nombre AB bit di*isécn AC,CB. I r  dk A.... C . 1  
yur l a  nobrcs qui feront produiBs drc t o t a l  A B ,  !? ...... 
i s p a r t k  AC, CB,(eront enfemblr egrurr a u  quard d r  A B . C ~ I &  
pi6 lerombre D cgal à AB. par b i.theo le nombre faidtdeD,i'li 
; dire da AB en AS, f ia~o,  r e p  te  quarrc d ccluy AB, 'ira c3a/ 21 

nornbves qwi fermrprohrESs de D,c'$ r dire d e  AB en A C ,  $ 1 4  

CB : cc qni ~(Ebitproposé. 
I.r m.e[m/erfi demon/tré,/iAB II)  coup~irnpiud de draxpflit 

CEBM 
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E L E ~ M E N T .  a7a 
cmmeon pcsc t~ro i~pr  la jèconde Faure appofir; A...c.. D.B 
Carpar 1drnej;oe ragon, le nombre fadi de E ,  c'rp E...... 
idzrede AB en AB, c'efi;/fauozr le quarréde ~ ~ f i u a  egal aux  na- 
ho,, yihront prodaiffs de E , c'eJf a drrede AB, en cl~a/qurpartir\ 
&CD, DE. 

III.  
Sivnnornbre cficouppé en  dcux parties ; le iiombre plau 

d u  coral , & dr l 'vne  des parties , efk .egal à celuy-li  
tontenu dcs pdrries , & au quarrk fai& d'icelle partie premie: 
rtmetx prirc. 

~oitlcnombre RB diuisérn AC , CB.  l e  dU A .... C ...... B 
qnt ienombreplaproduiade A B  en Iapartie AC. D.... 
r,? "1 à celuy f~itr des parties AC, CB,&au quarréd'iceiltpartic A 
C.larlî/€mt prir le nombrci )  egal 2 AC,CB,(v au quarrc' dice:Ie 
partir AC.Car er?antprir le n mbre D egal (i AC ; .par le r.  the0 ls 
n,vnbrefaitf de D, c'ep à dire de A C  en A; on (qxi ej? le merme j de 
/J en AÇ,/Era egnl aux nombres faits de D,c'e~? à dire deAc en C 
B,& dr  ~ , r ' e f l h  dtre de AC en AC,  fiauoir ej? le f i u m i  de AC. Cq 
721 efoit propole'. 

1111. 
Sivnnombre cfi diuifé en dcux parties ; le quurÉ: f a i a  du 
tu[ eh eysl aux deux quarrcz fa& des deux part ies , a 
deux fois Ic nombre p I ~ i i  contenu d'icelles parties. 
~oitlenombre AB dis$ en AC,CB. l e  dir que le A ....., C .... Zt 

nmbrt qu.iwéfaitf de AB,$ egal aux  quarro? der parties AC,CB, 
aw deuxfois le nombre plan fa ia  de AC en CB. Carpnr le r. theo. 
knsmire yuarréde A B , d  ega law  rmmlres fartfs de A B  en AC, 
h m  CB. hffiiipar le 9. rheo. 1s nombrefai8 de d B  en AC,@ egal 
ail nombreprodd? AI AC en c B . 6  a u  y~arréd  rceluy A C  : I tmq  
i;mmbreproduiA de A B  en CB  ej9 par r n e / h r  m/on rgal au &bre 
jradwii de ACen CB,& au quarri de CB. Donc le nombre p a r r i  
,fd de AB,ep parsillcmeizi cgal aux  nombres quarrc<dar parties A 
G,CB,& a deuxfois le îzo>nbrc fi2 d AC en CB.Çe p z  q'foitprol 
pic. 

v. 
Sivne ligne droit te efi diuiGecii de:rx parties egalçs , & 

rndeux incjiales; le nombre conreiiu des parties inega- 
I:s,ai;ec le du nombre qui c k e n t r c  les deux CeQions, 
t!lr:al~u qua r r e  f i t ?  de la nioi&ir d u  nornbrc roral. 
Soith nombre AB, c nuppi en deux part!es ega'es A C, C B,& en 

hxinraale i  / ! ,DL3 I r  d~ que Ir nonrbte plan cornprh des partas 
Mqa!aAD,UB,auoc lc  qwsrrg du nombre CD,  eJ g a i  a# quard 
bilombrr BC. Car puMgfiepar & ch~o.prs- A ..... C...D, 8 

S 
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eed. le nombre quarré de CB,ep egal a u x  quarrerdesparbi~j CD, ü 
B,auec deux (ois le n mbrefait tde CD,DB; &par le j.theo.lenont 
brc p lm  compris Le C D  . L)B, enjèmble aucc l e  quarré de DB,$ 
rxd du nombrc prodrcrff de C B  en DE;  fera faic? que fi ce nombir 
faiit de C B x n  DB,e(Zpris pour le quarre dcDB,auec Ir nombrefm? 
de CD en DR,  aufi le nombre quarréde CE, e f l  egal d l'autre quai  
réde CD,en/rmble a l'autre nombrefaia de CD,rnDB, & a ~ n o m .  
Are produid de CB, c'cjt n dlre de A C  en DB: 6 partantpar 11 1, 

theor.le nombrefai R J u  total A D  en DB,eB cgal a tx  ncmbrti pro. 
dni& de CD cn DE, &de AC en DB.Doncle quarréde CE, j i r i  
q a l  w quarréde CD, &du nombrc fard de AD en DB.  Ce q~nr. 
f io i t  propojë. 

v J .  
Si v n  nombrc cit  diuif i  en deux  parties cnaIes, ,V à icelei 

elt adioult i  quel ueaurre nombre  ; Ienornbrc qui ci3 faitiu 
i o u t a u r c l ' n d i o u ~ i  cu l ' i d i o u f i ~ ,  rucr le qurrrC de lania.:;: 
du nombre  , c f i e ~ a l a u  qudr1E du nombrc  coinpofk d:h 
m o i A l i  dc  1 adiouftk. 

Sortle norrbre AB couppi rn deux parties rgales A... C.,.B D 
AC.Cb; & àicrluy~oiradrou~e Le nombre BD.le dis qu le noair 
fai:? da tout A B  6 dei'adroxt: BD , comme unfiul,/l.aunrr $11 

AD, en P -droïlh BD , auec 1 quarr de la moiCbr CB, efl efia;m 
quan t  f ;id de la morBi C B arimupc B n ,  comntevn~xi,i'!i 
i dire a* quarre dd CD. C a r p w  que par k 4. theo. Ir quanili 
C D  ejt egd ~ u x  q u a r r e ~ d u  partiel CB,BD,wec fi.cuxfoM l e n i ,  

bre plan compru de CB , BD, c'ejt à dr7c a, x quarret dei p r  
rrer CLI,&D,& aMx nombrn contenw de CB, B D  , &de ACJD: 
Mais par le premier thco. k nombre farti de A D  en BD e,tigJ au 
nombres conrenmfom CE, BD, 6 fw AC, BD, ofoud AD,BD 
c'ejt À dirç au quarré dc B û Donc prenant lc nombre faili de 40, 
en DE. pomr le  quarride la partir B 0, auec les nobrrr fail?r dr C! 
on BD,& de  AC en B D  ; lc quarrh de CDf i ra  egal à l'autrequani 
dc.CB. cnfernblepec Ir nombrs faiA dc A D  en  BD : C'ePàdirtp 
b nombrrfaic? de  A D  en BD,auec le quarri th CB,ep egdau cjurr. 
re de CD ; ce qui esluit proposé. 

V I I .  
Sivii nombreef i  diuif i  en dcuxpartics ; le quari2 du !cri 

aucc lequarrk de I'vne des parties, eit egal à deux  foisleni. 
b rc  fa& du rouc e n  icclle par t i e ,  eufcnlble auec l e  quarrék  
I'aurre partie. 

Soit le nomhrc AB corrpp i s  parties AC,CB. l e  di i  qrrc k y n  
de AB.auec celuy de la partie Cil, eJ? cgal a deux A .. .., C ... J 

foic knombrsfk? k en CE, rnfemble nuec le quarridr l'un:$ 
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!aitic AC. carpui/que par le +.theor. lc de A B  ej t  egnl a u x  
quarretdespartiesAC, CB,& a deux fois le nombre f~ia dicella 
& C B ; f i  onadiou$r le conrmwn qultrrr dr C B , h  quartez d e ~ B .  
CB,[mnt n(ernb1r egaux aux quarre? de AC, CB,DB, arrec deux 
j~1enombreproduac;t de AC cn C B  : maisprr le 5.theor. le nombre 
faid de AC en CB aucc l e  q r ~ ~ w i  dc CB,ej? rgal atr %ombre produiz? 
d e A  en CG ; & partant le  double de L'vn ef egal au double do 
I'autre.Doncjpou~ le doubl~ du nubrc fa18 deAC en CR,& quatré 
dtCB,onprrnd le double du no'6rcproiui~ de AB en CB , les  quar- 
rrydes nombres AB, CI3 firont enfimabit egaux à deuxfoM le nom- 
l'ride AB rn  C B  , ruer le  qurrrré dr l'aurue parrie AC. Ce qni t j t o i t  
p+m" 

VIII. 
Sivnnombrc efi d iu iE  en deux  parties; quatre fois Ic nom- 

bicfaittdu tout  en vne , aucc Ir quarrt de l'autre par- 
~ii,e[tegal a i l  quarri: du nonibrc cornpofi AI tout & de Ia 
pairie p ~ r n i q e m c i i t  

Soit l e  noizhc A B  couppl ri parties AC,CE. A .... C..B...D 
I r d i  qut lc nondre fazLt dc AB en la partie CB , rnjicmble auec le 
giiarrrdt faune partir AC , e/t c p l  au  qunrré du  nombre composi 
de AB &de  la pcrtie CB. Car @ant adroujG le nombre BD egal 
CB,par le 4. rheor. le quarrt d u  tout A D  rfi egal aux  quawec das 
~ m b i e r  AB, B~,enfirnble auec Ie nombre double de AB enBD:c'ej 
iiirc axx qrrawez, des nombres AB,CB, en/emble aHec driuc fois 2. 
nombre d e  AB,en C B  : Maii par le 7 .  tbeor. les quarre7 d e ~ B ,  CE, 
h n r  e g a m  à deux fok le n o d r c  contcnrr de AB,  CB, m e c  le quarrb 
BAC : doncfi pour les guarrecde AB,CB, on prend le nombre dou- 
bitde &,en CB,& lequarréde AC ; le glrarré faitt d e ~ D  ej? egal 
i+f3Ùlent?bre fai4de A B  en C3,enfirnble awc  le quarré del'am: 
irrparti~ AC : ce qui eitoit propoli. 

1 x. 
Sivn nombre eit coupp; en deux parties cgales, &en 

dtuxiiiera~es ; les q u a r r r z  faitts des parties ineg;tles. font 
iooblci $5 qi~sncifai&i  dc Iîmoii?iC , & d c  la I d i o n  du  
rniicu 

h t k  nombre AB diuiriés pwrier cgales AC A..... C...D..B 
CB, 6 PI megales AU , DB. l e  dis qwe les q a a r r r ~  ddrs parties im- 
p~airi AD,DE,/ou~ doutles des quarrecdc hrnoicY~éAC, &du n0- 
h~rntre-mo~cn CD.  Car pur/queparle 4. the~. Ic quawédu nom&# 
83 e ! ?,pl aux qïdarry des rromLrcs A C ,  CD el$mble asrcc d m  s5 /a!enornGrc fail! Je  A< en CD ; on a !rou,Te le commun quarrp 
i r D 8 ,  ler qriarrer des parties AD , DB,firont egawxaMx ?Marre< 
iri)nrtiri &,CD, D8,t rn/mble #nec d~ fois Le nombreprodiliK 

S ij 
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~ 7 6  N E  V F I E S M E  
de AC m C,DCr,@ à d i r t d e , C ~  en C D . M ~ ü p d r  le 7.theor.k~ qut+ 

re de CE, c'ep à dire de AC,& C D f i n t  egaux dr/. qtrarréde OB& 
fi bcUx foi i e  de a en C o .  ~ o n c ~ p o u r  ie p a r i n  ns 
& deux fois 1s  nombrefaitf de CB en CD; on prend les  qunrrel dt 
AC,CD, les quarrec de AD,  DBleront egaux au double aes q w -  
rez des partics AC ,  C D  ; ei). partant ces qinivrec lalant doirblzi dr 
CCHX -7. C e  q l d i  c)oitproposé. 

X. 
Sirn nombre eit  diuiîé en d e u x  partics egalcs , & a  idry 

on adioufic quelqueautrc nombre ; Ir quairi: duiiornbrecb- 
poE d'iceux,& le q u a r d  de I'adioufié , Cont enfemble dou- 
bles des quarrcz de la rnoioii: , & d e  ceIuy faiR du nombre 
coinpofk dd.icelle moifilé & de I'adioufié. 

S o i t h  nonrbre A R  diuisé en dcur parties s- A ...... C .... B.,.D 
gales AC,  CB, & à icel-  /oitadruuJFé le nombre B D .  Ic  air qils li 
quarrc' du nombrbdD compose du t o &  AB, de Ladiouhi BD,b 
1s qwrré  d'icel$y nô'bve adiot+$éB~ ,/ont enfimbie doirbles d?r qua?. 
re faiiis de 1.4 n i 0 r A i . i  AC, e9, de C il composé de la moiAdC~& 
dc 5 'adioy7é BD. Carputfqucpnr le 4.tbeo le quarré de AD e j f f j !  
aux quarrez de AC, CD,& r de~xfoM l e  nombre p r o d ~ i A  d e  4C, 
c'ejt à dire  de.^^ en C D  ; /i on adioupslle le cornmm qirarre'iiu 
nombre B D , i les  quarre?, des riombres A D ,  BD /Lron:gla~ 
MX yuarre7,des parties AC,CD,BD, enhmb!e atlec deux f o i  /r!ii- 
ks produifide CE en C D .  M n E  par l e  T.theor. 2:s quavre? dcC8, 
ou AC,& CDJÔntegamau quarréde ED,& a deuxfoi lenoniri 
faiit de CB en CD. ~ o n c j  pour le  9uaw;2de B D,& deux@ irrlrj  
nombreprodwA de ÇB en C D ,  on prend ler qurrrez des ntbvesC1, 
CD, c 'ey i  dire des  nombre^ AC,CD : les qtcfirre~ drr nombrcrA8, 
BDfèront e g a u  d d i ~ f ~ i  les quawcc  des nombre1 AC, CD ; 6 
partant ceux-la font dotiblei de 'eux-cy : ce 5iri eJ+oirpropoi;. 

T H E O R .  15. P R O P .  XV. 

Si trois nombres font continuellemer.: 
proportii>naux, & les 
aui ont mefixe raiion 
de deux tels que Lon 

plus petits de tous cein 
auec iceux : l e  comjofe 
voudra, fcïa pïemicr 2 

l'autre. 
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e r . E a z  E N T :  r ~ t  
Soient Ies trois nombres continuellement A.9..U.iz.C. 16. 

proportiiiiïaiif A, B, C, les plus petits qui  D . J . E . ~ .  
hicnt en la mefme raifon ; I e  dis que les deux cnfernble A & 
Blmt premiers a C;ou bien A & C font premiers a B. 

Car fi on prend D & E les plus petits qui Ioient çn la mef- 
merailon parle rcholic dc la 3 1 .  p .7. i l  efi euideut par ce  qiti 
ieffi demuiiitré a la Z.P. 8. que A & C font les quarrez de  D 
& E , & que B efi le produiR de D rnulrlplié par E:& par Ic 5. 
theo. du~clioiie precedeiit D & E comme vil lèul nointire 
mültiplié par D,produiraA & B c6me vn feu1 nombrc. Mais  
D &.E eitans premiers ciitr'eux par la q . p . 7 .  a u f i  rtoiis deux 
ei:îemblc, feront premiers au fcul B. ar la 3 o. p.7. o u  a Con 
q u a r d  C,par la 17: Et par la  rnc !' me propoGtion D {rra 
premicr a C,& par la 26. p.7. le roduit t  de D & E comme vn 
fculnom!xcmultiplii par D ( & u o i ~  A b  D mfernbls / fira 
premiera D. P3r mefme difcours on prouuera q u e  B & C cn- 
i:rnblc frnc prctnicrs a A. 
Pour la fecondc p a r i e  , itdis que  A*& C erifemble font  

pxmiers a fl produif ide  D multipliE par E. Car  D E cltas 
premiers cntr'eux par  la z4.p 7. &premiers au cornpofi  des 
dtuirpacIa 3o.p. 7. leur produis fera rrcmier ali compo- 
des  dçuzpar la 26.p.7.k par la 27. p.7.1eproduitt dc D E c o i  
mevnf~uln6bre,mulripliû par foy,frra premier i B.Mais par  
:e+.  theo du fcliolie precedent, icelu produiA de  DE corn. 
srm eu! nomixe rnuiuplii en roy,eK e ~ a i  i R a c i~ deux 
fois B enfrnible: doiic A & C auec deux fois B, font  premiers 
aB.01 en oftaiit les deux fois B; il e f iman~fef ic  que le refte 
A & C fera premier a B.Car autrement ils fcroienc cornpufez 
&lerr commune mefure mefureroit au f i  deux fois B; & a r  
~onkpantau$ Ic cGpoE de A 8r C &deux fois B,qui neFe- 
ioiteii ce fairant premier i B, cont re  ce qui a erté demonltrE) 
denùs.  Donc le compoE de  A & C efiprcmier a B, ce q@ 
tkoit a prouiier. 

THEO. 16. PROP.  XVI;. 

Si deux nombres [ont premiers cntr'eix , 
ilnekra pas corne le pr,emier au recond , a h f i  
lekcond à quelqueautre. 
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soient deuxnombres premiers cutr'eux. A.;.B: C. OC( 

A& B.Ie dis que corne Aefi à ~ , a i n L  B n'efi pas a quelque au. 
t r e ,  c7ef ia  dire qu'a A,& B o n  ne  peur trouuer vn troilefmt 
proportionnel. 

Autreinent,s'il e(t pof iSle  ,fait comme A a B ainfi R i  vn 
au t r e ,  c'efi i Ljauoir a C .  Par lazj.p.7.A& B efta:~s~remiers, 
ils feront les plus petits q u i  Coieiit eii la meCrne raiion, Lpa: 
la zr.p.7. A rnehreraR,& B m c h r e r a  C. Mair auifi A mrh- 
r e  roy m e h c  ; donc A merurc iccux A & B': Ain6 AS( R ni 

Ceroien t premiers , cnntrc  l 'hypothefe. D o n c  il n'CR pas  6. 
me A a  R , ainfi B a C .  Parmerineraifoii ,  il iir Erapas c h r  
Ba ~ , a i n f i  A,aquclqiic autrc. 

THEOR.17. P R O P .  X V I I .  

Si tnnt de nombres qu'on voudra font con. 
O 

tinuellement propoïtionnaiix,dc~q~iels les ex. 
tremes h ien t  premiers 'entrJeux;il ne fera pz 
commele premier au lecond , a i d i  le dernier 
à quelque autre. 

Soient A,B,C continuclIernent propor:ionnnux, defque!i 
les extremes A &  C foient premiers en- A.3. B . 4 .  C.j.D.03 

tr'cux. I e  dis qu'il n e  fe prut  faire que  comme A efi B. a i i d i  
îo i t  à quelque autre. 

C?r s'il ci l  pof ib le ,commeA efk a B, aiilfi foit C a D .  En 
changeant comme A iera a C,ainfi B a D: & par la z? p.7.Ak 
C efians prcmicrs , i ls  ferout les plus petits en lcur raifoii: & 
par la t1.p. 7. ils rnefureront e=alement B & D; fçauoir e f l  h 
iceluy R,  & C iccluy D . ,E t  poiirce que  comnie.4 àH, a in f i  B 
a C; & A mefiire I3,aufi Bmcfurera C: & par la r r .  coni.fcnr, 
Amefurera aulTi C; &iceluy A meruranr Ioy-rncfmeiil mt- 
i i lrers icrux A & C premiers cncr'eux : ce q ~ i ? c l t  abfurde. A 
n'ek doncpas  a B,comme C a L). Par mefmes raifons,il ue 
fera pas cornine C a B,ainfi A a que!queautre. 

P R O E .  r. P R O P .  X V I I I .  

Deux nombres eltans donncz , confidercr 
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E t E M E N T .  275' 

Bon pourra trouuer vn troifiehe proportio- 
nd à iceux. 

Lademonfirarion de ceftc p r o P o h i o n  eltairec. Car il n'y 
!qu'a confidercr fi le produiR du iecond nombre inulriplii: 
pa:foy meGne , peut eRrc mehrt . ,  c'el1 a dire diuiG par  le 
prtrnier:car s'ilpeut eRre rnehri:  o u  diuif2,il el teuidét par la 
1o.p 7 . 9 ~ ~  le quotient fera troifiefme nombre propr>rtion- 
ne;;fiu6,on u'en trouuera poinr,puis qiic parlarufdice zo.p.7 
t:aisnomhrcs eftans prop. le des cxtremcs doit efird 
cgal au produitt du milieu. 

PROB.  z. P R O P .  XIX. 

Efians donnés trois nombres, con fideret: 
Gon pourra trouuer vn quatriéme proportio- 
nel à iceux. 

La demonfiration dc celte pro.  cil auLi  airce. Car i l  faut 
Frilcmeiic confidcrcr fi le produit des fccond & troifiefmc 
pcxekre mefuri: par le prcmicr ; s'ilpeut eftre ineîurE OU di- 
uiCC,i! efteuident par la~g.p.7.qne Ir quotient fera +.prop. fi- 
non,on n'en trouuera point,puis qqe par la Puf i tc  19.p. 7.4. 
nombres eltans prop.le produitt  d u  fecond & t r o i f i e h c  doi r  
ri2re cgalauprodui& du prcmier & qiiatriefiac. 

THEOR. 18. PROP.XX. 

Q-lque rnulrirude de nombres 
y'on propofe, il s'en trouuera encores d'au- 
tres, 

Soit multitude quelc$que dc nom- A..z. B. . . j  C ..... 7 
b:es premiers A;R,C. I c  dis qu'il s'cn D ................. B.F. 
Irouuera,eiicores d'aotres. G . . . . . . . 

Car fi on rrouue le nombre  DE le plus p e u t  de toiis ceux 
S Üij 
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qu i  petiuënt cRrc mefiurez par les trois iiombres A, B, C,pr, 
l a  38. p. 7. & aicelu o n  adioufteI'viiiiC E F , k  toutDFrcia 1 pr,crnicr ou non :SSi e i t , p m i e r ,  o n  a vn autre n o m b r e p  
m e r  ue as v n  dey propofez : s'il n'eit preniler , il fera 9 p  mecure par qucIquénornSre premier,par la 34. p.7.S& doiic 

rnefuré par G : il cfi euidrnt que G n e  peut e h  pasviidei 
trois A,8,C : car s'il &oit qrielqu'vn d'iceiix,il mcfureroii 
DE, & le tout  DF: Pzrtaiit par la I r .  corn. cent 1 1  n-iefurcroit 
airfil'viiité EF, luy qui elt vn uombre.  Donc  G exaurrcn; 
br e premier que  pas vil des p r o p o k z . E t  en cefic f t f o n  oiier 
trouuer aiufiuiemeut d'autres. 

Si tant de nombres pairs que l'on voufla 
font adiouitez, le tout fcra pair. 

Ccfic demoiifirrition efi a i i l r  : d autant qiie,par la 6 .r! 7 ,  
l e  nobrepair  peut eltre diuiTé en deux parties e-alles; partan: 
les moitt iez de chacun dcs p ropokz  feront eii&rnblcla moi. 
t i é  du tour : Et  par conCequent le tout  fers pair, puis q u ' i l  
peut  efire diuift: deux egdlerneiit , par la fiifdiCe 6. d 7 .  

THEOR. 20. P R O P. XXII. 

Si pluiieurs nombres impairs font adioc. 
fiez,& que le nombre d'iceux Co it  pair ; le toui 

cit aiilTi airee : d'autant q ü c  ii d: 
chacun d'iceux nombres impairs eu ofie I'vnité, on Ir sren- 
drypairs,  & p r  l p  r1.p 9 .  leur tout Ccra pêir : Et puuraurani 

ucleur multitude &en  nombrepai r ,  les vnitezretraiichrci 
&ont 911 nornbre pai r ,  IcqiieIaiici roui k rcficqui c R d r l i  
nombre pair, le  tout fera pair par la 21.p. 9 .  . 

TH E O R. LI. P R O P.XXII1, 

Si ~lui ieui-s  n6bl.e~ impairs font adioullei, 
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g que le nombre d'iceux foit impair ; le tout 
icra impair. 

~ e I t e  demonkat ion CI? s u a  aifec . Car f i  on  retranche 
TU iiombreimpair , tout  Ic reltc fera vn nombre pair par la 
pecrdente : Er fi du refiaiie impair on  ofie l'vnité; ce qui re- 
fitraîerapair, lcquel adioulth a tour lerefie feravii nombre  
pai: par la z i.p.9. I'arraiic il elt euident, que fi o n  adioultc l'v- 
nj:é reff aiir,que lc tout fera impair. 

Si d'vn -nombre pair, on ofle. vn nombre 
pair, lc refle fera pair. 

Ce qui efi euident : Car  fi le rcRe n'efioit pair ,  en  ofianr 
I'snitk on Ic rcndroit pair : E:le retranchi: l u c c  iceluy feroit 
a~~fivnnoinbre pair par la zr.p.9. & parcaiit adioufiaiir l'vni- 
rE oilee, le tour Ccrairimyair, ce qui c k a b f u d e ;  pu19 qu'il 
zefrépofi pair. 

T H E O R .  t j .  PROP.  XXV. 

d'vn nombre pair,on nombre 

Celaeit euident :  Car file rcQe eitoit  pair, & le  t o u t a n a  
pair,lercrraiiché ue pourroit  efireimpair par la 24. p.9. 

T H E O R .  24. PROP.XXVI.  

Sid'vn nombre impair, on -ofce vn nombre 
impair, le refie fera pair. 

Ladcmonitration dc cefie prop. eit auni cuidente: Car6 
letefie eltcit impair; 1e refit  & le retranché fcroient v i l  

aombrepair par la tz. p.9. contre I'hypothelc. 
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Si d'vn nombre impair on oite vn noinbit 
impair, le refie iera impair. 

Cecy eit au f i  ayflt à denioiiltrer : Car  filerelle effoirpair; 
lereite & le retranchE feroient vn nombre pair,par la 11.p.9. 
aon t r c  I'hypothcCc. 

XXVIII. 

Si vn nombre impair multiplie vn nombre 
pair, le produit  fer^ pair. 

La dernonfiration de celte prop. efiauG cuidcntc: C a ~ j l a r  
les def.de 7.  le produit contiendra alirant de fois le rniilti- 

pltanc,qii'il y a d'vnircz au miilriplié nombrt  pair : Et parain- 
fi le produit fera la romme dc  plufieurs nombres rrnpairs,drC 
qucls la multitude e[t cn nombre pair; & partant par la ,a lo  
p.?-le produitfera fair. 

S C H O L I E .  

On BononFrrra en Li rn~fme mmirre, que fi vn nombrt p i i  muhi* 
pbe vn nem6rcpa.r ;!e proilurrfira a u p l  p i r .  

T H E O R .  P R O P .  

Si vn nombre impair multiplie vn nombre 
impair;le produir fera impair. 

Cela e l t au f i  cuidciit: Car comme en la prrcedcntc,lc pru- 
duit fera vile addition de plufieiirs iiombres impairî,deSqiie!i 
lamulti tude fcra en nombre impair ; Sr partant par la i j . p , p  
le tout, o u  Ic produi t  Cira impair. 
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~ i n u ; u s  Jemanjtre en cg endroit rprrf Camprnm les deux tlisk 
!mer jiuruani. 

Vu nombre impair mefurant,  vn nombre  A.. .  3. C .. y,. 

pair ,  il Se melure par vn nombre  pair. B ...... 6. 
so i t l c  nombre impair ~ , I e q u e l  mefurc lenombrs pair B par C .  Xe 

a'iique C eypair. Car r'it rj i m p ~ i r  ; Bproduu7 de A impacr m ~ l t i -  
p i i r p  C ~ r n p ~ i r  , /er~impnir,  par la L y.p.9.  -ce qui ej'tabfuvde: car 
d r  eflépoJii/épair. Donc C e,f pair. 

Ynnombre impair mefiirant vn  nombrc A...j a....$ 
impair,il l e  mefure par vn nombreimpair. B ................ I r  

soir I r  n0bw imp.rirA,qlri mefure le nombre impair B parc. l e  d x  
q d  ej'?im/épair.Crr s'al ej? prtir;B fiid de A impair par ~pair,/erri 
pzirpar la ts .p.9.  ce qui e j i  contrel'hypothe/p, donc C e/t impair. 
Tout  nombre qu i  mefurc va nomLrc im- A ............... ry 
pair, efiaufi impair. . B ..... F C  ... 5 
soit lcnombrc impair A,lequeL B me/urcpm C .  Ie dis q u e  B t$ 

im?sir. Car C c,'?ant rnui6ip[ié8par. B produira Apar ka q.corn. 
,h. &j 8 n'c/ti.npair,mair pair,le produiLT Afirapair par la 1 8 .  
p.9. requi ejZab/urdc, puis qu'il A e f i  pofé irnpair.l>onc B qui mc- 
jurrA impair, n'eppm mmbrc pair , m~is  impair. 

THEOR. 28. P R O P. XXX. 

Sivn nombrc impair rnef~lre vn nombre 
pair, il mefurera aufi LI mokié. 

Soit fc nombrc impair A,quirncfurc A...; D..;. 4 E.. 6 
It i S h e  pair B. ï e  dis qu'il mefurera B .....,...... i r 
d s i  fdmo~fii; C. c. ..... 6 

Car puis  que A mefiire B,  foit par le nombreD;iceluy fe- 
~apsir :d'autant que s'il &oit impair, eltant mu!cipliC. par A 
impair, leur produittfcroit  aufsi impair par la 1 9 .  p.9.  contre 
phyporhefe; D fera donc pair;& partant Ic pourra diu1fc.r en  
diuxe;alcrnenr par la 9.dcf. du 7. E b i t  donc la rnoitik de D. 
Parquoy comme D fera a famoi&$ E, ainG B fera i'fa moitié 
C:&enchangcant,commeD [rra i B, aiofiE Ccra à C. Mais 
Ameiurant~ par D : auni D nlcrurera B par A par la 9. con- 
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fcnt. &partant D fera Ia parrie de  B denommec par A :  dit 
au f i  E fera la parue  de  C denommee par te meîme A :  &!sr. 
tant A mefurera C,par la 47.p.7. cc qusiifaiioir prouuer, 

THEOR. zçi 'PROP. XXXI. 

Si vn nombre impair- eit premier à quelqiie 
nombre, il fera auf i  premier à Con double. 

s o i t  le nombre im-pair A, premier à quel- A ... 1 B.... 4 
uc fiombre B,duqurllc double foit C.Ie C ........ 8 Doo 

lis que A c P a u t i  i C.Car fi A C nefonrprrrn:rn 
enrr'eux, quelque nombre mefuicra iccux, & l'oit D, lequcl 
Îera impair, comme nous auons derndni td  III fiholie de h 
zY.p.9. Et puis qn'il mcfurc lcnombrc  pair C ( car C eltplir! 
puis qu'il amoirié B)il mefurera auh i  fa moitic B parlaprap, 
precedente. Mais il mefure aufsi A. 'Donc  D rnci'iirciceurd 
& B,premiers enrr'ciix : ce qui elt abfurdc. Il n:i auu  donc 
poin t  denombre q u i  rnefure A & C ;& partant 1 s Grontp 
miers cnx'eux. 

T H E O R .  30. - PROP.XXXI1. 

Tous les nombres qui fuiuent le binairc 
en progreirion double, [ont feulement pire.  
ment pairs. 

Soient depuis le binai:e   ni té. A 2.  B +. C 8. Dr6.E;r 
A tant  de nombrcs qu'on , 
voudra B,C, D,E , ronrinuellemcnr: proportiorinaux en rai. 
fondoublc.  I e  d ~ s  qu'ils four tous pairelnrnt ~airs ,&~u' i ! i i '?  
en a point dsaurres. 
i Qri l  ne L i t  ainfi.Soiç p r ik  I'vnicC,& puikque depriis I'vniri 
A , ~ , ~ , D , ~ , f o i i t  ctr ini~cllcrnent prop.le plus pc~tmcS;re:i 
l e  plus p i i d  feloii quelqu'vn de ccux qui 6 n t  entre lespro! 
porc. par la I r .py  lefiliirls cltziis tous il et1 euibeiitpa: 
l e s  drf .d~ 7 . q ~  B,C,U,E, îcront pairement p airs , S( ~oos kj 
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mrres qui pourraient fuiure en la rnefmc progrefiion. M a i s  
polir autant que A de l'vnïté , clt nombre  premiea; 

r3.p.9,. aucun aucrc nornbrenc  rnefi~rera aucun de  tous  
ceux qui font en la progrefsion, finon ceux de la mefme pro- 
~reîsioii,lefquels cltaiis tous pairs,iceux uomLres icronr psi' 
reinent pairs feulement. 

T H E  O R. 31. P R O P.XXXIII: 

Si 1.z rnairié d'vn nombre eR impair, icduy 
nombre f s a  îeulemenc pairement impair. 

Soit le nombrtA duquel l amoi t i r  B eft  impair,ic dis que  A 
rera paireinciit impair feulement. 

Car pui!que B eit rnoit i i  d e  A, il Ie A. 3 0 .  
meCu~era par C nombre L ina rc ,  & B. I Y .  C. 2.' 

parles dîf.7. A l i r a  pairemët impair: D. 00.  E.00. 
Mais qu'il (oit fëulement pairemrnt 
iinpair on le prouueraaiiifi. S'il citoit pairement pair, vu nOi 
brcp;iircornm~ D l e  i n c h e r o i t  par quelquc nombre pair, 
cuniine E. Et par la g .  corn. fenr. A efi fait t  de D en  E : mais 
icmefme A efi aufsifaia de lamoiti; B par le binaire C. Par- 
q u o y  par lae1g.p.7. le produiR de  C par B,eitant esa l  au pro-  
duiR de E en D,comme C fera a E,aiiifi D a 8 .  Mais C nom- 
brr binaire rnefure E : il h o d r o i t  donc auk i  que  D pairme- 
k a f i  B,  qui eii vil no.nbreirnpair : ce qui cft irnpoi;ible.DÔc 
Aeltoiruombre pairement iinpair fculrnient. 

Si vn nombre pair n'el) de ceux qui font 
doubics depiiis le binnire , & que fa moitié ne 
loit nombre impair, il h a  pairement pair, & 
pairement impair. 

CeRc dcmoi-iltracion' cl? airet .  Car fa moitié aitant pair, il 
Gramefuré par vn nombre  pair feluii le binaire qui efi aufsi 
pair. Et pour autant qu'il n'clt de ceux qui {ont doubles de-  
puis  le binaire ; fi o n  le diuife toufiours en deux cgalemeirt, 
onuirudra iyna moitiE irnpairc auparauant quc  parucnir iui- 
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ques au tinairc, & par coiiic ueiic il fera mefufEpar vn nü* 1 bre impair: & par les def. 7. i Ccra pairement pair, &paire. 
~ ~ ~ i i t  impair. 

P R O P .  XXXV, 

S'il y a tant de nombres p ' on  voudra CG. 
tinuelleinenr proportionnaiix, R que du k- 
cond & dernier on îouRrnia lé pren~ief;c6~iii 
le  refie d u  kcond fera au prernicr , ainfi lere. 
fic du dernicr fera à tons lcs preccdens. 

Soient qAatre nombrescon-  A...: .... 8 
tinuellemrnr pro ortioiinaux B .... 4 F ........ 8G ' 

.................. A , B , C , D , & d u  I: econdB o n  C 18 
retranche FG cgalau prcmier ,- 1> 9 .  H 6 . 1 4 .  K8.L 
A : E t  du dernier D l'on rerrî- 
clic KL auîsi c ~ a l  a A :  l e  dis que conimc lerefie BF fera i d ,  
aiiifilsaurre refke D K h a  a tous lrs trois A,B,  C eiifmblc. 

Car  fi de  DL o n  retranche LI e ~ a l  a BG , il cf i  cuidtiir q c e  
K I  îera ceala BF, (cfiant KL egal a TG] 81 fi oiirerriclieLH 
egal a C; comme les quatre iiombres 1), C, B, A, Co~it conti- 
nuellement proporti6naux,auLi feront leurs esaux GL,HL, 
I L ,  KL - & en&nifaiir D H  kra  a HL,cGme HI aIL,ouIKa 
K L  ; & artant parla i 2 .  p.7. tous les ancecedans DH, HI, 

a dire D K )  fkront i tous les coiifc.quentsHL,IL, IK, ( c , c R -  . 
KL, (c'efi i dire A,U,C,) commrl 'vn d t s  antccedans IK, eii 
a î'yn des coiifequcns KL,ou leurs egaux BE a A, ce qu'ilfd- 
loir prouucr. 

T H E O R .  34. P R O P .  XXXVI. 
Si depuis l'vnité on prend tant de nombres 

qu'on voudra conrinuelleinér: proporti6nnux 
en raifon double,iufques à ce que le tout lu$  
nombre prcmicr: iccluy tout multiplii: par le 
dernier produira vn nombre pai-failt. 
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Soient depuis l'vnité A,B,C,D,contiiiuel-  nit!. 

]ementdoubles, la tomme deCquels & de A..% 
rvn i té  loir E nombre premier. I e  dis que  fi B: ...+ 
~ c i t  multiplié parlc dcrnier D a q u e l e  p ro -  C... . . . . .  8 , 
duid F G Ièra nombre ~arfai&t.. D ....... ......... 16 
Cariion prend 1-11 double de E;Kdouble E. 3r. 

de HI ,  & L doublc de  K,ainii des aurres;E, H.31. M 51 1 
Hl,K, L, feront coi~tinucllcrncnt propor-  K.xr+. 
uoiinaux en la raili>n de A,B,C,D;& eii rai- L 248 .  
loneba!e A f a , à  I) comme E 3 L,& par la F. 31. N.qfif. C, 
19 p .7 .A  n~ulripli& parL,fera le p ,  odui& dc  O oo .  P. oo. 
Dpar  E,C auoir F G : mals A eikant biiiairc,FG fera double 
dr LiniiidE, I-II,K,L, FG,  leroiir coiirinucIIrmenr prnpor- 
ricnnaux. Maintenant de HI foir retranché H M  egal a EjR 
deFG foirrexanchi- E N ,  a u f i  egal a E : par la 31. p.9.corn- 
mcHM efiegal i E (d'aiitaiit que  H 1 r(toir doublc dc E) 
aiiiTiNG fera egal,a E,HI ,K,L enIcmblc. Mais FN egal a E, 
eIJ3ufli eegal a Ivniti. & a A ,B ,C ,D  cns i~1e :Ec  p l r  c6kquciic 
FGleraegal al'viiitf,& a A,B,C,D, E,HI,K,L,cnCemble:& 
puis quc F G  a rit& f ~ i f i  de  E miiltipli2 par D, par la 7. corn. 
fur. D mefurera FG, & partanr par la II. com.kiit.l'vnicé,& 
liiiiornbresA,B,C, qui par la 1r.p.y. rnerurerir D, mefurerot 
Iemrîine FG.  D ~ r e c h e f ~ u i s  que L mefurc FG; auf i  par 13 rr. 
rm.lciit. l e 5  nombres E,HI,K, lrfquels par  la II .  p.  9 .  mcfu- 
rciit L a cade d e  la raifon double; ineCurzroiir(le mefmc FG: 
i.iiliI'viiiciSc t o ü s  Ics nfibres A,B,C,D,E,I-II, K,L mefurent 
iicluÿ FG. Parquoy fi E'G n e  peur efire mefur; plr  aucun au- 
uiiiombreque ceux-cy , par lazr.  dcf. du 7. Il ièraiiombre 
p a , f d  ïlianr elal à router l i s  ~ a r r i e s  aliquotes. 

@eli on p p f e  qu'il puiffc ~e rc  mefurb par qirelque autre 
njbreaurrç que les dcuaiit dits;q.iic D le rnrCure s'il eit polli- 
bir,reioii I':donc D rnultiplirint P produira FG par la 9 corn. 
knr. Mais IeiiieTitieFG cfk auni prndiiiCtcir E en D. Donc 
v~mefrnc nombre elt faiA de E premier par D +.& de P fe- 
coiideu O g; &partaiit comme E à P, a i i d  O a 11 par la 1 9 . p .  
%puis  que A,B,C, D depuis IgviiitC: Soiir couriiiuellemciit 
p[~porrionnaux, & A  proche de ïvniri: e f t  prçmier,par la i 3 .  
p~.iiiiIaiitre nombre que  A,B,C,mefurrra Ic drrnier D:& O 
rfipoEn3eltrc l emefnx  qu'aucuns d'iceux A,B,C;O ne. me- 
hreradoncps iccliiy D. Mais comme O a 1> , aiiili efioir E 
iP: Doncaufi E lie mefurria P: &puis  què E efi premicr, 
pi~laii.p.7.E & P î t ro i i t  premiers entr'eux; & partaiir Ics 
~ioriidrs enleur r a i h i  par la zj.p. 7- &par Li &p. 7.E n i rh-  
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rera O ,  comme Pmeîurcra D. Mais nul  autre qiicA,B,C 
n ~ e f u r e i c e l u ~  D .  Donc  P fera le mecme que l'vil d'iceux A$, 
C. Soitdonc le mcfme que B: & d'autant que B,C,D, & E , H  
I,K,font conrii~ue~ieinent proporrionnaux en railoii doublt, 
parraifoii  cg& comme Blèra a D,ainfi E a K,;& partantpar 
la 19.p.7. le produitt  de B par K, icra eRal au  produitt d:D 
e n  E. Mais le produis dc D e n  E efi cgal aiceluy de Pen  
D o n c  vnmeiine iiombrefera faiR de P en 0,quede B el 2 :& 
par tantpar  la  19.p.7. cornmc P fera a B,ainfi K à O. MaisPt. 
f io i t  le mcfme que 8: Donc  aufsi K fera le mcfme qwe 0,Ct 
quieltabfutde,car O a efié pofé autre que tous ceux cy;A,3, 
C,D,E,HI,K,L.IIff y aura doncpoint  d'autres nombreso,uc 
A,B, C, D,E,H,I,K,L qui nieiurcnt FG. Iceluy elt doun! 
bre parfaiet,aiiifi qu'd a ef i i  demouh i : .  

.Fin du neufiefme Element. 
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D E  L'ALGEBRE. 

L G E B R E  e& vne Arirhrnetiquc d c  domi 
bres figurez : o u  bien parlant plus inteIli-, 
gilbIemeiit ; c'efi vne Pcience parlaqurI1é 
on peut rendre manifelte cogiieucvne 
quantici incogneua. . 

Qxant a 13inuen,teur de ceRe fcirnce, i l  
tfliiicertain : car les vns llattribucnr a ~ e b e r  Arabe; les audl 
irtrivn ~ a h o r n ç ~ f i l s  de MoyCe Arabe j & lcsaurres a Dia- 
~Lrnred'Alcxandric. . 
E: quant  aux figures d'icelle fcienct ; outre Ics fisures na-' 

mrrsles de 1'Arithineriquc vul?aire, il Y a plufieurs autres fi- 
~,~ici~cacaAeres,doiic on  Cc Ccrt ed  cefie (cience, lefqucls 
foi:figurez,& nommez d i u e r f e ~ é t  par les aurheurs qui  ont 
tkri:$iceiIe fcieiice:rnais entre cefie diuoriité de caratteres, 
nourauous choifi les luiuans, les iiigcanr plus propres & ail, 
hàreprefril:er cc qu'ils fignificnt qu'aucuiis autres. 

T 
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N. W.. q. c. qq. p.' qc. bp. qqqq. cc. ff. $17, 
qqt. <dF. qqbJ &c. , 

~c premier ca raae re  N, A i'appellrtion du nombrcabiolu 
finiple, rcllernent que  lc nonibrs  auquel ledi& c a r a h  

fcr? 3ppoE,ef t  abColu & fimple: coinme 4 N, uc fiçnifieau- 
t r e  chofr  que 4 vnitcz Pimples; coutesfois ce caraRcreN de. 
faut le plus foiiuent aux  nombres  Gmples . c'citpourquoy kj 
nombres  aulquels efi a p p o E  ledit? carqCtcrç N,ou bicn auf- 

iiels il ii'y à aucun f Ï p e  doiuc't e k r e  pris pour fimples &ab 
7ohs .  

L e  fccond c u a R c r c  W .  s'appelle racine ; tellcmeiit que  Ir 
?ombre  anqncl tlt app& ledi& carat?cïc , fera denoinmi 
par racine, comme~71y.fiuii1fieiir racines. 

? 
Le 3 .  carnQere q. repreicnte~~arr i .~tr l lcmei i t  que 1 qbgni. 

fient 5 quarrcz. 
Le 4. crra t terc  c. figuifie cube; comme 7 c. fisnifielit 7 m. 

bts . ,  
L c  f .  caraAere q3.l; nifient q u a r r t  dc qua&, coinnic Sjq, 

r ' a p p d e n r  8 quarrcz fc qiiarré. 
Le 6 .p .  d c n o r t ~  furfo l~dc ; tclIcment que  4'. l i ~ i i i f i c n t ~  

furColides. 
L e  7 .  c x a 8 e r e  qc. d c i k t t c  quarrC do cube. comme ;p. i. 

gnificnr 7 quarr rz  dc cubc. 
Lr 8.6~.s 'appcllc fecond furfolide, tellement quc +bj.(i. 

gnifient fccond h f o l i d e .  
L e  9 .  carattcre qqq denorte quatri- quarrt: de quarrt:com. 

me 5 qqq. figiiificnc trois quarrés de quarrC de quarri. ' 

L e  IO. cc. Ggiiific CGC de cubc; tellement que E t c  i;;cjFiIi 
8. cubrs  de  cube. E t  ainli faut i i  enrçndre des aurres caraite. 
r es  en  l 'ordre cy-drihs,  IeCqucls font  appellez figncr ou ca:a 
Aeres cofsiques. 

J I  y a encore ce ca raee re  J , par Icquel font notczcertuini 
nombres  qu'opappellc radicaux,irradicaux, ou lourds, dcr: 
fera par16 cy-apres; comme d s i  de quelques autrcs fipi 
o u  caraaeres .  ' 

ES hobrcç vfitez e n  I'Algcbrc font de  trois genres: Cc01 
du  prcmicr geiire font noiilmcz nollibxs cohqurrci 
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~cnommcz: ccux dn fqcond font appellez nombres fadicaux, 
ouirrmonmx : & les t to~fieirnrs {ont nommez nombrcs r a  
&aux coi'siqucs. q ~ a i i t  anx nombrcs cofsiques o u  denom- 
mez; ce font C O U S  nombres d e  quclcon ue progrelsion geo-  
mrtriqu~, cornnicn(antP PriitC: pour~' i i i tcl l ibire delquels 
doiuentefire diligcrnment confiderecs Ics deux progrefsions 
huan:es,au milieu defquellcs Ionc pofcz 1essaraCrcrcs cor- 
lipes cy-dcf i s  deciarcz. 

o . ~ . z . 3 . 4 . ~ . 6 .  7. 8 .  y. 10. I I . X Z . & C ;  

1, 1. 9. C. 11. /T. p. b/3. qqq. cc. qll .CF. qyc. &c. 
1. 2. 4. 8. 16. jz.6+.. rr8.aja.~rz.1o2g.zo~8.~0~6.&c 

Lcprcrnier otdrc eft la proçrefsion n k x c l l c  des nombres  
toinnciiçaiit a O , lefiucls s'appellent expocans tant des fi- 
~iicscoiîiqucs Jclcrits ail d e h u s  , que  des termes dc  11 pro-  
p l s i o n  gcomcrriquc commençant a I'viiici: ; reilemcnt que 
lrFrcmiertcrmc de  ladite progrcCsion nnrurellc, qui  cit o,au 
Iclious duqucl elt N Pc I. cit expoLnc du nombre rimple , & 
hfoln: Le fccoiid tcrme 1, au dcKous duqiiel efi P+ & z,nion- 
ftre le Second terme de la progrekion ~eomet r iq i i e  , e h e  1 î  
prmiere driiorninatioii ks nombrcs coCsiqucs ; & s'appelle 
raciiie: Le ticrs terme 1,cxpok qyiielc t iersaonibrc de la pro- 
fi!cfs~oii geo. efi la Cccoildç d c n o ~ n ~ n a t i o n , b  s'appelle qiiar- 
~:aii if iparcil lcm~nr 6 dcrnonltrela îixicfine denoifiiiiation 
the leiiombre q u a h é  de cube ; & aiiifi +s autres. 

Poisaprcsles i n e h c s  iiornbres cxpofaiis dr la progrefsi; 
narurelle des nombres eiifeigneiit conibieii il y a de raicons 
cnm chacun nombre de  la prog.,geo. & I~viiiti.,cornrnc r q u i  
tilaudciliis de qc. & z, fiunifie q u  entre 1, o u  bien i3 racine de 
lip:og. seo. & ~'vuit i-  i r y  a la k u l c  raifon d e r  à r. & z qui  clt 
a~dcflus  deq &4, monitre qu'eiitrcq , ou bien l e  quarr t  , & 
lrnitkdoiuent ettre t raicoiis, comme 4 a 1 ,  & I a r: dc mec- 
m e ?  qui cfi au deihs  d e r  & 8, rnoiiitre qu'ciitre l e  cube ,  o u  
I&l'viiiré , f o n t k s  trois r î ifons 8 a 4; + n 2; & r a 1; & ainii 
C Ç ~  a h m .  

D'mantrge c h a f q u e d e n ~  nombres exPofans multipticz 
t!itr'eux, prodii~feur l'cxpoi>iit d u  caraAere collique qui  ic- 
~acompofbdcs cardterço drCdits deux expofaiis multipliez 
tiitr'riix,cn~ninc r efiant n i i1 l t i~L2 par 3 fait1 6 .  expocant dit 
cxaoere q c l q u i  elt c o m p o E  ddr.9.k de c -  De r n ~ f m r , ~  eltant 
m!ripliT par j faiQ 1 2 .  cxpoianc dii caratlcrc qgc, PU efi cb- 
pci'r d cg5  & dc r .  SE ainG des aurrcs. 

T if 
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ParciIlemcnt c h n t  diuiPC quelquc nombre expohrpai 

vnaurrc  moindre , l e  quoticnr moiifirera,~'il elt nombxen. 
ticr, l'cxpocant du  ca ra tk re  cnf iquc  qui  reitcra, fi ducara. 
Rere d u  iiombre cxpofant diuifk , efi O& le c,araBerc duii6. 
b re  cx$oCant par lequel clt Fait3 la diuilion:cornrne G o.exPo- 
{;nt du  c a r a h r c  qc. ci l  diuifk par 1 cxpofaiit du carac?erek 
l e  quotient fera 3 expofant du caraRcre c. qui refierafiduca. 
raCtere qc. txpofant de 6, elt oltk l e  caraAereq. de I ' e x p o h  
z .De  mefme Pi le IL. nornlireexpofa~it du caraQcregqc.eRdi. 
uiCé par S.~xpoCanr du caraaere qq. le quotient fera t. expo- 
L n t  d u  caratterc c-lequel reitera htlc qqc.elt o l t t  qq. &ad 
des autres 

Derechefcclte figure z qui  efi pofce f~r ,+&~.cnGi~neqi!  
Ic quarré,ou bienla z. denomnat ion cfiprodiii(tc d i  lano! 
tiplication de la racinc deux foispofcc:  car fi la raciiic reil 
polèe deux fois,cn ccitemanieic r. 2. & foicfaite la muI:ipIi 
ca t ion  de z par 1, fera pr'ocret le quarré 4. E n  lamehc  ma. 
iiiereceltefigure3,quielt pofce Cur Z &  c. Ijgn~fiele cube, ou 
bien la j. denorninarion eltrc produitte de la rac.nc, j fa.! 
pofee & multipliee :Ca r  fi laracine 2,eJt porte 3 fois cornml 
icy s.z.z.& Toit fait la multiplication de z par r,&du nombre 
produiQpat z,viendrale cube 8. & y  a rntimc raiC~nde:oui 
les  autres. 

O r  par ces thofes  feronr facilcmcnt dcfiiiis les n o m  
bres coiiiques. Car  . fi pour exemple cfi demandi: 1: 

ccit qnc  vn nombre  fécond liirfolide , nous dirons e ! [il 
vn nombre -, lequel cfi ciigendrk par quelque nombre 
fept fois p o E  & mmiiplié , c o m m e  128 , efi engenii 
d e  lamultiplication de  cefie racine z , polec 7 fois en CE 

f icmaniere  z.t.z.z.2.z.z. Semblablemeii~ le quarré de qu ar i  
fera vnnombre  , leqiiel ,efi engendrh par quclqueiioi~brr, 
q u s r e  %isgof i  & mnl t1p~ i~ , co rn rne r6  efi procrei de,!am:!l, 
tiplication, c la racine 2;4 fois pofee.ainri r.z.2.r.  & aiiilidci 

autres. Mais toufiours 1~ nombre  tant de fois poli. , lequ:l 
engendre  qur lquc  nombre  par Camultiplicatioii , eit diBi2 

c ine  du nombre  produitt ,  c o m m e t  efianc pot? 6 fois en ci. 

fie manidce L.I.+.L.I z. & multipli t , fai t t  ce nombre 64, qi: 
citqc. partant L cit di& racine qua r r t e  cubique de cenombn 
64. & ainfi faut-il entendre desautres.  

O r  n o n  feulement Conc quelquesfois ~ r o d i i i a s  le< non. 
brcs de la progrcf ion  ECO. oofiz par la multip!ication 
racine,commc efi cy deaus di&, mais auf i  parla mul-jplca. 
riou des autres noml rc s~cn t r l eux  , ainfi qucles hgnes 
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qucsd'iccux demonitrent: comme ce nombre  quarréde  fur-  
~o~ideioz4.c l tprocre~ de  laracinc I O  fois pofce cn ceitema. 
oirrer.r.z.~.z.i.z.i.z. 1. ainfi que rnonitrc [on exporant IO: 

toutesfois pource que  C h  figne co f ique  qf l  efi compofé d e  
ces  LUX fignes cofiiques q &P, les erpofans derquels {ont z 
&;.partant ii lamelrne racine z elt deux fois pofee en ceflc 
nanierct,r,a caufe de z cxpofant du fiene q , 9  Loir multiplié, 
061ique +lait produiR, & cc p rodu la  5 fois pofr  en  ceRc 
maniere 4i4,4i4,4,a c a u k  de  r,expofant du figueJI,ioirmul- 
tiplit.; i'era procrei- le rncfme nombre 1014. Par la rnefme 
maniere fi la racine z,cfi pofee r fois, a c a d e  du figncJ,& Pa- 
c:lleméiit multiplik, & le nobre  j z  produis , [oit p o E  deux 
ois,acaufc du figne q,fera procrei: le m e h e  nombre : Car la , j. 
raciiieainlinluItlplirc z,z, r,z,r, faiR lz : mais ce  nombre  cy 
icfi multiplii: 4 r, ir ptocree 1014. L e  mefme doi t  eftre dict . 
desautrcs,files francs cofiqiies d'icc- Cent campoScz de  
plurieurs fignes colfiqucs. 

Parcillernent 6s fupcrteures yrogrclrions, efi bien confi-' 
derable que l'addition des nombres dc  la p rog te f ion  ~ r i r i i .  
reîpoiid a la niultiplication des nombres de la p r o K r e t i o n  
geo.&laiiibitra~ioiià la diuifion. ( ar pour  cxemple ,  ainG 
que r Rr 7 font 7,ii o n  Ics adioufie enfemble, ainfi parcilleméi: 
9&f,delqurls u& ; font  ex  oîaus,clelt à fçauoir 4 & j l ,e f i i s  
multi?liez entr'eux produi P ent 128, c'elt a dire b/3, l 'expofanr 
diiquel clt 7. i t em ainri quc  j & 9 adioufiez erifemble fon t  
11,ainL auki c & cc: c ' eh  à fçauoir 8. &51~. les  expofans def- 
quels font 3 & 9 ,  multipliez entr'eux produikii t  +096, c'eh i 
direqqc, d u  uell 'expofa~it efi r i  : & ainfi des aucrcs. 

Dxrche 9 tout ainfi qu'en fubitrayant y de 7 rcfic 2,  ainG 
tndiuiranc b~3, c'cita ffauoir 218 ,duquel  7 cft cxpolanc, par 
f ,  c'eR àdirc par 4 1, duquel l'expofant ei) 5, prquient 4 : c'efi 
dçauoir q,du uel I'cxpofant clt z.femblnblement aiiifi qu'cn 
fouRrayant j 7 e l =  reltent q ,  ainfi a u f i  en  diuifant qqc, c'elt i 
d'te +3~6,duqucl I'expolant cft r l . p a r  c. c'eit a dire par 8,du- 
puell'expoGnc e f i ~  ,proni i t  c: c'eit à f f a u o i ~  5~z ,duque l  I'ex- 
pohnt ck  9 .  & aiiifi des a,utres. 

Or ce qui a elti: di& h r q u e s  i prefent de  la progreiiion 
vompique de double proportion qui  commcncc à I'viiict, 
Icmcfme doit eltre en t idu  en  quelqve autre progrellion g e o  
merriqueque c e p i t ,  k commenceiucat dc laquelle ckl 'v- 
niit. 

~ e k e  amonRre rpk  quelle raicon tous les nombres pro- 
peler & quelconque p~agrrfioii geo. çoinmenpi i t  - .. a i'vni- 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



2 9 4  S O M M J I q P  
t é ,  duiuent eflre dcnornnicz , o u  ( c e  qui eit Ic mcfmc] qiieir 
Ggnes cofiques doiucnt eitre attribuez & iiilcrirs aiifdirsi16. 
bres: ce quc uous inonltrerons faciiemcnt , iÏprcmieremcnt 
nous  denommons les nombres ,  deCqueIs les rxpohns font 
nObrcs premiers, dc Jaqucllc corrc font  les f~i~u~nsaueclcurs 
caraLtcres cofiques. 

O r  les lctrres de l 'alphabet appofees aux carafleres de! 
ioiic au  lieu de chifrcs,comme bj?fipiific z(.; $,jp; iIji,+f&b 
&ce d'autant qu'iceux chiffrcs apporteroient de la confuh~n~ 

SFachant doiic ainfi que dcllLs Ics iiombres premier' & 
leurs  ca t aae re s  i nous ;roui~cionç les caratteirs des autiel 

nombres  coCsiques , &fquels les cxporaus ne  foiit naiiibrrr 
premiers, aiiis conipofcz, en r t h l u a n t  I 'erpormt du  nombre 
coinpoft., don t  la dcnomiiiarioii & carsfkcrc cit  delirrr er, 
fes parties aliqiiottes incompofces , lcfquellcs efiansrniii:~. 
pliees par.ordre cntr'ellcs, cou l t i t ue i~ t  & produifcnt iie!~!, 
e e  que  vous ferez en ce f i e  rnaiiiere. 

Diuifezpremicrcmènt le nombre  cornpoli. donné part:  
moindre  i iombrc premier,  par leqiiel il fe peut diuifer, hi- 
hlablement le quotient, c?! clt iio:iibre compofi;  & dcrcchtf 
fo i t  diuifé ce qiiorieiir par le moiiidrc nombre ,  aiiili soiilc. 
qucmmcnt  fo:tfai&e continuellement la diuifion, iufqucsa 
c e  que  le qiioricnr h i c  nombre prernicr, c'cfi i $auoi: ii'a!?: 
aucune partie aliquotte; & rovs les diiiifeurs,eiircnibldedcr- 
n ier  quotieii t ,  l i r on t  partics aliquortes incornpokes,lrL 
quelles efiansmultipliees par ordre cntr'elles produiront le 
xombrc  coinpoE don112 , & Irs caraftercs de chacunes d'i- 
celles parties nliqunttcs ioiii€ts enfenible, feront Ic carat?ere 
dudit nombre  conipofé donnE.Cornmr pour cxernple,fi vous 
voulez rrouuer le cara Zere de c e  nombre cornPofi z4.vou1 
diiiifcrez iccluy par 2, q u i  îft Ic moindre nombre premicr,& 
viciidraxz au quoriciit, lcqiicl qùotient vous diuiferez i e ~ c -  
chef  par 2, & viendm 6 au quot icnt  , qiic vous diiiifcrez eii- 

corederechef par 1 ,  &viendra 3 au quotiefir, qni eit nombre 
premier : tellrinerit qiic vous aurez pour les parties incorn- 
p o k e s  de  24, CES qua~rei io inbres  z , ~ ,  2,) .  dont Iescrirakerts 
ionc  9.9 q . c .  &partant  lc caraficre appartenant a ce iiomb:c 
comp~SG r +  fera qqyc ,  E t  ce i t expo ih i t j 3 .  (diiquellespartiri 
i n C o n ~ p o f t c ~  feut t.j 5) fcra ce fignc lp, ailafi drs ~ u ~ J ~ ~ .  
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On fcracncorc la merine chofe ,  prenant deux quelscon- 

yesnombrçs qui  multipliez entr'çux, produiièiir Ie nombre  
trpoîan~pro~oîé : a r  les figiies co~siqucs  d'iceux ,coinPo- 
[eorleCignecoîsique dudit nombre  expofmr propoE.  Corn- 
me 3 &+, deîqucls les flpnes co f s~qucs  lpnc c. & q .  multipliez 
rnrr'eux p rodu ih l t  rz, don t  l e  fir;ne coîsique fera qqc. 

Or le contraire de ce pucdcnYs,fe Çfera reudant a charque 
cir~Rere-i~icoiripol': Con expofant;  p i s  rnul t ipl ianr  icciix 
crpobns enfemblc. C o m m e  pour exemple,  fi nous r0u1o i i~  
miri'expofanr de  yqc. nous  rciidrons a chafquc carattete 
fonex?oCaiit particulier, c 'ça  a Cçauoir r , 1 , 3 ,  lafquels multi- 
$!ez enfemblç font r 1, qu i  fera l'cxpofanc dudit iigne corsi- 
que qîc. ~raii if ifaut-i l  ciitcndrc des autres. 

J 

L Aniirncratioh des nombres c o a q ~ c s  cfi facilie, !CS chb- 
hcy-deuanr diQes t i tans  bien entendrics : Car  quand 

ils font pofcz ie~ils,comme ( y , o u  8 q . m  zo c. &c. ils s'expri- 
mentainfi, rncines ou 8 quarrez,ou 10 cubes&c ; mais quac 
ils font propofez c6ioiiiLks eiltr'eux par cc figne +au milieu, 
ouparceluy cy-; corne fxy+ 8 q ;  ou 87-ry; ou rhc t8q-J :  
leiquels deux i î g n e s t  &-ont leur fisnification ~6 t r a i r e : ca r  
tdt~y-cy+,eit di&fïgiie d'adiouiter,&fîgnific plus; mais cc- 
lu);-cy-,eIl appel2 iigne de foufiraire, & denote moins  j & 
les non~lres aufquels r i t  interpolé le figne +, fon t  diAs CG- 
porezj  mais ceuxaiifqueIsintcruitnt le figne -, font nom- 
mez diminuez; & f i ~ ~ a l l e r n c n ~ c c ~ x  auiqiiels l'vn & i'autre ii- 
gnedtiiiterpofé, ldnt  a p p e l l a  mix te s , j a~o i rq& toiis pour- 
 oient eltre dits cornpofez : Partant donoce  compoft. ry .+ 
zy.s'exprirne racines plus S qiiarréz ; mais ce diminué 89- 
jy; 8 qiiarrei moins 5;acinei: & ce  myr t e  cy r o c  t g q - -  
1 rocui>es plus 8 pua;~cz moins voit&: c a r ~ c o n r n e  i f a  c- 
h i  dia, le nombrc qiiiii'a point  de ca rae t r e  cof ique  aprrs  
by, fignifie vn nombre abfo1u cornpof? d'vniteic. 

Or crs iîSiies +-8i- font coufiours referez aux nombres 
quilrs fuiocut,& Ic nombre qui prccedc n'ci ta l'vn nyal 'au- 

T iiij 
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t r e  derdits fignes. O r  Ic fens dcs nombres compofa, dimi- 
nuez,oumixtes eltfacilc : car quadnous  di& t8q.naus 
cnrcndons raclnes enîcmble aucc 8 quarrcz , c'efi a dire 42 
vniccz,fi la racine efi I , &  le quarré 4. ainfiaulli qiiandnous 
'dirons ~ q - f  F+ nous entédons r c  de 8 quarrez, font oiirz 
J. racincs ; c'&a dire que Icnom re p r o p d t  cfi LI viiitez,G 
la racine eit z,& le q u a n t  4. & l h e C m e  faut-il dirc des au. 
=es. 

~è l'addition g/o@raLZion des nom- 
b r e ~  C O ~ ( I U P S .  

Vandil  falit adio@& trn nombre cofique ivnnombia 
co f ique  d'aurrc dcnomination ou caraeere, l'addition 'Q 

fe fait? mettant ce figae t au milicu , &vient vn nombrec& 
, comme çes dcux nombres 6 y,& Padiouficz enfcmblc fO"' o n t 6 & ~ t ~ . d e m e f ~ e 6 q ~ & 8 ~ . f O n t 6  y+- %c.&c. 

Mai$ quandil  faut adioufirr vn nombre cofiqueavn aum 
n o m b r e  corsique de mefmc appcllarion o u  cara&cre,lesn& 
bres f e  doiucnt adioulter , & à la iommc apporcr Ic mehc 
cara&erecakique: comme ces i i ibres  47 & 91 adiouficzcn- 
femblc ,  font 137; dc  mefme q~ & 4 R, font y p; &K. 

Par mcfme raifou quand i l  faut fouftraire vn nombre CO, 
"d'vnnombre CO. d'autre denomination,Ia fouffraRionfefait 
met tant  ce figue-aumilicu, & fai& vn nombre diininuk 
comme pour cxempie cc nombre 6 qr ofki dc fq, refic 81-6 
v; dernefnie II de 6 y , r e ik i i t  by-rl.&c. 

Mais quand i l  faut foufiraire un nomb. CO. d'vn autre n05, 
CO. dcmefmc caraRcre, o n  doit foufiraire Ie iiomb. dunom. 
bre,  & a u  refie appofer le mefme caraaere  : comme4yde9 
v,refienr y;  & 9 c. de  r o  c. reltenr I I  c & c .  

Mais quand il f i u r  adionfier des ncrnbres col: compofez, 
diminuez, & mixtes, o u  ofier I'vn de  I'aurrc, il lesfaücpokr 
l 'vn ay deflous de l 'autre,  iellerncnr que lesnomb.demeGnc 
appellation ferefpondent entr'eiix Quc fi en I'vn ou I'auire 
d'iceux a'eft uouut. vneornb. rePpon4aiit à quclqri'vn, fera 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



D E  L ' J L G E B ~ E .  297,  
pofi au lieu de fa figure o,aurc le fi gne t , & ef'tans ainfi CG. 
lbtuez, feront adiodiez  les nombres de mecme ap da t ion ,  
on o h  I'vn de l'autre,& les fomrnes,oun6Lres re /' te=, f o u 6  
rntce~i  leurs propreslicux, auec les rnefmes fiçnes .+ ou-, 
qui rer<sitt trouucz is nombres adiouftez , ou iouifraits. 

~ x e m p l e s  d ' ~ d d i t  ions. 

y.  N. q. y. N. c. N. q: 
6 t- 8. 7 . + 8  f: 7 . t  8 - 5 
7 t ' O .  3 .  +-g - 8 .  4 i- I I  - I 

I . 
114- ~ 8 ,  O - 1 .  II i- 19 - 8 

'. q .  y. N. p. qq. qc. N. g. 
4 t i I t - O -  6. 7 t  0 t 8 - ~ + 4 .  
3 t o t  8 -  4. 4 - t -  9 t 6 - 9 4 - 0 .  

F. qq. W. N. q. q. q$. N. 
II+-  9 +14-14+-$ IO t-17. -13. 

7 + - 0 + 8 - ~ + 4 .  7 - &  8 - J .  
b - -- 

Qandilrefie t O, ou-O, iln'cnfayt tenir-compte, CO- 
mcaupremicr exemple où il refic q c i- rr +- O - 6 N, fera 
fdemcnr + c t- I I  q - 6 .  

~ e f i  en 1'add;tion ou foufira&ion, I'vn des nombres a- 
unit ie iigiie +, & l'autre -, il faut changer d'efpcce, c'cil 
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&dire qu'en I'addition , i l  faur foufiraire le moindre du plnt 
grand, &au nombre refiant doiiner le iigne du plus grand 
nombre duquel a e f k  faiBe lafoubfira&tioii. 

Mais s'il falloit a d i o u k  ces dFux nornhres 69- 8 ql, & f 
y - ~ 7 ,  il les faudtoit pokr cornme enki t .  

Mais cnla fouitralt ion,  ilfaut adioiilter l es  nombres tn- 
fcrnble , & doimer a la Tomme lc fisne du nombrcf~iperieur, 
duquel doit e h e  fai& la ioiihattiori. 

Q: ' W .  ' p. 71. c. R. x. 
8 - 2. J 4 +  S -  3 - xr-  4 t 8 ,  
6 t- 8 .  7 t o t  8 t o t 4  - a  

a - IO. 7 t- 1 - x i - I I -  O " B '  

Quc s'il aduenoit lu ' ts deux nombres d e  la fou fi radio^ 
fü&ne mefme figne , & qiie le iionibrc a roiritraire fiikpli;! 
qrand qiie crluy d u q u c t  i l  faut LLullraire, 1 1  iàuàroir faire  !j 

huitrac?ioii d u  yccit du pliis graiid ,& au relte d o n n u  li!i 
giie conriaire, conimeii appel[ f s  exernplçs fuyuaiis. 
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r . r d . q .  I . N .  c . q .  N. 
64-8. 9 . 5 - 4 - J .  6 . 1 - 5 4 - 3 .  
/+-IO. 4 t 7 - 8 .  7 - 9 t 1 0 .  - -- . 
4- L. 1-3 t 3 .  - i + - 4 - 7 .  quile doiucef- 

crire 4q - I r - 
-,d'autant que le ligne--a'efi pas bien difpoiT au premier 
noni1):e. - 

Or rous les preceptcs de  l'addition Br foufiraétion enfci- 
[nez cy d c h s  , au regard dcs iigncs +- & -, peuuent ef l rc  
muos en  memoire ~ a r  les deiix rcgles fiiiu31ites. 
1. A m r h e r  lignes o n  doit  poiçr l c  m d m c  figiie ; fiiwn en la 
ioiiha&ion! qua l~d  Icç nombres  font pofcz à rebouic : car 
alors lefupcrlcur efifuultraiLi de l'inferieur,& de t efifaiR 
-: maisde-eItfaiRi-. 
r Les fiSnes diuers changent l'erpece de I'operation : &en 
l'addition e i t  p o E  le iigiic du plus grand nombre : mais en la 
fooRraiiion efi p a i r  le figne dui lombre  Cuperieur. 

Q p t  à la prcuue dc  l'addition roilitraLkion, elle Ce fa i t  
tn'deuxnianieres : la premiçrc,l'addition prcuue la foufira- 
E:on, & la foiiltra&ii~ii l 'addition, tout ainfi 'qu'oii fGQ 6s 
nombres abfolus. 
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Pour  faireaiitremciit ladit te preiiue, il faut confiruire vnc 

table aucc quclques p r o ~ r e f i o i ~ s  geo.commc,n~anc a I'vuik, 
comme il appert  cy de$ous. 

Par aprcs iI faut refoiidre les nombres cofiques à adiouffrr 
f d o n  aucunes d'icelles progref7Ïons en nombres abfolus,puis 
les adiourter en[bmb1-,di1 C w h a i r c  l'vn dc I'autre, le1011 I r s  
fignes +ou-,  & pu!s apres foient fernblablement refouls, 
les nombres cofiqiies de  laîomrne recueillie & ii l'addition 
.ae& bien f a i f i e ,  lesdits nombres rerouls de la fomrnerv 
cueillie , feront egaux aux nornbrcs rcfouls a ad~oiiker en. 
feinble ; coinme pour  exemple, nous auons rrouui c y  d e h  
q u c 6 q + 8 y a d i o u l t c i a u e c  z q - I O  y f o i i t 8 q - z y p 0 1 ~ ~  
en  faire donc la preuuc,nous refoudrons en nombresabiolu~ 
les  deux nombres a ad loupe r ,  f p u o i r  eft 6 7 t 8  y, S( zq- 
10 y,& prenant la relùlu:iu~i en la pronrrflion dont laraciue 
e R  r ,  6 q font  ~ q , &  8 wfclnt16, lefqii& 1 4  & r k  loidtstn. 

E m L l e  ,à C ~ L &  du I igne+ font  40: de mefinc r q  font 8,yi 
adioufrez a 40 (car le f iç; ie + eit tonliours enteadu ei tx  au 
nombrî. qu i  n'a nul fiziic appofé ) font  4 8 ,  & ro yfoiirin, 

, qiii f od t r a i s  d e  @,à cau(e du figiie .-,r&c pour la~foinmedc 
I'addicion 28. 8: refoliianr 8 q .- r w,qui efi la iomrne r e c d  
h e  dr I'addrrion,viendrdnr agiTi 28 :  & partant  l'addition ac. 
f i E  bicn faic'lc. 

QLUIIC a la preuucde la fouitra8ioii, eilr Tefa;& eiilamd 
mc maaierc : car les norn5res coflÏques d'icelles eftans rc- 
diiis c i l  iiombres 3 b I o l ~ s , &  les nomb~c 'c  i fouitraire, e R i o i  
aiioiiftez aux relkans, doi iebt e h e  esaux aux noiilbres do: 
la ti>iiltra&ioii a e i t i  frtifie: comme p o u r  ercrnple,nous 3 i h  

cy dcudnt troiiuk qac ;c -yg+ro IV. fouttrais debc-JP 
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+] N. laifint  49- I c- 7N. do4c 7 c. .- 9 q -  ro N, rcfouls 
tn~iornbresabfoliis feloii la p g r e f i o n  dont  la racine CR 3, 
font118; & + q -  r 6-7,  fonf s ,  qui  adioufiez a 118 , fo i i t  
i i C ; & d a - y y + j  N f o i i t a u f i r ~ o :  & partaut I aCouf i r aAi~  
a di: bieii falac.  

Q Yandvn nombre c~ f s iq i i c  e i t  miilriplit, o u  diuifl par 
vnnombreabfolu, le produic?a mefme denorniiiation 

tohque j coinme pour cxcniyle..+ P,L ou 8 7,cfkans ~ n u k i p . ~ a r  
j.prouiennent rr y.. O U  ~q q &c. I t em L I  q. o u  t 4  y. e f i a i i~  
diiiiîcz par 4 . ~ i c ~ i n c i i r  , q. o u  fi K. 

M a i s  quant le nombre c~Cs,qiie elt multipliC, o u  diuifé par 
riinombre corsique, le proqui& eeit à m t r e  dciiominiiuon, 
(puoir eit de celle qui Ce faiedcs expofans joiiitts rnfemble, 
quant alamultiplicarion : coinmc pour excmple +RL mulu- 
pliez par ;y font rqq car I'expof;iiir de y. eit  l'viiité. D o n c  
lcs rfoiit exPofans d e  q ,  S( .+IV m ~ l t i p l i e z ~ a r  rqfoii t  2oc.c.x 
I eRexpofant de y, & z d c q ,  lcfquels aJiouftez eriCrmblc, 
[ont 1 expocaiis de c. Et quant a la diuilîon, le quorient a la 
d~rionii~ation d u  nombre  reitaiit , J'rxpofant du diulreur e -  
ItaiitoftE de I'cxpofant du diuiré : Cohimepotx  exernplc 36 
gc, diuil ;  par 47q le quotient e t t  9 1 .  Car 4 expofaiit de qq e- 
&nt olti de 6 expof in t  dc TC. rcke  z expohi i t  deq.  & 18qq. 
par;c, vient 681: & l q p a r  8q,vietit I N,&c. 

Qpnd le nombre coIsique cornpoli  o u  Jiminué,efi muI- 
tipl:é ou di& par vu nombre ab-u O U  c o f i q u c ,  tant iim- 
p:eque compok ou diminui-, outre cequ i  &di.% cydeffus, 
ilfa~~tfurtoutauoir epardaux Cigiics t &-: Car  quaiidlcs 
u~mbrcs f en~u l t i~ l i i i s  o u  diuiCaiis o n t  vn m e f i n e  ligne, il faur 
appofer au produic? Le figiie c-; mais quand 1'vn;i'iceux elt  
t,& l'autre -, il faur donner  au produit  le figiieY. C e  qui 
rRailt aretenir en mcmoirc  par la reglcCuiuante. 

I 
IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



- - 
h7c+ ?rf-l r i  q q t  8p1-647, 

Et d'autant q u e  comme $a deLa c i t r  di&, le G p e  - u'i! 

bieo au commencement, o n  doit colloquer le produidaiiiii 
75F- 36qc.- 11yjy. 1- 8 0 c  - 644. 
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Etcoiiuient noter qu'en toures diuifions des nomt rc s  c d -  
$yues,les dcnomiiiatioiis doiueiit ciire cGtiniiees d'ordrc;& 
piirant quand il y a quelque dcnoÏhiiiation de maque,  il  faut  
p ~ h o  aiilicu d'iccllc, cornineil appert és dciix precedcnter 
ciernples, la dcri~iere deLI~icllrs  i+ay £ai<? r n  ce& maiiiere: 
l'ay pofi: -1 audcffoubs de I c+cq,& troiiue que 1% e k  
ri:ic; rq que iepofe au quotieiir,& miiltiFlic lcdit I p a r m o n  
diui!'eur,& vient r c  t rq quei 'oite dc i r  + 07, & re il e de tout  
lenombrea diiiifcr- rq + O  B+ +r: puis apres i'aduacexrion, 
d i d e u r  ioiibs - rq t o  y. & trouue qu'il y efi- IV, que 
icpofrsii quoticilt,& mulripIic ladite r F+ par ledit diuiieur. 
kiient-rq-IW, qi1e.e foiifirairs de- r q +O?, & refie 
dcroirleiiombre a d l~i i lc r  r + r , foiibs lequel ic pofcIc  
Loiicur , & trouue qu'il y elt r N preciGment. 
0:quand le diiiileur cfi nombre  cornport: o u  diminii i ,  & 

qu'iliiepeur diiiifcr precil'kmeiic , alors i l  L i i r  fèul~rnent  in- 
tc;pofcr vnc lignc entre-deux, a d i  1~1';s fraCtioa~s, comme 
ir deux exemples fuyuai-is. O .  
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II faut faire cn la mefme maniere , qliand vn nambrc CD&. 

quc  @nplc ou compoîi: doit eltre d i u ~ f r ' ~ a r  vn nornbrecofi. 
q u r  fimplr de  plu$ denominarion : comme bldiuilcr 

sq 
par  rqc confiituent ceRcfraLtion -De mefme 9f t q c i l&  

Y c  
99+ 4 

'diuifez par je. font  - q c .  
3 L  

Rcficà  cnfeiqner à faire la preuue dela  muftiplicatian & 
diuifioiil: l a q u d e  Ce faitt en deux maiiieres.Prernieiemci~tI~ 
diuifioii prcuue la mulciplicarioii ; & Iadiuifion fe preuucpar 
la multiplication. tour ainfi u'en I'arithmetiqiie viilgairc. 

L'autre forre de  p r e w t  îC<t.iLî par la refolution dm nom- 
bres cof iques ,  îelon quelque racine des proyefions gco. 
metriques conreiiucs au chapitré precedeiit. Car 1cs iiobres 
cof iques  rerours, cftans muIripIxz ehct.enx, doiuent pro. 
duire vn mefmenoinbre q u e  le p rodu ia  des iiornbtes cofi. 
ques aufii refoult feion la mefmeracint  : & le nombrecoki- 
q u e  qu '~ l  faut d iu i f a  reroult . doit  p rodu ix  aiitant didéPa[ 
lediuireur refoult, qiie le quotient a u k i  refowlt. COme pou: 
exemple nous  auons t rouui  cy-deuant que 6q  t- 81y-6% 
multipliezpar r q - + N ,  produifeilr 1 z q q t - i 6 c - ~ 6 q - ] i q  
4-14 N. pour en donc  faire la preuuc , nous reroudrons lei 

deux nombres cokiqiies en  nombres abfolus, & vieiidron: 
(felon la progrcCsioii dont  z  elt racine)j+,& 4,qui multio!its 
cntrSeux p r ~ d ~ i i f e n t  136 : mais la refolurion du produi&t'ir7f 
c- 16c-j6q-jr y-+ 24  N, efiaufsi 136: & partantlamci. 
tiplication a elté bieii faille. Nousauons  aufsi trouuE qiicir 

+ i ,  diuifez par ry+ I. Le quotieiit e l t  1 2 -  IV+ i , l ~qu t l  
quot ient  donne 3 par refolurion de  la progrelsion dontla 
racine CR 2: mais I f s  deux nombrcs  cofs~ques  refolus pa: Ir 
n e f m e  progrersion, fon t  9 & 3; &3 diuifaiir 9,ie quorienitR 
a u f i  3: &pa r t an t  la dui f ion  a efié bienfaitte. 

D esf ia8ions des nombves c0J7t'~ue~ 
C H A P .  VI. 
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- 
30s u'à adiouftcr cequi  concerne Ics cara&eres cofiiques, & l e s  

Egnü +& -. Br premierrmcnt quaud a l a  nuiiicririoii ,ce- 
3 7 9 

ftef~a&ion-fignifie j r i ~ i t e z  eftre diuifccs par 8 ; & - d ~  
8pi 9 

949 t S q .  
no t r e7  qliarrez eftre diuilcz par 9 vnircz: Item I----i 

6C.  
fi:nifie que ce nombre gqq t- 8 q. eit diiiifé par 6.c. &c. 

L'ablireuincioii f e f a i t t  en  deux manieres: Car ou  les n o m  
bres rcrohr abtircuiez , mminc  2s fra&ioiis vdgai tcs  , fans 
iocclieraux c3rattrres coisiques; ou bicnièront aukiabbre: 

II 
oirz les raraReres c o f ~ u c ç  : comrnc c e f k  fra&ion-, quaci 

SV 
4 . 9 q + j 6  

xxoornbres, el!e fera reduitte i cefie- cy - : I t em - 
1% 81 

J 4 t . C  3 f h - 2 8  IV+-4 
[rraredui&ke a -;Item îera reduifie a-; 

9 72+'4 Ilt- t 
r 89-9 qt 62-j % 

f t e m -  fera reduitle a -- - & C. 

6vt iq 2wi- lq  
Et quaiid al'abbrcoiarioii dcs caraCirres co6qucsJe1Ic cfE 

hidc roultraiaiit I'exi>oCa1it du moindre caraQerc, des cxpo- 
lani dcs iurres c;irafieps s car fi aux nombres refians, f o n t  
porez les propres carakeres , I'ablrruiarion Cera ac h c u k  

8~ 
qaaudaux caratleres. Cominc celte frafiion-quand aux 

UZC 
8 

tarat?cfes, fera reduitte e n  cellc-cy-; puis aprcr qu5d aux 
274 
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t ou t  ainfi qu'Es fra8ions vulgaires : comme ces fraflionr 

IV 4 c  - & - eitaiis reduitcs c n m e h e  dcnominatioa,fc: 

gont - & - &c. 
~ 0 1 1 4  ~ 0 7 Q  

Que s'il faut rcduire que! ue nombre mticr,&vnc Fra& 
a rneitne denornination ; il 9 audra Cupfokr l'vnitb eiiie dc. 
nbminattur du nombre entier, & pouribiurc ainG q u e  defi!, 

4at 4=Y 
Comme 6 & -kroqt pofez ainf Q & -; puis &ans rcium 

79 7 9 
412 +I)r 14 4' 

comrnc dcffus ,c l~c~ fcront -& : Item - & -fc. 
- 79 79 1 rq  

'194 4c 
font raduiacs  a- & - &c. 

34 99 
Mais fi aux entiers cfi io inf le  quelque fraCtion, il L d r l  

temieremenr reduire lcs entiers en icelle fraRion; ce q u i h  
ait multlpli'at ks entiers par Ic deiiominatcur dr la iraaion, ! 
& adioultant au p r o d u i a l e  numerateur.Commc ii nous  ou, 

39 
Ions  r e d i r e  4 q  + - &--a vue mcfmc denomination, naii 

1c x/l 
m ~ l t i ~ l i ~ o n s  prcrnirrcmeiit 49 par ~c,afin pue nous ay&ctr 

4P+zv 31 
deux f r a a i o n s  - & - lcfquclIcs nous rcduirons ica 

IC 1/r 

4 ? / r + ' l C  !/I 
deux q - & -; & ainiî des aurrcs. 

I l 4 9  J l l Y  
Quant aux autres 4 operations des fra&ioiis cofsiqaci, 

fFauoit cfi, addirion,foufira&ion, multipI~cation & d i u i h  

elles ne diffrrcnt a celles que nous auons cni~ignecs t s f i i .  

&ions de noflre A r i t h m c t i q i ~ ~ f i u o n  à iaifon dcs caraocrr! 
cofiiques,& dcç i igncs+ ~r Parquoy nousmcttronr CCV 
lemeut icy des exemplcs de  chaque operation. 

Exempfes de f'addirion. 
3 r)L 44 9 lw- 89 

Mioui t an t  - aucc - viendront - , c ' d i  
a Y 6s 
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Multipliant -p;lr___Pricnnenr -:Item- pst' 
23L 88 '4 

IV , 1 qL 19L 14 F -, vicnnrnt-:Ircndcpar -, fiandront ri: rtem 
4 89 43 'C 8P 

IRL. aq-ro~p 3 W - t  
L p a r  I -f, Y ~ C R & O R C  - : Item - Pd 
3 3 49-1% 
IV-4 sq--xq~+ 8 79+-gfY - , viendront; - : rcem -----! 
'1-5 qj4-rFr iq-p!L Y- fcdxf v ij IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



f 1 6qr i 
Diuifant - par - , viendront - ou -- : Item 

89 Z R / .  Bq 4pi. 
' qc 1 44 J C  38 - par -, viendront 4 ou :: Item - par-, 
89 4r)L 87 

1 
8F 44 

1zlS q--1oqL =Y 
a c n d r o n t  - ou - : Itcm . - par - , vie* 

= 49C 'W 3 3 
67-XRL +- 8 1%-4 

dmnt IV-5 : Itcrn par - a m- 
415-1c +- 9 - 3  Y 19+3 

3Yi-2 
&ont -. 

Quant i la prcuuc de ces 4 operations, cHc ce failttn 
mt h c  maniere que celle des entias. 
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wqmce2qui racine d# quoiientrandrn cogncu Ie nombre rhcvthc'. Or 
Irdrrijur demonfirera par[ou caratte-e ~ o f i p e ,  quand Qp qireiie 
rarine il faudra extraire du quotien$. 

~ e i t c r c  le à J parties, d m t  il y e n a  feuleincnt deux du  rrPl tout iiecc aires : fgauoir eR la prcmicre & troifiefme : & 
quant aux dcux autres, il R9eu efipqs rouIiouts befoing. Er 
auanr que de t ra iacr  particuliercmcnt dc chaciine d'icelles, 
nouslcr expoferoiis icy,  p ropohnr  cc proHeme. 'Y 

Trouuer un nombre, dzrquel La tierce & qlcrrrtcpartic-ehr a j ? ~  
k nombre rcj%ant/oir Io. 

IepoCe le nombre jncodicu  clfrc 1%; c ' e a a  dire que ie 
pore r q  eRre egale au nomgre iricoçneu que nous chcrchVs. 
I'examine donc II+ M o u  la teueiir de la uefiion , c'cfi ù dira S 
qi:eie prends d'icelle & :, fcauoir  fi m & y. qui font 
cnfemblc p+, que i 'oite d e  IV,& reltent & W. Mliinranms~ 
irrariocine ainfi; puifque ~ n r  efi pofee eçale i tout Icnom-[ 
bre iiico~neu , + y  fera cgal au  tiers d9iceluy, &{ egal n i  
quarri: du mefme; & puifq~ie la tierce & quarte partie du 40- 
brctotal ckfoultraift,lc nombre refiaiit el1 io, i l  s'eiifuit q u a  
f EL& I; ry, c'efi a dire v,eItans oltez d e ~ y ,  le nombre re- 
fiant k y  eRre ega l aunombrc  reitant IQ, p o u c e  que  fi de  
c h ~ f c s  egdes font  o h e s  chofes egales,lcs tefies fout esaux. 
Efrdonc trouuee cquarion , o u  bien rgalité entre $w & c e  
nombre10 :car cqiiation n '&autre chore qu'vne ehalitk d e  
valccr enme deux quantirez , o u  chofes diuerfcment deno-m- 
rnres: &voila qiianr a la preiniere far t ie  de  la regle cy deflus. 
Etpour le rcgard de  la Ceconde partie, qui  e i t la  redufiion, il 
n'eiieit bcfoin en I'cquatios de  nofire exemple: mais nous  
mcnherons cy aptes,  quand comment I'equarioii Se doi t  
rtduire.Et pour le regard dc la diuifioil. qpi clt la 3 .  partie de  
fareg!e:en noftrc eqiiation trouuee entre,  WB( IO N, l ep lus  
grid carafterc cofGque cfi y: fei? a dire que  RL a plu%rand 
clpoLnr que N: parqiioyic diuife cenoinbre x,o par i;., reftc 
ducaraRcre y, & vviest au quotient 24, qtii efi le n 6 D ~  cherc 
ch;. Parquoy la 4. partie d r  la rTtc d' Algebre n'a Ileu en 
noRre exemple;mais quand,& quelle raciue du quotient ma- 
nifeRerale ntibre iiicognçu, il f e r a r r i f ~ i ~ i i é  cy -apres.Msin-, 
rcna i i c f i  du nonibre r rouut  z 4  o n  prend f , fFauoir FR 8 : puio 
:,ffauoir efi 6 ;  ieqllqs deux parties font enCcmble rd, qui  
oftezdcs tr, rcitele nombre  10, aiilfiqu'd citoitrequis cnla 
propofitioii.. 

~V iij 
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C H A P .  VII I .  

P Our  1 intclligcncc dc  la rcduEtion des cquarions , eRi 
n o t a ,  que fi onadiouite ou  Coufirai& chofes egalcs dc 
chafquc tcrme de I'equation, ou bien qubon les mu1tipl:c 

audtuife par vn rncline nombre, qu'il y aura parciIlrmentc. 
quatirin rnrrc Ics produifis. Cominc ppur cxcmple, s'ilga 
equation e n t r e u  y, & 7 2  ; oitaiit 4 IV de chafque terme, rc. 
ficra cncorc cqiiation cntrc 8 y, & 72-4 w :  car pu i fque r~~  
font cga!cs a 7Z;  rr+t,Cera c aie à 6, €2 partant 8 FJ frront ega 
icc i 48, & 4 i z+, qui o k z  de 7 1 ,  rcftcra auiiï +S. ( 
a chafquc rcrrnc dc 1 cquation d'entre 8 q, & 72-4 y ,  OU 
*dioufie IO, viendra cquation entrc Sv,+- IO, & ~ Z - ~ V .  

Car  il eR manifelte que chaCqac terme vaut JE. Item si1 y s 
cqoarion cntre 3 ~ + 1 r , &  7z-71y;  multipliant chalquercr- 
m e  parz,viendra aufiicquation cntrc 6gt14,& r.+q-r,+%: 
car  l'vn &I'autrc terme faiA 60. Ainfi aof i  fi nous diuilou~ 
par 6 chafquc tcrmc de ceftc deriiicrc equarion,reraprodui& 
cquation e n t r e r q i t 4 , &  14- r f r)r. : car l'vn Sc I'aurre tcrmc 
faiA IO. 

Mainsnal i t  quand en la folorion dc  p q u e  quefiion 03 

efiparuenu à l'equation ; fi teplus gran carattcre cusquc, 
par le nombre  duquel ( Celoii la regle d'Alo;ebrc ) on doirdi- 
udcr I'autre terme dc.l'equationn'eit p o E  Teut en I'yii &l'au. 
trc terme d'icellbequatioo, ou qii'eflant feu1 en I'vn il ne Ir 
foit e n  l'autre, ators ladiuifi ne  Tc peut faire. Comme pour 
CXcmrfe fi l'equation elt troniiec entre ru+- IL , & 78 - 
zry. ; la <iiiiiiion ne  fe pçnr faire , pourcc qu'en chal- 
que terme cit  trouu'c ce ca rd te rc  w, & ccfiuy-cy N:Sembla- 
blement fi i'equatioh eft trouuce entre 9 ~ 1 1 , &  41 : tuvois 
que la diuifion n e  fc pcur fairc par 9 nombre du plus grand  
~ r a ~ e r s c a f i q u c x t , p o u r c c  quc 9~ ne fontpas pofeesku- 
l e s ,  ains 9 ~ - 1 1 .  

Ainii a u f i  fi l 'equation e l t  trouueeenrrc 9y, & 7 1 4 ~ :  
h e m  c u t r e ~ q - j v ,  & 108: I t m  rntrciq-48, & - R a i . :  I t e m  
cntre 108 t 8y, & ~ . - I Z I ~  t 60,  &c. cn toutes lefquellesil 
cft rnaiiifefte que la diuifion n e  Te peut faire comme requiert 
k rcgtc d'Algebre. Parquoy adurnans fcmblables equations, 
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&s doiuent cItrc rcduiRcs e n  autres, eCquelles le PIUS grand 
ea:at?cr~ colfique fois feu1 eii vn terme de I'equation , & ne 
f o i r ~ e p e r E  en l'aurre,&efquclles aucun caraRere coRiqüc ne 
loir deux fais. O r  ceke reduçtion fe fera ainii qu'il cn- 
hic : t 

Sivnc particule dc l ' equatbn a le r i p e  -, i l  la faut trari- 
hotr, c'dl i dire adiouficr i l'autre terme : comme fi vnc e- 
q:,arioneltrrouuee entrc 9 ~ c - 1 ~ ~  & 4z : nous adioaiterons 
lia 41, &nous aurons I'equation m t r c  9 i)o & jq : Icçm I'e 
quarion ~I tant t rouuee entre 9y, & 71-3~+, adioufiant 3~ i 
thafqne terme,nous aurons I'cquation cntre 1?8;,& 72 : i tem 
I'quxion eftant entre 2q-3 y,& 104, adiouftant jv à c haC- 
!lie rmne, i'equationfera cnrre zq,& JY +-104:Item I'equa- 
ilon ciiant rncre yq-40, & ION, adioultanr-40, nous  aurbs 
vueequarion cntre ! q , & ~ o w + o .  Mais quad  vile particule a 
ieiigiie +-,il lafautfoultraire : comme G I'equation cfi trou- 
u:reiirrcrt y +- rz, & 78,nousfoufirairons+- I I ,  & rcfiera 
!cqii~rionentre rrv;&66 : Ireml'equation e&t trouuec en- 
trc~~+6,& 24; of i an t t6 , i e f i e ra  l'equatiou eiitre gw,& 18; 
I t a  fi vile cquarion efi rrouuce entrc sq.+zo, & roo, nous  
oRerons t IO,& refiera I'cquation cnt re  11, & 80 : Item vno 
cquation efiant cntre 3 7 s  z y , &  $6 ;  of tant  + t y, pcquati6 
rc;tcra encre jq,& ~ b z y . Q u e  fi l'vn & l'autrefigne +- &- 
C.~lren viic cquation, il faut adioulter la particule du Ggnc 
-,mais foultrairc cciie du Ggne +-. Comme fi vne cquario 
cil trouuec cntre ~pt t -xr ,& 78-zy : nous  adioufirrons prc- 
mitrement-ry, & ISequatiou fera entrc II&!+-12, & 7 8;pGs 
l ouh ian t  d'iccllc+ 12, reficrai'equation encre 1 1  q, & 66: 
h m  fivne cquation et? entrc y q - ) ~ ,  & 32-1-20; nous ad-. 
iouiterons !y,& l 'equarionreraeotre jy, & i q t  jV+-zo ; & 
oi'tdnt de celte-cy 17 refiera I'cquation cntre zq, & 3~ t 20: 

Item fi vnc equatioii cfi trouuee cntre 108 i- 8y,& zq-12 I$L 

-60, noirs ad ioukxons  premicrement 12y, & l'e uation 
~iédracntrc iof+zoy,& i q - 6 0 ;  &d'icelle cfians O 1 ez 60, 
re:leral'cquation enrre ¶y,& z o  qrt-  48. Q u e  s'il aduiene 
yeIquc equacion , commë cntre 6 ~ 1 0 , &  roPC-t4,cn la- 
qiiellcles nombres IO,& 34 on t  rncfmc fignc-, il faur offer 
iodechar uetermc, & reficra I'equation cnrre 6 q ,  & I O  
- 1 4 ;  6i %'aurant quBen iccllc In i iombrïs 6iy d< IO y o i 1 r  
nfi vn r n e h e  t, il faut oitcr le moindre 6 I)L du plus grand 
io~,&reRera I'eqiiation ciitre a ~ , & ~ + 2 ~ ;  & adiouftai:~ 
+ à  charque terme d'icelle, viendra l 'cquation entre r 4 . k  4 
PI. S~irderechef equarion entre 54 +-4w,&r i -  6W +JOi v iiii 
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Pre&ercrncnt pource que +-4 v,&-6 P/. ont fignei diiicr4 

i l  faut adioulter Y a 6 y , &  vieiidront - I O  &t,& kraequa. 
tion cntrc S.+,& 11-IO ~ f . + -  30; puis gprcs d'autantque@ 
30 , ont  v n m e î i n c f i g n e t  , i l  b u t  <ouitraire 30 dei.+,& 
reliera cquation cil tre 24,& 14- IO y: tierccment i r  [raiil. 
pore- i o  y,afin que l'equationfoic entrc ~ q ,  &- i o y r  L+: 
& ainfi dos autres. 

Quant à la rcdultion des ~ q u a t i o n s  qui font trouuces en 
.fra&oiis,clle Ie faiQ la reduifant en  equation d'entier parla 
multiplicatioii en croix. Comme fi vue equatioiicfi trouuer 

3V+Ia 369-198~ 
cntrc -- & - ; multipliant ces fia. 

5 3 Y 
étions cn croix,fgauoir cfk Ir nrimcrateur dc la premicre pli 

l e  denominateur de la 2. mais le iiumerateur de la 1. p r l t  

dcnominateur de la premirre,fera fa iB equarion eiitrr 9q4- 
j6q(,& 180 q- 990 u; c'efi a dire entre IV+-+,& 10 y- 
110,qui ritant redultc:, comme dit eit  cy dc  tlus , I'equation 
fcra cnrrc ru%& 114: Icem vile equati6n citant rlouueeenrre 

41yt-xR ILY-58  
9- , & - ; cltant rcduitte par la multiplica 

1I. t 
tion cil croir,viendra equation entre 8 ~ f  + ~ 6 , &  122.- {SN, 
qui rcduitc par r rsnf~of i r ion Ccïa entre ahw+jfi ,& I I ~ .  

@c fi n i e  equarion cfi trouvce e i m c  viic fratiioli,& qurl .  
J 

qucalitre chofe: comme entre -,km ercu,ou vndeyi, 
4- I V  

ouvnc heure,ou vne minutte &c.U faut pofer vnevniti: pcur 
I 

cefie c h o k  , ainfi , afin que I'equation fait cntre-, ~r 
4+-IV 

1, Iaquclle parla multiplicatioii en croix, fera rediii&e a h -  
quation d'entre y, & ~ S I V .  

Quant à laredufiion d'equarion d'entre nombres cofiquts 
irrationaux, & nombre abColu, nous I 'c~dei~ncïoi isa  la!h 
du chapitre 13. 

S'ilre ~ei icoi t t rc  a u G  quel tie equation en laquelle il ii'y 

air autun uainbir  abfolu , i l l i ud ra  abbieuicr Ici caribciri 
tof iqucs- .  Comme pour exemple, l'equation d'entre q,& 
r ~ y  feiareduitte a I'equarioii d ' c i ~ t r c a v  & IZ : Iteinl'equa- 
t ion d'entre i q o , ~ ~ / a ~  r q y  fera reduitc a I'cquatmii d'eimc 
rp. & IS~+-Z,QC.  &is ccitc rcdat t io~~  n'efi du ,tout neid- 
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hirt dciiantl'extra&tion des racines des nombres cofGques 
(r.ples, commcnous dirons au chap. IO. 

De ladiuf i t z  que requiert la re$e d ' ~ k b r t = .  

C H A P .  IX.  

L Aredueion cff ant faille, Ia regle d'AISebre di& que par 
lenombre du plus graiid caraaere co6iquc (lailiant ice- 

l u y  caratterc) o n  di& l'autre nombrc de I'eqiiatiori : com- 
me fi 1'equacioii efk rrouuec'entre 7y & 42;diiiifaiit 4 1  par 7, 
n~mbredu caraRere cofiiquc y, vleiidraau qu'otieiit 6 ,  q u i  
h a  la v;llleur d'vne ratine : Itcm vne cquation e h n t  rrou- 
uscentre izq, & fi61y+-36 : d i u i r a n t 6 6 y t i 6  par xz ,k  quo- 
ueiit donncra i I, ~++-3,.pour In   al leur d'un quarrt  : Iccm 4 
v~ieequatioii efi entre :q ,  & 6 V t I J  :, nous diyiferoiis 6% 
t r l  par 2, Sc le quoricnt donnera 1 8  v t q o ,  pour la val- 
!LUI d'vu quarri: : item vne equarïoii &ant eucre jqc, & 9 c t  
i:o ,nous diuicerom 9c+rzo par 3 , & Ic quorieut donncra 
!i+.40pour la vallcur d'vu quarri. de cube &c. 

- 
Di 1exrraAion des rdcines dont faiA mentioli 14, 

rgk d ~ f g e b r e .  

A Yant faiBIa reduttion des caralleres cofsiqucs , f i  k 
plus grand ~ a r a r 3 e r e  cokiqiie eit  v,lc quotient de la di- 

tiiionrnentioiinee cy d e h s  manifdtera le nombre ue vaut 
miëule racine, comme il a eilt- d i e a u  chap. prece 2 ent : ?u 
h i  roures & quantcfois que le nombrc cofsiqiie dc  la pliis 
!lade denomination fcra egal au nombre co fsique d c l a p l u ~  
prachaiiie moindre deiidminarion , e h t  diuifi le uombre d e  
hnoindrc denomination par le nombre de la plus graude, Ic 
quotient donnera la \.alleur d'vile fcule racine, cncore que 
I'abbreuiation des caralteres ne [oit faitte. Comrnc fi I(iCon~ 
[pur a j o jq  i j O eltans diuikz  par J, le quotient 6 Ièra la va- 
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9x4 $021  M A I R E  
lcur d'vne fculerxine .  Mais fi le plus grand caraflctc cofsi- 
quc ,c l tant  feu1 d'vnc p a n  d e  I1eqmtion , c i l  plus grand q u e  
racine, & de l'autre f a r t  Coit vn nombre abfolu , ilfaodracx- 
traire du quotient la racine u'iceluy caralkere fisnifie:c&- 
m e  fi le care&ere efi ¶, i l  fau 1 ra extrairela racine qiiarrcc; ii 
c, la cubique ; fi 79, la quarrec dc quarrce,&c. iaquellefwala 
vallcur d 'vne fcule raciiie. Cornmc pour exempleIl; vne e- 
quation efi cntre jq, & j l o  ; ayant f a i a  la diuilïon, il faudri 
chercher la racine quarree du  quotient 144 : I tcm G IO r font 
cgaux i r70,  ilfaudra ayant faiR1a diuirion extrairela racinc 
cubiquc du quotient 27 : Scmblablcnient fi 8riont egaux a 
141++144 , i l  fmdra  trouucr la racine cubique du uotienr. 1 E t  afin qu'on fqachc gcneralerncut cyielle racine il aut tirtr 
d u  quorienr, quand deux nombres cofsiques non collartr~ux 
fontcgaux enrr'eux, derquels l'vn ny P a u ~ s  CR nombrcab- 
Solu , il faut abbreuier k s  caraCteres, afiii q u ~  1.equarionL 
facc encre N,& nombre cofsique : comme fi vneeqi;ationeli 
cntre ioqc,& 809, fuit rrduiCteiccllc P l'equarion d'entre~~t,  
& 80 : ettant donc fa& la diuifion, il faudra tircr la racine tu. 
bique du quotient 8, & sinfi &s aurrek. 

O r  la rnaiiicre d'extraire les racines des nombrcs abfoiut 
cfi  esfeigne/ e r r  pluficurs A r i ~ h r n c r i ~ u e s  vulgaires : c'eff 
pourquoy nous enleigneroiis feulemciit icy la maniere d'a- 
traire les racines des nombrcs colsiques. S i  donc il fau: cx. 
traire quelque racine d'vn nombre  c o f s i q ~ c  fimple, foi:pi- 
G 'cla racine d'icelu nombre ,  de l a i fmc  le carattere, l'cxpo. 
fanr d.1qu.1 [oit d ; u i ~  par l~expoUut  du rarn&ere qui dr- 
nomme la raciiie qu'ilfaut extraire, & viendra I'expoSaiit du 
caraaere  par lequel fera denornmC1a racine cherchee. Coin 
m e  s'il faut trouucr la racine quarree de ce nnmbre 1444 aylt 
pris la racine quarree d'iceluy nombrer44,  qui el1 11,foirdi- 
uiE I'expofant de  ce cataCtcrc q, par I'cxpofant du carabrrc 
q, fgauoir e i t  z par 2, & viendra 1, qui  eft cxpofaiit ducara- 
Qcrc y : r z y  cfi donc racinc quarrce du nombre 144q.Car G 
ce  nombre  IZV ~ R m u l t i ~ l i é  eu loy  h a  produiQle nombre 
p ropo l i  1444. 

Dcreclief qu'il faille trouuer la racine qoarrec dc 14hqc: 
ayant pris la racine quarrce dSiceluy , qui efi rs ,[oit diuik 
I'cxpofant de ce  carattereqc,.fpuoir efi 6 ,  par I'expolaiir dc 

- racine quarree,qui efi 2 ,  & vlendra j , exPofant d u  carac?cre 
c: donc r i c  efiracine quarree du nombrc r44qc Ainfi aiifsi la 

racine cubique de ce nombre  a+c, fera +y. Car  la racine ru- 
biquc du nombre  6+ eR4, & i'expoCanr d u  caraRcrc c h  
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I{auoireR~, eftapt diuifé par 5, produiR I'viiitC, expofant de  

t 
I tcm Ia racinc quarrcc de  ce nombre rlqq,fera 12. 

~ t l l r d i n c  quarrcc de quarrec de ce nombrc 16qyq, fera 21. 
& la racine furfolide de ce  nombre 3 z y/I,fera rq. 
Mais la racine quarrce de quarrec de  cc  nombre 8 1 q q ,  fera 
jy,&c. 
que fi vn nombrc n'a la ratiuc chcrchce,ou ar  la diuifion 

des expofans, n'cfi produitt  vn nombre  cxpo f anr entier, Ic 
nambrc coEquc propof: n'a pas la racinc defircc. 

Q ~ u d  a I'cxtraCtion des raciqcs de nornbrcs cof iquci  
tomPofez & dirninoez,il efk à noter qu'on n'a point encore 
touué(au moins que ic f p c h b )  dc rnanicrc certaine pour cc 
hire,5iion que les expofaiis des trois nombres cofiqucs dc 
I'equxion aycnr VQ mcfmc cxcez entr'cur , c'cil à dicc 
biem en proportion Arithrneriquc i teiles G n t  Ica equatioris' 
Iauantcs. 
17, 6 v 5 7 2 .  l e s  erpofaiisrant 1. I. O. 
11. 7 1 ~ 6 %  !CS cxpofaiis font  z.' o .  1. 

)y. 14-48. les expofins font a. 1. o. 
115 iRqtfiq8 les expofans font . 4. 2. O. 

il?. 72f-4T1 les cxpofaiis font 4. O. a. 
4jjq-4x616. lcsexpofms font 4. 2. o. 

]pi. zoo~ t -  141 5 .  I e ~ c x ~ o f ~ n s  font 6. 3 .  O. 

1 1 ~  flzo-I 6c. lescxporans font 6. o. f. 
1 ~ ' .  Pooc-ly67jr. k s  expofins font 6. 3. u 
~ ~ ~ ~ . ~ o o o q q + - 1 8 j o ~ 6 # 8 1 .  ]CS expofans font 8. 4. o. 
11y4 1146~1701-zoqq. lcs expofans font 8.' O. 4. 
'jjf. 10000~1-78+6iiI9. ICS Cxpofans f011t 8. 4. V a  

1111 80J+~~609 .  IcscxpoCans font 10. J.  o. 
I @  747.4-20oj3. I e s e x p o l ~ i s f o n t  la. O. S. 
la'?, r0oO~-gp9~a.+ Icscrpofans font IO. 5. o. 
kc. 

~ a a d I C s  ~Xpofans gardant la progrefion Arithmetiquc 
bntrous plus grands que O ,  il les faut abbrcuier par la fou- 
hafi iondu moindre nombrc crpofant. Comme les fuiuan- 
itr eqiiation~. 
1.q. 7 t ~ b . p - 4 c t .  lescrpofansfont  x r .  7 .  9 .  
i?. z o o o q q q t 3 q ~ b ~  lescxporaiis ront ir .  8. 5. 
177. il.ooqc+-r+~~i;q. les expofans font IO.  6. 1- 

Seront rcduitcs a cellcs-cy. 
q. 7zf-49. les expofansfonr 4. ' 0.  2. 

ip, zoori- 34JY* les expofaqsfost 6. j. Q. 
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7.9yq.  ~oayq+?43f 6. les expofans font  , 8, 4: 0: 

Er ainfi faut- il faire de toutes aucrqs , afin de cognoikre 
qu'elk racine il faut extraire. 

O r p o u r  extraire I î  racine quarree de tels nombrcs coiTi- 
ques; prenez premierement 1arnoit;i di1 nombre desraciney 
puis au q u a r k  d'icelle moi t i i  , adiouitez- y le nonbbrc abin. 
lu,s'il a le Cignc +-,ou I'oitez s'il a le figne-: & finahiemir 
à la racine quarree de cc produift , adionfiez la maifiié d i  

qombre  des racines, G elles o n t  le iigne +, ou I'oitez Leiles 
o n t  le fignc-:& ce qui  viendra donnera I'cltimaricii & val- 
leur d'vne feule racine quarree. Comme pour excmpie, vnc 
equation efiant trouuee entre rq .  & 7z-6yi  !a diuiilon e. 
fiant fairte de 7r-G~+,par r,commeveiit la regled'Algeb:?, 
vicnt le m e h e  nombre p o u  lavaleur d'vn q ~ u r é ,  duquel 11 
faut crouuer la racine. Prcrnicrement doiicie prend lamoitié 
du nombre drs racincs,i~auoir 3; puis au iiairk d'~ceilemoi. 
t i r ,  Ciauoir eit a 9, i'adjoiilte l e  nombrca  1 .  foli17r, a caokdu 
fi n e + &  viennent 8 1  ; dont  ie prendla racinc quarrce,qoi 
c k 9 ;  & d'icellei'oLte 3,moitii: dunombre  des raciiie~,h~efle 
l e  nonibre 6,pour la valeur de l a  racine chcrchee. 

Soit dercchef vne equation trouiiee entre rq .  & 6 ~ ~ i - 7 i :  

& i l  faut trouuer la raciue quarrce de cc nombre 6?+-7!. 
I e  prcmierernent la moitlii. du nombre des rati- 

nos, fiauoir eit j:puis auquarrit d'icelle mitiC,qui elt 9,i'ad. 
iqufie 7 2  a c a d e  d u  figne t, & foiit 81: dont la raciiic qui:. 
rce ell 9, à laqiiellci'adiouite 5 rnoitiks du nombre des rac i  
acs, & f o n t  11, q u i  cit la valleur d'vne racine. 

So i t  encore vne equation entre rq. & i8y-72 : & il fau l  
t rouuer la ~ac i i i e  d'iceluy nombre  i8y-72. 

Je  prends donc  la m o i a i é  des racines, f auoir efl y; pii h du quar té  d'icelle molrit? q ~ i i  elt 81 , le fou raits 71,  acark 
d u  figue -, & reitent 9 , dont la raciiie quariee efi i, à la- 
q~ i e l l e  i'adiouitc la moirii: des racines, C~auoir cit 9 ,  a c d  
du ligne t,& font  I L  pour la valle~ir  d'vhe racine. 

Mais il efi a notcr iie tels nombres cohiques dirninurr, 
cfquels le nombre ab 7 olu i le figne-, ont double rîcine, 
fqauoir elt, l'viic qrande &l 'autre peritc i la c;rnndc clt rrûu. 

uee comme dit efi  cy-deilùs : mais o n  aura l a  moindre, 611 
Iacine quarrec di1 reite de Infoukratl ioii  cfi ofice drla moi- 
Rit: duiiombre des racines : cornine au deriiicr excmplrplo- 
POE, fi j, racine quarree du refir 9 ,eR o i t i  de 9 rnoitit diino. 

brodes racines, refteronr 6 , pour  l 'autre & rn~indre racint 
,d'iceluy nombre c o h q u e  18%-7r. Et faut noter q ~ e  l'vne81 
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~~utrcrâcinen'efi pas t0uCours propre à ia foiuti; d'vn pro- 
b;eme,aiiis feulement i'viie o u  l'autre : c'elt pourquoy ad- 
uenaiit rrls nombres, fi I'exarneil faiR par Fvnc diceiles r s  
rines ne re$ond a l a  qucit ion,  11 faudra prcndre l'autre ra- 
cine. / 

OI il y a encore viic autre manicrc d'extraire la racine des  
ooinbrçs cofiiq'ues cornPolez , Idquelle elt  fort  cornriiode, 
quand!enombre des racines eit impair o u  rompu : laquellc 
rxrraltioiik faiR siiifi : Au q~iarré  du nombre des racines, 
ilioufiez le qi!adruple du nombre  abSolu,s'il a Ic figne +,ou 
I'o!lez s'il a Ic fîZiie -: puis a la raçinr quarree dç ce produfr 
adiouRez ou fouitraiez l e  nombre  desracincs, ielon qu'il Te- 
ra not i ,  & viendral'eftirnation o u  valleur d u  double d e  la ra- 
m e  quarrce,parquoy la moi t i i  fera la valleiir d'viie Ieule ra. 
cine.Comme pour exemple,qu'il faille extrairela racine d e c c  
nombre cokique 7 ~ - h y  :AU q u a r ~ k  du nombre  des racines, 
quiekj6, i'adioulte z88,.quadfuple d u n o m b r r  abfolu 7 2 ,  & 
ï:eiiiient~z4, dont lz rac ine  qiiarrec efi 18 ; de laqueHe i'ofic 
leiioinbre dcs racines, sçauoir elt 6,& refieiir rz, pour  laval- 
]CUI de deux racines ; & partant vile racine vaudra 6.  

Pour leregard deI'exrr&ion drs racines des nobres cor- 
;qiies, ? ~ i  conltituent equation, ayans les cxpofans conili- 
Iuezeii trlleprogrcl?~ion Arirh. q u c  ccux-cy, 4, Y., O ,  o u  4,0, 
l j o~ l6 ,~ ,0 ;0~6 ,0 ,~ ;  O U ~ , ~ , ~ ; O U S , ~ , ~ ; ~ ~ I O ,  j,oj O U I O , ~ . ~ ,  

kc.eTqiiels leplus grand caraaerc  e h  coufiours cornPoré d e  
7,k d'vil sucre caraaere cofsiqur : ;I faur ~ remie remen t  ex-  
ira cela racinequarree, i caure du caraaere  9, felon qu'il dt 
ouici;nt. cv deJus , accomm odanr au numbre  qu i  eit affclté 
rucarattek c [si ue, en celte parrie-li d e  l'eqiiation, de la- 
qucIkiI f.iiit tirer 7 a racmc,  coiit ce que nous auons di& di1 
3ornb:e dcs racines, comme fi l'eqiistion e l t o i r en t r e  trois 
noml>iescofiiques affeQez aux caraaeres q .  y. & IV. puis a- 
!risde cclteracine quarrer trcuuec . roi1 qu'elle fait ratio- 
d e  ouirrauonelle,il en faur tirer vile autre racine Telu l'au- 
irepartie du plus gtaiid caraCtere coGiqiie, ce carafkere q 
h r  olté. ~ o r n m e f i v i i e  equation efi trouuee entre xqg. & 
+ 6 + ~ .  11 faudra exrraire laracine quarr rc  de  cenombrc  
le(]-648, a caukde ia  premiere partie du figne colsique 8 ,  
:gui: n i d  que fi l'equatiun cfioic frouiiec entre r q  , & 
l@L-h48. laqueiie racine quarree fera 56 ; &d'icelle il faut 
k h e f  tirer la racine quarrer qui fera 6 : parquoy 6 fera la 
~acincdu nombre coÎsiqiie propoG. . 
Enlaqidme';nanic~c, fi vile eqiiarioa cil entre I T L ,  81 p z o  
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r6c :il faudra prcndre laraciric quarrec du nombre ~im- 

166; k dc d e - c g  prendrr la racine cubique. Ainhauki,i 
l'cquation cfi entre rq,lq. & zooooqy-78461119. 11 faudii 

premiercment prendre la racine quarree : & puisapres de r& 
flc-cy laraciiic quarree de  quarrcc. E t  ailifi dcs autres. 

Des ficondes racines. 

C H A P .  II. 

D 'Autant qo'cn pluricurs operations font chcrclirzdcui, 
o u  trois, ou  d'auantagr de nombïes Coubs vne piopor. 

t ion incertaine , il CR n e c c h r c  pour cuiter confurion, 
qu'ayant p o E  I y pour Ic prcmier nombre ,  o n  nc pokdcre. 
chcf 1% pour le fccond,& encore 1~ pour le 5. ~ 'e f lpour .  
quoy o n  a cxcogiti. les fecolidrs racines , lefquclles f u n t n 8  
mecs,& figurccs diuerfcment par les autheurs ; inair fu i r an~  
S:ifel,Pellct~cr & Clauius, nous retiendrons le nom dcfecon. 
dcs  racines,& les notrerons airifi: I A,figuific ~yfecorrdr ,~~,  
dcnotee IV tierce ; 1 C,fi nific ry quarte; &c. Et quand Fa 

nornbica  deux fi nei, il faut cnrcndrc U ~ I ~ I I O ~ L I I I U ~ C ! ~  R 9 prcmicr ligne a e C rnultipliC par l'vnitr du figne polterieuii 
Comrnc  IV A ,  fignific r ~ m u l t i p l i c c  par IA; &jvA, ii;nifi? 
5% multipfiees par IA: a i d  xqAq, rnynltre qu$ iq a ei?; mol 
t ~ p l i é  en i A y; & c. 

O r  ces racines oht  leur Algorithme particulier, au& Sitr 
YU les pxtmicrcs racines. E t  prernicrerncilt quaiid à L'ad& 
r ion elle elt aifrc: car ficllcs font d c  mecme genre, f:urftc. 
l ement  adioufier Ics nombrcs entr'cux, &au produit a p ~ h  
l e m e h c  caraRcrc d'icelles racines. Comme jA, & .+A,fon~ 
eufcmble 7A: I tem TB,& 3 B,font 8B. Mais quand iccllrsrr 
cincs nc  font  dc mefinc genrel'additian Cc fax par lefigce+ 
C o m m c  3 A,& + ~ , f o n r j A + + ~ i  I t e m  jy, & + ~ , f a n t , ~ +  
4 A. 
. -&a  fouftraétion efi aufsi aifee : Car quand Ics racines [ou: 

d e  mcfmc genrc,il n'y i qu'a fouitraire vn nombre dcl'aiirrc, 

& appofar au  refte le mcfme carattcrc. Comme 1 h o h  
d e  I A ,  refieut r A : 1 tem zH ofiez de  S B  , rrfient { B .  hl;$ 
quandicdlcs  Zcrir de guircs difFercw, la i o u l t r a t t h i t h ~  
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p r  Icfigne-: comme i A  oflez de ,B,refienr4B - ?A. 

Pour le regard de la rnultiplicatioil ellc fe h i &  ainfi: Si vn 
nombre de racine premicrc,doit ciire mulri l i i  auccvn nom- 
biedc ncinc fecnndc, ayant f d c m c n t  la !' ettre A ou B &c. 
lifaurrnultiplier les nombres entr'eux,& appofer au produit  
lcsmefmes'fignes.Comme 2% multipiices pu tA,font 4 VA; 
c e l t à  dirc ++multipliecs par iA:  Irein i A  par zqr,foiit 4 A y ;  
c'ei'lldire + A  mulriplicz par 19: Item jq multipliezpar .+B, 
font raqB; c'ef? à dire r i q  multiplirz par iB. 

Mais qiiaud vn nomb:eabfolu cfimulriplit auec vn nom- 
bre defeconderacinr , il faut lppoCcr au produitt Ic fisru dc 
lakcoiihe racine.Comme 6rnùlripliait +B,Ic produis cil a+ 
bItcm ~Crnultipliaiit 7,1cprpduitt cfi j f  C. 

Qnfivn nornbrc de frcoiide racine doit cffre niultipIii 
prvnnambtcde fecoiidc r ~ c i n e d e m c f m l e t t r e , i l f a i ~ t  mul- 
ilplier les nombres c~irr'cux,&au produiR appofer la rnrfmc 
Ic:rrcaucc Ic caraRere q. - Commc j A  inultipliez par 4 ~ , f e ;  
IOdt 11A q. 

Quand vn nombre dc fcconde racisc efi  multiplit: cn fo 
;uarriinent,ou cubiquemcnt,&c. Il faut appofcr au produi A 
lamcfmc letrrenuec le cara&erey,ou c,&c.Comme z A mul- 
iipiiez en foy quarrimcnt , le produitt  efi + A l ;  mais cubi- 
~UCIR:IX eeR p rodu~c l  8Ac : Irein z q ~  4 par z+A,font 4yAq; 
c'eh à dirc 4q de premiere racinc multip!iezpar i q  de iecoadc 
Iacm. 

Mais quandvn nombrcde  Ceconde,r~cinc efimultipliéem 
vnau:iedela rnefmcracinc fccondc,qiiia 3 ~ 1 ~ i ~ n  c;ira&ere 
coGique; il f ~ u r i m a ~ i n e r  que  Ic premier nombre  air parcille- 
ceiiticfigne cofsique y. Comme IA multiplié par x A q ,  1c 
~rduificfir Ac:Irem 3B,par +Hc,foiit izBq7.  
Quefi vn  nombre cofsique fîmple fans  lettre de feconde 

iame,&oiteitre r n i ~ l t i ~ l i é  aoec 'vn nombre marqu'r de lctcrc, 
l:G lie cofsiquc; i l  faut multiplier Ics nombres ciirr'eux,&au 
!:O uitta poferlçs mcfmes lignes. C o m m é  i c  multipliez ; Iarq A y, cront 8c Aq; c3efk dire 8crnultipliel cii iAqi Item IC 
hitipiikpar ~yAq,faitt rgqdq; c'elt à d m  rqq multiplié par 
$: Autant fai& aufsi i q A  multiplik en  Coy : Car  i q  muhipli$ 
~ [ o v  fa i t t  ~ y q ;  & i A  en  foy faiL1 xAq. 

Qand vn nombre ayaiic aprer la lettre dc  feconde racine 
Miguc cofiique, cfirnultipli2 par vn nombre qui 1 percille- 
ncur npresla lerrre dr  feconde racine vn i ignc cofsiqne, le 
phi& doit auoir out re  l a l e t t ~ c , o u  les lettres dc Cccondcra- 
~ix,lr carafierc cofiique que doniieirt Ics expo6?ils des ca- 
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raBcrrs. Commc 1 A q ,  en T A C ,  produirent IOAJ?: Ire3 j!, 
multipliez par +Bc, feront irAU/?. 
Mais vn n6bre ayant vil carafiere conique aprts la Ictric dc 
frcoiidc raciiir,cfi mulriplit par vil nombre, q u i  apres leca. 
raQere cofi  ue a aufi  la Iett.:e de Ceconde racine, il Fautap- 9 ofer au  pro uc2 le dernier carafierc coiTique, iuiuy pai]l 

fertr t  dt fec6de racinc pais ruf idu  cxa&cre coGqur rodoit 
du piemirr caraRcrc cofiqucmi11riplik par la ~c r r r e&ic& 
dc  racinc, comme fi elle auoit ce figue q. Comme i A c  mui. 
tiplik par rqA  , fcra rqAqq r qui  lera a u 6  produit? de IWAT 
niuiripiiee en Coy :Item jAq inulripliez par +cA,fcronr i z ~ A i ,  

c ' e f t ad i r c  12c. multipliez ar rAc. P Q2an t  a la diiiilion des econdes racincs : foit fait premic. 
rcment  r edd t ion  dcs figiies cofiqucs par la Couitraiitioi~dti 
fignes feiriblables.Comrne pour diiiilèr IicAqpar A q :  IK lot 
firaits I r s  fi:nes iimblables Aq, & reltciit 8c,& : pu& ied:-  
uife 8c par 4, &viennent >c,poiir le quorienr d c  Bc A q  diu[rt 
par 4 AT : aiiifi X C A ~  diuiCez par 4c, le quotient e[ t  iAq. 

a Mais diuifanr vil nombrev  par vn nombre desfccondd 
racines, le quotient fera nombre rompu. Comme aqd:uirtti 

2Y 
par 4A,Ie qiiocirnr efi-. 

4.4 
~ a l l r  a l'extrafiioii des racines, il faut tirer la racine h 

n o m  re s'il eii a ,  B< appofer a icelle la lettre de lecontir :;ri- 
iie,reiertan& le caraRere coK~qiie. Coinme la racinc guar:ct 
du nombre  ZJ Aq,  efi [A  : Item la racine cubique dunonihi  
27 Ac. eik 3A; & la racine qunrrccdu nombre r h D j q ,  ciiiD, 

Mais fi le nombre ii3a telle racine,  ou lecaia&rren'e!?Ei 
rnefmc appelLation que la racine qii'il faut extraire. I l f a ~ i  
fculemrnt appolèr a iccluy nombrc, lcrtre & cata&tere, lei. 
p e  radica'l. Comme la racinc cubique du nombre { ~ q , d  
gc jAq.  Item laraciiiequarrec du iionibrc +Ac, efi i 4 h i .  

Qant à laprcuuc des opcrations d e  ceIt Alpr i thmedr i  
fccundes raciiics ,el le Ce fcra tout  ainii qii'és premitres13[1- 
n e s  ; ffauoir efi que 1.additioii & îouftraLtion , Te prouteront 
I'viac l 'autre : coinmc a u f i  l a  rn i i l t~~l ica t ion  & diuifÏon: n i  

bien plus intelligibierneiic par I r s  progreilions çcornerri~cer 
cornmrnfant  a I'vnirk, mires a In page 300. p~eiia:it c&dr 
l a  raifon double pour f r s  preinieres ïacinrs : mais cellesilela 
raifon triple pour  les ficoiides racines : tellrmeiit qiic Rra- 

l e  z : mais IA, 1 : 19, 4; I A ~ ,  Yj r Ac7 27 ; 1vA,6; rydl.181 
8cc. 

Du nonh 
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Des nombres irr~tionawx , ow / O R Y ~ S .  

CHAP.  XII. 

N 
Ombres irrationaux ou fourds Coiit les raciiies dcs n& 
bres, lclquell~s ne Ce peuuenr exprimer par nombres ; 
rrllriiienr que pour expliquer telles racines on fe fcrt 

de ces Cg-ires J , f c , J J ,  Jji,  V'qc,  &c. Comme la racine quar- 
recde f, clt di&k fourde ou irrationellc. pource qunon ne 
pecr trouurraucun nombrc q u i  multiplii cri  Co y : 
rellerneiir ue ceRe racine quatree de J, fera marquec ainfi, 
r , : o , a l l l ~ i q r .  Ircm b ricirie cubique dc 7 k r a  marqvee 
ainG i 'c7. Item la racine quarrcc de guarrrrde ~z,ai i if i  J J I L  
CU ainfi iqriir. & ainG des autres. 
En touresfois a noccr quc rour nombre qu i  a le iignc i,' 

n'cfipas pourtaur irrationcl - car quelquesfois pour la com- 
madi r i  de I'opctatioii, aulieu de tirer Ei racine de quelque 
nombre, an luy appofc feulement Ic figiie de la racine rc: 
quiie. 

- 

Ori l  y adeux geiircs dc raiincs fourdes : car Ics vncs font 
fimples :comme i'q. de quclqùc nombre non quarré : 4c de 
qoelquc nombre non cube &c. & ccs racines f i p l e s  four 
au& appcllecs par quelqu'vns nombres mcdiaux. Les aiitrcs 
raci.ies fourdes,font compofccs par I'iiirery ofiri6 des fignes 
t& -: &icelles font appcilres par aucuns n~ulrinomies ra- 
dicales; &par d'aurrrs nombres irratioiiaux compofez, OU 

dim:iiuez : cornpoièz, quand .les nombres [ont liez parle fi- 
pe+,commc V' 74- J ro : mais dihinuez quand Its nombres 
iciirliez par lefigne-: comme4 5 4 r j , o u { ~ o - - I c 7 .  
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tes cn  vnc rncGne denominarion, fi cllcs {ont dc diuctles:la. 
quellcteduRion CC faiR prefque en  la mrfrne maiiierc,quc 
l a  redutt ion des fratl ions d c  diuerlcs de nomination^ à va: 
mefme : Car ayantpolé  les fignes radicaux, chacun lousleur 
nombre ,  il faut multiplier vil chacun nombre en ioy,fcloa 
l e  fi ne  radical de l'sucre : puis aprcs rnulriplicr les cxpofans 
der Egnes eotr*cur,afin d ' ruoi i  L.ripoTant du ligne carniniin, 
Comme pour cxemple, fo ié t  les deux racines 4 7,& 4cr.qu'il 
faut reduire en racinesdcrncCme cfpece.Ayant poik cesdeiix 
racines aiiifi qu'il appert icy ; ie multiplie 7 cubiquemeuti 
caufe du fi iie c .& viennent 341 aulicu de 7 j 
*vis ic mue iy l i t  quarriment i cauîc d ï  fi- 34,. 15 

ne  J du nombre  7,& viennent 11, pour  & au - - 
Reu dc r:& findanCr ie multiplie Ies r i p o l i i s  
der lignes & i  c cnir3eux : f5auoir CR 2, par : X :r  
3 ,  & vlenncnr 6, qui  eit expoCant du  caratlrre z - 1 
q c :  tellement que 4 7, & cf feront rcduireç à 5 
4qc 343, & v'qc q.Ainf iauf i  J c i ,  &Yq3.efkis 
reduittes à mefme efpece oudcnominati0,Ce- 3% r r  
r8r jrqqc,&z7qqc, corne il appert  en  celtcfig. - - 

Il y a quelques abbreuiarions cn  celte o -  
p t r a t i on ,  comme quand i l  L u t  reduire vn T t  xi! 
nombre  abfolu, & vn radical en  rnefmc cîpe- j - 
ce : car  alors il n 'y a qu 'a  multiplier en Coy I L  
quarr2ment o u  cubiqucmenc &K.  le nombre  
ablolu ,  & au produiCt appoîer lc fisne radi- 
cal de  la raciiic. Comrnc 6, & v' y ,  citans re- 
dui& a mefme e f p e c e f e r o n t ~ j 6 ,  &i 1. Itemi&?r4,fc8r 
rr c8, & vT cq.  

I t e m  vuulant rcduiic ccs dcux racines qc8,& J v ' z y .  I c p d r  
de 8 la racinc cubiquc 2: puis apres la racine quarree de 11, 

q u i  ck r,a laquelle i'appofe le figncradical rekant J,ainfiii. 
I 'ay donc maintenant pour  les deux raciues propdeesw 
nombre  abPolu z,& vnnornbrcradical{j  qui reduis commt 
d i t t e f i  cy  deGs, font  48~11. 

I t em voulant reduirc ces dcux raciaes uT C L  &Jqr6,cnnid.  
m e  eCpece ie muluplie z en  Coy quarrémcnt a caiik du fip 
q, q u i  elt en l 'autre racinc outre le f i p c  c , & faiA4. acqcel 
i 'appofe le fignc q, & Cerifaitte lareduLiion a J l c 4 ,  & i r q h  

Ité voulaut rcduire J f  19,& J 3 cn mefrnc denon~ii1ation.1: 
multiplie le n6brc  de  la moindrc  denominati6, îtauoircfl:, 
en foy quarrérnir,à caufe du figue f, qui  efi en la plus ridi ? dcuominauo~~outrc 4 ,Sr vicuncnc 44 1 9 , & { J y  Poil1 a i ?  
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duftion e h  mefrne efpcce des deux racines pr6porP.e~. Aiiifi 
i q c 8 ,  &v'9,Ceïont qedpitcs a Jqca,  kv'qc 7 r 9 .  mulripliant le 
nombrc 9 de la moindre denumination en îoy cubiquemenrr 
i c d  du caraCtere c, qui outre q ,  eit  eii la pius grande dc- 
uomination. 

Or auyarauant q u e  venir i I'Algorithnic d'icelles racines 
foudes, il eR iieceiIaire que nous enfeignions le  problemc 
fiivumr. 
--1 - 

~c~no$refideux racines purdes fint commen/umblrs, orr NI-, 
mmrnriiJ & queLe ra$on eU:r ont  enir'elieler. 
SoirdiuiG \e ~ w m b r c  de la plus grande racine, par celuy d t  

kmoindre, (iceiles e h n s  reduiQrs en merme cfpece fi ellcs 
dy foiit ) & ii au  quotient vient vn nornIxe qui ait la racine 
knoree par le f i p c  radical d'icelles racines proporees, elles 
Iir6~commciiîenrr'elles,autremét non  : &auro t  tcl leraiîon 
I ' w a  i'aurrc, qucle quotient a I.vnitt, ou fiIr quotient e l t  
inc&aRioii, elles Iècoiic entr'clles comme le nurneratcur ait 
dmmiiiatcur. Cornmc v' 1 2  & 4 3 ,  lonr  rrommeiil:eiirr'eiles, 
Car ir  efiaiis diuifez par 3 ,  le quotient çfi 4 ,  dont  la racine 
quarteceil i, & remnt l 'vnea l'autre comme z a r J r e m  jzo 
& ~ L I J (  font commeiii.car jro eltans diuifez par 1 3 f  , l e  quo- 
r!tn:eik 2: oii J c g ,  c'&a dire : -& leur raifon efi comme 

a j .  Item J q c  6 4 &  v'c 27 font  commenc  & icur raifon e f i  
t ommej  à L : car icelles e h i s  reduittes cri m e h e  cfpece,fc- 
iaati'q:6+ & J q c  7 2 9  , dc la diuifiori fai&e l e  quotient fisa 
0'9111; O U / ~ C ~ + ~ ,  c 'c i ta  dire :. 

CHAP,  XIV,  

Vmd dcux racines dc mrîmc e;enre doiuent eftre mnl- 
ripliecs o u  diuiiecs entr  clles .II f a u t  multiplier ou diiii- Q 

hsLdr l l c s ,  il k u r  rnulriplier o u  diuiCer les nombres en- 
Y u x ,  & appofrr au nombre  produdk le incline ligne radi- 
[il. Comme pour exernplc voulant nulriplier  J 7. par J 161. 
limuitiplie 7 par I o ,  &viennent 7 c , a u f q u ~ l s  i'apl>ok le f i -  
p;r&ai,& loi. { 70, Awfi J ~ r , ~ r o d u i t t  v' j 6 , ~ ' ~ f i  

X ij 
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à direg. Aini i r ' t  : pa r7  8, le produiR cf i1~18.  ~ i i i f i  Jc) par 
Y c7, viennent/  c L I .  AinfiJir 4 ,par  u'J 8,viennentJJ 3r.Mais 
pour  d i u i f ~ r v ' ~ ~ ,  par7 io. IcdiWCe70 parro.&vieiinenti, 
auCquels i 'appofele figne radical,& font J 7 .  Ainfit 18pariS 
le  quotient fcra u'a : , c'eit a dire : ou r :. AiiiTi Jcri  paiic~, 
le  quoticnt lera ? c7. 

Mais uand les deux racincs propofces font dc differcnx 
cfpece , i 1 les faut r eduirc à vne mefnie : puis apres faire la 
multiplication oii diuifion comme dctius. Comme pour  ex6 
ple,vouIaurmultipIicr J J  par 4. Ie reduis Ic nombre abColu+, 
i9 font { I 6 : puis ie les multiplie comme deaûs , & viennent 
(48.  Ainfi {r  multipliee par J  c 1 o.le produiR lera J q r r q a o ,  
Ainii auf i i f :  par?/:, produi t t J f&.  Mais diuirant v ' + 8 p r  
4 ,  le quotient fera J j .  AinfivTqc irjoo diuifec par i ' 6 1 0 , : ~  

qiiorient îcrair f. 
Mais fi quelque racine dolt cflre multipli$e en foy q u a r k -  

m a t ,  o u  c u b i ~ u e m e n r  &c. Selon l e  h p e  ~adica l  quiluy kra 
appofh, il faut leulcrnent prendrelemeCme nombre pour le 
produitt; deh l f an t  1c i igne radical. Comme d j cfiaiir miilri- 
pIiee quarrkment produira 3 .  Er / c j mulripliec cn iog  ciibi. 

quement fera 5 .  

-. . 
De l'sdditlon des r~ciner/ilnt>lcs. 

C H A P .  XV. 

1 les raciiics font  commenfurabIcs ; ayant diuiE la plss 
nrandc par lamoindre,  foir adioufié vne viiiti: au quouenr s, 

rationel,& la larnmeefianr m~ilriplicc par lamoiiidreracint, 
fera doiince lafornmc de  ISad&tioii des deux racines progo. 
Cees. C o m m e  pourcxempl t  , foiciit propofeeç à adioufiei 
f IB & J 8. Diuifant la plu3 grandc la moindre, lc quoriciir 
c i l  J r ;,c'eit a d u e  :,a adioufiant i,c'efl :, qui multipliez, par 
i 8 , l cp rodu iR  e f i J5o ,  pour la Comme des d e u x  racinrspro. 
pofces. Aiiifi J t z  adiouftez (d J j , la romme e!k { 17. Ircm;l 
j zo  adioultEc a J c r i l ,  fais la fornrncr'c17 r f :  Itein J4adioü-  
f iee a Jc8,faiCt 4: Irem J : adioultee ad  t,faia J $ 

Qg.e files racines propofees font incommeiif. faiit Mt- 
mciit inter pofcr entre dcux Ic iignc .+. ; Comme J 6 adiode! 
afxr,fai&J 6t-s 'x~ .  
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D E -  L'AL G E R  RE. 3y 
O!ily a encon pluiieurs autres rnanirrcs d9adiouner les racl- 
et! c6mcnLdeCq~ielles la liiiuke me sébleaifee.Ayaiit trouii& 
raiTon des racines propofees , Coit au premier terme d'v- 
neregle dc  trois, l'vn des nombres d'icelle raifon ; au Cccoiid 
trrne,la fommc d'iceux nornbrcs de larairon; & au .la raci- 
n:correfpoiidaiitc au terme de la raicou poG au premier ter. 
~ e ;  &fairant 1.2 regle comme il appartient , le quatrirfinc 
nmbre quivicudra Ccrala Commc des racines prqpofees. 6- 
ceau premier exernplecy deflu~,larairon des racines, a eltk 
iiouucecornmc j à  2:  pofatirdonc j,ou z au premier tcrmc 
delaregle de trois,rnais au Cecoud, &vT 8 ,  ou J.8  au +.le 4. 
hi' jo: & Ce faiR la reglc de trois ainfi qu'il appcrt cy der-, 
hubs. 
Si] donnciit J que danncro'tr'18 .oufir d o n n . ~  combieuv'8. 
Y?.  i ~ j .  z f  J4 (21 - 8 

Ilcsracines font incommenC il n'y a qu'à intery ofcrie fi- 
&, -. Comrned~ oitce de J io,refirra Jro- (3.  Itcm 
i'ris,oflee de ~ c ~ o , r e f i c  J c l 0 4  czo. 
Mairquan&les rxines fonr comrnenf Ayant diuiE la plus 

;:andepar13 moindre , ioic oltk du quotient rarionel vnc 
rairé; puis le relie [oit multiplie par la moindre raciue , & le 
::0d31~fcralerefte defiré. comme pour cxernyle.qu'il fail- 
iiroufiFairc~ 8 dc J lo.  Ic di~iirc donc J O  ar 8 ,  l e  quotient 
116:,d,;,r I ? n ~ i , ~ ~ u a r r e c  en:,& Iriquel!ei1oltc v n  rilrier, 
(!:rfic:,quciFmultiplie ,par J 8,& vielit J 1 8, pour le reItc 

X Uj 
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$26 S O M h l f l l  RE 
defiré. Item q u i d e  f r 7  o h  ~3,ref ie  J r s .~ in f?q i i i dc  fl17ij 
oR6 J j L ~ , r c l t e  I C I J ~ .  Ainfi au& q u i  de J E o f i c  J f,rcfic J i ,  

Cdte operatlon Te f a t B a u f i  par la regle dc trois, mcrtant 
au premier & 3 terrnelcs nombres Ipecifiez au chap. preccd. 
mais au r. la differciice des termes d r  la ra i lon ,  cornme il ap- 
gCIt 6y deflous.. 

i j  donnent 3 combicn J j o :  o u  ii r doqncn t  3 ,  combicnv's. 
a V 9 .  9 $4. J 9-  9 - - 

P Ouradioufler nombres irracionnaux compofez &dimi: 
nucz,il les faut difpofer I'vn au  dclfoiibs dc I'autrc ; puir 

adioulter chafques racines fimples , commcil  a elté difi cn 
1'Algorithrneprecedant,obferuat lcs reolcs de +-&-,que 
nous  atrunc enfeignez au c'eit 3 Gauoir qu'aux Cianea P fernblables il faut adioufier fans chager Ir iigiie; mais q u a u r  
diKemblablcs,rl faut îoufirarre, & pol i r  le figiic du plusgrid 
aombre .  

O r  d'autant qu'il n e  fe faiAricn en celte operation, qyi 
n'air defia eité eii(ei2né cy deuant, la c h o k  Cira îflez mani: 
feRc par excmples fans d'auantage dc dticours. 

61-1'18. V 1 8. f i -  V ro +- 3.  
4+- J 8 .  I L + { Z .  VLOO-  j. V ~ I  -7. 
i . -- I_. 

!O,+?jo. 1' 7jCJiB'. g7zz-j. Vr6r-a: 
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F?rjb-\Tcz7. E ~ e f i i  noterpour briefuet5, que les dcux 
7 1  8 i t -  r ' c  8. particules d ' n i  nombre compofi,Ce renc6- --- tranttotalenient egales aux deux 

7-1.  d'vn nombre dirninué,il n'y a qu'a doubler 
lapremiere particule deJ'vn d'iceux nombris. Comme pour 
adiouRer i f + (  8 à 1 f 4 8 :  I e  doubleieulemeiit I! &font ~ d .  
pour la fnrnrnc dal'addition. I tem Y 104-6 adioufiez à qzo 
-6font J 80. & c c  d*autant ue Id dernieres particules Ce 
dckruifeati'vnc I ~ r u t r c  à caufc 1 es lignes +& -. 

Ocr loiifiraire teis nombres,  il les faut difpofir SYR au-' 
de l'antre, puis fouitrairc char  ucs racincs commc 1 i l a e f t t  d i eau  chap. 16. obferuant les reg es dcs fignes +- & 

-eiifeiguees au chap. 4. fçauoir efi qnaux fignes fembla- 
bler,ilfaut foufiraire, ( fi  faire fi pruc)  Iaiis chan Ber mais fi ~ n n e p e u r  fQultrairc, il faudra oiter le upe.rietis de  
I'infrrieur, &changer le  fi ne.Mais aux fignes dilfèmblables K ilfaor adioutter, &apofer e fi ne fugcricur. . a 

C:Re operation peur ek re  Lci lancnc cnrondur p u  Jer c- 
~ ~ m p l e s  fuiuans,fans autres preceptes. 
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E t c i l  à netrrp6ur bricfuet6, ue Les deux particdes d'vn 
imrnbbre compoElercnconrr.ns&foI1t c ~ a l e s  i dcur pu- 
ticules d'vn nombre diminué, il faut feulement doubler la 
dernierc articuIe de I'vn des nobreç. Comme pour foiiffrairc 
Vtt*, 1 e J x z + ~ .  I edoub l t  lademirreparticulc j,&vieat 
l e  nombre ro,pour r e f k  de  la foukraai6 .  A ~ l l f i l & ~ , o i j c ~  
d e  ro =i- V 4refieronr 716, c'eit i dire + : Item 41  J p f l t e  

de  J r r t - d ( ,  reftent J zo. Et  ce d'autant q u e t  def iru ie t ;  
mais i- +-(Ce doiuenr adiouiter. 

C H A P .  XIX.  

P o u r  frire ccftcoper;rion, &a& 1a fuiurnrg il faut rsa 
iiir la regle de t &-enfei nce au chap. J. I" aiioü. cfl P qu'aux fignu Ce~b lab le i  Bu po  rr +, mais aux dfiinbli- 

bles -. Ayant donc pol'b. l'vil dcs deux pombresau defl'u~ 
de  l'autre, Coic faite lamultiplication comme és nomDresab. 
folus, obfrruant toutesfois ce que nous auons diLi au  chap. 
14. de 13 multiplicationdes raciiies iimpieç, & auehap. i f , d e  
Isaddition & Coqfira&kition desrnefmes racines.Ce qui Ièra.cn. 
Linné Es exemples de fa i t s  cy ddous .  Cornme en1 exemple 
fuyuant-\r+f en-Jao,failti- J 900, c'cfi a dire +-p.&" 
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fi.iafemeiitt8 e n t  6,faiR 
+ + S  : Et  parrant tout qui par redueion fer? 7 8 d  
I~nombrcproduiR Cern 48 f $780. t 
- / r i 8 0  -7i6to.i-30, qui  reduit par additio' de i- 48 a J O i  

&de-  rzEo a16rojfara 78-(~7x0. 

Eu ceft autrc excm- MulripIicandeirJz88 - f f64 t :  
$,ie multipiic-ir' Multiplicateur fJ IZ 8-v'J 161: 

El c e f i  exemple nous Multiplicande J c  +- J f 6. 
iduiro~~s premieremét ~ u i t i p l i c a t e u r  f l  3 -  
( ab ,  & J en vne mcf- -- 
medenomination, c'cft Produit ?qc  q z j  tJqp8748. 
a îrauoir a \r qp 3 6 , 8E 
7 o ~ r . 4 3 ,  & ces deux nombres rnultipliezcntr'cux, le  produir: 
t / t t ~ ' ~ / 1 8 ~ ~ 8  : p i s  a p t d  nourreduifoi i~  J r ~ , & i r j  aJqcq9 
&Jqr  27 de m e h e  CC ece, & ces deux-cy &ans rnulriplicz 
i o r i r u x ,  Ir produir ci!irqr I ) r l .  

A u  premier de ces 7 + { ~  .7 -6 5. 
i:ux exemples al* 7 + J f  7 - J i .  . . 
nultipld vn "6- 

cornport cn 49+Jz+l+z+y1-~- 4 9 - v ' r 4 ~ - ~ 4 ~ 1 - ~ -  
by,'dontle pro- 
h e i t  ~ ~ t J z q ~ . t - I z 4 ~ 1 - f ,  c'efi A dirc i4+-J98o, pource 
cae49 & +-7, font f4,& fr4 j  auec i'l47,c'eft à dire le dou- 
bkde J L ~ J ,  faiZt v'980. Mais au z. cxempledt  multiplié vn 
rornbre diminu6 en foy, dont le  produir dt 49- irz +J-24~ 
y, c'&à dirc f4- i g  80. Dr pour bricfuement faire telle 
tiulti~licario~i , c'cfi à dirc multipIier ynnonilrc co;npofe 
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330 - s o a z ~ ~ r ~ ~  
cn (07, on par vn autrc cgal. il ne  faut qu'adiouitcr eiifemhlc 
les quarrcz des particules, puis a celte Comme adioiikei le 
doublcdu pioduit  d h c  particule en I*autre.comme 6s decx 
exemples cy deifus, les quarrcz dcs particules foiir 14,  & i f  

roduit d'vne particule en  l'autre cfi V z 4 j , o u - ~ t + ~ ,  d u n i  
fc  doublc cfi i980,ou- i98o .Tou t  le produii.efi donc j4+ 

dg80 ,cu j4 -  iT900. 

Mais multiplianr vn nombre  64- VB. 
compofi,cornme 6 t  1 8  ar foi1 6 - 7 8.  
relpandaiir conrrairc.c'eft i d i e  - 
par 6-V8 ,viendra au produit 36 +- i r ~ g 8 - i r z 1 8 - 8  
rn h p I e  nombre 28, comme11 
ap crt  en l'operatian. Car t $ 2 8 8  ruine- i288; & Fa r rm  
re 6 ei6-8, qui font 28. Ce produit t i ra  encore trouci plis 
fdcilunciit & prornptcrncnt. Car 8,quarrk de la dernierepar. 
ticula iT8, elfant o ( t i  de \s,quarré de la p~erniere~arricuie6, 
refiera le mefme prodnit 28. 

Aiufiaufi {IO+- (2 eltant multiplié par fon rcf?ondm: 
Contraire {IO- J I ,  l e  produit [rra IO+  JLO- Izo-1, c'el! 
a d i r e  8 : lequel nombre 8 efk a u 6  par la fnultraclion 
de  2, quami de la derniere particule, dc i o  quarrt: de i a p  
miere pzrriciilc. 

ParcilIrment fi bn multipIie 
b j t  iTz t r ,pa r  ion r ~ f ~ o i i d a i i t  
.4jt ,  TL-.,, où E U  V O ~ S  que le  fi- 
g n ~  + de  [a derniere particule 
&chan@ cal, Ic produit  fcra 
44- f z +  : le  ucl p ~ o d ~ i t  eltant 7 .  . '  
derechef mu t ip ld  par Con ref- 
pondant  contraire- ++ i r l4 ,  
donne produit fiinplc nombre  
8 .  CC &liicr p d u i t  Cera eiim- . --,- 
SC rroucii. plus facilemét Bi pr6- -16b  CyX4 t ,')L++.I~ 
ptcrnent cornine enfuit. Soient 
multipliees les deux premicres parncuIcs entr'e!les, & k o n t  
V6, qui doublcc feraJ'24 ; puis dc la r o m m  des deux i16bre~ 
d'iccllcs partic~ilts ,  f auoir eR f, b i t  oit; le nGbre de la der. X niercparticule, & r e  era *,dont le quarri: r&Soit ORE dsu6. 
brca4, &rei teront  8 comma deIl-us. \ 

b G  a n 5  Ii oon muhiplie V ji-{j t.J 6 p u  fou reQondani 
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D E  L ' J L C E B K E . .  333 
V +  Yf - ? 6, fera produit J 60.1- zqui multipliez par $60 
,r, le produit Iera I;mplcnombre f6: lcquel produit o n  aura 
s ~ n i  auec la mefmc bricfueté que defiis 

E r  par cefie manicrc peiiiieiit cfirc rediiirç tous tels nom- 
ires  compofez en firnplc n o m :  C$auoir cif multipliaut tour- 
j y rs  par le refpondant contraire, ainfi que di& c l t  cy d c h ,  
iu:~ucs à ce que l'on [oit paruenu à vn Grnpl~ nombre. 

P Our diuifer vn nombre irationel cornPofi  par va fimplc 
nombre radical, i l  faut d i d c r  charque particule par lc- 
dit firnplcnombre radical, o%feruanr la regle de  + & de 

-. Conihic pour diuifer v'r4+ tr9 par 4 6 ,  ic diuÏL; charqua 
pmicule du diuidendc par le diuifeur 6, & le quotient eit i r ,  
+-f$ o u r t  g1;. 

3 
ta#+ 4 9  [f4t qi: 

&= O 

&nfi d iu i ln t  VcrR -I- irsio. par {cg, vient au  qiiotient 
f i7+ Iq. ' 
Mais pour diuifer vn h p l e  nombre pu vn compoE;com- 

mtpour exemple,qz par u ' zy tv '  4 ,  il faut  multiplier l'vu & 
I'autrenombrc par i z y -  J 4 ,  le refpondanr contraire du di- 
oifcur, & vie~idront- i l~~roo-47016,  & zr o u  v744r; puis 
npres [oit duif6 fq41oo - f70y6 par r 4 4 ~ ,  & vieiidronc~ 
i i roo-  fr6,c1cit i d i r e  6 ,qu i  h a  l c  quotient de +z d i d é  pa4 
i i f t  v4.  

Qefi tant le diuidandc que diuifcnr , font  nombreç com- 
pofcz,il fautreduire le diuireur eu fimplenombre , comme i1 
d i  diaau chap. preccdent : puis multiplier le diuidade pas 
1:s melmcs nombrcs par IcCqueIs on  aura multiplii- le diui- 
(:or pour le coiiuertjr a fimplc nombre,& ce qiu viendra foit 
diiiiE p r  Ic fimplenombrc troudi: comme di& cfi cy dcfhs, 
& d i  qii'ilappert en I.cxcmple cy delrous. 
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Multipliant le diuifcur vi f - f t  
par 

Multipliant le diilidande v i41 tJ j -J ; .  
par v ' f - 4 ~  

Or  il eIt- à iiotcr qdc les particnlcs crtaiis dcnommecs dedi. 
uerCes racincs, il les faut reduirc a vne rnefme denomina:ion 
auparauant q u e  proceder a I'operation. 

ER pareillement a notcr quel 'on peut donner !e quotie:ir 
de  la diuifinn en fratt ion , faifaiit numerateur le nombre di- 
ujdande ; & deiiominaccur le iiombrc'diiii~eur. Cornmele 
quotient d e  la dernicrc operation cy derus  ,lepeut doiiiiei 

V'4w-J3-J I 

3ihh .SCblablemcnt s'il faut d i u i l e r J 4 S t ~ ~ j  
r'l Lb'l 

J48t-Yq. 
par v'r~+-t-cc64 5,lc quo t i i t  fera cefie fraLIi6 

< 1 p - 4 ~ L - l ' ~ ~  

Or d'autant qu'ileft quelquefois necclfaire de coe;iiojflrt 
qiid de deux nombres irrationnaux c6pofcz efi Ic  plusgrand, 
nous enieignerons i b  la  maniere de  ce fiirc, lors q u c l a  cho. 
[ers douteufe. Soit pour  exemple les dcux hombres compo- 
fez 3i--JR,&S--J7, le plus grand derquels ie def i r~f~ai1oi t .1~ 
foufirais 3 dechaquenombrc,&rertent J 8; & ~ d r ,  defqcels 
ie prend lcs quarrcz,& font 8 ,&jo-J  loo,de chacun delquels 
Coite 8, & rcltent O;& r z J j o o ; &  à cliacun d'iceuxi'adiou- 
f ieT5oa,& vieiiiicnt J5oo ;& 2 2 ,  c'el ta dire JqR4, qtii fonr 
~ o i n d r c  q u e I ' ~ o o : &  partant ie dis que 3 . t -  r8 eitplusgraud 
quç 8 4 1 .  
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L Aracined'vn nombre  cornpofi  o u  diminué cfi appellee 
racine viiiuerfellc : Comme la raciiic quarrec de  ce  nom- 

arecompoiC i 9t z r , ek  d i t te  racine vniuerfeiie,d'autaat que 
letout le nonibreilfaur extraire la racine, laqiiellc Sera 5;car 
~ ~ , ~ u i  e l t  1 ertant adiouftee à t z  fii& zr,dont la racincquat-  
::c ch f .  Airifi a u E  par la racine vni i ic~kl le  de cefi autre n o -  
i:ecompoîi roi--( 7,ilfaur enrcndre que  13 racine quarrcc 
d;iiiornbre 7 , fi elle fe peut  aiioir, c Q n t  ;idiouiteea ro, o u  
doirpendre laracine de tou t  nombre. 

01 ces racincs font iiotees diuerkrnent par les autheursi 
naisuous les f iprcroi i s  appofans Ic figne radical J ,ou ? c  au 
deiiant du nombre dont la racine deura eitrc exrraioe, & en- 
[ m u t  tout ledi& iiumbrc rnrre  deux pnrentl~efes.  en ceBe 
mariierc,Y'(J~+zzjouaiiiTi qui e f t I c rne fme , J (~z+J9 .  )IL2 
i ~ i u ~ J 7 . J  I t e m ~ [ ~ q + r q . )  I rern~1o+?rh+g+J64. )  
I T C ~ J L ( J ~ ~ ~ J  + t r q . )  IreV (rosqj6) +b ( 7 o t  ?IZI),~P- 
qaellcvaut 13 .  

Orle quarté de laraciiic quartcc dc quelqiic nombre com- 
pïé ,e i t  Ic mefme nombre ,  citant delailE le figric radical J. 
Conime le quarr; de J ( i r + J  9 t J + )  efi ri+v'9+- V.+, c'efk 
iiire16; tellement quicelie racine vaiuit 4. Le qunrri: dc t 
Ibn16.1- Jcz7) r f i fcr r$+Jcr7 ,  c'cfi a dirc 9 ,  dont  la raciiic 
:k3. Lcquarrk de J ( J c r r & - J ~ ~ 7 )  eR J ~ 1 1 6 - 4 6 1 7 ,  c'efi 
d.rej,& lavalrur de faracine cfi v'j. E t  ÎernbIablcnient lc CU- 

br dela racine cubique d'vn nombre cornPo($ cfi Ic mcSme 
non'ore, citant olté le ligiicradical J c .  Comme le ciibe drirc 
;hfc 49) e i t Jzf+J  9,c'eR a dire 8, tellement que cefie ra- 
i n e  iavaloit z. Le cubc de  J c ( J  r j -4  9)  efi J 2 5 4  g , c'efi i 
diel,& la nc ine  d'iciluy cfi u'cr.Lc cubc d e J  ~ 6 ~ s J c r 7 ) e f k  
( r ~ ~ - ~ c i ~ , c ' c f i  a dirc ,,dont la racine cfivTc7. E t  faut eii- 
hdrelc rncimc de quarré de quarrez , & furfolides &c. Eh 
r:ilemanirre on multiplie la racine de qiielconquc nombre  
coinpoE en roy, c'clt a Jirc qu'ou a le produiR de i;>u q,uarré 
N cubc &c. 
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 ais pour  multiplier la racine d'vn nombre eompoG, par 
vne racine fmyie,ou par vn nornbrc rimplr, ou compolé, bu 
finablement par vnc autre racine de nombre compofk ,il faut 
reduire I'vn &l 'autre nombre a quarrk o u  clibc ; puis fairc la 
~ u l t i p l i c a t i o u  comme dit elt cy delrus. Comme pour exem- 
plcfoit t ( 7 t  il i) qu'il faut rniiltiplier par i. Les quarrcz s&t 
7t 0 ; ; +. Mulripliant donc 7 par + 
viendrpnt z8;mzis < j  par 4 . ~ - e f i  a d i -  
r e p a r  o'r6,  viendron; k 4 x . ~ o n c  rout 
le nombre  produid1 cfk r'(i8+- t--,8.) 
l r e m  Jc( Jr6+ J c z 7 )  muftipliie par 
2, le produ Et e f i  cTc( J q  2,768 + t - 6 x 3  

8 r q J 0 ~  J c ( j r t q , )  c'cit à dire uTci6. 
I t em foit t ( 7 t  J4) qu'il faut multi- 

plrer par C9.Les quarrcz des nomb:es 
f o n t  7-1- P'4; & 9. Ie mulriplie donc 
CTq par 9,c'efi a dire par 581, &vient  
u ' jrq;  puis y par 9 ,& font 63. D o n c  le 
n6brc-produit  fera J ( 6 3 c -  6j14) c k f i  
i d i r e  ir81,ou 9. 

Soit a u f i  f(6-t- i 9 )  qu'il faut mul- 
tiplier par l e  nombrc  ~ 0 r n ~ o f 6  r'++ 
(rr6.Le quart; du premier nombre efi  
6+ Jg;& du pofierieur o t  J 56. e- 
fiant donc  faite la mulriplicati6, com- 

I t em qu'il fiille moItip!ier r' (qt- 
Vg) par 4 1 6 )  c8cQà dire 4 par 3 .  Les 
quarrez des nombres font 11i- 19 , & , 

9-1- (16: & multipliant J 9  par u'j6,eft iw- 69. 
fai& (144; & :ji cl& a dire (169 par js 716. 
Vi6,vicnt vTi704;p~iisapres V9 par f ,  b -4 

c'cita dire par irrf,elt faiA q z r c ;  & 1 3  i ~ 7 0 q t  di4+ 
par 5,d6i.ienc 6f.Doc tout  l en6brep ro  61+ J r q .  
duit eit ?( Jz704+ J r r r + 7 7 )  c'efia .- 

dire z .Ca r l a  racinc de J z 7 0 4  efi $1, (qoq+y'rrl+77 
d( cellede ?rzy el t iS ;  S( ces trois 116- 
bres 7 7 ,  $2 & r l  adiuuitez cniemble 
font  14.4 dont la raciuc quasrcc 
c i t rz . .  
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rnultiplicr lc nombre {roi- {(zo- v'f J par lc nombre 
(rra- ((2- V,:) 11 n'y a qu'a roufiraire 20- ?I ,  quar. 
r& dc la dernierr parricule duirumbre compoG ou dirn~iiui, 
de zo qua r i :  de la  premiere particule, & lercltc ,IJ , fera 18 
produis de la m ~ l t i ~ l i c a r i o n .  \ 

Scmblablernent s'ilfaut mulriplicr f q t . ~ [ : y q t x g ]  pu:! - q[S,qq-q]: l l  n'y a u'a fouitraire le q u a r k  de la derue. 
repamcule  , du  cparrC <br la prerniere particule , f p o i i  ai l  
f 91+-1q, de  :qq, ~r le reitc- rq,fera le procillit delarnultipl. 

Pour  faire la diuifion des racines vniuerfellcs , foir redniiz 
q u a r d  , t an t  le nombre diuidande que diuifcur : puis aprrs 
f o i t f a i ae  la diuiiion comme il a eftt cnreignt: cy deuaiir, & 
la racine dunombrc produiQ fera Ic quotient. Commc pou 
exernple,foit j [13+-$7]  u'ilfautdi- 2 uirer par JJ. Les quarrez es nombres I I+  47 [ z : i -  
font l i t -  d 7 > &  y.Ie diuife docc 1 3  par 3 J ~ J  
5, & vient 2: : & f 7  par J , c'elt à dire 
par  f z f 1  & vient dh: tellement que tout  le quotient cf 
&;y d 3  - 

I re  foit f(43z+ $777 6) qu'il faut diuifer par 6.Lesqcai- 
Icz  des nombres font 43z-t- f 7 7 7  6, & 36. chans &uifez+y 
par  3 6 .  vicnnenc 11 : & p 7 7 6  
@fiant diuilèc par 36, c'efi à di- -P 

s e  par VI296 , vient $6 : &par-  a+-+ 
tant  tout  le  quotient fera f $dZ+- ftfifiBjrr+fb 
' ( r z t  ,r6. safi r2g.s 

Itcrn [oit gr1 , u'il faut & d e r  a k 
par  ~ ( 3 - t -  vI).A n de trouuer vn 
nouueaudiuifcur nous rnultiplier6s p-(FI- V I ) P B ~  d(f-,q) 
& viendra vn nouueau diuifeur gq. Qe fi le diuideiide dri, 
cft aufi rnuItipiik par ,r(3+vy) nous aurons vn noiiueaudi. 
uidandc V (4f.-. , r r r z~ ) : l e  quarr2 d'iceliiy fera 4+I '~~zl,k 
le  qwr rk  du nouucau diuifeur fera 4. Si donc ou diuife4jp 
4, le quotléc h a  II: : & fi iious diuilons- vIrry,par 4, c'eh 
à dire par f ~ q ,  le quoticiit fera- , T~O&.  Douc  tour le quo. 
tient cit J ( I I : - ~ ~ O : ~ ) ~  

Item foi1 diuiri: zo  Far ( rc- j5) .Nous  multiplieronsl'i~~ 
&l'autre n ~ m b r c  par ((IO+< y) afin d'auoir vnuouueauci- 
uidendc ,r (4000+ ~ ! ~ O O O O O )  & Y U  nouucau diuifeur { y l k f  
quarrez d'iceux nombres Toiit 4 0 0 0 t  (ISOOOOO, & 41. $1 

donc on partit $000 par 9y,feronr doiiucz +z : & dc la:&- 
uiGon de j8ooooo  par 95, c'efi a dire par (qory ,krapro- 
duiR ,r88 '2- D o n c  =ut lc quotient dc la diuiiion cfi i(4' 

a::, 
, ~ , ~ ~ ~ ~ m I ~  I:rS 
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Itcm foitdiuifee t c  ((6 3268.1- {c r38q)pa r  t .  Les cubes 

d c r e s  nombres font ( c  1 2 7 6 8 t .  ,rc138i4, & 8. I e  diuilc d6c 
i c jr?68 par 8, c'cfi a dire par ( c  Ir L , &vient au  quotient 
( 1 6 5 :  8( deladiuifion de f c  I j 8 r4  par  8 ,  c'elt a dire par g r  
p~ ,~ !en t  J c17. T o u t  le quoticut clt donc (rc ( \ rc6q t j c  

17) c'&à dire / c  7. 
lrcm [oit 1 ($88i- f14848) qu'il faut divifcr par ](12+ (8) 

lcsquarrczdes n6brcs lent 188.t ( J4848,  & IZ+ 4 8 .  N o u s  
mulriplierons I'vn & l'autre nornbtepar 12-,f8, afin d 'auoir  
nonieaunombre diuidcnde, & d i u i f c ~ r  : Ic diuideude fera g 
( p f 6 t j f O 1  8 1 i r - f 2 ~ 6 ~ 9 ~ ~ - ( 2 ~ 8 ~ 8 + ) ,  ouplufiofi  par 
tedut?ion \1(6jl8+ ( 3 3  2 9 ~ 8 ) , &  le diuifeur fera 136. S j  d o n c  
on diilik 6p0, par 136, vicndront 48 : Sc ~ 3 3 ~ 9 1 8  par 1j6,b'cfk 
idire par 518496, viendrant v' 18 : & parcari t t ou t  le quoriéc 
[tra J (+a-+ J I 8). 

Nuus auons dit  cy dcflirs commcnt il faut adiouficr vne 
ricincvni~erielle a vnc femblable ayant Ic f i p e  contraire : 
comme ~ ( z t  j j )  m e c  J (2-li ) dont  It fomrnc elt 6.. 
Mais  rellts raciiics fèpeuucnt  encore adioufter ciifembfc c6- 
mc enhic. 

L e  quarrC de la dernicrc particule de I'vnc on I'aurrc d'iccI- 
I~sraciiies foir ofik du quarr t  dc la prcmicrc particule, & a la 
m i n t  quarrce du rcfic Coit ahouf i cc  la preniierc particule; 
pdoit doublt c e  qu i  viendra,  & laracilie d e  ce double-la, 
lirala forn~ne de l'addition. Comme cn l'cxcmplc cy deflus, 
Itquarrt: de la derniereparticule cil  3,lequcI i'olte de 4 quar -  
idelaprcmiere particule ,8( re i t r  r , que i 'admulte à i c d l c  
p i t r e  particule, & font  3,dont IC double efk 6, &fa racine 
t:6,cfi 46 ,  & autant c i l l a  foinine dc Paddition des dcux ra- 
liner propofees. 
Mais quand les deux rgcincs qu'il faut adinulter font dif- 

kmblables , i l  faut diuircr la plus graude par la moiiidre; & 
~vpoiient adioulter par reglevne vnité i ([inon que leidi tes 
i m c s  fuflèrciit incommeiiC. car alors hdLiir~oii  d'icilles fefe- 
:;pluscomrnod~rneut par I~ii~terpoiirioii  du f i p e  + ) puis  
?"le rodiiiét [oit multipliée la Ius petire raciiic; & le prd- 1 mri ch multipliution [rra la Pomme dc l'addition. Cam- 
~ t p û u r  excmple : foic v' (&+ .,f48) i laquclle il faut ddiou- 
:(lu '( l i -  i i . ) Ie  d iude  celIcIapar ccdtccy,&vicntau quotic't 
ic! c'chi dirc 2, auquel i'ddioufic I,& funt j , par lefqucls ic 
T~ltiplie d(2-k- d 3 )  &vien t  ~(18.4-  ~ 1 ~ 5 )  pour lafomincdea  
tlx racines propofees a adioufier. 

Ireni fuir ( (IO+- ~ j 6 ) q u ' i i  f u t  a d i o u h  v' ( I I +  ?ai.) 
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l e  diuik cefie-cy par cclle-la , &vient r au quotieiit, auqud 
ïadioulte vile vniti , &font a,par Icfquels ie multiplie ,r (IO 

+ ( 3 6 )  Sr vient g6qZr'eft i dirr 8 ,  pour la fornme dc hddi. 
tioii des deux racines proyofces. 

Maintenant fi d'vile racuie vniuerfelle dc nombre compo. 
Ta , il èn faut foufh i re  vne autre îemblable de nombre di- 

minué : Le quarri dc la dernierc articule fioit ofié du quani  
de ia preniiere , 8 <  la racine du reRe [oit ono d'iceiie pemii- 
re particdc ; puis fioit dbu6lé ce dernier rclidu,& la ~acinedc 
ce double Cera le reite re uis. Comme pour excmp:e,ht 
ti ( , r  z t  $6) de laquellc il 9 aut foufiraire ~( rz -dh . )Le  qiia- 

xi de la premierc pariiciile 611 144, duquel i ' o h  6, q u a r i é d c  
h dcluierc p3rticuIc,& reke 138, doilt la racine elt q 118, q u e  
l 'bultrais de lapremierc particulerz,& reite 1;- \jr$,quc 
iedoubic, &vieniicnt Z 4 3  J J J Z ,  donc laracineefi , J ( z ~  
k j y )  qui eitlerefte requis. 

Mais 6 les racines font diiremblablcs ; pour fairela fou- 
@r@ioii , il faut diuifcr la plus grande par la moindre, & d u  
quorient ofier 1 par reglc; (fiiion que les racines propofcrs 
funèiit i n c o m m e d  Car alors la fouitrattion ièfera ~ i u s  ci. 
madement par i'interpofition du figne-.) Puis par le rclt: 
bit multiplik la moindrc racinc , & le produi&i fera Icrcflc 
zeqnis. Commc pour excm~lc,foir v ( t+  i i )  qu'ilfautiou- 
&aire de J ( 8 c  v4 8.) Ie iuife cc ik  cy par celle-la, & viir 
qu +stienr ~ 4 ,  c'elt à dire z,dont i'ofie vne viiirE, &de: ,  

ar lequelie multiplie lamoindre racinc 4 ( r t .  43 ) &vi tn t  
melmk f ( l +  d l )  p o ~ r l c  ~ r f k , d e  In CouLtralüon. 
l t e r n f o i t ~ ( ~ 8 6 -  ~ 1 6 2 )  de iaqucilefaut fouitraire {(  1 6  

I- di) i r  diuife cellc-la par crlle-cy , &viét au quoucnt $ 9 ,  
csefi a dire 9,  dont i'ofte 1, & refie z,par iefquels ie m u l t ~ p l i c  
la hoindre  racine vT ( i d -  41) &viclit au produit% ~ ( i y i  

\r3 i ) ~ o u r  lercfic de la CouitraAionrcquis. - 

A uumeration d'icelles frattions clt facile: Car  qua i i i l c  
radical cfi pol i  deuh 1; milieu. de la fraCcS, i d ?  

L- - 
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Icment qu'il fion&- qcrgs e h e  dibifcl fisr j. ~~e 6 les 
iernies d r  c&e frattion ,r c +:$ fo i~ t  miilripliez par vn 
mefme nombre, à fgauoir par $'C 195, fcra p'rodu~e 
la fraftion ( rc  cquiuallant a Ir ffaRioil+:+. Et fi de 
rrchef les terries produifts de lri frt@ion Torii t ~ u k i ~ l i c t  
Far la rnefme J c 1 9 2 ,  fera produjR la fraRion J. cs5g5 

19z 
t':fi àdire--,a lignifiele cube isr(qni ePrproduiCt 

~ r q h o 8 o o o  # c 

C C ~ C I ~ Z  r n ~ d ' ~ i ~ l 2 a ~ R f o ~  cubiqn&it) eitm di& par J r 
t io~oor r  ; pourcc quc la r a c k  c u b i ~ u c  du mimeratcur 
70778R8 e f i + 4 t r D c ~ h e f l a  fr&io~*&, iiyiifie p r6,cSeft 
ahauoir 4, e k  diuiree parV 6+,c'cfi a d u e  par-8;& efi equi: - Y16 > 
uleutc i :.Et Iafra&ion- fignific V r  6.c'efiu dire 4 r f i t  

64 
4 x 16 ' 

iiiEpar 64; & cficqdffaleatc -,ou -. Ahfi-, fign$c 
64  16 v 6 +  

pc:lenombrc 16 cRdiuiE parUO64,c'cf.I a qtepar a;& cfi t- 
qliualente a u  nombre z. 

Quand la raiîoii des numcratcurs pur denodiziarcuts clt 
bemclÏnc,ks frac?icns Pont cgalcs,couc a i d i  q u p i 5  fraaioua 

Y6+ 64 - 
lrigaircs :Parquoy toutes ccsfra~tions V 3, - -, Conr 

f i  v s f 6  - 
~cntfmevaleur; poiircc qu'cil toutes Ic numcraccur efi  qua- 
i $ ~  du denorninateur. 

Icsfra&tiolis irrarioncIIes Ce rcduifc~~t  i minimes termes 
';.~~dcllcs peuuwr c h c  reduitcr,) t ou t  aiiih qu'es f r a a i o n ~  

V .2 
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Comme ce& fra&ionVq c : fe rcduira i ~ c f f e - ~  
qif  : &f à (If. Ellcs peuucnt aufi cltre quel uesf& 

f Cl 
? rcdultcs à moiudrcs figncs radicaux ; CommcV q c i  crcduir 

i -. Pource que le numcratcur 4 i racine quarrce z , mis 
Vz 

r l lc  n'a pas racine cubiquec &le dcneminateur E à racine 
cubique r ,mais ciic n'a pas la quarrcc. O r  que ccs frattioni 

c c 2  
Y q c: & - Coicnt cgalcs , on Ic peut prouucr par lamultipli. 

t'z 
cation en croix. 

Or l'addition & .lubltraAion fe fai& en ccltc maiiiere.Silc 
denominateur e f l  vn inelme, foicnt adicufiez les iiumrra- 

tcurs,commc 11 a citt di& cy dcuanr, o u  Coit Couhait fvn Oc 
Pautrc, & à la Gmme,ou au rcite , [oit appofi le deiiomina. 
teur çornaiun,ainS qu'il appcrt t s  exemples îuiuanr. 

Additiotr Siibltraltion 
v 4 v 9 J 4 9 - adiouficz à - -I-~Rcedc- 

7 .  7 7 7 7 ---- . . - 
V zs b'1 

font -- ou S rcRc - on: 
7 7 

Mais quand les denominateurs font diuers, foit fa i f ie l~re .  
duaion i v n  meCie d e n o m i n a t c ~ f ~ a  la multiplication r i  

croix,ainii qu'és frattions vulgaires : puis foit fa18 corrm 
&lfus,commeapcrt tsforrnulcs cy dcKus, 

qcdutt ion Addition Subttahion 
Vr44. V i s 6  p % & J i 6  ++: 4+1  Y I ) + ~ ~ J ! P !  ,,, + + )  -- -- 
V z  & V p +  fontV$gou L $  r~fie{:~o~5 
k 

J 441. 
V $O+-PC 14 Vcrkib 

p.n la mchcmanierc  s'il faut adioultc~---à- 
I 
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tnrcduira prcmicrement icelles fraaions 5 mclmcdcnomi~ 

ir t o o t ?  C I ,  uTqooo+-Jroo ,- 

plrion, c'cfk h f$auoir i y -  & :puis- 
1 O $0 ' t  

V8o0+VcXr;c , 

tpre adioufi5t les nnmeratcurs on aura : Mais. 
10 

lonbuItraiR la moindrc d'icelles f r a A i o ~ s  d c  la plus gran; 
fc64 S 

i c  rcker-. 
IO 

@andles iiumeratcurs font incommenlurablcs,l'addirioà 
d'iccuxîe faitt par PintcrpoGtion du figne +-, pais  la iùbtra- 
ban par i'intcric&ion du fignc-, Comme laiomrnc dc 1 
&u'~r i tV~+I~.  E r P t o I t e e d e V , h l t ~ V f - V f .  

Enla multiplication & diuilion des ba&ions irrationelIcs 
Ihurfculcment les reduirc à mefmc fgne  radical,& achcucr 

t Q3 
iomc és frafii ons vulgaires. Parquoy multipliant -pu 

4 
(6 . Y18 736 Vcr7 d3 
cvicndra-. Et -diuifcc pu- fera l: & adTi -, di= 
7 d 3 z 

7 6 
8 4 

&par , riendiab 2; c'cft !a dircV~Q 
1 

" 
I 

Qnaat à la prcuuc dc chacuncde ces operations ,-dk fê 
h p a r  fa contraire, c'eR à dife que Paddicion fc prcuucpar 
hfubltrac?ion; & la CubkraCLion par Padbirion,&e. 
b 

CHAP. XXIII .  
B 

Out aini; quelcs nombre* abfolus Te font irrationaux,e- 
ans pJeccdez de figncr radicaux : comme de s, Ce faiaK 

.Y iij 
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V c p v  Ainfi I d i d 5  nurnbrcs c o f i  ues fe font irrationaur; 
q u a n d o n  lcuf ipre  o h  qttelqu'rn %'iccur fi<ner radicaux: 
C o m m e  d e  ioWb YaiLii iopi , nombre  co&pc ~rrarion:~, 
gui fe prononce, la racine quarrcc de zo  racines : Item de 6c, 
f c  f a i n <  6 ci qui fignific, laracine quarree de 6 c.Item de >R, 
f c  taiLIvTu'9iy. &c. Or tds  nombres pcuuent efire quelques- 
fois ra t ionai~x,hquc~qucsfuis  irrationaux fçlonla valeur d'h 
ne racinei Gi fi 1% vaut ~ , L O  vaudrant 800, duquel la 13- 
c i n c  quarree cfi IO: partant{ zo  y e l t  vn nombre ratianelc- 
quiuallant IO : Et <C 10 y fera irrationel, puis q u e  100 da 
pas ra r inc  cubique. Il el t  donc cuidrnt qu'on nc prut iugcifi 
tels nombres l on t  rationauicou Pratiuqaux, itilques a cequt  
4cfiimation &va lcm d'vnc kn le  racuia apparoiflè. 
Or l'addition & lonRraRion d'iaeux nombres fe f i f i p a r  

finrerpoliti6dcs figncsc- &- Comrnc v' 56 y adioufltea ? 
~ s q , f a i &  l r j  6 w + Sr fq ,ou  l r , q + -  t- 56 y.Ecg6 cfisntoflez 
& Jj6 y,refieh I j L ~ ; - j h :  & ainfides autres. 

Que Ci les fignes cof iques  font  femblablcs, & les nombres 
irrarionaux (confideren Îans leurs f i m c o i f i q u e s )  fontcb- 
rnenfiiablcs ; l'addition S( Cubcra&tioii fe feront en la mcrmc 
manierc des racines fimpks, enfieiaiiee 6s chxp.xy & 16. aspo. 
f i b r  apres l 'aperation Ic r n r h c  % p e  conique. Amfi 18% 
adidaltee i f  18y, fera (fory. Mais olfant f 8 y d c  1' 18v,i~- 
fiera J z q .  

Laprcuuc fera facile & euidente, fi on  p o h  Iavalleur d'y. 

ne f e u k  racine cfire q i i c~qüc  liolhi.xe, comme r. Car 8~ le- 
r o n t  rd, d o n t  la racine quarrec efi 4 : & iawferont 5 6 ,  dont 
I~raCai ie  quarrcecl t6 :  O r  + & 6 font  io : comme au15 J 5 3 ~ l ,  

uis ue 5 0  w font roo,  dont  la r ac inèe f i~o .  Mais qofZezde E, r e k  z ,va l leu~ dc ilq, puifque rai foiil 4 .  dont bm:ne 
cfi r: 

Mais afin quc Ics nohrcs c ~ l l ; ~ u e s  irrationaux foi& muhi- 
pliez entr'eux, o u  diuifcz, ils doiucnt cl tre premicrement re- 
duits àmeCmc f i~ f i t  radical, coinme nous aiions enfeignéau 
chap.13. C o m m e  s'il fapr multiplier gc qrq par i r~y  : iceIi:~ 

cltans rcdiiitcs à m e f i e  l î p c  r ~ d i c a l ,  feront fqc 161,  ~r i q t  

srzc  : lcfqiiels deux nombies mulriplicz entr'eux prodiiifenr 
f q c  819 rp: maisY c l u d i u i f e c  par r iqc i6q ,  le qiioticntftra 
V a c  I L O L .  

i l i l ,  L 
' 1  ' 

La 'xeuue fc fera, pofant 13 valleur &VIX racine, commt 
Art CR ry-dellus + otî ùicu clialqu; opcrzaioii par G no 
~ i , r e - -  O, 

Quant aux mtrcs  nobrcs tompus, iln'eit bei'oin'd'cn trÿ- 
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dit particuliercrncnr, pource qu'ils f u i u c n t , J ' ~ l ~ o r i t h m e  da 
l:urs ri~tiers~ jo ina  à celuy des nombres communs. 

Orvnc equation fe rcnconrrant entre vn nombrc  co f iquc  
jrratiope: & vn nombre abfolu ,fl la faudra reduire en, celtc 
naniere. Soit polir exemplc vnc equatioii entre J 24% & 1s. 
lly aura areillcmeiic cquation entre zqyr & 144 leurs quar- 
n i :  [oit Jonc diuifé 144 par i 4 , d i  fera produit 6 an quori68 
pour lavalleur d'vne racine : ce qu i  eft manifelte, puis q u e  
~ R L  font 149, dont la racine quaïree efi 11. 

Item s'il y aequation cntrc Jiog & 20 : il y aura auil; c* 
quation entre log. & 400 : & u : h c  donc 400 par I O ,  v i e d  
d:ont40 pour l a ~ a l l c u r  d'vnc racinc. Finakmcnr fi  vnc c* 
sution eh trouuee entre J c  i zq.  & 30 : i1 y aura au f i  equatiü 
rntre 1tq&27ooo, les cubes d'iceux : parguoy d iu ik t  ~ 7 0 0 0  
parn, viendront ~ Z J O  pour lavalleur d'vue feule,racinc. 

@c fi queiqu'vn p r o p ~ f o i t  rne  cqoation efire u'c 8. & 3.if 
gauroitaufi equauon entre leurs cubes 8 & z7; Ce q u i  eib 
in?oiTible. Parquoy en ces equations i l  efi neceKaire que la 
aombreabfolu Coir la racine dunombre  aucc lequel cfi le ii- 
gncradical: telle qu'efi l 'cquatim &entre f c 8  & 2. I t em cn J 

trcic 64 & + : Item entre $81 6 9 .  &c. Autrement l'cquati6 
Gia impofiblc. 

De l'extra&on des rdc;nt-s der Linomes 
0 refidus. 

CHAP.  X X I I I I .  

Vand deux queIconqucs nombres foix conioin&s par 
r: iqnr t- , i l s  lent ordinairement nommez R~norne : QI r. 

:onme JIZ+ J j : & fc8.k-48. Mais c h n s  ricc0upleZ par l e  
i:iie-, ils font appcllcz Apoteme o u  Refidu : CommcQ ie 
CiJ:  & q18- (8. Et ~ l u s  dc deux noiribres ainfi accoup la ,  
bxiiommez T n n o m e  , Quacrinome, &c. Comme J17 .t- 
; i o t J j  : ou ( 1 7 -  J r o t J ~  , font  d i a s  Trinome : & J17.i.- 
:IO+ Jp-Jr  : ou  (17-(IO +- v'ji- Jr , fontappeIlcz Qua- 
küome, &c. Mais Euclide au IO. 1 iu rep r0p . j~  & 74 appellc 
k~;cment Binome, ou  refidu, quand les deux noinbrcs con- 
.4nBs par Ic fignet- ou-, font rarioiiels commeiiiurables 
:?,pii!ITance feulerncnr : il conititue de fix fortes de  biiiome, 
Qai:int derefidu : chacun derquels il definit, & enfcignc à 
iroiuei aumcfme liure, Or pour extraire la rapine quarrec 

Y ii i j  
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mes krcfidus,  i l  y a diucrfes maiilcres, acux ne[- 
s ciifcigiierons icy , & a u  prcalable le problcme 

in nombrc donné rn dcux parties, telles quc l e  pombn 
r l k s  /oit egal i un nombrc donné, qui nc/oitpltug/aad 
:ah lamoi&; dice l~y  nombre proposlà dirriri, ou[qsi 
qne Ln quatriefmcgartie RH q~arré d ~ d i t  nombrt-. 
llc couppcr Icnombre  z o  en  dcux parties, tcllcs 
k c s  cscr'elles, leur p rodu ido i t  7 j ,  qui eltmoin- 
>,quart d u  q~iarrit d'iccluy nombre propoii IO, 
de roo,qiiarri de la moitii: de  s o  , & reittronttr, 

mis la racine quarree , laqiicllc rcra , & foiricelit 
io,moiRii: du nombrc proPo& a diuiIèr, & via- 

k a  Icpliis nombrc  chcrcht,  mais icellcra. 
r ofiee d'icellc moiriE ro , rcficront (, qu i  kra le 
m b r c  requis : tellcmcnt donc que les dcux nom- 
, font partics du nombrc zo,telles que multipiieci 
:Iles produifent 7r ,  ainG qu'il efioit requis. 
iant b i t  le binorne 1 8 t v ' z  88 . duquel il faut cr. 
ine quarree. Soi rcouppé le plus grand nom 11 
rties , telles qnc leur produiA (oit Iciiombrc 7 1  

partie d u  qu9rrt  du  moindre nom,ffauojr dc ra!, 
~art ics ieront trouiiees par  l e  prob. cy dcflus,cflrc 
ceux drux  nombres Coicnrprifcs les raciiics q3x- 

Iles feront 6 & I 2 , q u i  conioin&es par lefignei- 
Vz,qui Scra la racine quarrec do binome propolla 
sracuics 6 & 6 2  cfiaiis accoupiccs par lc fignc--. 
.(I, qui fera Ia racine quarr rc  du  rcfidu 3 ~ 1 1 8 8 .  

ine quarrce du binome v'31.+ i r 4 , f e r a  rrouuecen 
oaiiiere cfire d?i8+- J\rr.Cnr ( 3 1  plus gradiiom 
nome cltant coupi: en deux parties, t c l l c squ~ l~~~r  
iit 6.quatr~e{me partie de 14, quarr? du moindre 
es parties feront rrouuccç e h  J18 ,& V r  , dont 
coiiioiiiZtcs parlcfigi'c t , f o n r  rlirr8.+irIz. 
rement extraire la racine q u m e e  d u  binome 3% 
ir du qua& du plus grand nom,  oiter le qiiarré du 
.om, & relieront ir f 6 ,  dcfquels foir pris Ic quart, 
9 ,  d~ iquc l  foit pris laiacinc quartcc , Iaquclleiera 
ut adiouiter, & tîouftraire de  a moitik du p l u s  
3ir de 19, & r icndront  3 f i ,&  2, delquels deiixnom- 
p r i h  les racines quarrces , & fcropt 6,h ?a ,yi 
:s par k f i g n c t , f e r o t  6+ J r  pour la racine quar-  
q c  j8 t - iz88,commc deuant. Par lamehem~.  
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D E  L ' d t C E B q E .  34 f 
iicrclaracincquarrec d u  reGdu V6o-frz fera trauucc cfirc 
i ( \ l ~ f t $ r a ~ - ~ ( ~ ~ - < ~ ~ ) .  . 

e l n t  a la preuue,clle fc faiR commc en l'txtra&tion dcs  
nombres abfolus, fçauoir eR multipliaix la racine uouucc  
pu îoy-mefme. 

Or voila fornmaircment Ics operations vfitccs cn  ~ ' A I ~ c -  
brr: Et afin de donner  i Imapprcnty u n r  plus de cognoiflan- 
reenla pnQiquc d'iccllcs operations , nous fiiiirons ce trai- 
&;par qurlques qa  ions, & Colutions d'icelles. 
1. Trouun deux nom res. dfyuels i'exce<fiitdonné, enraforp 
lomcc. 

t 
Soir don& I'cxccz ro, & l a  raifon quiiituple doiince. d o i t  

port- l e  w i u d r e  nomLrc cfirc IV .  Donc  le plus  grand fcra 
~y,r~auoir efile quintupled'iceluy : I'exccz dBiccux eit 4r)c. 
Ilgadoiic cquation cntre 4 ~ .  & zo. & diuifaiit z o  par 4, 
~iend:a (pour rv. Parquoy lemoiildrc fera r ,  & le plus g r i d  
11, qui  elt quinruplc d ice luy J, & I'exccdc de ro.  
1. Eildnr donnecdeux nemb~a, en trouuer w n  aurie, auquel rfiant 
ndi~ir) i l '~~n der donnez. &/onpraid l',%turc, h/pmmc/mt arc rc- 
jt m rafooa donnce. 

Lesnombres donnez Coient roo  & zo  : & i l  faut premierc- 
m m  rrouuer vn nombreauquel li o n  adioufte roo,&du mec- 
meon oIte ro ,  la fomine foir triplc d u  rcfie. Soit cc uô- 
b r e l a  rfirc 1% &la Comme Ccrr IV+- 100 : mais lerefte IRL- 

il. Afin donc que  celte fornmc la fui t  rriplc de cc  rcfidu, 
I'tquarion îcra entre 1sy-1-IOO. &IV-60. Et a d i o d a n t  i 
m c u n  60, eHe fcra cntre r y +  160, &3y. &ofidnt ~ y , i c e l l c  
yiiatioii fcra entrc 160 &LW. DiuiOiit donc  160 par z , fera 
Irouuc8o pour IRL, qu i  c i l l e  nombre  chcrché. Car f i i ice luy 
o~adiouftc 100, on aura 180 j mais fi o n  enof ic  ro ,  rcfier6c 
6oik180 cfia do en raifon triple. 

@'il faillc maintenanr rrouuer v n  nombre ,  auquel fi o n  
iiiouke ra, & d u  mcfme on IoiifiraiR zoo,  ccfie Commc-li 
Icirrriplcdc ccreIte cy. Soit  p o E  ce nombre l i  efire i r ) ~ ,  & 
fnfiiQlafornme ii)r+-zo,& relte IW-IOO. Afin donc que 
r d i c  fornmc Loir triplc d e  cc rcltc , l'equarion fera cntre IV 

elo.& ly-IOO. E t  adioufiant 300 h chacun,  elle fcra cn- 
1r:iy.t-gro. & 3 3 ~ .  & oitant I ~ L  d e  chacun, l 'eqnation fera 
tnrrc jro& rV.DiuiCant donc 3ro par z , viendra pour IV. 
16a,nombrc chcrcht. Car ii i i m l u y  o n  id joul te  2 0 ,  o n  au ra  
!~lo,&fÏ on ofie roo, rclteronr 60, & cntre 180 & 60 clt la 
:iifon triple. 
i. hwwn dcm mmhrr sn raiJi donbrs, & q#i mlrltipliez ta- 
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m ' c m  +nt  in nombreayant raifin donhc  àl~~omrncd'icailw.' 
Qu'ilfaillc donc trouuer deux nornb~vs cn raifoii fcfqui- 

altere, tels que leur produit foit;duodccuple de la Comme d'i- 
ceux. Soicnt poCrz les dcux nombres efire 4r9, & GY. qui  
eft raifoii fcîquialtcre.Efians multipliez entr'euxils f o n t ~ ~ q .  
&leur fommc elt IO y. Afin donc que z+q.ayent raifon diin. 

decuplea I O ~ L  ; I'equacion fera entre 249. & r r o ~ + .  Didanr 
donc rio par z4, viendra y pour la valeur dr IV. pourcc quc 
des denominations coiiiqurs q. & W. ionr coliaterales. Yeu 
donc  que le premier nombre a efik p o k  4qi, & le fecond 6y 
celuy-la fera zo, & c e h y - c y  30,  &iceux muicipiiez cntfcux 
font 600, qui efi duodccuplc de fo fomnic d'iceur. 
4. Ttouuer Jeux nombrer te ls  que le  nombrepradui~7 de I p  mdti- 
plkarion d'iceux, e&rtdruirépar leur diffmrm~e, leqmtient j i t  t. 
gal à v n  nombre donni. 

Q ~ ' i l  faille rrouuer deux nombres, tels uclcur prodnic? 
rliaoi diuiE par leur differcnce,le quotient ?oit 30. Soir p. 
fkpour le  moindrenombre, quelconqiic nornbrc moindre 
que le quotient don116 ;O, içauoir efi zo, & foit Ic plus 
grand efire z o t  IV. afin quc la diffcrcnc~'iccux bi t  iy.dc 
20, en ro+iqr. fera faiQ Le nombre +oo+-zoq~ lequel diuilk 

400 t lOY 
p ~ r  IP+ differcncc d'iceux, l e  quotient cil - , c;al 

ru 
au nornbk propoE JO- CcRe cquation Ccra ileduiRe p a r  la 
multiplicati6 cn c r o i ~ ,  àl'c_galité d'encre go%.& 4ootroo;. 
ofkant donc LOY de chacun, l'equatio fera entrmoy &.+on. 
& 400  efians diuifez par I O ,  vicndront 4 0  pour la vallcurde 
iv differencc des nombres cherchez. vcu donc que le moin. 
dce clt zo, le plus gr5.d Cera 60,c'cIt afçauoir 1o-t-iq! Main- 

tenant 6orniilripliezpar zo , font rzoo , ;lw diuikz par 40 
diffcicnce d'iccuxnombrcs, le quotient e J O .  
j. E&nr donnerdenx nombres inegauï, en trowrrev d e i a  antw o 
&;/on donnee, tels que l e  plm grand olfé dw pltu grand donné, & ic 
mgin.irr drr moindre, les repes /oient egaux. 

Soient deuxnombres donnez IOO.& 60. &il cn faur trou- 
uer deuxautres en raifon fcptuple . &'que le plus gran d o %  
de roo, & le moindre de 60, Ics rcltes Coient e5aux. 

Spieur pofez pour les nombres en raifo~oii kptuple, iw. & 
7% Les nombres cgaux rcfians feront 100-y & 60-Iym 
Adiouitant donc 7 4 ~  a chacun, I'cquation Cera entre roo. & 
60-t-6y. & ofiant 60 de chacun, ellr rera entre CO.& 6w.Ei 
diuifanc +O par 6, vicudrapour IV, 6 i moind~e  nornbre,&lc 
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D E  L ~ J L G E B R E -  347 
p,!:iyrindlcptuplc dc ccfiug-cy fera46 j - Et o f i a n t c ~ l u ~ - l ~  
de 60,& ceiiiy-cp. de roo : lcs nombres reflalls h o n t  +uxs 
$ m i r  1 3  +. 
6. Trouurr deux nombres en ra$n donaec, 6 que l e  quarrédrr 
/lugrand /oit ah moindre nufi en rni/on donnec. 

Quclcs nombres cherchcz ayét la raifon triple,& le quar- 
il duplus grand ait au moindrc la raicon fextuplc. Soit p o E  
1:moindrc IV. & le plus grand 3 y . L c  quarré du pbs grand, 
(poir,7qq. doit auoir raicon fexruple au moiiidre IV : Donc 
I t q i i a t ~ ~ i  îcra mue 9q.  & 6 ~ .  E t  diuirant 9 par 6 ,  viendra 
jpoul  r y. pource q u c l ~ s  nombrcs cofiques f ~ t c o l i a -  
araux. Lcs nombres cherchcz font donc 3 & 2 ,  ayans rai- 
!on triple, & le qua& du plus rand, fpuoir  +, cit en ralfom 5 Iexruple au moindrc, fçauoir a ,. 
; Epanr donné un nornbrs compofé de deux quarrcc l e  d i ~ r e v  en 
hrr autres quarrcz. 

Soit lenombrc donni  34, compoE des deus quarrez 9 & 
i l ,  qu'il faut diuifcr en dcur autres quarrez. Les coitez des 
g c m e z  donez font ; & :[oit p o E k  coité du premier quar-. 
rc  clierch6 eftrc I V + - 3  f aiioirvne racine plus que le CD&& +, 
il prcmicr quarri. donne . mais , l e  cofié du fecond quarré 
chirché, foir p o E  quelconque nombre de racines moindre 
qae le coith du fcc6d quar t :  donni., fçauoir z p j .  Les quar- 
r:zd'iceux cofiez feront r q t  6yi-9. &4q-zoy+- t~  , qui 
dioultcz cnfcrnblcfont l q t - 34 - rqy .  e g d  au nombre don- 
ni ,+. adiouitant donc 1 4 1 ~  à chacun, l'equarion Gra entre 
11-14 & r q y t j q .  & ofiant 34 de chacun, relteral'equati6 
rorrejq &i+y .  Diui!.int donc 14 par 5 ,  viendront? pour 
!$,polirce quelcs nombres cofiques font collatcraux.Donc 
Itcofti: du prrmicr quarrk, lequel nous auonr poCi: eltre I 

--!,;fera J: &le coité du fecond qiiarrd, lequel a c l té  pore! 
i e l ~ t - ~ ,  Ccra F- f, c'rit à dire $. Lcs quarrez d'iceux c d -  
bzrrouuez font :$- & 5 , qui font enfemble :;%, c'cfi a di- 
r: jqnombrc donné. 
8 .  C014ppn Y& nombre donnéen trokpartics , telies qua Iaprerniere 
iwfirpar un nomhedonnd; & laficonde mdtiplrtepar zrn autre 
irmbrr don&: la t ierce diwijèe par quelqur sutre nombre, pro- 
ri!nncnttro#nomhn egaw. 

Soit le ~iornbrc doniii: 178, qu'il faut diuifcr en trois par- 
tes, telles que la premicrc diuike par 7,viennc autant que dc 
la~c~ondcmulti~liec par 8, & autant quc de la tierce diuifrc 
Fur6. Soit pofk la premierc partie iw, laguelle diuifeepar y, 
!:quotient fera : =.Et pourcc que la fccode partie en 8, doit 
iirca,uranr, nous diuifcrous f D+ par S. c a r  1: quotient -&L 
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948 S o n î M d I q E  
rcral1 t .  partic, qni mulripliee par 8 hi& f q .  Et pourcc que 
la 3. partic diuifec par 6 doit  faireautant, nous multiplicr~ns 

; & Ic produiR >y, Icra icelle 3 .  partie, qui dluifce 

e quoticnt cfi +y. Maintcnant iickc que ces trois  
& ?Y, fuKcnt 178 nombrc  donni.. Or elles 

fonr z S y . D o c  I'e uati6 Icracntrc 1 7 8 . k  t$y.Et G ondiuifr 
x 7 8  par r % , rien 1 ra 80  pour r r)c. ui cfi !a premicrc parric; 
& ir f e c ~ d c  fcra r , & la ticrce ?rra 96 .  krquilieiprriics 
font r ~ 8 n o r n b r e  d o n n t  : & la preniiere diuifce par $,mais 
la Ieconde rnulriplicc ar 8, & la tierce diuifcepac 6, efi t o d  P ioiirs produi t l  vn mc mc nombre  I 6. 
9. D i u G r  v a  nombre donnéen troii particr conrinuelitmcnt p r o -  
portionnclcs,tcller que le produit d e l a  premi~re en la tirrre ait YM 

raifin donnee au produit de laprcmicrr en la frcozdc. 
Soi t  Ic nombrc donné 30, qu'il faut diuifcr cn troispatticr 

~ont inuel lernent  proporr. tellcmcnt que Ir prodùit dclrpre- 
micrc multiplicc p u  la ticrcc, Ioit au produit d'icelle prcmic- 
IC en Ir fceoiidc,cn railon uadrnple. Soit paf6 la fccondr 
partic c h  ixy : h fommc d c  la premiere a licrtc 
go-ru. E t  pourcc que r y  en foyfaiQ iq la prcrniere enla 
t ierce fcra aufi  rq. Vcn donc quc cc produit doit efire q u a -  
druple du  produit d c  la prcrnicrc cn la fecoiide, fera produit 
f q dc la premicrc en la fccondc , fçauoir en 1%. Si donc os 
diuifc par IV. lc quotienr fera ;y, y i  rnultiplii par I V  

nombre  diuifanr, faiQ : q nombre  diui é : & partant lapre- 
mierc partic fcra fw. qui auec la fecondc fais I& ,  laqucllc 
fornrnc o k e  d u  nomLrc d o n n t  J O ,  refiera la ticrce parric 
;o-a:w.Maintcnant pourcc que la prcmierc unJa ricrccdoir 
f i irc rq, c'eil i fgauoir vn nombrc  egal à ccluy dc Iamoyek 
n c  1 y c n  Coy-mefme : fi o n  diuirc ~ q .  par laprcmiere, c'efli 
dirc par :y. l e  quotient h a  4 y, qui multiplii par :K,  pro-  
duit  17. & partant la ticrcc partic îera 4q.cgalcs à I'autreticr- 
c e  partic trouuce jo.-r:y. A d i q f i a n t  donc r& A chacun, 
I'cgalick fera entrc 7 : ~ .  & 30. & diuiGnr 3 0  par f : ,  vieiidra 
5: pour la valeur de  IV. f p u o i r  e i t  pour la fednde artic: P donc la prcmierc parric,  Iaquellc nous auions trouuee rffre 
fqr, fera 1: : & la ticrce partic, qu i  aeR6 trouuec de fo,-rf N, 
fera 2167. Et ces trois parties I', f i ,  sr: fonf enfcmble 5 0  no- 
b r c  d o n n t  : & la preniiere r: multipliee par la tierce z1:,fair 
3i::, qui cfi quadrriplede 8k , fai& de  la prcmiere partieen 
I a  fccondc. EL if ~ R r u i d c n t  qu'icelles trois parties iontrcn- 
tinucllement pro p. puis qu'vii rncfrne nombre cll produitde 
11 prernicrc en la ticrcc,quc de lamoyennc enSoy,c'eR ihr. 
uoir ~r . 
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raion dinre,dcr7urls lcr qwwrrr en,Gcrnbler ffiJénr un nomhrc diné* 
&il faille trouucr trois nombres conrinuellcmcnt c n  

iaila~ifefquiticrcc,defqocls les quarrcz faliènt43 rg.Soi6tpo- 
fczles n6bres chcrchcz e h  9y.1zqr. 16y. qui foiit cil pro- 
foxion fcfquiticrca. Les quarrcz d'iceux, f$auoir 81q.1449. 
1167. toiircnlémblc 4811. cgaux a 4;z9, Diuifant donc 4 3 ~ 9  
parq8i,viendra 9 pour lavaleur d e  rg, &par  conkqucn t  I W  
[rra j .  Doiic leprcrnicr n o m h  poli: q y. fcra 27. lcfecoiid 
jl.&ietiers $ 8 ,  defque!~ ics quarrcz 7 1 9  1296, z j o +  font 
rnlembic 4319. 
11 ~Jlantdonnr~denx nombrc~, tn  trouuer v n  ,rwmc,qzi adior@ 
ÀIvn d'iceux, lrjommemnltiplioc par irefuy t r o ~ ~ é  ,produq# 
ltquarrédc !fi:utre nombrc donni.  - 

Soient Ics deux nombres donnez IO & ~z;B<il en faut trou- 
ucrvn autre qui adiouitk au  remicr 10,faITï v u  noiiibic, qu i  P 
nultiplii: par iceluy adiouitc , pyoduife le quarr i  dc l'autre 
nombrc I r ,  fçauoir 144. Soit  poG le nombrc chcrchk I y. 
PadiouRaiit à io,vieiidra IV  +-IO, qui rnu2riplit: par r ~ , f a i C t  
q+ioy, lequel doit  efirecgal à 144. Of i an tdouc  10 de 
chacun ,Pequaciou [rra cnrre r q .  & 144 - iov. I a q ~ c l l e  fa 
rehudra ainfi : Lamoi t i r  du nombre  dcs racines (, fai& l e  
quxrkrf,auqucl a d i o u b n t  144 .v ie i~t  169 , doiir la raoinc 
cuarrec eit 1 3 ,  dcIa uellcGiroltec la fuîditc moititi f,à cau- 
fedu lime-, & r c  cra la valeur dc  I W ,  Cçaiioir s nombra  

9 X chtrchc. Car iceiuy cftanc adioufi; à IO, G:Ct 13, quimulri-  
pl:ez par 8, lc prociui& clt r 4 q , q u m é  de l'autrc nombre  12. 

I L .  Coupper vn nombre do .né en d r a r  partie;, telles q ~ c  !r nom- 
brz i;voduiif de I'vnc eni'autrc . rnultzpliipar le quarridu nombrr 
donné, faJi v n  a ~ t r e  nombre donné. 

Soitleiiornbre donné zo, qu'ilfiiut coupper en deux par- 
tirs, tellcs qiie le nombrc  procrct: de l an~u l t i p l~ca t ion  dsi- 
cclles,eRaiit multiplii: par 4oo,quarré du nombrc donné Toit 
IOO. Soir p o E  l'vile d'icelles parties e f h  i q ,  & Pautrc 20- 

i~;.icc!les mulripliccs c~i r r~el lcs~viendra  20%-ri: & ce 116- 
brcmultipiit cn 400,  fait t  ~ooory-..+ooq. qui dofr e h  egaI 
à j o ~ . a d i o u l t i e ~ o ~ ~  à chacun,l'rquat:G [rra ciitrc 8 o o o y . &  
~oo+qooq.&ofiit joo,r&era equari6 eii tre4ooq.&8oooq~ 
-joo.&diuisic par o o  I'cquatlo iCra c ime  19. & ION-: .  La, 
moirii dcs racines e l  1d,d6t le uarr i  cfi ~ o c , ~ n  'F dcrqucls 
oflant jrcfieroiit t?, quiadiou 1 ez i la ILCJite rnoiRii: IO, l i  
plu< randc racine fcra IO+- f- 3F ; & oitaiit les mcCmcs 
~ct~einuiL?ik,reficri  lamaiiidrc rx i i i c  1.- f ?$qui s i r  
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les  parties rcqnifcs. Car h e  mulripliee par I'aurrefai8:; & 
4 en +oo, quarri: du nonibrc donnc ro .  hic? ::',c'ctt a dire 
3 D O .  

Or Ss rz q n c f i i o n s c ~  dcffus,les nombres font abitraisde 
l a  maticrc , mais is r z  fuiuantcs les nombrcs font acco~dez 
aux choies matcricles. 
11 I l y  à un rrchnglo dugltel les co,hz Jont en raijonfiptuple, 6 
les 9uarre.z d i c c ~ x p r i s  enfemblc, ont rai/an crntuple à la[omrnr 
d'iceux coj2c.z: Trortucr les cojten,l'airc & le  d.ametre dudir? i r -  

Bangle. 
Soit po f r  Iemoindre colté xv. & Ic plus grand :W. dd- 

quels I t  romme fera 8 ~ .  &leurs  quarrcz 1q&4uq. adiouflia 
en fcmblc fe ron r~og .  cenruplc dr 8 q .  Donc l'eyuationeil 
cnrrc foq. & 8005~. E t  diuifant 800 par 5 0 ,  viendra16,pçiir 
IV. moindre cofiC. : Ic plus grand qui eft cn raifun Icptoplc 
fera donc xrr .  & I'aira fera 1795 produit d'vncofté parl'au- 
tre. E t  iediametrc fera t'rzsoo. Car  les qua r rcz  des coite2 
f o n t  256,& 12544, la fomme defqnels ef t rz8oo ,centu$ede 
118. q111 efi,lafomrnc d'iceux cofiez , & partant le quarré d u  
diametre iera u8oo,d6c  la racine quarrec.i'gauoirefi I ' r i soo  
fcra ledit diametre. 
14. 11 y à v n r  coirrmnc quadrangulaire ret7angle,de laqrrelleleba 
fi &les coj%r. ci? rafonJc/qwitierce, fa hantcnr eJtanpliagrani 
copY de la bore en rai[on dou6Iejuperbrpat~iente tierce ; &lnJoir- 
drtéd'icellecolumne ritient 933 r rrofes: il faut tresutr chrcune 11- 
menbons. 

Le moindre cofit. de la  baG foit poE 3 ~ ; .  & le plusgrand 
4% mais la hautcur IO y. afin qu'elle [oit a u  plus ;r:ndto. 
fié m. en raifon double f ~ ~ c r b i p a t r i c n t c  tierce , &le plus 
g rand coith aunioiiidie cn raikm Criquirierce.Ccs troisnom. 
bres mulripliei entr'eux produiCenr 1r8c. cg î l  a 9~~1riolidiri 
dcIacolurniic Diuifaiit d o i ~ c ~ ~ ~ x r  par 118. vieilnit 7 2 6  pocr 
.IC. & 9 pour + donc le moindre coité dc  la bafe , lequd 
nous  auons poîc cftrc 3y. iera 2 7 .  &le  plus g imd  4y. h a  
3 6 .  & l a  haureurro 5 y [rra 96. Er crs trois dimenîioiis md. 
tiplieeh enrl'clles produii'cnt la Colilidc 9 3312. 

IF. i ly  a vn 7ettanzk duquel 18arreep ,O, 6 ler coJFe7 d'icrly[oni 
en rafon-[c~~arialtevc. il faut tvou~er iccnx ao&, &'Le dinmtire. 

Soir pot; 1r moindre coitk IV. & parrat le plus grandlx 
fequialterea icelny: de  la multiplication des cofiezentr'eux, 
fera produiCt 67. egaux a 3 0  airr  d o n n t .  Diuilant donc io 

par 6, 11 fera 5.a IF$ r'f.Er pource que  nous auons pore Ir 
moindircufiit c i i ie  ~ y .  iceluy Cera v 20 ,  noiubre doable de 
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4!.&Ic plus grandcoité JPJ.  fera^^^. nombre triplcdc <y. 
EI pource queles quarrczdes coltez ro  & 4 5 ,  f ~ n r  e u k m b l e  
y u x  au quarré du diamcrrc :Ir q u a r d  d'iceliiy diametre le- 
ra6j, & iceluy dia. V 6g. 
16. Il  y a une armeecompo,fte de Fran~ois, Aüernans Angk%?. 
hFranfoirfint i $000 : hs  Afhrnanl font mozlii de5 Fravois 
~ng10M. 6 Ics Angloirfint la 8 .partic der Frmf ois ~Uernnnsi 
i!jaut rrouuer le nombre des ~i icmans &des Angloir r & cornbied 
'.'y 4 à'hornmes en rokra&rmea. 

Soir porC IR: pour Ics Allcrnans : donc les François & les 
Aiigiais enlemblr feront rqr .  S( toutel'armce fera py.Et puis 
qu~lcs Angiois font  la 8 partie des Frrn$ois,& des Allcmans 
rniemble : Sc que Ics Aliemans & F r a u ~ o i s  font erilèmble r y  
trjwoo :les Aiigiois f e r o n t , ~ t ~ i r y .  Parquoy w u  que les 
F:mynis lotit 1loo6'; Ics AlIrnians riy.ScIes An$iii; y- 
~~:~.:ourel'armee cers 1 É q t z 8 1 ~ f  egale a j+ Ofiant donc  
i:~i.dechacun I ' equa tmnf~ra  entre ~ 8 1 2 5 ,  8- (y. & diuifai-io 
r i i r j  par i f ,  le nombre  r f o o o  fera lavaleur de  i*, q u i  e f i  l e  
nombrc des Allemans ; & pariant les Franqois & Allemans 
ieronrenirmble 40000,  dons la 8 partieeit j uoo  o u r l e  no- 
x e  des Anglois : & routcl'armce h a  dc 4 p o o  [ ommes. 
17. Ily a un quarréduqucl l e  diameire, & l e  copienfimblefont 6: 
b;wn lccux co,E & diametre. 

Soitpoli le coité r ~ . & p a r t a i i r  Ic diarnctrcb- rxy.Er p o u r  
teq~ele quarré du  disrnetre eit double d u  qiiarrk d u  coiik : 
& k q u a r r t  duczfil .  cfi iq. & le qnar rk  du diamerrc cil 36- 
iw-y, il y aura equarion enrrc z q  Bc j 6 - r ~ ~ ~ q . &  ofiant 
ijdc chacnn demeurera equati6 cilize rq.& 36-rry.main- 
ienaiit la moi t i i  , du nombre  des raciiics elt  9,donc Ic qurrrri? 
ch16 qui ad iodiez  à 36,virnnenr 7z,dont la racine cil ( 7 2 ,  
delaquclle eltanc oftce la fuCdite mortié 6,reitera $72-6. 
jolrla v3leiirde IV & alitant fera le cofik du quarré: lequel 
oiiaiitde 6,reiterarz- J 7 z  pour  le d iamerre  
11 Ily à v n  gaarrédwgael le dramerrr Jkpafe k cojéde 3:  trou- 
ui;lfi,fdits colt/ & diametre. 

Lccofie Toit pore d e  r y .  & partant le d i a m c t : ~  fera ry. 
LI. Er pource que  le quarre du diarnetreeft doublcdu quar- 
l r3u coitci & Icquarre du  C U &  d t  r q.  k la q u q r c  d u  d ia-  
hiIC iq+-61y 4-9. L'eyuation h a  encre r ~ . &  r4.+-634- 9- 
k o h i i r  q . de  chacun,içfiera PequatiG ciirr iq & 6N + 9  La 
aoiritaa nombre des raciues elt 1, dont  l e  quiirre efi 9 , 
:houRe ag,faiRr8 , dorit la racilic cf t  f 1 8 ,  i laquelle fvlf 
idioufle la fufdire moitic 3, & fcra \-'I 84- 3 valeui dc II quS 
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cf ipaur  Tc code : & psttant It divnctrc fcra , ' rBc6.  
19. ilgcwn quawe drrqucl Ir copi multiplii par Ir dr~mitve/, i$ 
10 : ;romCr leldrt~ c o p i  & dta~nctrc. 

I O  

Soir pofC Ic colté dc  i y.  & partane Ic diarnctrc fcra-.car 
10 1 v 

ry multiplier par-faiLZ Io: lequel nombre cfi quotxnt , G  
IV 

ID cfi diuiE par i y. E t  ainfi Ic qootia#rnultiplii: par le diui. 
leur iy ,produi t  le nombrediuik  ro .  E t  pourcç qiic l c q u a d  
du  diametrc cfi double du quarr t  du c o M ,  fçauor cit de q.& 

100 

Ic qnarri. du diamctrc ch-. Il y aura cquarioii cdtrc rq ,  
I O 0  1 RL 

&-,faquelk par la mulr~pl icxion cn croix h a  rcduirtrl 
1 * 

celle d'cntrc i qq .& roo. D i d a n t  donc 100 par i , r iei idrap,  
vaicur dc iyq, & ipt fcra f i l o .  pour kcol tc .  Etpourcey 

10 

l e  diamctrc a efi2 p o E  --, c'efi i dire io  diuifcz par iru : han 
'sL 

diuirc IO par JJ$o,  f j a u o ~ r  cil par lavalcur dc iqr,viciidraa.s 
quotient / < z o o  pourlc diametrt. 
20. 11 y A Zin rcitangle, duquel l'sire e! 80, & 1, diferintr Li ta. 

r ej2 r : tronuer l e  diarnetrc, les cojtex d'iccln~ rrrltangh. p i ,  oie pol'i Ic moindre colt; dc I V  ; & partant le plus y a n d  
d c  i q r t r .  Ce': coficz mulriplicz ent1'cur foiirl'airc r q + i i y .  

cgal à l'aire donni: 80. Ofiant donc IV dc chacun, I'equark 
fcra entre rq. & 80-rpi. La moitik du nombr: dcs racines eR 
i, dont le q u î r r t  efi I, qu i  adioufié i 80, fcra 81, dont l a r u -  
n e  uarrce clt  9 ,  d c  laquçllc oltant la iidditemoitié r ,  rcBm 
8,e 1 imatian dc xy.pour lcinoindrc colti: Donc l e  plusgrid 
fcra I O ,  cxccdaiit iceluy de I .  Icciix coltez ~nul t i~l i rz  cntrc- 
eux produiîriit 80 a i r e d o m t ,  2 lcs deux quarrcz des CORCG 
font 64 & I W  , cgaux au  q u a r d  du  diarnrtrc: &partantic 
qua r r i  du diarncrreJ;rava+, & iceluy dia. (164.  
Zr. I l y  a zin reitanglr duqucl le dramcti e ep 30, 1aJornrne hi 

C D ~ ? P ~ - ~ Z  : trouueri~ciix co,?er,& l'aire du rcttnngle. 
Soit pof? sn cof i i  de ty. & partant l'autre 4r-;y. L ~ C I I  

quarrcz f-eronr 1q.a 17 6 4-8xyt.lq qui roi11 eiifernblc e p  
au quami. du diametrc. Parquoy 1,equation fera cnrreqqt 
1 7 6 + - 8 4 ~  & goo. Et adioultaut 841)~  a chacua,dleieraen 
trc ~+y+-g OO,& r q . t r 7 6 + .  Et oftanr 900 dc cl,acuii,reRr~ 

ra cqu* 
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r r c p t i ~ n  chrrc 8 4 ~ .  & zq.+864. Et derechef oitant 864 
d c c l m u ~ ,  elle fera cime rq. & 84w-864. E t  diuirant tout 
p z ,  l'equatioii vicndraentre 17. & 41++5z. La moitié du 
iioabre des racin5s clt ti,doiit le quarrE elt 44~,duquel  ofkat 
+ ~ ~ , r r R c r a  9 .  dont laracinc quarree cfi j, qui adioiifiee à la 
fiikiitcmoitit r1,vieiidra 14 pour le plus grand coiti  : &par- 
iaiir reltera x8 pour le moindre: & iceux coltez multipliez 
inrr'eux produii'riic 4 ,s  pour laire du rc&anrrle. 
ii. 111 2 YU q~firréd~quel le C O F ~  m#ltiplidpar?a dàjevcnce Jrn - 
rriidy coj té ,  le dinnretrcfaiit rf: fiorruer le  diamctro, le 
m$cdxd!t qrc~rré. 

Soit paré ic colt2 de ~ g ,  & pat'tarit la ddcrencc d e n &  Ic 
. ' f 

ioRt & Ic Aiameyc k a -  , lacpcllc eTt trouuee diuifant 11 
1 w 

ou iy,fÇanoir elt afin quele qiiotient 'multipliii par le diui- 
h u r  i v  produife le nombre diuifi r 5  par i i y j  fpuoir  elt afin 
p l e  quoticnt multiplié par le d iu i feu~iy ,~rodui fe  lenoin- 
bre JiuiG 11. Et pourcc que le diametrc exccde le collk dc 

' 5  
cc$ diZrCoce, Ir dianctre h a  i+ +--. Er d'autant que Ic 

1 RF 
gnarrt: du  diametre eft d o u l k  du quarri- du cofit-; & Ic quar- 

'qq-t-309-t-LZI- 
~id'icclu~ coité eR iq,& Ic. du dia. cil-- 

'9 
rqqi- 10q.t. 2 2 5 

llyaura cquation entre r q ,  & qui parmultii 
'9. 

:harion en crbix fera rcduite à kquat ioi i  d'entre iqg. & ~ q q  
i - l o q + ~ : ~ .  Oftant donc iqq. de chacun, l'cquation fera en- 
t c r ~ q .  & joq+ i z f .  La q o i A i t  du nombre des quarrez eft 
~;,doiit lequarrt. CR r z f ,  qui adionR6 i t i f ,  vient ~ J Q ,  d6nt 
Irraciiie quarrce e(tJ 450, a laqucllc! adlouftaiit la f iddiac 
inoic2ic if, viendra J+(o+- 15 poilr 11, & partant IV. fcra 
ii4410trs) & autant cfi Ic cofic requis , dont le quarré 
frJotrT citant doubli donriera418oo+~o, quarrk du dia- 
~~ci&~artant icelu diarncrre fera{ (J18oo+go) dugucl c- 
h l o u h a i t  l~ r o t L , c f t C r a  la diflercncs i [ h 8 o a - l o J -  
t(+iî+ [()qui multiplieepar Ic ~ f t é  vT(t4p+-~j Jfecapro- 
h t ! e  nombre I f .  

:i Drux hommes metfant bar argenrenremblr. laJommc rp r ou 
!w,rnw di~ijrAnt~argellidw~errndpar sdny dur premier Is p e /  
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tient ej'? I : : Ilfauttronaer ,!'aroIent de chamft. 

Soit pore LIU pour le preniiar ,&pour le kcond 14:il fani 
donc refoudrc la  fecondc racrnz cil premierc, ainli. Pourtc 
que les deux riifcmlile ont zoo eicus; il y aura cqu~ti6 cnr:c 
IV +- IA, &zoo. O h i t  IV de ohacun refiera I'equarion en. 
tre fA,&roo-1%. donc ~Arera reduite en zoo-1fp.Parquov 
iepofe derechef le nombre du premier cfire IIU, & c e h y  di; 
iecond zoo- IV, qui fout eiifrrnbic soo cîcus. l e  d i d  
maintenant Ic nombre dufecondpar celuy du prcmier,&vié: 
200-IP+ -- egal a>, laqucllcequation par larnultiplica- 

=Y 
tion en croix fera reduire à l'equation d'entrc $00-LW. di 
j y. Et adiatlfiaiit zy a chacun, l'cquationîera encre qook 
J+ diuifant d6c 400 par 7,k quotiét Cera 80 pour Icnomirt 
du prcrnicr - &partant le fecond aura 120, qui  diuifczpar Io, 
l e  quotient cil  I >. 
z 44 TroM hommes dyail~ de kfirgcnt. k pfcrnit-t. dittaux deux 8%. 

tres,  q u e  s'il auarr encore  ~ o o  ercus , il aurqitautant qu'eux: 11 /r- 
m d  d ~ t  a14fi aux deux antres, qnes'il au&t encore ruo c k ,  il au- 
voit le  double d e  l e ~ r  argent : p a r e i l l e m e n t  l e  trol/+c drt auxdw 
autres, què {'il m o i t  encore LOO ~ J C I M ,  11 anroit lttriple de Itnr ai. 
gcnt:fiauoir combren à rhacun. 

Soit p ~ C c  l'argent dupreinier efire ri)~.donc auec ~oo,ilw 
r a x y t r o o ,  & autant Cerala Comme dulecond &ticr,&toui 
les trois auront z y t ~ o o .  Soi tpofi  la Conme du îecOdeRrc 
I A .  Doiic;riiec roo il aiira~&+roo, lcqiiel nombrceRdon. 
ble de la foinmc du premier & tier , laquelle efi z ~ t r o o -  
xA.(Pourcr que ayans rous tmis roo,li onofie rA,c'rk 
à fgauoir l'argent du fecoiid,refierazryt roo- I A  p o u  la 
fommc du prcrnicr & ticr ; & partant il aura equauoii tniit X 14+- LOO,& 4 ~ + - r o o - r A .  Ct adiou ant rAa  chacuii,l'c- 
quarion fcra entrc 3 A+xoo. & 4 ~+~+-roo .  & ofiant roode 
chacun,denicurerz I'cquation cntre 3A,& 4 ~ 4 -  roo. Si donc 
Ici roiits font diuifcz par 3,l'cquatioii vic~idracntrcid, &; 
wt y-: & partanr p u i ~  que le fecond efi  pok auoir IA,  f~ 
foinme fera > y  + 'y finalement la Comme du tier foi! ?& 
efirc i B .  Donc aucc 100, il aura IB -1-100, qui eflnomh 
triple da la fornrne du premier & Cecond, laquelleelt . .+ !" , cornpofec de riy. fommc du prcmicr, & f R+- 
iy-eomme du fecond: If y aura donc cquation inUerEriaQ 
& P+ ++, c 'di  à dirc entre IB + - J O O , & J ~ + I O O ,  b 
efianr roo dc chacun,l.equatiU fera C ~ I Z C L B ,  & 7Q, & plilif 
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E L E M E N T  

D E F I N I T I O  NS. 

I. O M M E N  s v R A B L E S  
grandeurs, font celles me. 
iurees par vne meGneme. 

. -- 
iiire. 

2. Incornmenlurables g r n  
deurs, [ont celies qu i  n ont 

aucune commune mefixe. 

Tcllcsgrrndcws font L diamrrtre de qwclqwe yusrri, &ittoj  
d i c c l  uy ;car iu;llcs n'ont nulle cernmme m cf~re,  commc]irn h 
monjtrd d la drrniert prop. h ce l iws .  Il? ri encons pluJhr~ aWu 
lignes inc~mmmfinnblcr , fiauair $ auJqucllcs on ne peut donnu 
aucrns commune m~irc,bcaucowp dr/qurllcs Jrant txpiiquecr lari 

liurc;& enfiigné par qntllrs rnrnierrs ellcrpruucnr eJrr rrouutti: 

dncchef.lcr [rrperjcics font dictrs incommcn[urablcr , & kifiiiPi 
incornmen[irables . qui n'onr auc~nr commune melura. 

," 

3. Lignes droites commcnfurables par puiC 
iànce, font celles ddquelles les quarrez peu. 
imv'eltre mefurez p u  vne rneîmc fupcrficie, IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



E L E t r Z E N T .  317 

4, Lignes dïoiétes incommedurables en 
yiiiffance, font celles defquelles Ics quarrez 
nont aucune commune iiiperficie qui  les 
piffe mdurer. 
5, Cela eitant ainfi, il elt euident que à tou- 
teligne dreitte propofee , on trouuera infi- 
nies lignes droi$tes commenfuïables , EL infi- 
niesincommenfiirables : les vnes en longitü- 
de& pu iK~nce ,  les autres en pudiince ièule- 
rnent.Or vneligne droitle propoke,efi appel- 
lee rationclc, 

Si on propofi quelque ligne draine degrandeur cogncuë QT drrcr- 
minu, icelle ejt appellet rationde, pource guc c'eJ/ebn riie que nrur 
rntiocrnonj. 

Dounor a epimr' quc cejtr defin~tion ne debuoitauoir lieu,& par- 
r d a  ieirrtet.Cr que i'epinse qkil n'a dewb faire . veu qu' i l jef i~t  
pfiue i tercrpropor de ceJe ligne r~tionelle mentionme en celfe da - 
fisrm. 

6 Les lignes cornmenfurables àvneligne?a- 
tionele , foit enlongitude & piKance, {oit en 
puaance fe~~lement,iont appellees rationeles. 
7 Et les lignes incominenhables  à vne li- 
gnerationele, font irratianeles, 

Si ($arant pclqur ligne droiltc,Ù la ligne prin/c pour vdtimele,& 
/iur laquelle nom ratiorinons.clir e j i  trouuec comrnenfurableà i r e le  
ratronelc , f i i f  en longueur puiflance./oit en puiffanceleulemcnt, 
trllrligne epaup diEfe rationrle; mairji elle r/£ incommen[ura3le à 

8. Le quarré defcïit iur vne ligne ra~i'onele~ 
PI? aypellé rationel. 

2 iij 
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Tout  ah$ que ceps  ligne là, laquelle c,fl cognnë drtcvmim de 

certaine q u a n d  ejt dire rationele ; air~j5 aql;  l e  quarréd~hitJ,r 
icelle l i p e ,  el? appellé ra:ioncl, pour ce qcr'icelu~ e p  certain 6 
cogncu : & 1csJiuperfiries comparees à r celuy qrtarre , font ait,(7Î d:c% 
rationeles, oir bien iwationelci . (elon qrrclies/rronttrouwei com- 
rncnJPurablrs à iceluy parré  rattonel, arnjl,l'il ejZdirér devxdb ' 
jinitionsfuiaanter. 

y. Les figures commenî~~rablp  au quarrira. 
tionel, font a u f i  rationeles. 
IO- Et celles q u i  [ont incommenfur~bles a4 
quarré rationel, [ont irrarioneles 8~ fourdes. 
A 

Ir. Er les !i$nes qui  peuucnr icelles figura 
irrationeles, font irrationeles & lourdes. 

Or zrne ligne cjZ diAe pouuait ~ n t f î g ~ r t  quand le qufirridejru 
Ju r icelle ~ j f  cgal à icelleJgure, d ' aunn t  qirc tout quarri e j t  inpuil. 
fancedefa racine or)de/on coJZ&4injrl a epi'drt 7-dejLs p t l r u x  
1ig .n~~ font comtnen/irrables en puillance, l o r ~  que non pas leilignu, 
mais les  quatrez d'icelles lignes, pcuuent ebrc rncfirelpar vsi 
mefme fuperjîcie. 
C9v a ces definitions nour  dio ou ter ans ( apres Clauir8r)vnedt. 

rnandr,& qrraliues communes frntences,dost Pvjage /UA trord 
80 ce l iwe .  . 

D E M A N D E .  

@)n pui Re multiplier quelconque gran- 
deur tant de fois qu'elle excede quelcon~uc 
grandeur deinçfme genre. 

C O M M V N E S  S E N T E N C E S .  

1. Vne grandeur mefiirant tant de grandeurs 
qiPon voudra, inclure aufi  la cornpofeed'icel- 
les. 
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t. Vne ~randeur  mefuïant quelconqiie gïan- 
deur , inefure pareillenlét toute i p n d e u r  que 
celle-b q e h - e ,  
3.  ne qui mefure toute vne gnn- 

'deur,& vne oitee, mefure auif le refie. 

Eitans propofees deus grnndeurs inegnles, 
fi on retranche de la plus grnnde plus dc la 
pmirif, 81 encores du relidu plu; d L 1  imoi- 
t i i ,  en continu2 touiiouïs ainfi : Il deincu- 
rera à la fin vne grandeur plus petite, que 
plus petite des deux propolees. 

Soieiirprnpoi~cs drux gran?eurs itiegales AR & 
C,ekaiic C la pIus pciire: Ie dis q u e  fi ou rer rmcl ie  Er . 
plus de la moitir  de AR,& durefidu cilcores plus dc  

B 

Lmoitié,&cn conriiiuant roufiourr 3iii6, on r rou -  

ramultiplice d e  C, & pius grande que  A B  : qu'elle 
[oit donc diuifce e n  ~ a r r i e s  egaIcs a C ,  coirime e n  A C 
DF,FG, & G E  : I t em foit ofte de AB plus de 1s moitii:, Ga- 
voir AH, & du r d ~ d u  HB pIuS de la m o i R i t  , C53ur1ir HI, & 
ci~continuaiit too~'ïours cc iufquesa ce que  AR Coir diuifec 
cn aiitaiir dc parries lue-%E , l jauoi r  e n  A R ,  H l ,  & I R , 
comme D E  cftdiuifec en T)F,FG,& GE.Pwirauranr que  DE 
efipius graiide yie AB,&que le rcrranchti DF il'clt plus grad 
queianioitii: de DE;  conirneIereci.anché AH efi plils grand 
q u e  Ia moitiE dc AB, Ic refie FE iera plus grand qu'c le icfie 
NB :Cemblablcinciit fi du plus grand refidu F E ,  o n  ofke TG, 
qiiin'efipas p l ~ i s  que lamoi t ié ,  & du pliis p.cr i t refhiuIiD o n  
oRe plus de la moitié ?il ; le reite 113 ikra plus p e t s  qiic Ic 
tclk G E  cal a C ; & par ~ o i i f c q u c n t  1 B  di:riiierc partic de 
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3.60 D I X Z E S X E  
AB,  fcra pIuspetit que C:, cc qu'il falloic dcmonltrer. 

THEOR.  2. PROP.11. 

Si de deuxgrandeurs inegales propolees, on 
retranche toufiours alternatiuement la plus 
petite de la plus grande, Gns que le refidu ine- 

iure la grandeur precedente ; tclles grandqurs 
font incoinmenliirablcs 

Soicnt propofces deux grandeurs i n e ~ a I c s  AB& 
CD: ri on  retranche coiiriniiellcrnent & alrctnati- 1 1' 
ucment la plus petite dcla  plvs g ra i~dc  , & que le 8 F 
rcfidu n e  mcfurc iamais fa grandeur precedétc,c'clt '1 
à dire q ~ c  lc plus tefidu ne  meliire iamais Ic 1 

grand refidu;~e,dis que AB & CD font incom- , 
menfurables. 

Autrement il faudra qu'eilcs foiciic commenfu- 
rables r Partant auf i  qu'elles ayent vile communc 
mcCurc,Coie doiicicclle E,s3ii eitpolIiblc. Mainle- 
nant,deia plus grande CD foit rctranchee CF ega- A C E  
l e a  A B ,  Et s'il fe peut faire,Coit coiicinuE ce rerranchcmenl 
i ifques a ce que le  refie DF foit plus petit que AH. DoncE 
comrnunp m c f u c ,  meCurerala tourc CD & l i  rerrichce~F, 
e g a k  à AB,ou multiplice d'iccile,par la a. corn. cent. &elle 
doit au f i  meîurrr Ic ref icDFpar la3 corn. fent. Itcmioit rc-  
trancliec DFde A R  tant de fois qiiefairc Cc pourra, iufquei a 
c e  que le refie G p  foi[ plus petit que E , qui mcfurc F il, k 
par  conccquenr fa multiylicc A6,par  la r.com.feiit.donc aufi 
le  reIte GB, par la j. Fom.rent. ce quief i  abfurdc PartantdB 
& CQ n'auoicncpoint de comr+e mecure; partantincorn- 
merirurables ; cc yu3il falloit demoi ihcr .  

PROBL. r. P R O P .  III.  
E&ns donnees deux grandeurs commcn- 

fürable~ , trauuer la plus grande coinmune 
mqfiilre dicelles. 
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E L E M E N  T. 3 G r  
hieiitdonacer deux grandcprs comrncnfurablcs AR,  CD, 

&i! faut trouuer leiir plus grilode conimiine mecure. Or AB, 
&icit nbiiidra que  CD,nlefurera icelle, o u  cllcne lameru-  
rerapoiiit : ri elle l a  m c h e  , il elt euidcnt qu'ellc fera la plu3 
yaiidccoiiirnunc rn rh rç .  Si elle ne  la meIurc point ,  k i r  al- 
teriiatiurment rctranchce la plus petite de la pliis g r a n d e i d -  
qi;es à ce q u e  Ic rofie mefiire Ic refir : ( cc qui  doicadueiiir 
c'sutaiit iie les grandeurs donnces font coni- 9 menrur;b e s )  dunc qiic A B  foir re t ranchcc  do D 7 

iraiichi. CE enal a AB, &par  conkqiienc le re- 
kt  FG, qui ciFylus : CC qui ef t impof ib l r  : donc  m e  plus 
siande graiideur quc ED , n'efi eommiiue rnefurc d ' ~ ~ r l 1 e s  
AB,CD ;Partant ED eitoir la pliis grandc commupe mcîure. 

Dr  n a ' n i f c f c  qucf i  une grandeur m+re deur grandeurs, 
~o'tUemt~wrrra ~ u p '  11 plrc13rnnde Commune mqire d ' ~ c e l i r i .  Car r i  

rilipdtmon/?riqreJF G ni+e AB 0 C D  , p . c l l e  mcJw~ra a f i p  

iiur$iugrandecorn>rwne rnq'iire E D .  

PROBL.  z., P R Q P .  ZITI. 

Trois grandeurs commenf~~rablcs eltans 
donnees, trouuer la plus grande c 0 i ~ u n c  ine- 
lure d'icelles. 

Soient donnc~s crois grandeurs ,comrnci~fural>les A,B,C, 
~:~qucllesilfaut trouuer plus graiide commune meCure. 
h t ~ o u u e e  D plus gride comrnuiie m ~ h e  çmre  A & II par 
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Par cecy e/tcuidcnt /;une grandeur mehrc trokgrrndtuf , 
q u ' e h  m e f h  ayfi l a p l ~ g r a n d e  commune me[ure d'irel!er. Car 
r l  a j e '  demonjtréquefiF me/weA,B,C, qu'elle mefircra pareilic 
ment Ephgrande commune me/ure & i c e l h .  

Par Prnblable maniere, e t m s  domaeer plus d e  trm g~r&hii 

commen[ârables,no~ ttonrrerons leurpltu grandc commune rngiur;, 
&ce mejme coroNaireawa lieu. 

3 6% D I X I E S M E  
la  3.p.10. 5i D m c h c  auf i  C , i l  clt manifcile qucD rff 1: 
plus sraiide tommuiie mefnrc +routes les trois randtiir! 
A,B,c. c a r  ii vnc p i u q r a n d e  $randeur pue D Abc 1:s 
grandeurs A. B, C, par le coroll. de la preccdcnre prqp. e h  
nieforera auf i  l a i l u s  g r i d c  commiine melurc d'i- - 
cellesA & B, c k  a dire D,qiii efi moindre grau- 
deur, cc qui CR impofibie. Quc fi D ne rneiurc 
pas C, au nioins D,C,fcronc çommenfurablcs:car 
YCU qlle A,B,C foiit c6mcnCiirablcs, quelque me- 

T H E O R .  3.  PROP.  V. 
Grandeurs ccrmmeni;i~ables,font entr'ellsc 

comme nombre à nombre. 

furc cornmunc d'icelles, mcfurcra D plus grande 
meCurcd'icelles A,B,par le corol.de la j.p.ro.mais 
ccficmcfine mFfurt  la mclurcra aufi C : donc D 
& C,fcront cornmenfurables. Soir donc trouuec 
p x  '11 3 .P.IO 8 plus commune mciiire d'i- 
celles D,C : & iccllc E fera la plus mefure 

D i 
1 

des p n d e u r s  doniices A,B,C. Car d'autant q u e  , J 1 
E rncCureD & Cj& D mefurc A & B,par la z.com. A B 
ient.E mcfuïcra aufi icelles A & B. Mais e l l e r n c f ~ ~ ~  aulfifi 
donc E-eR mefure communed'iccllcs A,B,C. QC ii 011 nit 

q u ' c h  foit la plus corndune rncfure, qu'on eii trocce 
vne autre plus grande, fçîuoir F , s'il e R  pofiblc. Donc pois 

q u e  F m e h c  A & B , par le corol.de la 3 .  p. ro. elle meCurr!a 
aufi Itur plus graiidccornmuue mefure D. Mais eIle m e h  
auni C :  donc F meiuraiic D & C ,.mefurrra pareillemcnrE 
plus graiidc mefure d'icelles : ce qui eik abfurde. Donc var 
plus graiidc g-rrindciir quc E nc  niefuro pas Ics grand:ursA, 
R,  C : & partant E eit la plus grande commui: mcCurc d;i- 
celles. 

C O ~ O L L . A Z ~ E ,  
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E L E A Z E N T ,  
Soient dtux grandeurs-corn- 

565 

@tnhabies'A Sr D.Ie dis qu'el- A a.* 
Itsrout eiitr'ellcs comme iioin- G ---. F.1. brca nombre. 

Car purs  qii'elics îont cammC. 
5 .- Lr3. 

furablei, elles auront vne commune meCure , foit icdle C: 
donc CrneTurera A Pclon quelque: nombre, comme ielon D: 
iimeCurrra aiifil !3 feloii quelque autre nombre, comme fc$on 
E aiofi puis  que C cl t  a u t a n t  de fois en A ,  comme i'viiid F 
d c n D ,  Sr C en E, comme F en E.A,C,R,feroiitl'vncà)'3i1- 
ucconirneD,F,E,& en railon c p l e  A fera a B, cnmrne leno- 
irc LteR aii iionibic E, par la r l .  p. 1. ce qu'il falloir demon- 
t:er . 

THEC?. VI. 

Si deux nrandeurs font l'me à l'autre comme 
nor-hbre à noinIxe 

' , 
Curables. 

elles feront 

loient deux grandeurs A & B, 
qsiloicnt l'vnc à l'autre corn- E - F f. 
mclenombre C efi au nombre A C.4. 
D:Ic dis qu'elles feront corn- B D.3. 
mcnfurables. 
Czr foirdiuifee A en avtant departics cgalcs qu'il y a dVvni- 

tczauiiombre C,&l'vne d'icelles parties foit egale E:donc 
E eit à A,airi$ que  I'vnité eit au uombrc C.. Mais par 1'11~ - 
pothde A efc a B,co~nrnele nnmbrc C ,efi au nombre D. d& 
enraicon egale, E ieraà B,cornmc l'vniti a D , par la  z z  p.f. 
Maisl'niit&rne&re Il; donc aufi Emefurc B: mais E meh-  
rtpareillcment A. Donc E eit commune mehre  de A & Bj & 
parant par ln  defl: de ce Lure A & B font cornmenfurables. 
r c  gu'il fauoic dernonitrer: 

pay cely elTenident q u ' t , ' t a n t p r o p o / e ~ d ~ ~ ~  nombres eommr C& 
ligne dro& comma 4 p'i.tjrraai/e de ~ Y V H W Y  vnr art- 26 ,. 
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364 .- D I X I E S M E  
trs ligne droi8e,i laquellcjdit A oomm k nombrc C t! jtaw nom. 
h e  D: Car dirri/nntA ee arctant de parricl q n l r r  p'ily ad'vnirrr. 
au nombre C ; $- on pend vnr ligne droitfc B, contrnnnt antant 
~ireUespar/icr q w ' i l j  a d'*nitr au nombre P : alors ~bra iB, 
comme Io nombrtC 4u nombr<&ainji pu'ilq4m~nifePo pwpi 

drmonjtré. 
De ce? appert derechef, par quc,Te panier on peur (ellani don, 

nctdsux nombres,& uns bgne dvoiac, ) trouun .une autrr lignr 
hoic?e,lr qunwi dr IqireUcfiir RU quané de la do"nee cornmenom- 
breà nombre. CM s'al f a w t  trouum une ligne drarUc, aa quarrl 
de lujucllejdir Ie quawédc la ligne A . cornmr Ir nombre C rB in 

nombre Di il faudra trourr~r arnJ qcre drJk la ligne 6, à l~quellt 
l o i r  A camn(e le nombrc C e& au nombrr D,puia/oit trouwee par L 
i i p. 6. la rngjennc prop. entre i c c h  A 6 B: Le quard de AI- 
ra au grrar~c'd'i~dlernoyunr prop.comme I c  nombrecau nombrrD. 
Car lequarré dedf irn (par  Cr cowLde In ro.p,6.)ru quarré ha. 
drtr moyennrpvop. commr A à B; &pmtmt  mmmc Ir nombrr C ai( 

nombre D. 

T H E O R .  j. PROP.  VII. 

Grandeurs incorninenfurables, ne font entre 
clles cornme nombre à nombre. 

Ccltc dcmonItration cfi aifcc. Car fi les graiidcurs'don. 
t i res eltoiciir cntr'cllcs comme nombrc + nombrc, cllcr fc- 
roicnr commenhrablcspar la 6.p.10, ce qui cfi conuci'hy- 
pstheîc. 

T H E O R .  6. PROP. VIII. 

Si deux grandeurs ne [ont enrr'elles çomme 
nonbre ànombre , d e s  icronr incammen- 
furables. 

C c k  demonfiration clt aiiG facile. Car Fi lcs randruri Y donnçes cfioiir commcnfiirables,il faudroir, qu'cl esfufeni  
commenombrc a nombrc par la S. p.  IO.  c e  qui ckionrrt 
sqltïc hppo thcfe. 
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B L E M E N T .  3 3  
T H E O R .  7. PROP.  IX. . 

Les qunrrez defcrits fùr lignes commen- 
luriblés en longitude, fonr entr'cux commc 
nombre quarré à nombre quarri : Et les quar-• 
rez qui [ont entr'eux comme nombre quarrk 
ànombre quarré,onc les coitez cornmenha- 
bles en longirude. Mais les quarrez dehirs  
lur lignes incommeniùrables en l~ngi tude~ne  
font entré eux comme nombre quarré à nom- 
bre quarré : Et les quarrez n'eitans entre eux 
tomme nombre quarré à nombre ont 
les collez incommenfurables en longitude. 
Soicnt Iex li nes A & B % commcnha Ics en Ion- 
giiudr : Ir dis quc leurs 
quarrez font entr'cux CG- 
mcnom brc quarrk à n6- 
brcquarré. Lnc..,.., E.1.d F. g. 

Car puis que Ics lignes A & B fonr commcnr. en longicu- 
dc,clles feront cnrr'ellçs comme nombre anombre, par h y. 
?.IO. soit donc A a B,commc le nombre C au nombre D , LV 
Icr quarrcz d'iccur C & D Coieiit E & F. Or les quarrez de A 
&Bfont en raifon doublce dcleurs coficz,par la zo.p.6. I r <  
lcsnombtc~ quarrez E & F iout aufi en raifon doublce de 
leurs cofiez,par la ir.p.8. Donc Ic quarré de A cfi au quarrt 
d e B  , cornmc Ic nombrc quarri E eft nu nombre quarré F;. 
C'dl a fqauoir cil raifon doublct dcs cofiez A & B. oii des 
oombrcs C & D,qui font eii la mcfine raifcin que 1ss lignes 
A&B. 

Pour la fccondc partic Soit le quarrC dt A au quarré de B. 
tommele nombre quarrt E au nombre quarri: F : Ie dis 
qucles lignes A &  Ccront comment cn longitude. Car par 
ial0.~.6.& rr.p.8. laraicon dcs qunrrcz aux quarrez , efi la 
raifon doublee de lcurs coitcz,& partant corne le cofié A au 
mfie 9,ainfi Ic nombre C au nombre D, puis qiie leiirs rai- 
rons doubIecs Conc e des. Donc par la 6.p. IO. A Sc B ~ c  
(ommcii~urablcs en f ongirudc. 
Ppkrla 3. pzrrio foicnt les lignes d m i 4 e c  A &  B i~corn- 
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menrurables eii lofigitudc. ï e  dis quc  leurs q u a r r c z n e  (on! 
emr ' cu~ ,comrne  noiiibre quart2 à ilombre quairi. C a r  i l r î  
quarrez  de  A & 8 eltoient ainli que  nombr r  quarrc a nom. 
b r c  quarre , icelles A& B feroiciic cornrncrifurables rnfuu3i. 
tude contre i 'hypothek. 
Finablement les auarrez dc A & B n'cfians cntr'cux co'm: 

nombre qiiarrl: à ,;ombre qiiarrt:. I e  dis qii'cllcs ronrintom. 
menfurables en longitude. Car  aurrcnienr lcurs quarrez fc. 
roiciir: (par la prem& parrie ) comme i~umbre  y k r i :  àni: 
brc quarrE,courrc l'hypothefe. 
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S C H O L I E .  
I I $ ;  natrr qua& deux premieres parties de ce/lcpropofiion s'en: 

ttnd a@ des lrgnes inex@ablespai nombres , pousueu yu'eIICS 
Fiter conh.nenfïrables en longitude ; commcjîlts quarrez de A & 
B@wt 11 & j. Leurs cojfczjëroient J I L .  &f j, qrrifint inex- 
;irrable~par nom6rrs. routrfsir commenj. Car pfir la  20.  p A. rr. 
/mii:l3. enraifindoublrdeir rz. à Jj.Malr rz.e/? quadruplede 
1 ~in$!ecop;d)rn double du c o l f i  B,par 1h IO. d.5. Car h d o ~ ;  
ilr rayon doubke e j t  q u ~ d r ~ p l c .  

THEO.  

Si quatre grandeurs font proportionneles; 
&la premiere efi commenf~irable à la kcode. 
la troiiiefme fera aufi  cornmenfurable à la 
quatriefme. &e fi la pre~niere elt incornmc- 
fuïable à la feconde, la troifiefine fera auf i  in- 
commenfurablc à la quatriefme. 

L ' E  MME. 

Soiciit quatre grandeurs proporc. A,B,C, D: G 

Trouiicr deux nombres plans dilfemblables. c'cR à dire, qui 
aefo;ent ciirr'eux comme aombrc quarrt  à nombac quarrt? 

A eltcomrncnCurable a B,Ie dis que C k a  aufi  
t ~ m m r i i l .  a D. 

Car fi A e i t  commenfurable i B, ils icront cil- 
fr'cux cornmenombre a iiombrc, par la 1. 
Mais comme A b B,aid C a D; Parrat C c h" i 'O: D, 
tomme noinbrc à nombre;& par ,c~fequenc  CG- . 
mcnr.par la 6 p.~o.@e fi A efioir incomm0nf.i 
E:ledis que C Ceroit auGincommen~urableaD: 
Car A &  B nc fcroient pas comme nombre an& 
h p a r  I a 7 . p . ~ ~ . ~ a i ~  comme A à B ,  ainfi CID: 

I 

I 

donc C n'efi pas à D comme nombre ànombrc, t 
&par confcqucnt incommenC, par la 8.p.10. 
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369 D z X I E S n l E  
Soir pris qu !con7tre nombrc @.arré A ,  vn A i6. f l : td  

m t r e  B non quarrl:. Is dk qu'iceux nombres A & Bfint  plsn, di;- 
jëmblables. Car s'ils cjtozent y1an.r femb1r6krj ilrkrosent commr 
nombre parré à nombre quané, pnv la 26.p.8.h partant A +ii! 

nombrequarré, aufi B feroit partipar la t.+ p.8.contre l'hypo:hr- 
fi. Donc A$, ne font entr'eux commc nombrc yuarré à mrnbir 
quarré. 

PROB.  3. PROP.  XI. 

Trouuer deux lignes drolQes incoinmenlu. 
rables à vne ligne rarionele propoke, Cfaucii 
une en longitudekulemenc, & l'autreen Ion. 
ginide & y uiffance. 

Soi t  la ligne rationclic propb- 
f i e  A ,  a laquellc il faut rrouuci A - Bas. 
deux autres l i o n ~ s  incornm~nfu- p . - 

&J - 
rables, l'vnc feu~emcnt  en  longi- Cd& 
tude, & l'autre en longitude &! P- 
puillànce. 

Soient trauucz par le lemme precedent dciit nombrrsti, 
& C, qui neioient enrr'eux comme nombre quarrE à iiornbrc 
quarrr : Item par le coroll. de la 6.p.10. [oit rrouuccla lient 
LI, dclaqucllc le quarr t  ioic au quarrr dc la ligne A ,comnc 
le nombrc C efi au nombre B. Or d'autant qu'iceux q u m z  
d e  A & D [ont conimc nombrc a nombrc, ils h o n t  comrnl. 
cnrr'eux yar la 6.  p. Io. Mais n'&ans pas commc nomb!c 
quarr t  à nombre q i ~ a ~ t é ,  ils n'auront pas lcs coftct A & I) 
comrnenl: en  Iongicudc,par la s.p.10. D o n c  les liçnesdroi- 
Qes A 8cD font commeil f~~rab eil puindnce feulcmeut : l a l i -  
gne D eB donc lapremiere rrquiCc. 

Maintena nt b i t  t r o tmc  la li;ne E rno)(eniieprap. cnrrcb 
4 D, par la 1,3. p. 6. & icelle E fera la iicondc Iigiie denaa- 
dee :car puis que  par le corol.  de  la zo.p.6.k quard de A ch 
au qnarrb d e E  tomme A à D , & icelles A & D font i r icüm- 

rnriif.cn longitude,comrnc il a clte demonltrl: : le quarit de 
A lcra auf i  incornmenfurable au quarré de E,px la 1o.p.10, 

parquoy les liqncs A & E Tont incommcnl. en  puiffancc,& 
par le corol. de la 9.p. 10. eues f i n t  auni ~ncornmcnf. cn Ion. 
gitudc. . 

S C N O k l L  
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f;oiii r. donc l ~ l i q n t  D Jeva via, l aqur l lc i l  appertefirc ;nemi :  
e n l o n g d e  à A , mars cotlrrntnr en pui@nre. Mdir E r f i n t  

myenncprop. e n r r e A j , * D  I r o  :Jr* J 100, gis  e/lrnrommcn. 
rint ta lonpt.  que puifanct 2 A 5.  

Dounot Ayant del~i,~élclrmr~rc~recrlen:,fi~e~t ncanimpins d'ire: 
lu7 en h iaottjlrrflron (3 d t p .  

T H E O R .  y. PROP.  XII.  

~ c r  grandeurs tornmeuLmNer à vne autrC 
font a u f i  coinmeniùrables encr'elles. 

Iaicnt les dcitx grandeurs A & B, ~ o m -  
m d  chaciinc à la grandeur C. Iedis 
qa'cllcr lent cornnienfurables entr'el- 1 

1 Si de deux grandeuts I'vne eR CornmenCu- 
A a  

D, IO. E,1: 
F, 1. G,3. 
H,J. I,+&6; 

les. 
Car piiifqnc A & C font commeid 

ice!ics feront cornnie nombre inombro - 
pr!a J.P.IO. & foit commc Ic nombre 
D au nombre E. Dercchcf puis guc C 
kBfoiit commcnC C fira i B , comrnc 

1 

nombrcanonihrc,& foir ecimmc lcn8- 1 
h F a u  nombre G .  Soient pris par la *Ca 
( p . !  lcs trois iiombycs TI,I, K ,  l c s p l u ~  
purs conrinucllemcnt proporrionnaux, felon Ics tail'oiis de 
DiE, & F i  G i tellcmcnt que H toit h f commeD à E, c'eR 
idire comme A à C ,  & 1 i K comme F a G , ctit à dire com- 
t eCaB.  ~ o u c ~ u i s ~ u e ~ e f i d C , c o m m e H a I ;  & C a B .  
romme 1 à K, par raicon cgale A fera a i3,conimc H a K,c'eft 
:hie comme nombre à nombre:& partant A & B font corn: 
mtilC. par la 6.p.10. ce qu'il falloir dernoufirer. 

l 
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370 D I X E E S I I Z E  
rable à vne troiiiéme,rnais l'autre incommenf. 
icelles grandeurs feront ïncommeni: enrrd- 
les. 

Soiènt dcux g c a u d c u ~  A & B,(cn Ia prncd&rc figurc) def. 
quelles A Coir commciif. à C ; & B incornmcnç. à la melme 
C.Ic dis que A & B font incommenL entr'elles.Car fi B elto:r 
c6mcnf.g A, 1eqnelA cfipoCk aufi  commcn[: a C ,  par  Ia i i .  

p.10. B ~c C feroient commciiC contrc I'hypothefe. DcncA 
& B ne font commeal: cc qu'il falloit dcrnonfircr. 

T H E O R .  Ir. PROP. XIV. 

Si de deux grandeurs commeni: l'vne ellin. 
commed. A vne tierce, a d 1  kra l'autre àla 

Soicnt dcux grandetirs cornmcnf. A & B, & queA 
îoit incomment i l a  t iercec : i c  dis que B & C G t  
aufii incommeilfurables. 

Autrement, ii B elt commeni: à C , il fera aufi 
~ o m m e n f i t i . ~ a r  la iz.p.xo concrenoltrc hyporhe. 

monfircr. 
fc : donc B efiincommenl. a C : ca qu'il falloir d e  Abc  

Lcs $randeurs commcnfurablcs h des incommcnlurab:~~, 
font auffi incommenf. cntr'elley. 
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Ekans &nccs deux lioncs droi t tes  inegaies, trouuêr CG- 
h ~ k t p l u ç  peur p?us qiie lapluzpcciw. 

sortnl donnees les deux lignes droi- 
t i e r  inga!er AB C ,  derquenef A 0 
cjla phgrdnde  : 6 il fast t r o w e r  
rombien la Ligne AB peur plu4 7ae 14 
liant C. S o i t  d+it [ur AB le dmy A p i  B 
rerrle ADB, diins iceluyfiir atco- c 
rnohcdri egah à C,pm !a 1.p. + &/o!tmance DR. le dis qrrr AB 
)rrrplm que C d e  qnarrLdc BD. Car  dmtant  que l'rn$e D e;f 
aw demy cmclc,ïl e/?droicTpar la jx.p.3. &par la 47.p.r. l e  9uarr.e - 
hAS/era ega! arrx qrarrex de A D ,  DB ; & partfint A B p o ~ r r a  
) !M~u e RD, cmej?À. dire que C. drs guawide  BD. 

Scmblaiilemeiit efkaiis doiihees deux lignes droiacs, en 
irouiiervne autre poiiuanc icelles. 
foxnt cionmerles dcax lignes n'roiBcs AD,BD: & ilfaut trouutr 

weiifne droiAe quipurffe icelles. soient popes icslies AD,BD 2 an- 
$edrotZfD,&ttrréAB. IL cjteuident ya'tcelle A B p e u t A D  &P ED, 
;u~~qu~par la  +7.p.t. Ir g u a r r é J ~ c e l l e ~ B ,  eltegai nrrx quarrrr dr 
/C, BL). 

T H E O R .  12. PROP. XV. . , 

Si quatre lignes font proportionnelles,'a la 
preiniere peut plus que la kconde dii quarré 
dvne ligne qui luy eit c6menfïnble en lon- 
gitude: au% la troifiehe poura plus que k 
quarrieiine du quarré d'vne ligne qui luy fera 
coininenfirable en longitude. Que fi la prk- 
miere peut plus que la feconde du quarré d'v- 
ne ligne q u i  luy [oit incornmenfurablé en lsn- 
girude: au f i  la troifiehe pourra plus que la 
quarriefme du quarré &ne ligne quiluy fera 
incornmenCurable en longitude, 
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37% D I X f E S A 1 E  
Soicnt 4. l ignes  proport.A.B,C.D , d< qiie A 7 

pu i f i  plus que B di1 quarrk dc E ,  & C plus que 
D du quarre dc P. Ie dis que a6me A fera corn- 
ficnf. ou incommenl.i E,ainfi C fen  comrnnz- 
furablc , ou incommenlunblc à F. 

Car puisque A, B, C, D , font roportion- 
n d e s  , comme Ic quarrir de A P era au quar- 
r t  de B , ainfi le quané dc C fera au qua& 
d e  D , par la z i  p. 6. Mais Ic quairé dc 
A eft cgal aux quarrcz de B, E ,par  l'hypothefe, & l e  qumd 
de  C aux quarrcz dc D,F: donc aufi les quarrer de B, E,f& 
a u  quarrt: dc B,comme la quarrcz de D, F,au q u a n é  de D:& 
cn diuifant comme lc uarre de E fera au quarrc deB, ainfilc 
quarr l  dc F au quuré%e D; h- par la i r . p . 6 .  comme la liuat 
E iera i la ligne B,ainfi la lignc F a la  ligne Di bc en changeit 
comme B à E,ainfi Dji F. Doiic puis que comme A a B,ainG 
C i D, & commc B a E aiufi D a F , par raifon c ale comtnr 
A fera iE,YnGC i F  : Eipar1iro.p. la. fi A r i  commrnl 
a u  ihcomrncnf. a E ,aufi C Ccra commcnL ouincornmtni:i 
F: cc qu.11 falloic dernonitrcr. 

THEO. 13. P R O P. XVI. 
Si deux grandeurs comment Cant iainres; 

l a  compofee fera commenl. à chacune de les 
parties : Et fi la compolee eit commenlurablc 
5 vne de fes parties, icelles leront commed 
entr 'eks. 

Soient iointes dcur gr2dcurs Ac 3' , u commenc A B & BC : Icdis  
q.ie la compolee AC, eft commcnfiurablc i A B,&iBCpxl 
ues d'icelle. 

Car puis que A B & BC font eommcnfurablcs,elles auront 
. VIX commuiiemcfurr, laquelle mcfuranr AB & ~ ~ , m c f ~ r c -  
1aa~f I - i  la toutc AC,par ia ~.cocn.fent. Partant la toutc AC ch 
commenf. a îcs parties. 

Pour la fecondc partic. Si  la toutc AC eft commenî. ivnc 
de Ces parries ,icelles feront cornmenfurables cntrdies. Ca 
fi  AC & AB, font cpmmcaî, clles auront v ~ c  commune meq 
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Z L E M E N T ;  3 7 i  
laquellc mcfuraat ic tout i~ Ic retrlnché , mefurcra 

$,,fi refit par la ?.cornm. fcnr. Partant le rctranc hi- & Ic 
, 1 ~ ~  icront conimenf. d'aumnt qu'ils ont vne c o ~ m u n c m e .  
L a .  

C O R O L L A I R E ,  

Si on conïoïnlt deux grandeurs incoinilié- 
Iiirables,la coinpofçe k r a  incommtni: 2 cha- 
runede Ces panies:Er fi la compoke eR 'inc6.- 
menLi l'vne de fes parties, Icelles parties fçïijq 

incoinmeni: eqr'elies. 

Ioicnt conioinQcs deur grZdeurr 
kcommenl: AB & BC : I c  dis q i i ~  A 

B 
C 

htoute AC di incommenl. i vne 
rbaconc dc Crs parties. 

hutrement,fi AC citoit commcn[: j AB,eIlc Ic feroit a u n  
iB~,carlacommune mefure quimcrurcroic AC & Ieretran- 
r h é ~ B ,  mcfurcroit aufi le refie BC,par la 3 .  com.fent Er par 
talA8 & BC fcroienc cornmanl (ce qui efi cGue l'h porefe.) 
D k  AC &AB Coiir incommcnCll s'eiiruiura le mc ? mc in& - 
8airnr lion nic que AC & BC foicnt incornmeiiCurables. 

Pour l+fcçonde partie : Xe dis que fi A t & uc,Cont incd- 
A a iij 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



174 A I X I E S i l l E  
m e d  que AB & EC i c r 6 ~  auiL iocoinmcnL Aunerneiitficl. 
Ics citaielit cornmrafu~ables.  L3 toute AC i r r o i ~  aiifi corn. 
mcnfurables à fa partie BC par la r6.p.i'o. conrre nokrc h;/- 
poteCe. Donc AB & BC font iriconimenL Par r n e f r n e a r p  
ment nous dcmonfircrons que fi AC & A E  font incoinmeiii. 
que AB & BC font auffiipcomincii~ 

$,il y a deux ligncs droiQes ;neg&, &h 
l a  plus grmde on aplique, vn refiangle egal au 
quart du quarré de la plus petite? ckiiiillar kr- 
n e  figurc qmrrée, & que le rcttagle diuifeicd 
le plus grande ligne cn parties coininenf. en 
1ongiriide;la plus grjde ligne pourra plus que 
l a  plus petite du quarrCdlvne ligne quiluy k ~ n  
cornmeni'. en lofigitiide : Et fi la plus grnnde 
peut plus que ln plus pcrire du quard d'vnili- 
p e  qui luy  Coir commenl. en longitiide, dit 
;iplilué vn reaangle Cur ln plus grnnde I i p ,  

egal au quart dv quarr i  dr la plus p e t i t e ~ i k -  
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E L E M E M T . :  175 

faillani d'vne figure qunrree : le reEtangle di- 
uifers icrllc plus grande ligne en parties coni- 

e .  . 3 

menl. en longitude. 

~ $ c n t  deux lignes incgaIes AB& C,& par la r8.p .  
(.furia plus grande A B [oit apyliquk v o  r e a a n -  

h 
$e egalau quarr d u  qu;rri: de C,dcfailknc d ' m e  fi- 
g u e  quarree,c'e, ii <ire d * v n e ~ i p c  e g d  i O n  a i -  
rrccoltk.) ~ t C o i t & c l i i ~ . r e & a l i ~ l c  coiirenu  de^^ & 
D6. Ie dis que GAD &-il@ font  comnienf, en 1011- 
itudc.qucAB pourra plus que C du 'uarrk d'vnc 

bgnC gui  luy fera cornmrnî.cn iongituIc. 

i 
Q'i1 ne h i ta inf i .  Soit  la l igne AB couppcc c n ,  

i chtuident que AF fera e g d ç  $DB,puis que  les tou- 
deux egalement en E,& loir f d ? c  EF egalc a ED: 11 A c 

i c r  AE,EBCanr egales,&aufi les retranchees EF,ED.Main- 
t c i i i t p i s  que AB dt couppcc en deux e p i e m e n t  en E,&cn 
dcurinegaI~me+it e n  L),par ia f.p.2. le rc&anglc de AD &DE 
auec le quqri: d e  E.iJ,feronr egaux au q u a r i :  de  BE , lequel 
n'efianr pa& l ,hyFothck q u c  le quart d u  qua r r i  deAR,quatrc 
f&Ic&igic de Al) & DB,& quatre fois Ic qua r r i  d e  ED, 
fanrcguxau q(ne&de AB.Mais quatre fois le reRangle d c  
AD & DB v i l a i t  10 qnlizrc d e  C , d'aurant que  par I'hy- 
pothefe lc r cdaug lc  d e  AD , & D B elt le quart  da 
quarri: dc C. P~iic le quarrE de  A B  efi ptus grand 

ue 16 quarrk da C . dc quatre fois l c  quarrk de E D , ou 
8t i tu isD =gai i i c t x x . p a ~  l e  frholic de la  +p .~ .pu i fqueFD 
eiidouble d e E D . 1 1 k u t  donc demonitrcr queAB& FD font  
cornmenfurables cnlongitpde:D'aqtant que AU &DR font  
pofres cornmcnl. cnlongirude,la toute  A B  fera au$ c z m e n ~ .  
riilongiyudea fa k a r t 3  Q B  par 1a-r~.  p. 16. Et partant a Con 
cgale AF, & a toutes Ics deux iointtes c n v n c :  E t  par coiire- 
quent au r&e d e l a l i p e F D  par la mefmc 16. p. IO. D o n c  Ia 
Ir 'ne droiac  AB peut  plu6 que  C ,  du  quarré dc PD qui  luy 
i! E commenfurablc en longitude. 
Pour laCeconde partic,fans rien changer à la çonfiruRioii: 

C A R  peut  plus que C d u  quarrk d'vne l igne  qui  Iny foit com- 
ncnr. en longitu4c.  I c  4isqjie AD Br DB feront  aiiG com- 
aielil: enlongitude. Car il ierz demanltré ainli qoe deil-US 
l u e  AB peut plus quc C du quart; de FD.Mais AB a efiépo- 
~e tpouu~ i rp lus  que  C du quarrt: d ' v l x l i g i i ~ q u i  l u y  elt cons- 

A a iiij 
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37 6 DIX I E S M E  
m e i d  tnfoii  itudc: & partant AB Gra cnmmcnl: cn Ion& 
r i ide i i rc l l r  f ~ .  Er pvir que il* c ~ m ~ ~ f e e  de FD,~I/II ,US 
comme d'vne,en c ~ m m c r d u r a ~ l c  cn Iogitudc ii laqaiticF0; 
lemefÏne9B icra aufi commenC en longiciide ài'aurrapar, 
t i c  compofec dc  AF,DB par Ic corol1 .d~ la 16.  p.io.Mais irrl. 
Je compoTee de AF, DB,cfi auf i  ~ornrncnf .  cn 1 0 n ~ i r . a  DE, 
puis  qu'elle e i tdouble  d'icelle : donc, puis que  cb~cuiied'i. 
celles AB, b&3 e[t commcnT. cn 1ong1t.a la cornpoire dc A?, 
DB ; adf i  AB , DB feront commeni. ciit?<\!es en loiigitii& 
par la ir .p. ip.& artant veuqr~e  la toute AR c6pofccdeAD, 
DB c ~ c o r n m e n ~ e n l o n g i r  i i cd l e  DB i q b v  i i c k s  AD,OB 
(front c o r n r n r d  enTon it. enu'e'lks par la 16. p. IO, cîqu'q 5 fallait dernonltrer. r 

S il y a deux lignes droitles inegales , &fur 
la plus grande on applique vn re&angle egd 
au quarr du quarré de 1s plus petite, ~ r d c i ~ i b  
lnnt d'vne &lire quarree , quelcre&tanglc 
d i d e  icelk plus grande ligne en iarties in& 
menL eii longitude ; la plus grade ligne pou^ 
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E L E M F N r ; '  !3V 
nplus que la plus petite du quard d'vne li- 
p e  quiluy [rra incommcnl.cn Iogimde. Q-e 
jilaplus grande peiit plils que la plus petite du 
livrri. d'vne ligne qui luy iok lncornineni; en 
longitude, &nt appliqui v11 rethngle fur la 

%' US grsnde ligne,egal nu quart du qunrrC de 
plus petite, EL defnillant dvne figure quar- 

rec i le r e R ~ n g k  diuifera la plus grande ligne 
en parties iiicommenl: . . .  en longitude. 

f 
Soient deux lignes ine  aie5 A B  Sc C, & fur la p lus  9 A B  loir app,bué (par iaz .p 6.) YD k t t a n g l c -  egal 

ru quart di1 p a r r c  de C ,  defaillanr d'vne hgure 
q>amc< & loir iceluy r&aiigle C P ~ C U I U ~ O U S  P D ,  
C~incommci~f"ral>les rn  iongitudç.Ic d,s que A B  
pur ~ l u s  que Ç du 'quarré d3vne &ne qui luy eR , ., 
~comrncaiiirable c n  1ongitude.Car ay5r coi i i t ru~t  , 

kfiibhb~crncnipe A B  peut plus que A C  du quar -  
té dhQP I lfauq&nc demonfircr  que AI! & I D  
foqtincgplmnf..ei) lone;ir,D'aurant quc les l ignes 

, ~ Q D ~ ~ , Q ~ ~ ~ ~ C C C ~ C I ) ~ C  prop. nous dcmonfircr+ 

A @ .@,DBfont pofcGs incoPmcnf:cn Iou~ i t . l a  roiire ~ 

#i Îcra aulIi incoinqicnf. cn  long. a.Ia pa~t i e  DR pqrla 17 .p,' 
10. Mais DB eR comrne~iqrab.  p l o n g i t u d c  a la compofcc 
~ C A F ,  DU, vcn que celte-cy elt';louble de cellc la: doiic 
put de ccs deux lignes comqxnG @clle DR éfi fncommenC 
rnlong:iu+a AB;  k c o n i p ù l h e d e  XF,'DB fera aufliincsrti- 
mcnhniong. à Iamcfme A B  par 1s 14. p.ro. E t  pour autatir 
l u t  AB compofec de AF, QB c q n m  vne, & de E Q ,  ,$km- 
<ommcri$ c n l o n S . à l 3 c o m $ ~ f ~ ~  de A F ,  DB ; l a  m e l m  A #  
En aufi iocornm,mf.en I q g .  6 FD ,par Ic corol. de la 17 .p: 

PB peur p)ur quç  d ~ ' ~ ~ i a ~ r e  . de .. FP,qiiilul . eit  iu- 
cornrneyh ioq+ude. , 

A f a i ? i t ' i i a i i t & & ~  S c u c p ~ s  q u e  C dit q k m é  d ' m e  Ijgile 
l u l u Y i i f  i n i u ~ r n ~ n ~ c x ~  jonyruds,  & l u i  Leile eR i p .  
pliquevn r&angle egal au  yarr di1 q u a r r i  de C ,  Pr dçfaiildr 
ha:figi~rc uarrce, ~ c ~ i i $ i c f i m ~ l e  d$iL AB c l  prr i ic r  
g , ~ ~ . ,  IC Bir qii.ialiiir *D,DB iun t  i~icoiomcnT.cn loiig. 
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378 DIXZESME 
Car nous dcmonftrerons comme deuant 4 Ics mrfmes choks 
citans conltruiQes 1 que AB peut plus qùe C du quarré dc 
FD, & qu ' i cchs  A B  & FD font incommenf.en longitude: & 
puis quc AB CR c o m p o k e  dr FD & de  AF , DB ioiiiacs en 
vne. icelle A B  h a  a u 5  incommenf. cn longitude ilacon- 
p o k c  de AF,D El par lc corol.de la 17. p. dc cc liure. ivlaish 
compofee de AF, DB efi commenGen 1ong.à icelle DB, puis 
qirc celle I i  cfi doiible de celte-c D o n c  puis que ABcfiin. 
aommenf.cn longir.  a la cornpo f eede  AF,DB,icelle A B  l'eu 
a u f i i n c o m m c n ~ e n  Ion ir.aDB , par la r4. p.  IO. Er parrant 
puis que A B  compofec c f  c AD,DB eik iricommcni~ en longs i  
DB, icelles AD, DB feront a u f i  incommeiulrablcs enion. 
gitudc entrèlles p;ir la 17.p.m. ce qasil klloit drmonltra, 
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wfi4lement a I'cxpo/ee f.Ttiom!trA. C-& W;S ?w,A&B 
/pnt rommens. en jrzfhm ; 1s qram' & A f e ~ a  wm- 
m m .  au p r r é d c l :  MA* do *$ne q k n ~ r ê  de B, e p  A 3 C 
ru f i  comrnenc Ir quarré-de C, polurce rjne B, C e/i'anj r o n n r n r n ~  en 
longit~de , eller lefi'orrtmfi m pwt@cr. Donc par la iu. p. ro. L r  
qtaarre~de A & C, /ont pareillenntt cornmmfi entr'eur. P~rquoy 
C di comnenJ en puiJaatlce a isclle A. Et p o m e  yua des deux lignu 
B b C  commcnJ an l o n g i ~ d c .  B e,tinmmmsn/. eq longitrdr &A; 
Pn lm r 4 .  p.Io. Ç fm art$ incornmenfi en Lpng9ude i la rnefmed. 
Donc C epcomrnen/. à Afiuhnerrt e% prfr,y~nce. E t  porrce gslc B & 
C, commcnJ enpsr$anc hl e y n r e e  rationele A,[onr rationdes; ciles 
(wont drwx ra t ionch commnf;an iongitwie je~trdler , mais en 
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T H E O R .  17. P R Q P .  XX. 
Le reaangle compris de deux lignes ratio. 

neIes cornmenl: en longitude Mon quelqu'v- 
ne desmanieres cy deuant dites, eit rationel, 

Soi t  vne c x p o ~ c e  rationele A, & 
lere&anglc BD compris f o ~ s  BC, h A +  
CD ratioireles cornmenCenlongi- 
tude, filon quelqu'vnc des hanie-  
rcs 9 dclfus dites : Ic dis qu'iceluy 
~rRan lc efi rationcl. B Car I fur BC on faiQ lc quarrc (;r D 

BE, il fera c o m m e n h  quarrc dc Iarationcle A par Ia~ .d . r~ .  
pnis que BC rft rationck c o ~ m e n f . a i a  rationele cxpoleeA, 
on en longitude & puiKancc, ou  en puiRincc ieulcmrnt. Ei 

puisqile BC ou EC, CD Tonr commenf.cn IangitudeIcar BC 
CD on t  cfie pofces rationela commcni: en Iongit. cntr'el- 
Ics) &par la 1.p.6. comme EC efia CD, ainh EB ; BD ,par18 

1o.p.10. EB , BD feront a u f i  commcnf tcIlcmeirt doncquc 
i c  quarr? dc A, & Ic ~c t tanç lc  BD [ont commcpf. au q u a r i i  
EB ; & partant commcnl. entr'enx par la I L .  p. Io. ~ a i s l c  
qiiarri  de A clt  rationel par la 8.d.10. ~ o n c p a r l a 9 . d .  IO. la 
ccttaiiglt BD fera aufi rationcl: cc qu'il falloit dcmoniircr~ 
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S C H O L I E ,  

T H E O R .  18. P R O P .  XX1.J 

Si vn rehanglc rationel a l'vn des collez 
rationel , il aura auK l'autre coité rationel : & 
iceux kront entr'eux commenC en longitude. 

Soide  rcflin$le ratiosel DB ayant 
Itcoitc CD rationcl: ie dis que BC 
leraaulsi rationel commenf. cn longi- 
tadc à CD. 

Car fur DC,foit fais lc quarre AD, 
leqiielîcra racioncl par la 8 .  d. IO. Et  
romme Ic reaangle au quarri: , î infi  I‘il 
C B I  CApar la i.p.6. Mais le quarrE & le rcfiançic font m- 
m a u x ,  &partant commenf Doncpar la xo.p.ro.CB & C A  
oliCD ion cgale, feront rariondcs &.commcn6cn longit. 

b i t f e v e E T a n g k ~ ~ b , & l a ~ i g n c C ~ f ; :  BCfrrn donc?rr. qk 
ylrommen/. en longitnàe d f 3 .  Car e u e  e f l d o d l e  d'icellr. soit dc- 
i r i h e f ~ ~  1~,&1a ligne droise CD J 8, ~'rutrae& BCJ~YA J II. 
picrqftomrnenf enlongitudc,à C D d 8 .  carJion diui/c J iS, pau 
V!,praiu'cndra J<,c'eJ? 2 dire r' E qui e p  ::&parr~nr f I 8 ep d J 8. 
iimme 3 .à t ,  c'ep à dire cmme nombre À. nombre; Qj. par con/eqtrët 
iommenj: cn longitnde. 

L E M  M E .  

Trouucr deux lignes droiAcs - ... n t i a w l c s  - c ~ ~ c o f ~ a b l c ~  
apui(iiuc~ leulemcntl 
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Le reanngle &pris de deux lignes droites 
rationeles coinnreni: en puiffance kulernetir, 
efi irrationcl:& la ligne droite qui peut iccliiy 

elt irrntionele. Soit icclle appelee n/lediale. 

Soi t  l e  r c t t m g l e  C F ,  (en la figiirc dela  prop.Rrecedtntej 
compris de deux lignes ratioiieles D C  & BC commuiien 
p ~ i i & i ~ c c  feulerncnr. I e  dis qiie le reLlaiiçle cltirrrtioiiel:& 
la l igne  qui peut iccluy , parcillcmriit irrati~iiele ,qui doii 

cftre appelle: mcdiale. 
Car fi fur la rationele CD o n  defcrir le quarre AD ,il feu 

rationel,& fera au  rc&an?le CF,comiilc AC o u C D  foi1 e l l a .  

ie,efi i RC,parla r.p.6 .  Mais AC &BC foiit iiicciinmen?en 
]on+tude : donc par la ro.p.lo. le quarrti .ID, & l e  rec?an$c 
~ ~ t e r o n r  incomrnenf. O r  lequarrc  efirat~oiiel:  doiicpr la 
1o.d.10. le rc&aiiqle Ccra irrationel; & par la II .  d IO. l a l i p  
qui peuticeluy fcra aufi irrationele;& Ioit icelleligiicap?:l- 
lee mediale,pource qucle qua r r t  d'iccllc elt esalaurettan$ 
corn ris fous les rationcles DC , CB comrneiiî. enrr'ellesen 2' pui ance feulemcnt,& par c o n k q ~ i e n t  moyenne prop. exri: 

icelles rationelles par la I 7.p.6- 

S C H O L I E .  

P o w  donc f~cilement defbir Ir ligne mediale.  no^ dironr i19 
mpre wne l i p e  irrnrionele, m o y e n n e  proporiioncIe entre deux /!y?; 
raitoneles, entii'ollrr commrnfrrr~Lles in p w j j h c e  finlement. onhi 
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E L E M E N T .  383 
trlieq>iripent v# re8mgle contenu/orr6s dem ligne3 ra:ionaks -- 
vmfurables endelles enpuiJànteje~ltment. 

Etf~ut noter que le quarré d'icrlle lrgne mediale, O* reAangglc 
imtionel qu'ellepeut, eJ aufi nomme media1,porcr ce grd'ilejt v ë  
pop. entre lu qt~rre~d'iceller 1zgn.e~ rationeles commenl; entr'el!es 
spuij~ncr/eulernenr, non fnile pourtent etrrrndre gm toro 
rrdanglcmrdinlfiittouJo~rs contenvjàw deax lignes droiftes R- 
rnrionrles cornmen/: en puifl&ice ~eulemrnt , tel qu'eh' le rnedid CF: 
arrl m nduient qrrelqrcefools nafremrnt, commele *erra y-apres. 

LaligneDCjoit z,&BciT 8. Le reii.ingla BD Jera ~j t. qui ep 
itrntionel;&jera di8 mpdinl, mars la ligncpouuüt icelrvy @ i d  jr. 
Iqrrüeon nppele mediale. 

T H E O R .  zo. XXIII. 

Le quarré d'vne ligne niedide applique fur 
vneligne rationele,faiLt l'autre coité rntionel 
commeni: en puiffance feulement à la ligne à 
laquslle Ce faiQ l'application. 

P~urappliquer fur vnc  ligne ra- 
~onelc vn rettatigle cgal au 
puarrc d'vne ligne medialc au- 
irement & p l u s  facilerncnt quc 
par la4r.p. 1. Il faut en premier 
!ieupolcr q;ielconque ligne ra- 
rionelr, en ecoiid lieu la mediz 
Ic, &cherchu la tierce propor-  F 
uonnele, IaquelJr fera l'antre coite du rettangle : car par Ia 
17.p 6. Ic qnarri: de lamoycnnc cft %ai au reRangle dcs rx-  
urnes. 

Soit lamediale A,lc quarrc de  laquelle fait applique iiir la 
lignerationele BC'faifant le rc&angle B D : l e  dis que  BC & 
CD,lmr~ation~Ics commeni. co puiffance kirlement. 

Car A dtant  mcdialc, elle peut vn rc l laagle  compris de 
deux ligncs rationdes commei~i: en puiflance fculcmcnt, au-  
trement elle n e f ~ r o i t  di& mediale: Soir donciceluy tefian- 
tleEG, contrilu Tous l e ~ r a i o n c l e s  E F , FG cornrnenr. cn 
pu~~~ccfeuIernent .  Er pource que A , p a r  l 'hypatefc peuC 
1 ~ $ k r e & n ~ I ~  JJ~:Iccux~e&ziiglcs  BD,EG feront egaux, 
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3 $4 D I X J J ? S ~ ? ~ ~  
&Far la r4.p.6.ih rurt lntlcs coftez reciproqucs, fpuoir qiiè 

commc RC a EF, ainG FG a CD, &par 12 ~ z . ~ . 6 . l e s  quarrez 
d'iccllcs lignes feront proport .  Mais le quarré de BCligne 
rationclc , clk c o r n m c d  au qua& de EF au f i  li$nc ratione- 
Ic :donc par la ro.p.io.lc quarré dc  FG fcra auili ccmmcni. 
a u  quarr i  de CD ; & parrantles lignes FG, CD ieroiir corn. 
rrienf. admoins ch puiffance, & le quarri- de FG efiant rario- 
ticl,lc quarr t  de C D  feraauf i  rationel;  &par  confeqiientlc9 
lignes CB & CD ferdnt rationeles. O r  qu'icelles BC & CD 
foicnt commcnf. cn puinance fenlcrnenc. 11 cft euiden:par 
ce  qui a efit. demonf i r i  a l a  rr .p.~o-.Car fi elles cfioicnt com- 
menfurables cn lonçitude, Ic reBanqIe BD feroic rationel,& 
nous  I'auons *oG medial, c'efi à Arc  e p l  au quarré de la 
mcdiale A. Donc Ics i igncs BC & C D  Cant inco inmcd CU 
' longitude. 

Vne ligne droiQe cornmc'hrable à vne li- 
g e  mediale,eit au f i  mediale, 

Soi t  la m c d i d e  A ,  à laqud- 
Ic [oit cqmrnciirurable Ia ligne 
droiBe B. ï c  dis qu'iccl!e B eft 
aufi c a r  medialc. [oit p*pofec la ratio- e-1 
b e k  CD, &fur icelle appiiqut. 
I c  rcLtaiiglc CE egal au  quar té  
d e  A: Item fur la rneime ratio- F 

iiclc CD foit appliquec lc rçRangle CF c a l  au quarré. del, 
D'autant que  lc q u a r r i  de la  mcdiale A,c i". tappliqui: Turlara- 
t i o i i dc  CD,lZautrc cofiÉ DE cfi rationcl comrnciilur~bk en 

pinÆa!dcc 
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pifance feulement à CD, par la 13.p.10. Mais A & B e h n s  
cmmeiiîurables, Icurs quarrcz (ou leurs cgaux reftangles c 
E,B: CF) fcront a u f i  commenf. Idais par  la r.p.6. comme C 
E e f i i  CF , ainfï 13 ligne droi& E D  eft  a la ligne droiae 
bF:Doncpar la ro .p . ro .ED,DF.  i;roiircomrncnC. e n ~ o i i -  
pude.  Mais la ligtie P D  éfk rationele,  & incommeni: cri 
;ongitude a la l igne CD: donc a u f i  DF e[t rationele & corn- 
~eiiC.cnioiigitudc a la nidime CD , par la r.+.p.ro & partanc 
puis  qu'icellesjCI) , DF îonr rarioueles , elles fcro,nt corn- 
mcnfurables en p iKancc  feulemeut , & parIa ZZ.  p.10. le re- 
tlaii~lc CF compris Cuubs icellesCD,DF fera medial,& la Ji- 
nnc  Bqui peut iceluy reRaliglf,fei-a aufi modiale: ce  qu'11 faIl 
hr demonft~er. 

S C H O L I E .  

So~r-4J~zoo.BlTir1~8, CD+ Donc DEfirr  O'IZ; 0 DFi8 
i mmenJ rnrr'dles : c.w elfes  f i n r  comme 5 i 4 . 0  DF e/t tommen/. rn 
;uifinte~enlrrneniR CD ; B p a r  ton/equent l e  retfanglr C F , y i  
1 iii,$ mediai, & i n  ligne B4ir i z8 ,  p ipewr  iceiwj,au/Srmtd*lk 
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Tronucr dcux lignes medialcs commcn fiirablcs cn long;; 
tudc : Item dcux c o m m c n ~ ~ r a b l c s  cn puiflaiicc reulemcnr. 

r - - - -  
Or i l  ep à n r t n  p'anrarr qre t rute l ig ic  droite rommen. 

4 une medùle,firt mrdin l t ,  ntrnimoini ~ontelipne mrdu- 
i ! 

A B C  

T H E O .  22. PROP. XXV. 

Le re&tangle &pris de deux lignes medial:! 
commedurables en longitude , eit a d 6  me. 
dial. 

Soit  IcrcCtanglc DB,compris 
des deux medialcs commcnlu- 
n b l e s  e n  lon+tiide DC & BC: 
l e  dis u'il cft mcdial. 

Car 7 i fur laligne DC on def- 
cric le uarrC DA,il fcra media1 
c ~ a i i i % r l c r i i  iu i  m e  llgne me- 
diale: &par  la 1.p.6.commc AC 
cfi a CB,ainfi AD à DB: mais CD,OUCA foa egaJeefl c a 6  
nicnfurablc en loiigitudc a BC : Partant par la ra. p. io .1~  

q u 3 r ~ é  mcdial  AD,^ cornmenfurable au rcttangle DE: L 
par le corolairc de la +p.Io, iccluy rc&anglc fcra medi&! 
u'il fa i io~r  dcrnonfircr. 
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Le reaangle compris de deux lignes medi. 
ales cornmenrurables en puiIfance kulemenr, 
ti'l rntionel ou inedid. 

Soiant les deux 
medialcs commZ- 

[ m e  feulement 
AB&EC,  corxi- 
prenant le re9an - 
g1cAC:Ie dis qu'i- 
tcluyreAanglc elt  
tationcl ou me- A G H L M '  

d i a l .  
Qainli n c k i t .  SdrAB & RC [oicnt faiR~ te# quarrer AD 

kCE,lefquels comme efiansfaibs fur liRncsrnedialcs feront 
mcdiaux. Maidtenant foit p ropoke  la IigiicrîtioneIcF G ,  & 
hriccllefoielit dcfccits les trois rettigles FH,IK,LM,egaux 
îur trois figures AD , AC, CE, par  la 4y.p.1. Et d'autan1 Y" la quarrcz A D  & CE [ont mediaux, leurs egaux iettang es 
FH, LM feront mediaux : lerquels appliquez Curla ratione- 
~ F G ,  lrurs autrcs cbfiez GH & KM,feronrrationaur com- 
m:nL enpuiiTancc feulernenc a FG par la r l . p . 1 0 .  Mais d'au- 
ianr quc les quarrez AI) & CE font cornmcnc ( eftans f a i t t e  
[ur lignes commenC.en puiff-aiice)lcurs cgaux tefiangles FH 
kLM fcronr a u f i  conmeni: mais par la r .  p. 6 .  c o m m c F H  
t!taLM, airifi la lignc d ro iae  G H  cit a la  ligne droiftc KM: 
donc par la io  p.10. GH & KM feconr cammcnf.eii longitu- 
d c ;  & par la 1o.p. IO .  Ic rcQangle de G H  & KM fera ratio- 
RCI, Er pourcc que AB, BD four cgale~, & BC, B E  a u f i  cga- 
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$86' ï3 I X I E S A ~ É  
les, commc DB & ~ B C ,  ainfi AB i BE. M n i ç t o ~ r n c ~ ~  à 
BC, ainfi AD à AC par l a  r.p.6. &;comme Ai3 eit àBE, ainfi 
A C a  CE : donc comme AD a AC,aiiifiAC i CE. & p a r a n t  
AD,AC,CE ronr proportionaux : & par confequcnrleurse- 
gaux FH, HL, LM feront a u f i  proportionaux. Maispatla 
1.p.6.1es l i p c s  GH,HK,KM [ont ~ii tr 'cl les,  commeles rc- 
&angles FH, HL, LM :elles fcront doncproporrionrlrs:& 
par  la 17.p.6.ie rec3an. lc de GH,KM,  fera e d  au q u a r r é  de 

P HK. Or le r e&annk  %icelics G H ,  KM a eRe drmoiiiiik r i -  

t ioncl . donc a u f i  le quarrk d e  HK Gra rationel : & a r  coii. 

fcqucnt Ia ligne HI( Rra  auni ratioocle : &par la 6.%io.& 
fera parcillernent commenf a Ia rarioiieie prnpofee TG, oua 
i o n  egalc HI, foit cn  longitude &piiiîfaiice,ou en puilfancc 
feulement: Si en longitude,  IercRanyIe HL contcnuiouh 
icelles HI, HK,ou lc ret3anglc AC qGi luy efi cgd, ferara 
t ionel par 1azo.p.10 :mais Ci HK efi commenf. cn p u i f ~ n c c  
îeuicmcnt a HI, iccluy r c R a n g k  HL o u  AC feramedjalpar 
la zz.p..ro. ce qu'il failoit dernoiiltrer. 

THEOR. 24, P R O P .  XXVII, 

Vne figure mediale, n'efl pas plus grandc 
qu'vne fig~ire mcdiale, d'vne figure rationele, 

Soit  la figure mediale AB qui cxcede le rncdial AC di! re. 
&angle DB : ie dis que  DB n'cfi pas figurcrationele. 

Q u ' i l  ne fait ainfi : Sur l a p r o p o ~ e  tarionclle EF Coien! 
faiRs les re&angles EG & EH, egaux aux reCtangles ABd 
A C  par la 45.p.r. tellcment que HI fera cgal a DB : paitanr 
iceux refiaiiglcs EG, EH ferfit mcdiaux, lefquels efians a . P pliquez fur larationelle EF , les aurrcs cofrcz EG & EH 
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E L E M E N  Ti 3 83 
lant lignes rationclles corn - 
men[ cn pui(rance f c u l e m p  à 
EFpar la r5.p.10. 

hlaintcuarit G oq dit que HI 
cilrationel ; efiaiir ai>pliquc! fur A 
12 raiionelr KZ-I ,l 'autre colkt G E 
H fera r a r i~ne l  comm6Ce.n loi)- 
p ~ d c a  K H p a r  la r[ .p. io.mais 
~ ~ e f i i n c o m e i i  10ng.a KH,ou  
EF:djcpar la~.+.p.io.FH & G H  F 
icr6tincom.cn longitude:mais comme FH à GH,ainfi le re- 
d q l e  dc FH & G H  au quarré de GH par la r. p. 6.  ( car ils 
loni derncline hau~cnr )  Parcancpar la IO. p. IO. le quarr6 de 
GHeFr incommenf au reRangle de  FH & GH.11 k feraauf i  
ideux fois le rr&angle dc EH & G H  par l+ r4.p IO.  Item le 
mcrmequarré de G H  eit commcnf, au qiiarré de F G  qui  cfi 
~u~lirationel i &par  la 16. p. IO. les deux quarrcz de  FH & 
GH,eiikmble fcront c o m m X a u  qbarr t  de GH: niais iceluy 
q u a r d  cRinçornrncnrurable& deuy f ~ i s  Ic re&aiigle de  FH 
kGH:donc par la ig.p.~o.les deux quarrez dc  F H  & GI3  Ce. 
~ontincommenT.i deux fois le rc&anglc de FH & GH.Mais, 
iceux d e u ~  quarrez,& deux fois lc reRangie de FH,& G H  
ianrenaux PU uarré de FG par la 4.p.z.donc par 17.p. 1 0 . 1 ~  

P quiri de TG &ra i n c o r n m c d  au. dcux qurirrcz d l  PH & 
GHenfcmb1e:lcfqi~~ls ekans  ratioriaux(car ils font  faits Tiir 
i i p s  rJtioneles ) 11 faudra que le quarsk de FG h i c  irratia - 
nel,parla~o. d. IO. & p a r  çonfequcnc lalignq FG irrationcle; 
11puellc cy dclfus nous auons monltrk eltre rationele. Cc 
eu:eftabfiirde: doilc le re&tk$e H I l o u  foi1 e sa i  D B n'efioic 
pas rationel. 

S C ~ I O L I E .  

P R O B L .  4. FROP:  XXVLII :  

Trouuer deux mediales comrnenl;iïatzlcs 
tnpuiffance fcule~çi~c,comprennnt vn re85- 
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$ottA?ro. 6 B {  rs. donc larnoysn~reprop.CfirririT?z4o,b 
pu& s r r c ~ & ? u  A d B,ainjC d D,D/cra V J  86:, Or ~cspu~anre~k 
f i r 4  4 0 . 6  ?? 86fJont c o ~ m e n ~ ç r r  cilfr [ont comme J i i j  : fj id 

h 8 m g l e  c o n t e w  d'icelles c j l  <vT 20736, c'cjt à dire i r ,  qal 
quarré rbev'~r,qiri c j  ardfi ~ z . & p a r t a n r  icrluy rcaangle de C &D 
rommen/.~n pu~flance Jevlrmcnt s& rattonel. 

PROB.  5.  P R O P ,  XXIX.  

6 ( 0  D I X I E S M i I  
soient dcux Iigncs $ationelcs comincnf c$ 

Trouuer deux lirnes mediales cornmenlu- 

pui~anccfrulemcnt A & B, (trouaics par Ic leni- 
mc  ui precedc lazr .  p. de cc liurc) cntre Icl- P quel cs(par la 13. p. 6 )  [air trouucc larnoycnnc 
proport io~cle  Cjpuis (par la 1z.p. 5 . )  aux trois 
A,B,C, [oit trouuec la quacriclme proportione- 
le  D . I c  dis queC & D  fontles dcux Iigacs dc- 
piandecs. 

Car puis que C efi moyenne proport. entre 
A & B,lc rcaançlc de A &  C (lequel parla r1.p.  
~o.efimedial)Ccra cgal au quarrc de C: par la 17. , 

i 
1 

p.6.& plr la 2r.p.raC qui ~ c q t  Ic rc&mgleme- A i! c n  
dial,& rncdiaiie : Jtem puis que commc A a 6, ainii c ~ D ,  
mais A tif commcnC cn puilranct rculcment a B ,  auG 
C a D.par la io.p.ro. &par la r4.p.10. D. fcra Iiçnc media!e 
(pour cltre c o m r n e n h  puiffance a la mcdialcD)~oiladooc 
les deux lignes c ~ m m e n l :  en priiflanca Cculement qui  Conr 
t r o u u c c s . ~ c h  a prouucr quc lcur rec+anglc cil rationel. 

p'autant que cornrnc A e f i  a B, amfi C a  D, & cn pcrmu- 
tant cqrnrne A a C aiiifi Ba D; & comme A à C, &fi CàB, 
pareillement comme C fera a B,ainfi B fera a Dprtr 1aii.p j. 

arquoy $ cftmoycnnc prop.ciitrr!C & D,&par lai7.p.6, b quarrt +r ik  s km .gr1 ru reaanglc de Cd< O. M i s  
iccluy quatri: de 6 cft rationel :donc Ic rcfiangle comprinr 
de C & D clt aufi rationel. Nous auons donc trouuéC &D 
anedialcs commcnC. en puilfance fculeme~t  qui compicnar 
anreLtangle ratioiic1,ce qu'il faloit fairc. 
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SoitAro, B ÿzoo,& C {go. Donc la moyenne prop. D, j?ra 
fJ8oooo. Etpuir que commc B AC, a i n j ~  à E ;  icelle Elera ( J  
1t800. U r  Icr puifinces de D  fi fi nt cornmcn~~rables ,  car ellas 
fmtcornmc f à  z:& lerec?mgle d'icelles r/E ,I J 10~~6oooo0,c 'e j t  
àdi ie  (r3~000, cgalau rffianglc d y A  6 C;qt+i e/t f j zcoo .  

Or is ch~/es fuilbl~ntq now purons be/oin de ce problrme c l .  
Trouer  dcux nombres plans Lrnblables. 
Soient prh quatrr nombresproportionnaux A A.6. C.rz. 

B,C,D,r'$à dire que commc.4 e f i i  B ,  rin/iC B.+.  D. 8. 
(ait; D .  MACIA & B / e  mdtrphanr enrr'eux E.z+ F.96. 
faflent~: Item C 6 D fi rnuhplianrfufent F. Doiic E &Ffrvont 
nombrer plan~firnbhbIer.pn~ qu'ils ont Lu c o f i ~ p ~ p o r t i o n n a ~ x .  

Or d'autant qic'il A eJ j  demonké i s  z 8 . & 1 ? . p . 9 . q m ~ o n  mul- 
ri?lic v n  tGbrc impair ou pair par v n  pair,ej? pro&it v n  nobrepaiv; 
ma; %n impair ,fion mdtipl ie  v n  impairpar zln impair ; i l  appert - , .. .. 

E L E M E N T .  39' 
Soicnt trois lignes rationelcs comment  e i ~  

poilrance feulemest A,B,C, erouuccs cornmcil 
e!lcnScig~E au lemme qui precedc la 1z.p.10. 
&par la r9.p. 6. entre A & B loir trouuee la 
moyeiinc proportionele D : puis par larr.y.6. 
loir fais commc B à C a i d  D a E: Ic  dis que D 
E font Ics deux meniales dcmandecs. 
Car en'premier lieu, ilcit  cuident que D cfl 

r 
r 

m a l e  p l  la zz. p.] O. d ' a t a n t  que par la 17.p - - A . ! 
6. elle peut le uRaiigle irrationel de  A & B; "" 
mais comme B à ~ , a i i d i  D à E, & B cR commenC en puiil'an- 
cclculemrnt à C,aiifi par la 10.p.ro. D fera comrnri~furabk 
tn puiflance feulement a E: E t  par la 24. p. IO .  D citant me- 
d d e ,  E fcra aufimcdiale comrncul. cil puiflance ieulemcnt 
i D. 

D'auantap;~ , ie dis que iere&ailglc des deux ~ c d i a l e :  D 
&E eitaufi medial. Car puis que commc B à C. ainfi Di E, 
ru changeant B fcra'à D comme C à E: mais B efi a D com- 
m e D  aA;partaiit comme D efi  a A ,  aiiifi C cfi a E ; & par 
i a16 .  p. 6. le reaangic des ex tremes D & E fcra cgal au  r e -  
Bangle des moyennes A & e. Mais le reRanglc de A & C,ra- 
lioi.eles c o m m c d  en piiiKance iiulemeiir,eitrnediaI par la 
ir.p.10. Donc parcc uirefulee dcla  24.p.10. Ic rc&angle 
JICD a E Tua nufi mc&l. 
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Trouuer d;ux nombres quarrez , tels que le compokdi. 
ccux foit aufi cparré. 

Soient rrou%rz,par les  chofis cy - d c f i r ~  R ..... E.. ... D ....... B 
difier drun planr ( e m 6 l a b l e ~ ~ B  & C,vn C ........ 
chaciln dc/qucls/oirpair ou impair. E t  d'arttant que par ICI e 4 . 6  
26 p 9 /;on a(?ed'wn parr,unpa&, ou bien v'n impair d'vaiqrir,  
le  r c J h  eJ j r r r ;  e&antoj?i'RD egal aCBeA B.Lc rcjfe ~Dfirapnir; 
6 icelrcy AD epant di@ en deux egalement en E ;  ledis que I r  iiB- 

brefai8 de A B en RD (qui e/£ wn qi arré'par la I .p. a m  le q i w  

rédu nombve LD,farif un qurv~k. Car puir qwe le nombreAD tjû 

&+'en d c w  cgalrmcnt en E,& d iceluy cpadioufic DB; IL nom- 
bve qui rj?far8 de AB en BD. rnjémble aucr le qutsrré du nombre il 
E,/era egal au qrrawédufiombrr EB,jav k a. tbeo. dc c c w c c p e  nrirr 

lcsrons ,irmonflrk à ka r4.P 9 .  Parquy ! J deux qua~cz~fiauoirre. 
luyfain de dB en BD,& cehy du nombre BE compo/ezfiront on 
p.wré,,fiauoir ccluy quifirrtprodrufide BE. Ce qui 5foirpropo/i, 

De ces chofes r[t manifcitc-quc quriid AB & C iontien- 
blables,eitre tioiiuez cil lamefrnemaiijere 1ps deux iiombres 
quarrez Jcs nombres BE,ED,defqurls I'excez, fpuoir Içn6- 
brc  fai& de AB cn  BD , ef iauf i  quarri. 

Que fi les nombres AB & C ne [ont femblables ,l'y& 

& l'aime toutesfois pair, auiinpair,feront troiiueze~lamcf- 
me manierelcs dçux qiiarrçz des nombrcs B E ,  ED, dcfqucI$ 
l'excez, ffauoir Ic pombre fai& de AR en BD n'ek'quark 
Car s'il efioir quarrt, par la?.p.9. Ies nornbrcs AB, ED, c'tk 
3 dirc A B  & C, feroicatplans femblablcs.Ce qui çf iabfurd~~ 
puis qu'ils ont eltcpofez +firnbIablcs. 
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P a r q y  s'il f~rrttyorrctcr d e ~ x  nombter yuawe~ ,  dr f~ut i s  ~>IX:C< 

fiitaufi nombre par ré ,  nomprendrons comme y-deJh , drux 
~ l a n i ~ m b l a h l r s ,  d e ~ e l s  L ' Y V  & i'nutre/oitppr ou impair ,fia- 
~oir.ffB & C, & achcuerons coii?,tm il ep d i f f  AU prochazn hmrne. 

~es ' r l faut t ro~taer  deux quarrac, defiiuels l'rxrez ne/oit qriar- 
r i ,  il fartdtaprens'rc deux nombrerplnnr dijprmbiablir . &para- 
cbruar conimc d e f i .  Ce qrion obtjendra plmfltciiement, druifae 
vn nombre p r r ~  en deux sombres, l'vn de/q~tcls/ort quarré, 6 
i'autrenon.Comme 16 rn &r5: 0% 36 eu16 & 20; &ainjdes 
autrej. 

Troiiuer dcur nombres qiiaxrez, tels quelc  coinpof~ d'i- 
rcux ne [oit quarr;. 

~oicntdeuxnombres plans rembla- A..H..I .E.F.G.. D.., .... .B 
biei~B,& C1airs,ou imp~irs'&[oit C .,...... 
fai:lme,fmr conBruBion qu'au lemme 
prered.tellcmenrquc Ic p i r r é f a i t ?  de In rnultipli~ationdes norn6rei 
jrnblables AB,DB entr'eux,cn(emble auec l e  quuvrtde DE,[oir egal 
ricquarréde BE:  en apresde DE firt ojtee l'v?~itéEF.Donc le qaar- 
ridc DF[era moindre que le quarré dc D E  , à c a 4  de l'inrgaliti 
diico@. l e  dis que le nombre cornpo{é des nombres quilvr~z , der- 
pdrI>vn e.2 faiii dc ABen  BD . I'autrede D F  en(oy,n'e,Rpm 
quarri. Carfi ce compo;é@oit nombre quarré,ilfirapIctrgtand,ou 
gr1,aumoinàrc cpe le quarré da BF:Sotr premierementp!z.rsgr.~nd; 
fjQpartan: I d  co&a d'iceluy fira plusgrand que le  t o p e  BF : Oonc le 
r$éd'icelr4j/era,scl egnl,oupl~grand q ~ c  le nombre BE: ( c ~ r  il nc 
jramoindre, pource qu'entre B$,BF, nombres di@rens de l'vniré: 
n i  tombe aucun milieu, &le/i,liit coflé~moit milie& entre i c r s ~ .  
i'der?aitpo/; plmgrand que B F ,  m a L  moindre que BE ) .Si pn d i 2  
qr'ilcj? q a ! ,  tellement qu'au pari'; de BE,bi t~gal  le n56w qtllar- 
rr~ompo~êduquurr~ de A B  en BD. &du  de DF,pctcI gu'au 
n$ne p d  de  BE,^ a eJlédemon/h.eau lemme precedenr , d r c  
qaih n~rnbrelhiii- de A B  en BD , enfimble ardec dc quavré de D E ;  
te!&] fai8 de AB en BD,enfemblc m e c  le qua& dc DF,[zr,t e x d  i 
duy l i  f&?de AB en BD , en/cmbleaurcle yu+wrideDE. @an! 
hciecomWf~iZ C e d B  cn DB,fe refe q w d  de DF,/er@ egd 
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394 D I X I E S M E  
r u  rej?e q ~ i i ; d e  DE;&parranrle t a j t é  DF awFi qr l  auro/fiD~; 
Ir parire au  m t :  cc qui efl abrurdt. Donc ie cojté du quarré romp& 
des quarrrT, dfiwelr f un cjl fail? de AB ni B D ,  0 L'omrredc DErn 
Jèy,n'rj?p~ e g d  du nombre BE. M A I S  rl n'eppa~ p l w s  grand. Car 6 
firrejepeut , k ~oj t id '1~~1uyf i t t  egalau nombreBI, qui #phgrad  
que B E .  Dmcpï i i  quele quarridt B l p l u ~ ~ r a n d  r o J l C ,  #plmgrrnd 
y u  le quarrhdeBE moindre cati; p~reiUrmentlerompoJtdr~ qrnnrt 
defgnelil'vn e/t fais  A l d B  t n B D ,  @rllaulre Je DFtn/47, (pniipt~r 
rornpofi ep pale egal an ywarri drB1)Jcra piusgrand quritqurrridr 
BE. Mairr~precedrnr lemme le quarride BE a i j i  dtmonprcrgrl 
au nombre fais de A B  en BD,enfmble nuquarrtdr DE: d d n t  dsnr 
L romrnun nrmbre fdl d e e B  enBD.rejhra 1tqnorri dcDF , plu 
r a n d  yutlr q u a r r i d e D z ; ~ p a r t a n t  le topé DF p h  grand q u r  lr 
roJle D E,lapattrc que Ir terri. Ce qui e P  abfirde. Donc le'cojid~ 
quarricsmpafi'drs quarrrx,dr/qur~~ l 'vn r/? f& de AB en BD , 
Yaurre d i  DF en foy, n'rpprs plusgrand que le c o r ;  BE: mrii il agi 
drmanjrt qn'rl n'rp pas a4P tgal , ny moindre. Donc ictluj ynriri 

rsmpojè'n rppa pl~sgrnnd que lc yuarréde B F .  
Sort m,unlenant /I fdirefi peut, 1e nombrtfaifl de d B  tnBD,rn. 

/trnSlcautc lc qndrréde DF, cgal eu yw~irc',de B F  ; 0 {ait  ~ J ~ A H  
double dr Purri é iF. Doncpuii qweie ronr A D  e f i  jloubir d u  tout ED, 
(car A D  a r$% iruifien drnx cgaiemtntrn E )  ~ L ' o ~ ~ A H  diublth 

A'ojé EF , aujh le rrye H D  fera Aoublr du r f f h  FD pdr147.p.7 .  $ 
partant H D  epArui/e en drur egalment en F: B ~ q w o j  par Ir 6.ihr0, 
de ceux que nous auenr demonj?ré/rila 14 p.9.L nombiefaifi d t ~ l  
r n  B D ,  rnfimble aucr le quarrè de D F  Jern e p i  ,ru quart> dr BR 
MAIS au rnelmc quarrédr trF,rf poJé rgal le nombre f d  drAB tnBR 

mfimlle auec 1s qu.rrr2 de DF. Donc le nambre fa& de HB tn BD, 
enfimblt arrcc lc quard de D F  t/i egal i rdu-J fatfi de AB tn DB. in- 
Jcrnbleauec 1t qwarrédeDF. 0/?anr donrle commun qwrrrédt DF,rr 
fera le nombre farfi dr HE en BD , cqal i celuy fait d r  AB tn DE. 
J'aryuojpuis que H B , A B  mrtliipltons lemr/me BD , produifintwm- 
bre egamx, 6 par la 18. p. 7. lrs rnulriplianj onime/mtraifin qiulii 

pradui~; HBfira e p l i A B . l a  panicru tant. Cc qui rf l  abfirdr.Dir 
Ar nonbrrfarB de A B  cn BD,rnzrnblc awec le q~rirr; dt DF , n'gpri 
e g ~ l  A I  q ~ d w i  deRF. 

~aitfinalemcnt,/;faire fe peut, le ?ombre faiA de AB enBD,rn- 
/emLlg auec le quawé de DF, moindre que le quarréde BF ; &PM- 
tant Le co,fté d'iccluy,moindre quc Le coj?éBF, leqrcclfiit BG ,telemit 
que le nombre f a t 2  de A B  en BD , enjëmble auec lc quarr; dr DF, 
/oit.agal auquarr idc  BG : soirprii AI double d'iceluy EG. Don! 
pub que le  torrt AD e l )  d o ~ b l c  du tour FD , & l'oj?é ,il doubkdr 
i 'o , fé~G j par La 7.p .~ .Lcre fcZD/cranuf i  doubleAu r$  GD,^ 
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jsrrmt ID $ diuiré en dcux egalemcnt en G. Parquoy par le 6. 
theilr. dernvnfIreJur la 14.p.9, le nombrcf;zid? deIB tn BD.en/émb& 
rarc l e  gr4 irr>deDG e p e p l  pi4 quarrèdeBG.MaM au mr/mequar 
ride BGa ejtipos>eg~/ le nombre fa,& de AB en BD, en[imblrn- 
wcle qu~rrè deDF:Donc le nijbre faic?de IBm B D  , enprnble auec 
l e p w é  de ep egal a ce1.y faiA &e A B  en B~ , '~n f i rnb l e  nusc je 
quarrè de DF. Ojfant doncles yuarrez de DG & DF,  dfiuels ce- 
Iq dc DG eJ? moindre, reperd le nombre faiR de Il3 en BD , p h  
grandque c e h y  hic? dc(l R en.BD. la partie qiccietowt. Ce qur e$ 
abfurde. Donc le nombre fàia d e  PB en BD, enjémble nueclequar- 
Gdr DF, n'eflpasmoindrc qrte le quarrède B F :  mais d a  ejti' dc- 
monpré qusiin;Fpm auJîpiwgrdnd,ny cgrl. nom le nomive pro- 
duil? dc AB en BD, enfimbie auec le qurirve de DF, n'ejfpac quarrè. 
Cequi epoitproport! i dernonjrer. 

par cecy n m  tvoutieron) facilemrnt deux nombres, tels que k 
rtrnposê diceux nefiit 24 l'*n ny /i: raurrc comme nombre quarrè à 
nombre yuarv@w/ i  p4r le Lemme prec~dent on tvouue deux quar- 
717, tels que le compo/e d ic tux  ne@ qudrr;, ce compofé non p a r -  
iènrJeraa I'vn ny n I'arctred'iceux~commenombre qrrarrèà nombre 
qnsrrè. Nom obtiendrons le mqmc, diutfint quelque nombreqrtar- 
rt In deux non quarrez : Car ainjalc quarrè total ns /&a 2 llojn ny 
il'rgtre d'iceux nombres e/quels il eJZ diui[e, cw ra fon  de nombra 
qriarré à nombre qrrarré, 

FROB.  XXX. 

Trouuer deux lignes rationeles commen- 
furables en pui fhG feulemcnr, & que ln plus 
grande puifle plus que la plus petite du qua& 
dlvnc ligne qui luy loir comtnenlura'ble en 
longitude. 

Soir propofce la rationele AB, & 
foient trouuees (comme il a cité eiiîci- 
pi EU z. fd~olie de la preced. piop.) 
les deux nombres qnarrcz CD,CE.13ex 
cezdcfgucls DE ne Coit qiiarré : pnis 
par le corol. dela 6.  p. IO. fvir trouuce A 13 

AF,w quirit  dc Iquc l l c  Coxle quarrt '' w E '  ' . * 
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396 DIX I EShZE 
dc A B ,  comme Ie nombre  CD c l t a u  nombre D E ;  8rapl.t~ 
riuoir defcrit vn  derny cercle fur AB,foit accommodce enice. 
h y  AF : & ioii i t l  BF.Ie dis quc  A B  & AF rant  Ics deux lignes 
rcquifes. 

Car  d'autaiit qiie Ic q u a r d  de AB eft au q u a r d  de AF com- 
m e n o m b r e  a nombre ,  ils feront cornmeid  par la 6. p,rq. gc 
partant auf i lcurs  cofiez AB &AF aumoins en puifincc,rn~is 
AB efk rationele,& par coiifequcrit aufli rationele AF quiloy 
df c o m m e d  mais les quarrez de A B  & AF n'efians eiitr'eu~ 
comme nombre  qua& à nombre quarrk, Ia9.p.1o. lesli- 

ncs AB & AF feront incornmeucen longitude : ellesferoot 
$onc rationcies c o m m e i d  en pui&ncc~cii~crnc~ii. 

Maintenant Yeu que l 'angle Fau  demy ccrcleertdroit pu 
la 31 p+le qiiarrt dc Ad iera cpal aux deux quarrcz de A F &  
FB, c 'ci ta dire que la l igne AB peut plus que A F ,  du quar te  
deE'B. Et d'autant que c o m m e C D  a DE ,ainfi Lequuré de 
AB fera au  qiiarré de AF, par coiiuerfion de raifoi!,cornm~lc 
nornbrc uarre CD fera 411 nombre quatre CE, aiilfile quar- 
xi. de ABTerr ru q u r r r t  de TB. ( car ainfi qiie CD cirrdrDI 
du quart& dc CE,ainfi a u f i  le qua& de A B  fiirpafle icquark 
dc AF du quarté de  F B )  parquoy les lignes droiltes AB ,FB  
font  commenf. en longitude par la 9 . p . 1 ~ .  Nous auoix donc 
trouui. deux rationeles AR, AF comrnenc cil puiffaiicc fruk- 
ment. & la plus graiide AB peut plus q u e  AF du quarréde la 
l igne FB, qu i  luy efi commeiif: eu  longitude: cc qu'ilfalloif 
faire. 

La rarionde~B /oit. 6 : # ~ f i r a  irzo : e$&rta)ltBF[nil+ 
rmmen/.  en lqr tudc à AB. 

La conjtrirCZion demopJlraha tant dc crjFcptop. quedeplu- 
@rs armer de cc liure,/ont tellement dcfe8veujès sn l'editton df 
D a r u r o t ,  que ceux  qui ln verront pourront.eux-rne[mes (a  nnr Qirn 
mnndu ce que  nom monr d i 2  iufqun icy / rmgn&Fr~~cibmit  
los dtfaurs d3icriic: c'ej) pourquoy nom ne nom ~arr&ronr à h m -  
marquer. t 

Trouuer deux lignes rationeles commen- 
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fUribles en puiffance.kulemenr,& quela plus 
p n d ç  puifle plus que la plus petite du quai-ré 
dvne ligne qui luy foit commenfûïable en 
longiiude . 

Soit cxpotêc la rationcle AB & 
[oient trouucz (cornmc il a cAe en&- 
gne au lemme a. dc la prop. 29. dc  ce  
I.ure) deux nombres qnarrtz tels qiic 
l e ~ o m ~ o f ~  d'icc!ix ne {oit quatri., ou  

h F h f i ~  foit dit& quelque nornbre 
C,. . . , , .. Y 

li 

qua115 CD , cn deux nombres I I O ~  

quarrcz CE, LD, afin que le tout CD ne  foit a I'vn oi! aI1au- 
tred'iceux CE,ED,cornmcnornbrc q u a r d  a nornbre quarri-: 
puis fur AB [oit dclcrit le derny cercle AFB ; & par le corol. 
dela 6.p.10. [oit trouuee la  ligne d ro iae  AF, au  quatrk de la- 
quille [oit le qiiarri de  AB , comme le nombre CE au nom- 
b:eCD : & finrtlcmcnt foic menec BF. le dis qiie AB & AF 
bot Ics deux ligries dcmandecs. 

Car on prouuera tout ai116 qu'a la prccedrntc, que AB 8r 
AFbncratianeles cornmen!: en puinince feulernene (d'aqtit 
qoe l e m  quarrez ne font entr'cux comme nombre  quarré a 
nombre quarté) & que AB peut plus que AF du quarre dc B F. 
Etd'auraiit que comme CE efi a C D ,  ainfi le q u a r d  dc AB 
cfiauquarrt: dc AF : par conuer6on de raiion comme C E  Tc- 
ra a D E ,  aiiifi le quarré de  A B  rcra au quarrk dc  BF.Mais CE 
n'tlt pas àDE cornmc dornbrequarré a nombre quarri- :dGc 
IequarrE de AB n e  fera pas a u f i  au quarrk de BF comme n o -  
brcquarre anombrc  qua r rc  Parquoy Ics lignes droittcs AB, 
EFne Ceronr incommenf.en lonnitiide , pa r  la 9.p.10. ,Nous 
auons donc trouué dcwrationcles AB,AFkommciiCen 
h c c  Cculemcnc, telleinent quc la plus grande AB peur lus 
q u i  AF, du quarri? dc la ligne ET, qui  luy c~ inromms$ rii 
loiigit~,dc : ce qu'il failoit faire. 1 

P R O B .  8. PROP.  xxxrz.  
Trouuer deilxmedialçs c ~ m m t f ~ ~ ~ n b l e s  en 
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puifince feulement, comprenant vn re&t$gle 
rationel;& que la plus gfrinde puiffe plus que  
la plus petite dii quarrt: d'vne ligne qui luy 
foit corninenfurable en longitude, 

Soient t r  ouuees par ia  jo p.ro dcux lioncs ratio- 
nelcs A & B cornrncnî. cn  puinànce ?culcment, . 
& que la pliis grande A puifle plus quc  la plus ' 
pcti te B du quarrc d'vne lignc qui luy foit t o m -  
men[ cnIoiigitude : I t e m ,  par la ri .p.6 .  foit 
trouucc C moyeiine p r ~ p o r t i o i i r l c  entre A Sc B; 
& finablcment par La rz.p.6. aux  trois lignes A, 
B,C, foir trouuee la 4 .  prciportianeIcl). I c  &s 

' 

, 

1 q u e  C & D font  les deux lignes demandees. ciBi 
Ca,r puis quc  A & B font  ra t iondes  commcn- 

furables en puiITancc feulement , p a r l a  zz p.Io. 
l c  reLtanglc d'icelles A & B fera irrationel,  & la 
l igne  C pouuant  i c e h y  (car clle efi moyenne prop.cntreA& 
B)ferarncdiale.Et d'autant quc  c6nie A a B,ainfi C a D idrd 
cit c o m i n e d  en pui&ncc feulement a B , auiIi C frra tam- 

men[ en puiifancefculement a D,par  la 1o.p.10. Mais puis 
q u e  C elt mcdiale , par la 24. p. IO.  D rcra aufi niediaie. 
E t  d'autant que  comme A cft à B , aiiifi C: à D : & en c h m  
p c i t  comme. A a C,aiofi B a D : mais comrnc A clt 2 C , d i C  
a 6 : pareillenient comme C fera a B,ainfi B fera aD  : &pari 

t an t  Ic reAangle dc  C & D fera egal au q:iarré dc H , p a r l a r ~  
p.6. &puis que  le quarrk de  larationele B efi ratione1,lere- 
Baiiglc compris foubs C & D fera au& rationel. E t  vcu 
q u e  comrnc A efi a B , ainfi C a D ; & A peut pius que0  du 
quarrC d'vne iiqne qui  luy CR commcnr. en longitude, aufi  
p a r  b~j.p.xo. C pourra plus que  D du quarrk d'vneliçiirqo] 
Iny Crra commcnc cnlongirude  N o u s  auons donc crouiii:C 
.& D,dcux mcdiales commenl: e n  puillànce feulement, com- 
prenant vn rcc3angle rationel , C pouiianr plus qiic D k 
qoarr'r d'vne l igne qui luy clt  commcnf. cil longitude: (1  
q u  11 falloit friire. 

Qui fi on vouloic que  C peur que  D dd quarrcd'vni 
l igne qui luy fili t  iiicommcnfurahlc en longitude, il ne fau. 
d ro i t  quet rouuer  A & B , tellcs qu'elles font reqfliks pz li 
precendentc prop au  l icuquc cy dcffus,eIIcs ont cite trouucci 
par la jo .p ,~o,  & achcucr le  tour comrnc dcflus. 
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SoitA 8 ,  BJ 18 : l e  rrEfangle d'iccUe3 firu V r 7 9 z , &  la Il's 
Cv'i179 z,qrri epmcd.ale. et pu^ que comme A8, e& 2 BJ z ~,arnfi  
~ $ ~ ~ ~ ~ e ! ? ~ D , i c e ! l ~ f i v a  u'Jj43 :dort C & ~ / o t z t d e u x m d i a -  
lurornmcnf. eenp~ifdncejëulem nt, ,!/quelles conticnncnt vn ratio- 
nt1 ~ 8 .  &lrtp!ugrdnde Cpcutplm que la momdrcD , d vnc ligne 
qri luy rip commenj: en longit. Car/; AH qqwarrCd'.ceUe C, on ofle le 
quarréde D, repera uT f67,& {mont cornmenren long. les deux me- 
dialer Jirr7gs &f J 567. Car clles/ont comme 4 à j.Dererhef fiif 
dl,& B f z o  : k ~ c G g l e  d ' i c d e s  f i a  vT I z SU,& !a !igne Cv'v' I z8 o 
& partrtntD/tra ir? 11 5 : donc C 6 D font medialcr comprenant 
vnrationel ro, Cpe~tpkau qw D dw qxrrré d ' m e  lrgnc q u i  hy 
t,f incornmcnj: en longit~dc. 

PROB. 9. PROP. xxxrrr. 

~rouuer deux rnedinles cornmenfurables 
en puilfance feulemét, comprenant vn reaan- 
gle medial, 8t que la plus grade puiffc plus que 
la plus petice du quarri d'vne ligne qui luy foit 
cornmenfurable en longitude. 

Soicnr t r~ i iuces  trois l i p c s  rationeles c o m r n c d  en puif- 
fanccieuiemcnt A,B,C, (cil la figure qui efi de I'antrc parc)& 
qucB puini  plus qitc du quarr i  d v n e  lignc q u i  luy b i t  CG- 
mcnl: en longitude : (ce qu'on obtiendra trouuant premierc- 
mcot parla 3o.p.10. les dcux ratioricles B & C commeiifura- 
b k s  en puiflincc feulement, & q u e  B p i f f e  plus que  c du 
quarr; d'vne ligne quiluy foit  commeiifiurahle tn IonRitud@ 
puis a C & B fion rrauuce i+ cornmen[: en puiKançc feulement 
pi1 ce qui cft enfeignt. au lcmme qui prccedr la zz.p.ro.)Itcm 
par1a1j.p. 6.foit trouuee D rrioyciine prop.entre A & B : puis 
paria rz.P.6 . foit fai& comme B a D , ainfi C a E. I e  dis qua 
D LQ E [ont Ics dciix lignes dcmandces. 

CarpuifqiieD eitrnoyennc prop. entre A & 6, parla17.p. 
6.ellc peur le reRiqle  d'icelles A & B, qui cil irrationel,& par 
c~dequuat D cfimcdialepar la IZ. p.10. Mais d'autant q u r  
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w o  n r x r ~ s m r  
comme B a D,ainCi C à E, en chaiigclinr corn: 
me B a  C , a i d D  à E ,  & B, C e h i t  commeli- - 
fiiiables en puililicc Pei:lernent,& par la z4.10. 
D cfiaus mediaie, E Ic fcra aufi .  E t  d'autant 

SoitA8. B J 4 8 . 6  C J z 8 :  leredangle cotnprh drA& B j r i  
donctjo7z. & l a l i g n e d r o ~ E t * ~  J73071., quie/fmedinlc,bn 
e.r?antA C, comms D à E. i c e i i c f i r l J  J 788. Donc D 6 EJmtme. 
di d e r  romnen/~rsbles en prriflanccfiulernent, comprenant wn ma- 
dral . & la plurgrnnde D peut $US qfie la moindre E drcyuarie 
dvne  Irgne , qui lriy c/t commcnfirj6lc en 1ongit.td. Carl;'duIrrnr. 
rc d zcciieD,ono~e lequarrr de E ,  le  reficfirn J 9 7 r .  qtri ej tom 
nicnfirai le en tonptudecà iceIIe D J I  3071. Derechef$~eJ 8 , B  
Vq8,& C f , o ; ~ r e r ~ c n c o r e  ~ ~ ~ o ~ r , r n a i s  Efirnr' ~ioo.Dor~D 
& Elont derixmedrsles commenf~rabler en pnrJance/en!ement~~~~i 
contiennent v n  rncdial,& la plw gr.lnde D. peut plu que la m m  
dre E , d~ qanrri d'vnr lrgrir qui lzy e j t  incemme~[ura6ie enlm~i. 

que  comme B à D,  aiiili C i E, & D a A; coin- 
m c D  i A ,  ainfi C !ka à E,& p i  la 16. F. 6 .  le 
rsttanglr des exrrcines il & E Cera e j a l  aurc-. 
&angle de smoyens. Mais par la zz. p. ra. 
Ic rc&aiigle de  A & C rationclcs cornmeiiC 

1 cn puifiaiice Ceulement $fi medial: Donc  ADics 
par le corol. dc la 24. p .  IO. le rc&aiigie de 
1) & E Iera a u f i  niediai. Finablcmect pxis que comrneB 3C,  
ainfî D à E ; & B peur plus quc C du qiiarré d'vile l ig i i cq i  

Jiiy eif commcnf. eii longitudc,parla I I  p.10. D pourra i u i i  
pius que  E du iixré d'vnc ligne qui l u y  f.ra corninen~un- 
Lilc oi lollgiru4e. Nous  auonr donc tiouuC dcui rncdirlriD 
& E commen(urables cil puilîauce kuiement , &c. Cc qu'd 
falloir faire. 

- Qc fi on tronuc A,R,C ratioiides c o m f n c d  eii puiifa~- 
;~rruleincii t  , tcllcmcnc que B puin'c pliis que C du q u a i r e  
a 'vne ligne q u i  luy foir incommeiifurablc en longitude,hon 
achcue de coiillruire comme deffus j oii dcmoiifirera lem- 
blablemeiit que D & E Sont mediales, conimcnCraiiles a 
puilfance Cculcinent comprenant vil rettan$e mcdial,& quc 
la plus D,peut plus que E du q u ~ r r i  d'vnc Iii;iieîiii 

luy elt incommenl; ch lona. 
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P R O B .  10. P R O P .  x x x ~ v .  

Tïouuer deux lignes droiEtes incornmen- 
hrablcs en yuiiK~ncaqui h c ç m  1c coinpoli de 
leurs q u a r r a  mionel; mais  l c  reaangle con- 
tenu  d'icelles , iiiedial. 

Soient deux liqnes ra- 
Goiie Ics comrnenl iiablc 
cil puili;iice tcblrmeiit 
A B  & BC, & que la plus 
$ride AB t>uiilèplus que  
lapliispcrirei3C d u  quar . 
ri dviic 11e;ne qui 1 1 1 ~  Colt inckxnm~iiTurable en longitude, 
rrouilecs c6nir il a cil& eiifei gii? en la j r  p. I O .  & apres auoir 
c o u p p i  y; deux egalemeiir CB au  poiiiti Il, [oit appliqut v d  
r:4mgIe kir B A  rgal a u  quarrk de  B D  , defaillant d ' v ~ i r  fi? 
p;e qumeepar  la z8,p. h . &  foit iceluy re&anglc compris de 
A,>& EB : & aprcs nuoir fdl Ic dcrny cercle G r  la I i p e  BA, 
k i n d  laprrpendicul~i re  EF, foient n r n e c s  BF & FA ; Ie 
dis qu'ictlles Jignes roiit les lignes dcinândces. 

Carpilis que A B  s( BC h i i t  i i i e~a l e s  , &que  Ia p lu s  gran-  
de A B  peut plus que la plus p e i t e  BC du qudrré dsviie ligne 
q ' ~ I i 1 ~  :if iiico~ninriiC ri1 loiiSicudc, & que Ic rc€taiigle de 
h L , E U  appliqué rur A B ,  & de(ai1lanc d' viie figure quarree,efi 
t ; l l auq i i i r t  di1 quarri: d e  BC ( c'elt à dire au q u a d d c  DBr 
tlinous auansdernonfiré au icholie de Ia4.p.z.que Ic qiur-  
r:dci:C el1 quadrupl: du quarrE d: BD:) les deux ligncs A E  
E E B  reroiit iiicommenl. en Ions i thde  par la 1 9 .  p. IO. Mais 
paf le fcholie de la r 3 . p . 6 . B ~  efi mcayeriiie proport .entre icel- 
h A E , E B ;  e( partant coirime il a cltt  dern<iiifirt a la Ir. p. 
!o. elic rera iiicomrnenfiirable en pi~iliàiicc a EA. Mais CG- 
tcFE a EA , ainG BF a F.4 par la .+. p. 6. ( car iceux triangles 
iour  eqiiiangles par la  8.p. 6.)  donc puis queFE,  EA lonrin- 
cjmmenC eii piiiflaiice, p a d a  ro.p.10. B F  8: FA feront aufii 
iacornineiiC en puilTmcc. Item le quarrk d e  AH,  efi esalaux 
d:uxde EF & F A  par la 47.p I. 1 e q ~ e I ' ~ u a r r k  6c  B A  e h  ratio- 
nc:,cfiaiir la ligric A B  rarioiicie ; partant Ir c6pofk dcs 

C c  
qua- riz dc BF & FA, ~c raau l r i r a~ ioue l .  E t  d'autant que p r  'hl-, 
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4 o b  D I x I E S M E  
pothefe le rcfiahgie d c  AE ER,efi cgal au  quarrE de BD, & 
qu'il cfi a d 1  cgalaa  quarré de la moycnnc proporr.EF par 
la 17.p.6. l e  quarrh dc EF fera e g d  au quarré de B Q  : parian: 
EF ep;alea BD : & par la 16.p.6.k r caang le  de BF & F A  fera 
c g a l i u  reaanglc  de  RA & E F  o u  BD fod cgalc, (carparla 
8.& 4.p 6. AB eh a BF comme F A  a EF.) Or par la r. p .  6. Ic 
rc&ang'e de  A B  & DC cit double d u  rcAanglc de AB &BD, 
(car la bare RC eft double de la baPe RD. ) Mais Icrec?anglc 
deAB & BC eitrnedial parla t z .  p . io .doncau i f i~m~i~ ib re -  
&angle dc A B  & BD : & par confcquent media1 Ton egalr:. 
Ltaiiglc de BF & FA. Nous  auons  donc  trouui: les dru: li- 
gnes AF,FR, incommcnf. cn puilfancc , qui font k compoK 
de leurs quarrez ratione1:mais Ic rcaangle compris d'icc)ki, 
mcdial  : cc  qu'il falloit fairc. 

Si AB CF 6, &BCv'rz.BD ou DC/ernT j: &par con,hquentdE 
b r a  3-t-? 6 , &  EB5-4 6 : &puid TU# quarridc~~tj?t~aiarrt .  
quarrecdc AE,EF: icc"e AF fera v' ( i 8 t  f z I 6  ) :mais BFjna 
Ir (18-4 116). Donc icel les  A F , F B / O ~ ~  ~nsommcnJcnpn~finct,~ 
le  comporè de 1 eurs quarrez, fiauoir t/t 3 6 c~rationr1,maM ltredl- 
glc comprh d'icelles,/failoir tp7 xo8,ejt medial. 

PROB.  II. P R O P .  x x x v .  

, Trouuer deux lignes droiaes incornmen: 
furables en ~uiiTànce.aui facent le com~ofédc 

' A 

leurs quar;cz,medial : mais qu'rlles cimpre- 
nent vn reaangle rationel. 

Soient deux medialcs 
con7menc ci1 p u i f i n c c  
feulenient AR & BCc6-  ph 
prenant vn reaanglc  la- 
t ioncl ,  & que A B  puiflà 
plus q u e  RC di1 qua r r t  A 
d'vnc ligne qui luy [oit incommcnfurable cii ~cn~ i rude  trou; 
ucrs comme rl a c l l t  e d e i p é  en Ia jz .  p. IO. & foit a c h c ~ : ~  
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E L E M E N T ,  4 0 3  
!iconhufiion comrnc en I P  p r e t ~ d e n t ~ .  IC dis quc BF & FA 
ioiir les deux lignes demandees. 

Car  nous dernonitrerons ainfi qu'en la prcctdente prop.  
pu'icdles BF & F A  font i ncomrncn~cn  puirance : & l e  quar-  
rcde B A  cfi medial , citant defcrit fur vne l igne mediale, 8C 
tgalauxdeim dc EF & FA par la 47.p.r. Pattant le compolé  
der deux quarrezde BF & FA eitmcdial, E t  d'autant que  l e  
reRanglc dcAR,BC (cornrncil a cfie d rmonf i r t  cn la prcced. 
Fr~P,),el tdouble du rcttaiigle dc A B , B D  i & qu'll el1 ratio- 
rclparlaconltru&kloii, aufiïiceluy re&kaiigle de AB,  RD fera 
 arione el. Mais il a eltÉ dcmoni t r r  en la preccdente qu'il eit  
cyalan rcRaagiedc BF& F A :  & par concequeiic iceluy clt 
iufirarionel. N o u s  aaond donc trou116 deuk lignes AF & 
BFincornmenc cn p ~ i R à n c e ,  qu i  font Ic cornpofi de leurs 
quairez rncdial :mais lc rc&anglc compris d'iccllrs n i ionel :  
rc  qu'il falloir faire: 

S C H O L I E .  

Si AB er? JII 4 3 1 ,  &RC i r J q 8 : B D  ou EF/era Vbj , & AT 
u ' l ~ i o ~ + - I ~ r ) , r n a M  BF e f l ~  (Vroe-47 r):&pmtant icelles AF, 
B~[ont i.commen~enpuifam~e,& le  conrpasi de h r s  Tuarrer,lfa- 
uuir @ J 41 r, eJ medifil : mais l e  rdangle compw d'icelles, firnoir 
r,'? 1 j 6 ,  c'epà dire 6, r f f  ratior~rl. 

P R O  B. rz. PRQP.  xxxvr .  

Trouuer deux lignes droiaes i~commen-  
furables en puiKance,qui facenc le cornpolide 
leurs quarre~media1,~raufi le rettangle d'iccl- 
les,  rncdial, ~r incommenfuable ,au compofi 
de leurs quarrez. 

Soiriit deux mediales cornmen&n piiiff:acc f ~ u l c m c n t  AB 
t B C ,  corn renaut vu reAangIe medial, & que la plus gran- 
dc A B  pui &' e plus q u e  la plus petitc BC du quarr6 d ' m e  ligne 
q u i l u y  {oit incommenl. en longitude,trouuees comme nous 
auons cnlrigni: à la fin de la jj~p. IO, & aprcs auoir +eué 15 

!?E 
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404 ,D I R  I E S M E  
confiruRion cornmc en la 34.p. Io. le dis quc BF &FAfonr  
les lignes drmandees. 

Car  prcrniercmeiit cfles font iiicornmenfurables cnpciC- 
fance : cornmc en la demoiifirarion de  la 34. p , ~ o  & k q u a r .  
ré de B A  efiaiir medial comme cnla precedenre, le  compoE 
dcs qiiarrca d e  BF & $ A  fera au& media1 : Itcmlc rec?angIc 
d e  AB & B C eltaiirpedial  par h ~ o r h e r e  ,,lc rcfiangle dc AB 
& BO (ouE  É (on egalr ) qui ci rra moirie, fera aufi midial 
par CC qui rcfultc de la rq.p.10. & par  conPcquenr medialle 
reQaii;rlc de BE & FA qui luy efi ega1,commc ila cfii derno* 
Rrk en  la 34. prop. IO.  Et d'aiirant que par 13hypothe4 
AB ef i iucomrnc~i~urable  cnlongitude aBC,mais à ~cciieBC 
cil commcnfurablc cn lonqitudc fa moiri i  BD :Donc par  
1arl.p.10. BD fera aufi in&ncnCurablc.en longirudeaAB, 
&par la 1.p. 6. Ic quarr i  dc AB fera a u  rcaangle de AB & A U  
(dxuranr qu'ils Conr tous deux de la hauteur de A B )  comsc 
A B  aBD,c'efi  a d i ~ i n c o m m c n î u r a b l e  ,Par 1a1o.q ~o.&par 
coiiCequeiir le r e ~ a i i g l c  delBF,& FA epal au reAannlr & A B  
& B  fera iiicommenSurablc au quarr i  dc BA, rc'eft a d m u  
conipoiÉ des quarrcz de  BF 8 FA. Nous  allons dorictro~~ 
uE deux lignes droiRes AF,BF incomrneiifurables en piiiiTaii. 
c c ,  failàrlt lérompol'é de lcurs quarrez,me&al , & l e  r c h  
g lc  coiitcnu foubs icelles medial,& ihconimcnfu~abicau cil 
p o E  d'iceux quarrcz : ce qu'il fallait faire, 
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E L E M Z N T ,  40) 
+n'eflpar. Parqmyfienprcnd AB potcunrst I d  tompofè des lignes 
bF, FE; & -me autre lignepouunntle renai&e d3ice$es AF, FB, 
<tji d m  vnr moynnnc proportionnele rntre AF, FU, fcuont trou- 
Hlrr deux mediales incpmmcnl en longitude &pwi$anre. 

- 
I C Y  C O M M E N C E N T  L E S  

TH E Q R. 25. P R  O P. xxxvrr. Six.  I. 

Si deux lignes rationelles corninenfurables 
en puiffancc feulement font affcmblecs,la tou- 
teiera irrationel1e:foit içelie appellee Binome. 

Soient affemblees deux li- 
A b  - 

3 
te' 

enrs rarionclcs commcnf. en 
~danccfrulcmenr AB & AC crouuccs par le lemme qui  prc- 
trdela 22.p.10. I e  dis que l a  toute AC elt  irracionele. 

Carparl~x.y.6. lc reRanplcde  A B  & BC cl tau  quarré d e  
EC,comme AB a BC : mais AB,BC font incommeiil: cn loti- 
yude  par I'hypothelc. D o n c  par h IO. p. 1 0 .  le re t tangle  d e  
d0,BC kraincommeni.  au  quntr t  de BC : & partant par l a  
IQ.IO deux fois le reAangle de A B  & RC fera inconimenk: 
iu'quarré dc RC. Mais d'autant q u e  les ligncsAB,& 8CCont 
rationeles cornmclif. en pui&nc; f ~ u l e m c n t  , leurs quarrcz 
h o n t  commenCurablcs riicr'eux, 8r le cornPol? de cous deux 
h a  cornmenrurable au feu1 de IrC par la I 6. p. I O .  & partant 
~ ~ r l a ~ ~ , p , r o .  lcsdeux quarrcz de  A B  & BC feront incorn- 
1nci iCj  deux fois l e  r e t f a ~ i ~ l e  de AB & BC, & p a r  la 17 .p . ro . l~  
cmpofi de deux fois lerectaiiçlc & des drux quarrez, c7eB a 
dirc le quart2 de In toute AC ( car par la 4. p. z .  ce quarr t  e @  
c;alaux quarrez d e  AB,BC,  &deux  fois lc re&aii;le d'icel- 
k s  AR,BCj elt incorrtrnei~C. aux deux uarrcz d: AB & BC,  ? Idquels dtans rlitionaiix, &le  compo L d'iceux rarioiiel , Fe 
p u a r d  de A C  q u i  luy efi incornrnéf~irabk fera irrationel. par 
1ilo.d.10. & p a r  coidequent la liçm AC Jrarionrlle: j c ~ i l e  
hadonc appcllce biiiome. 

C c iij 
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S C H O L I E .  

SoitAB z,& BC? j : 24 toute A C j h  z+J j, &fonqaarrE$ 
7+P4 8 .  

Or il appert d c  cc que dc@, que de deux lignes r.etionelej mm. 
mpurJancs/euletnent,fin~procrecr dewx lignes irvqtioneler. ~ l r h  

Lgne moyenneprop. entre iceUcs r a t t o n c h  est irrationclc parla LI. 

d e  cc liurr, laque& e j t a p p d t c  mcdialt. E t  la compo,ced'rcrl~n,pni 
da J7 .p.zo- efi v n e  irrationelc, qui e B  dite binomc. 

T H E O R .  26. PROP.  XXXVIII, 

Sideux lignes mediales cornmenfurables 
en puiffance kuPemenc;coinprenant yn reG- 
gle rationel font afimblees , la tome fera irra 
tionelle : loir icelle appe llee birnedialle tire- 
miere. 

Soicnt  affcmblecs dcrix mc- 
diaics A B  & BC commeiiCura- A C 
bles cil yuilfancc feulemcnt, r6- n' 
preiiaiic vnreRan le rarionel, tr~uuecs par la 28.  p. io.Ic& 
q u e  la tou te  AC ci ! irration e!c. 

Car par la mefmc dernonitrarionde laprccedeiiteprop.le 
quarri. dc  AC fc trouuera i n c o m m e n ~ à d e u x  fois lerec?aiigIc 
d e  A B  & fiC : leqiiel c h n t  rarioncl,(puis qu'vn fcul reflaii- 
gle dc A B ,  BC elt rarioiiel par hypothefc)lc quarrEdcAC 
q u i  luy efi incoinmcnîurable par 1 a q . p .  lu. kra  irritiontl 
par la 1o .d  i o . & p a r  larr.d.~o.~aii~neAC~eraaufiiirationclr, 
Iaquelle [rra apyellce bimcdiale preniierc. 

S C H O L I E .  

Soit A B J J f q ,  6 BCUVz4: Lrrtoutc ACfm Jvj.+i-?J~+ 
iyationck nomm e~%irnedirlle prcmiere, 
> ,  
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THEOR.  27. P R O P .  xxxrx .  

Si deux mediales commeni;irables en puif- 
innce feulement, comprenant vn refiangle 
media1 font aEeinblees , In  toute fera irrnrio- 
nekfoit icelle appellee biiriediale feconde. 

Soicnt afirnblccs les deux II c 
mediales AB & BC commen- 3- 

furables en puirancc Ceulcrnét 

di3l,trouuecs par la 29 p rcJ.Ic 
dis qiic la toute AC e f i  irratio 
nclle. l 

Car fuit vnc l ignc rztioiiek i-' 
proporce Dy, fur laquelle [oit 
appliquE le r eeang le  DF e al au quarré d e  AC, S( le reflan: 
$eDG egal au  compof i  fS es quarrez dc  A B  & BC par la M. 
p . r .  Er d'autant que  par 1a4.p.z. l e  quarrk de AC, c'ce à dire 
lereçtangle DF, eft  egal aux deux quarrez de AB. BC cnfem- 
blt aucc deux fc is  le rettanglc de A H ,  HC ; le r r t tanglc  H F  
feraegal a deux fois le re&aiigle de  AB, BC : & puis que par  
l'hypotliefe le rettangle de AU, BC, e f l  mediâl , par le corol. 
dela zq.p.ro, Ie double rc&tan?le d e  AR,BC,qui luy  eit  coni- 
m d  c'çlta dire l e  refisnsle HF,feraauf i  mcdiai. Dereclicf 
puis  que les quarrez des medialcs A B ,  BC font cnmmriif. Ic 
compofk d'iceux, c'elk A f p o i r  l e  reilangle DG fera aiifi 
commcnfur.i vn chacun d'iceuxpar la 16.p.10. Mais c h a c ~ ~ n  
d'iceux quarrez des mediales A B ,  B C,eit rnedisl :' D o n c  
parIceorolL de  la rq.p.xo. le r e f i a n ~ l e D G  leraaufirzicdial: 
Aii i f i  les deux rettanglcs D G S( HF d a n s  mediaux , 8r ap- 
pliqucz fur la rationele DE,(car G H  e f i  e g a k  a !a racio~icle 
'DE, ) Icurs autres cofiez EG & FG Crront rationaux com- 
miilurables en p n i h n c e  fculeinent i I3 H , par Ia zj.p.13. 
Maintenant le rettangle de AB & B C clt ail qiiarrf de  BC 
mmme A B  efi a BC,par la [.p. 6. c'elt a dire iucommenC~~- 
rablc par la1o.p ro. & partant Ic double d u  rr;?ans1e de A B  
& BC fera au f i  inconlmeiif. au quarrt: de RC;:& Ics deux 
qcarrcz dc A B  & BC c h i l s  co~nmeni:itables ciitr'cox, lcs 
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4 B a  b t X I E S M E  
deux tnfcmble feron? cornmenlurables au feu1 de RC, par la 
tZ.p.10. &par  la 1 4 . p  IO.  les deux qiiarrezde A B  & BC fcror  
incornmenfurables a deux fois le reclaiiglc de A B  & BC : & 
par  confequent auf i leurs  y a u x  r e&an~les  DG & HF: & 
paria r .p .6 .k  1q.p I O .  EG & FG l i ~ l i e s  rationeles kroiir  in- 

commeiiCurables en longitude : elles isront donc commen- 
furable en puiflance kuleincnc ; j cal aurremcnc elles n e  fc- 
roient rationeles fi elles eltoiciir iiicoiiiinciifurablcs, ) & p u  
la 37. p. I O .  la t c ~ u ~ e  cornpofce EF k a  irracioiiele: & lcie- 
Rang leDF ierairrarioncl: car s'il &oit ratioiiel l a  ligne2E 
citant rationele, il iaudroit par la r x .  p. I O ,  qiic 1'aiiti.e coRC 
EF f ~ i r  au f i  rarionç1,ce q u i  i i e k  pas' DF eit donc irratiand: 
& partaiitauili irrationel ion cgai quarrk de AC ; & par toii- 

fcqiient la ligne AC irrationcle , q u ~  fera appcllce bin~cdial; 
feconde. 

11 eflmanifeflepar cecy quelereci ngle rompru d'un. ligneratio- 
~ g l ~  &, d'vne .rratione:e e i , -,fi Irratmnc . Car i a r,*e diinctidrd 
g u ~  le re./nng!e .DE co@prk de la k ~ t i o n ~ ! e  DE, iirrrationde tF,ni 

peut c/re rdtzoncl. 

S C H O L I E .  

T H E O R .  28. P R O P .  XL, 

Si  deux lignes incommenf~~rables cn 
puifl ince,  conprenarit  vn rcRmg1e rnçdid, 
mais le coinpofc deleuïs quarrez cit rationel 
{ont affcrnblees , la tou te  h a  irrationele :SI 
b i t  i c e k  appclee lignemaicure. 

Soieut alfernblecs les deux lignes A B  & BC iscammco- 
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E L E M E U T .  409 
firables en piiiffmce , comprrnant vn re&ngle rncdiaI &. 
le conipofi de leurs qilarrez rarioiiel trouuees par la 34.p, :o. 
]<dis q i ~ e i a  roiitc eit  irr3tioncle. 

CarparhyporhefeIc reCtaiigle de A R  & BC efiaiit mc- 
d'al,dciix fois lcmefme re&anglr fcra aiifil mrd:al p a r k  C O -  

rol!sircde Ic +p.Io.  & p n r a n r  jrrationrl .  Mais par  hypo- 
tiiefelecompoif d r î  qiiarrez de AB & IiC c f i  rarionel : p a r -  
ta~itincomr~ienfuralle i deux foi5 le rettqnglc de  A B  &RC. 
Erpar la 17.p.io.le compofc des deux redangles ,& des deüx 
puarrez ( qui eft le qunrrE de A C  par la 4.p.z.) fpra i~corn- 
~ i h r î b l e a u  c 6 p o k  des deux q i i m e z  d e  AB &BC qui  e k  raJ 
iioiiel: partant le quarrl: de  AC {da irrationet:& Son colté A 
C aufi irrarioae1:le uel fera appelll: ligne maieurc. 9 

S C H O L I E .  

THEOR. 27. P R  O P. XLI. 

Si  deux lignes incoininenfurables en puil- 
f ~ n c e ,  comprenant vn reQangle rattionel, & 
le compofé de leurs quari-ez medial , Con c arc- 
blets ; la toute fera irr~tionele : [oit icelle 
anpeleelignepouuanr vn rarioneiR vn tu-lle- 
dial, 

Soient afcmblces l e s  deux Ii- - C  
pts A B  & BC , de relie nature A B 
ut demadc la propoC & qu'en 

?ei:nti r r ~ u u m  la j 5 .p .~o .  l e  dis que b rourc AC rfi  irra- 
Ùanele. 

Car puis  qiie le conipofr des quarrez dc A B  & BC cfi mc- 
dial, & leur r eaang le  rarionel, deux fois ice;ii" re&anglc 
feraaufi ra t io i ie I l~ incommenfurable  au cornpofé des qiiar, 
&de A B  & BC,lequeleltanr mcdial,par Ia 16 p. IO. l e  rom- 
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pore  des deux quarrez,&dcs deux rettang~cs,fçauoir Ic qiiar. 

r e  dc AC par la4.p.z. Cira incommeiiCurablc a deux fois le 
re&aiigle dc A B  & RC , lequel cfirationel: AinfiparIaro.d, 
JO. Ic uarrc de  AC fera irrationcl : & par conicquenr la li- 
gne A: nufi  irr î t ionelc : laqucilefera appellecligncpao$t 
vn rationel & vnmcdial. 

S C H O L I E .  

Si deux li,gnes incornmenfurables en puy- 
iancc, compYenant vn reaiigle inedia1,in;orn- 
menfurable au compofi de leurs quaïrez aufi 
medial, fonr affcrnbiees , la toutekra irratio- 
nelle: Soit icelle rippelee ligne pouuant deux 
mediaux. 

Soient affernb!tcs les deux ligiics AB & BC (commecn:1 
figiire de LI prop. js.)  de tellcnarurc que demande Iapra k 
q u ~ i ~ k ~ g n ~ ~ t ~ ~ u u c 1 h ~ 6 . p . ~ 0 ,  IC dis q U C h ~ o ~ ~ C ~ C  
ra t~onelc .  

.Soit cxporccla rationclc D E ,  fur laquelle Coit faificmcl- 
m e  conitru&io» qu'cn l a  39. p. IO. fsauoir que le reRanglc 
D H foit cgal au qiiarri. d c  AC ; DG aux deux quarrcz de AB 
& BC, lequel fera medial, comme le cornpofé d'iccuxqiiu 
rez,  & ~ n c o m m c n ~  au rcCtanglc HF,cgai a deux foisleretia- 
g l c  de  A B  & BC,aufi medial, ainfi qu'il a cfié demonflrkrn 
1339.p.10.  & par l a  1.p .6 .e  ro. p.10. E G &  GF ferontaiifiin. 
c o m m c n ~  enlongitude.  Mais les deux ceétangles D G  & H F  
&ails mcdiaux, & appliquez fur la ra t ionde DE,  feronr Ics 
dcux autres coitez E G  QE FG rdrio~iaux par i a q .  p. io.AinlÏ 
E G  & FG ferontracioneles comrnenf. en puiflanccfeulcmenr 
& parla 17.p.10. la rourc EF fcra irrationelc. MaisDEdant  
ratronele, le r caang lc  DF fera i r r a t i ~ n e l  par le coroll. dc l a  
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;s,p.ro, Parrailt 13 ligne qui peut icduy refiaiigle , fqauoir 
AC fera irratioiiclc: laquelle on appellcia l igne pouuaiit 
deux inediaux. 

S C H O L I E .  

L E M M E .  I. 
i 

Si vneligne droi t te  efi couppee cil dcux inrgalcrnenr en 
yn poiii&t,& derechef en deux inegalemët en vn autre poins, 
&les d e  I'vric des diuifions &nt. inegales aux parues 
a e  l'autre diuifion, chacune à la fienne : les quarrez des deux 
Iigiics de la plus inegalc diuifion Pont plus grands, que les 
qiiarrez des lignes de lamoins incgde. 

Soitla ligne-droiite A C diuifie I .  I 1 

inega:emsnt en B : &encores me- A E D B C 

galemefit en E,& les premierespar- 
ticrAB,BCfiienr plus inegaler que lespo~evieures CEJE: (c'a,@ 2 
(lire ~ U P A E / O ; ~  p i ~ s ~ r a n d c  que BC.) le dis que l e s  quarrez de AB 
fiBC,fintplusgvands que ceux de AE O EC. 
Carfi A C  uj? corrppee rn deux egalementen D; d'autant que AB. 

($. BC$ntplus inegales qrce C E,AE,&qrte AE efip~urgrfindrrjue 
BC, il appert que ED/erap!uspetite que BD : or par la 5.p. z .  le rc- 
fianglede AB RC , atrec le q ~ a r r é  de D E ,  e/? ga l  asc quarrc de 
DC : Item le rt&?~ngle d e  AE & EC, avec l e  qunrÉ de DE.p/l auf i  
#p l  auquarréde DC :psrtant l e  re'fangie de AE ECauec 
leqrcarréDF,o~egd aaretfangle de AB 6 EC,auec le  quarride R 
D. Et  en o,tunt les qunrrezinega!u: des lignes i ncgahDE,  ED, le 
veffaglc dc A E  6 E C demeurera plus gtand que l e  reaangle de  A 
B BC: & partant /on doubli jerni aup plus 'grand que le dortble 
d u  reaangle de A B  & BC. Maintenant les ,deux quarrctdc AB& 
BC,&deux fois le r&angle de AB & RC,/ont egarrk au quarré de 
AC pdr la 4 . p . z .~~que l /on t  auf i  egatrx les deux yit&rrsT de AE & 
PC, 6 deux fois  l e  rednngle de AE & EC : ,&par conJ+rent les 
compojèz de< parrcr,& vc3anglesjont egaux entr'ecm : mak les 
deux re2anglcr de A E  & EC, ont eré dcmonj2req p h  grands qirc 
lerderrx de A B  BC :partant les deux qraarrezdc A B  & B CJ roc 

grands que l e s  d w x  qrirtrrcx. de AE EC : Ce qrti @oit pro- 
pi". 
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Vile figurc ra t io i~elc  excade vnc figure rationele, d'vnefl. 
gurc  rationclc. 

Soient bs derwcjgures va t ionch  AE AF , 9 
r f l a n t ~ E p h r  grande qw AF d c  CE : ledir l i re  
~ ~ c / f / C g u r e  rationele, 

Car AE A F epam rationeh, eihs/rront 
au? commenf &par la t6.p.1 o.AF CF& 
T a n t  commcn/. entr'&, 6 p.zr con~eequentrta . 
tietat~e~. A DI c B 

THE O R. jr. P R O P, XLIII. 

La ligne binome ne peut eltre diuifee e n h  
noms, qu'en vn poins feuleinçnt, 

Soir le binome A B  diuiE -- e n  fcs noms au  poin&C: tel- f i  D c n 
lernrnt que  AC,CB, foiér ra- 
tioiielrrs c o m w i > C  en pil l 'ancc feuIenienr, comme veut Ii 
97-P I O .  Iedis qu'on ne peut  diiiifcr A B  cn  k s  noms en Tn 
autre p o i ~ ~ & . f ~ . t u o i r  cIt que les lignes foienc ra~ionrles cornd 
rnenf. en puilrance feulerncnt. 

Car  s'11 Ce pew faire, foir diuirecdcrechcf A B  en fcsnons 
s u  p o i i ~ t t  D. Or i lappcrt  que  A B  n'efi couppeecndeiixe- 
ealement ts point& C & D.  Car AC, CB,ouAQ,Dt:feruiEi 
& m n e n ~ e n  longir contre l 'hyporek:  il h u r  donc quc AD 
& DB Coimc plus grandes ou plus  perircs que AC & CR,chr- 
cune 2 la Gcnne : car fi cllcs cfioierit egaies,cller Crroicnt di- 
tiifees fur vn mermc poinçt. Si AD & DB ront parties FIUS 
grandcr que  AC & CB , par  le lemme qui Cuit l a  41. p. IO. le 
cornpoCk des quarrcz de AC 81 CB fera plus graiid q u e  leco. 
yoi; des quarrez dc AD & DB:Et d'autant qu'iceux compo- 
fcz foiit ratioiiaux (car c e  font qiiarrcr bnfiis  ILI^ lignesra. 
tioiicles ) lcurs c ~ c c z  fera au f i  rarioncl par l e  lemmepreccd. 
O r  elt  il quclc copoié  des q v r r c F  dc AC & CB, ?WC deux 
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fois lc rehangk de A C ,  C R ,  c l t c g a l î ~ i  cornport: des quar- 
rez de AD & DB,auccdeux fois le refiangle de AD DR : (car 
iteuxfont chacun cgaux auqua r r i  de A B  pal la d .p . r . ) I I  fail- 
drîdoncqued'aucant pueles quarrrz de AC & ~ ~ , C o i i t ~ l u s  
grai~ds que les quarrcz de  AD & DB, d'autant les r e C t m ~ l e s  
dc A C  & CB,Coient plus pcti tsquc les rcc?angles de Al) & 
DB :mais il a c l t i  demonf i r i  que l'cxccz des quarrez elk xa- 
tioirel : donc I'cxcez des rcRan Ics fera auBiratioiie1: ( puis 
que ces c x c u  fontcgaux) qui  c R . coutre la  z7.p.ro.Car iceux 
rcclangles par la zz.p.ro.iont mediaux , d 'autmr  que les li- 
y e s  AC & C E ,  ou AD & DB,font rationeles comrncnC en  
pu:hnce ieulcment. D o n c l e  b iaome A B  n'a peu eitie diuif; 
cn fesnoms u'en C : car en quelque autre po i i l a  qu 'ou  ic 
duXe, il r ' e n k u r a  la mcfme abiîurdiri. , 

3 C H O  L I E .  

lie! à notrr qrr'e's c i n q  /arces ds 2;par irrntbncler qui/iuyuenr, 
imaii les de& noms d'rcelier nrpewurnt ejheegaux: car cornme il 
a e j 5 d i c 3  cy d e f i , i l r / e r ~ i e n i  c o m ~ e n f m  Iongir.& ils  ont  r!i d e -  
nan,frcz incommenj. e n l o ~ & z r r t  mfi remarquer qirc q ~ m d  on  
d;.?qn'm!les lignes nepetdent epre dirri[&r en leurs nomr p'arc 
poinitpropa/é,facrt enterdre que / a  ccntred@nt npport~nt  wncaslrre 
diu$on, lcr parties d'iceffc dowrnt cJh inegirles aux parties de la 
pppc. 

T H E O R .  

La bimediale pretniere efc diuike en fis 
noms envn point3 fe~ulement. 

Soir la bimcdi3llc prcmiere A B  , diuitce en Ces noms au 
poin&C cn forte quc AC& HC h i c n t  mediales conirnrtiCeii 
pufiancc feuleinent cornpreiiant vn rrLZanglc rationel.co~ri- 
mevcur ia 38. ?.Io. I c  dis qu'on ne la peut diuifer en Ces n8s 
tnvn autre poinlt .  

Cars'il Ce peut faire,foir A B  dercchcf diuifee cnD,fgauoic 
uc AD &DR [oient mcd:aler comrnrn~urables  cn puii lai~cc 

!eolimcnr com?rcnaiii un r c i t angh  rarioiirl. S o u r  &mon- 
trtrons tout ainfi qii.rn la yreccdentc prnpofirion,que deux 
~ ~ S ~ C ~ C & ~ I I I ~ ~  , - dcAD& P 8 h  auraut plus grarid q ~ i c  dtux . 
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fo is  Ie rcRangle  de  AC & J3C,quclcs qunrrcz de AD & DC 
font  plus pcrlts quc  les quarrcz de AC BC: Ortous iceux 
re&aiiglrs font rationaux par l 'hypotrfe . Donc lcurexcez 
fcra rationel par le lemme qui  p r c c e d c l a 4 ~ . p . ~ o .  & pxcon- 
fequrnt i'exccz des qunrrcz îcraaulli ratioiicl, qui  chab- 
furdî: ear iccux quarrcz c h u s  defcrits fur Iigncs mediales, 
f on t  mediaux, & p r  la i7. p.Io. I'cxccz d'iceux nc ferara- 
cionel. ~ o n c  la ligne bimcdidc premicre ~ ~ n e p o u u o i t  c h  
diuifec en  frs qoms, fiilon au  poins C. 

Sivne  l igne droi t te  eft couppce incça l em~nt , I e~  quarret 
dcs deux parties feront plus grandes cnfcmble quc deux f o . ~  
Ic re&anslc d'~celles palcies. 

s o r t  la ligne d,roit€r AB corrppee inegalerrrenr cn C : Ic  6 que hi 
quarrer de A C ,  CB [ont p h  - gra ,ds que deux fair l e  reflagle D 

Riccllcs AC,CB . C m  ayantgru 
CD egale à la moindre partie CB, p r  ld 7.9.  z lesqua~fi< d ~ &  
CD, Ce/! à dire de AC,CB foi,t cgaux 2 deux fois l e  rec?üzle de  A C $  
C D  , (c'epà dire de AC,  CB) anec le y a r r i  de A D  : & partant 
dertx quarrecde AC,CB ,!antplzu panAr qur d e m  fo# 1; rr8ar;glf 
de AC, CB : cc qui cjtoit projosé, 

T H E O R .  39. P R O P .  XLV. 

~ ' o i r  11 bimcdidc  Ceconde A B  
d iu ike  en Ccs noms  aupoinlk  6, A ?cl3 
c n  Corte que  AC & BC foient E I, i 

medilIcs c ~ r n m c n f . e n  puinàucc [ I I  I 
feulcmciit coniprcnant vn rc- 
Bang lc  mcdial ,  comme vcur la 
j9.p.  dc ccliure ; I c d i s  u'cllc 
n c  peut c h  d i u i k  e n  &n61 F 
en vn autrcpoi i i t t .  

C u  ii Faire fe peur qu'ellc foit encore diuifee cn AD &DE, 
en forte qiicdcfluo : & foir ynclignt rationele propoiec EFJ 
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fuihquclle (par 11 4S.p.r [oit c o n h u i t  Iè reRançIe EG, c- 
p l a u  quarrk d e  AB. lrcm EH eval aux deux qnarrez d e  AC 
CB: lerefie 1 G fcraegal i deux fois le r e a a n g l e d e  AC,CB, 
~ u i s  que ~ a r  la 4.p.z. l e  quatri: de AB eit  egal aux deux quar- 
lez d e ~ ~ , C ~ b a u e c d e u x  fois l e  rettangle d'icelles AC, CB. 
Enlarnermc maniere fi fur EF o n  appliquc EK e g a l a u r  

de A D , D B : ~  tefie L G  fera egal a deux fois l i r e & &  
DB. E t  pour  autant queles  quarrez de  AC,  CB, 

aux  quarrcz d e  AD,DB: leurs egaux reflanglcs 
a u f i  iiiegaux : & partant les lignes FH , FK, 

f r r~ut ine~alcs .  Et dcrrcheFpuis que les uarrez de  AC,CR 9 biit plus goands quc  deux fois Ic reLlaiig e de AC, CB par 
lelemmeprccedent;EH feraauai plus vraiid qiic IG : Sr par- 
tant EH plus grand que l a  moitié de  EG : & contequem- 
mcnr la ligne FH plus g a n d e  que lamoitit- d c  la !igue FG. 
Nous dcmonfircrons par m e h e s  raitons que  F K , elt 
auiIi plus graiidc ue la rnoiRiE dc  FG. D o n c  Ics par- 
tirs PH & H G  , ?ont k g a l e s  aux panier PR,  KG, cha- 
caiicila fienne. E t  pource que AC, C B  font mediales,& ui- 
mcnfurablcs en puifincc ; les quarrez d'icelles feronr aufi 
mcdiaur & comrncnluhblcs , & par la 16 .p .  IO. l e  camp& 
d'itcux Pcra a u f i  cornmenfurablei  vn chacun d'eur;ldqucis 
~fimt mediaux leur compolk, cveit a fjauoir  lc rettagle E H  
f:raauIli media1 par l e  corol. de  la zq.p.ro,Par mefme raiTon 
EK îeradcmoiiitrémedial: parquoy E H ,  EK appliquez TUE 
larationele EF,aurout les cokcz  E H ,  F K p t i o n a u x  comrné- 
furablcs en pui&nccfiulement a Ia rationele EF,par la r j .p .  
ro. Pareillement puis que  lerc&taiigle d e  AC, CB elt p o G  
medial; le double d'iceluy , Cçauoir elt IG, fcra ûufi  media1 
prle cotol. de la 24. p.10. & e b t  appliqué rur la rationelc 
HI, l'autre C O &  H G  fcra auiTi rationel cornrncnfursble en 
puKance feulement i i ce l l cH1 ,pa r  la r5.p. IO.  Ec puis q u e  
AC,CB font i ~ ~ c o m m e n l u r a b l e  eu  loiigirude , &par  la 1.p.6. 
camme AC elt  à CB , ainfi le q u m é  de  AC eitau re&a~q+ 
de AC,CB: (car ils o n t  A C  pour hauteur; ) par la 10.p. IO. Ic 

uarri .  fera incommci~furablc au rcAaiigle. Mais au q ~ a r r é  
I r  ACcR commenCiirable le cornporc dcr  quariez de AC, 
CB;(car d'airtant que AC, CB font cornmenfurable e n  puif- 
faiicc,& partant Ics quarrcz d'icelles qommenfurable, le CG- 
POE d'iceux quarrcz fcra a u f i  cornmenIurable au  qiiarrkdc 
AC,par la iG.p.ro.)& Ic rcttaiigle dc AC, CB CR comrnenl'ü- 
uble à Con d o u b l c . D o n c a u ~  le compolé des quarrez de A C  
CB, c'cfi aduç le rc&ailg1e EH cfi ir,commeuf~ au doublc 
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d u  rrCtançfe de AC,CB, c 'ek  a dire i IG,  par lefcliotic deb. 
r.+ p.10 & d ~ a i i t a n r q u c p a r l a  1.p 6 . c o m m e E E I  dia IG,ariiii 
FI-1 elta H G . p r  la r o . p . ~ o . i c e I l e  FH,HG k r 6 t  iiiconimeci, 
cii l ~ i l ~ i t .  Mais ciles o n t  c h i  dcrnoiiitrees ratimielç, : DGIIC 
FH,HG Coiit raiioneles c o ~ n m e i i l ~ e i i ~ u i l ~ i i c c f e u l e m c i i ! . E r  
par  la 3 7  p . 1 0 .  la roure FG Ccra b i i iomc,  & diuilcc cn ksiiüs 
a u  p o i n t t  H. Eii 13 mcfiriernaiiicreiious dcmonltrcroiisauiE 
FG biuomc &rc d iudec  eii d 'mt res  noms S vn autre oiiit? F K ,  c c  qui c l t a h C ~ ~ r d c :  car  par la SI.p.ro.clle n t  pcut e t r e l i .  
\&cc cil frs n o m s  qu'en vil feulpoiii&. D o n c  A B  biniedialc 
f i co i ide  uc pear citre diuilrcr e n  Ccs n o m s  qu'au poiii8 C. 

T H E 0  R.J4. P R  OP. XLVI ,  

Ln ligne maieure , efi diuifee en Ccs noms, 
en vn poins Icule~nenc. 

Soit 12 l igne  maieurc A H  , Ji- d 
u~ f t e  en [ C S  n o m s  au poil13 A 
C, Ei i  Corte q u c  AC & BC 

7 - 1  
foicnr incornniciil. cii p i i i f fa i icc :~  le cornPofi  de Icurs q u a r d  
r e z  [oit ratioiiel: m i s  Ic r ~ t h n g l c  compris d'icclles,mrdial 
comrnc veiic la 40 p.dc ce liure. I e  d ~ s  qu'on nc pourra di. 

uifer icelle A B  e n  Tes n o m s  e n  vn a u m  poiiic"t que C. 
Car  fi faire Tc peut, qu'çlle Toit d i u i k c  en Crs noms eii vn  

a u t r e  p o i u t t  D. L)oncei\ que lque l ieu  q u e  toit le poiift D, 
n o u s  dcmonf i rc rons  t o u t  a nli qu 'r i1 la +).p.dc cc l i u i c  , quc 
ler compofcz  des quar rez  d e  AC & t(C , 6. d e  AL) Sr DE ont 
v n m c f m e  cxccz qiic les doublcs reAanglcs dc A C  & BC ,& 
d c  AD & D B. Mais d';lutaiir que les compofez qumez foor 
rat ionaux par I 'hyputhek;  &par confcqueiir lcur ercczra- 
t i o n e l .  il h u d r o i t  d o n c  que l 'excez des doubles rec?a:i;ltr 
(1cfqiicls fon t  mediaux par l e  cor01.de l d  z4.p.10.) f t~ t  ra t  o- 
ne], ce  qu i  eft conrrairr  a la 17 p. IO. D o n c  1s ligne n1a:curc 
AB, iic k r a  dluiree e n  ces noms e u  autr c p o i ~ ~ f t q u ' e u  C. 

Ln ligne pouuanc ,vu rationni R vn medid, 
elt diuike en les nom, en vn poina k u l c r n c ~ ~  
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toit :aligne ponii;lnt vn rationel & vn medial AB, diuifct 

ri1 Gs noms a u p o i n 2  C,en forte que A B  &BC forrntliicom. 
meden pui&nce,cornpreiiaut vu rcttangle rationcl j & que 
Irc6pofkdelcurs quarrez foic media1 : mais le rettaii& d'i- 
ceII~s,fat~onel,commc relit ia .+r.p.!o. Iedis qu'oii ne pourra 
diuifericelle A 8  en fcs iiorns en vil aurrepoiiitt que C .  
Car11 s'ifuiuroit m c h e  rbhidi rC q.i'ë Iaprec.p:f5moir qiic 
fionla diuifoir riicoresau point V,il  s'cil uyiiroit comme l a ,  
quel'excez dcs quarte2 Sr des rec?angles , f&ir raiionel,& 
ineiiid. 

La ligne pouunnt dcrix mediaux,elt diuirec 
en Ces noms, e n  vn poinc't fculemenr, 
b i t  :a lic=i~e yoiiuaiit dcur  wic- 

& a u  AR,diuiCe; eii Tes noms au 
FO~IIL? C, en forte que AC & BC A ?LB 
ici tilt E I I C O I I I ~ C I I ~ : Ç I ~  p u i f f . m c ~ ~  p 
~mprei~aiit f II r e3a l ig l cmed i~ l  
iiicommeiifiir. au cornpofh & 
h s  qu l r r ez  sufli mediai, com-  
intvcur la qz.y.ro.  i ed i s  qu'on 

noms eii vu aurrc poiiiCt que C. 

D lie peur diuircr icrl!e A B  enfes F k5.H G 
Aociemfiir, fi faiic & peut, Toit diuifecaq pointf D : & fur 

i a  ratioirele propnfee EF h i c  faite pareille c6firutt ion qu'eii 
Iiqy,p.~o. fçnuoir d t l r  reRangle E G  e g d  au  qnnrré d e  AB,  
EHcblaux d e u ~  quarrcz dr AC & CB : & partaiir I G  egal 
a:doub!i du t'etta:~glc de A C  & BC (comme il a efié dernon. 
hé ciiladitc +j.p.ro.) ,!z les deux r e f t a u ~ l e s  EH & IG q u i  
Sntmediaux , ferorit les lignes FH & H G  rationeles :mai6 
I;compo!i dcs quarrez d e  AC & BC cit incommeiiîur. au  
dûuhlede leur reitangle : (car  par I ' hpo thc fe  il eit incoin. à 
ircliiy rFfiaiigle d c  AC, CB.) partant a u f i  lcs seEtangles E G  
&EH feron: incornmi-nf. Ainfilcs l igny  rarionr!es FH & 
EIG fcroi~r  drnrnciiCen puifince feulement: &par la q-7. p. 
ru.AB lëre biiiomc di& cn Ces noms au poiil& H. Qe li 
on,veurdire que A B  peut cncores efirc diuifi: cilces noms au 
~::ii? il : il s 'ci ifuy~ra,  comme cn la  4f. prop. IO.  QueIr b1- 

)on< i ~ , d i u i i E  cn ks sornr au obi& H , C c p e u r r o ~  eiicorc 4' ' D d  
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j 1 8 ,  D I X I E S M ~  
diuifcr en îcs noms au poin&t K, contrc la 4z.p.m. Ainfi AB 
ne  pouuoic cftrc diuifee en fcs noms qu'au Ceulpoinfi ç. 

Vne 1;Rne virrionde &nt propofie ,> 0 ft bhomt 
diu$ en jb noms : low que le plur grand M m  
peur p b  que Cplrnpeat du d >ne lpepm 
fur e~ cornmenfirable in f onpde .  
I: si le plus grand nom efl commenfur~blc 
en longitudr: à la rationele propofee : toute h 
ligne [oit appellee Binome prcmièr. ; 

+. Mais fi le petit nom eR cornmenfm~- 
ble en longitude à la rationele propofx: tou- 
te  la ligne [oit appeiiee Binome fecond. 
3. Quc ii ny 1 vn ny 1 autre nom n.efi com- 
menhrable en longitude à la rationele pro- 
pofee:toure la ligne Soit appeUee Binome troi 
fi e h  e. 

~r lors que le plv~grandnoni peHt lm y~ le$ 
petit du qiiar.ri d h r  l~& y ui hy r i n c o n m m ~  
rd!e  en lon.$de. 

P 
A. Si le pics grad nom elt cornmenfurableen 
longitude J la rationele prupoice : toutelali- 
p e  b i t  ~ ~ ~ e l e e  ~ i n o i n e  <~atriefîne. , ' 
5 Mais fi le plus petit'nom efi c8menfur~bfe 
en ~. kmgirudc à 13 rntionde propofee:tome Ir 

l i s ne  eit appcltc Dinoiyr cinqidme. . , 

' 

6. @$ ii hy l'vn ny  Imrrç nom n'el\ coinmé- 
$$rat!ç'cn iÿal;jiudc.j f a  ntïone1cpropok~;k 
;&:c fbitqpi:!eç Bumme Lxsrfine; ' 
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E L E M E N T .  4r9 
f i  n'el  rien d i 8  icy des lignrs , dfirreUts ler detrx noms f i i~n t  

ron~rntnfwahles en long,trrde à la rationelepropo/ec :parce que te l les  
i i p r  ne [ont binorner : carpai la j 7 p IO. roui binome e/t composé 
de d t x  Iigncs rritioneles cornmen/. enpfiifancc/eulemmt. 

.PR O B. 13. P R  O P. XLIX. Six. 3, 

Trouuer vn Binome prunier. 

ERans trouuez deux nombres  A ..... C: ... B 
qsa:rez AB,CB (comme nous  a- 
ooiis eiikigni: au Ccholie 1. d e  la ' f '  c 
19.p.10.) defqiirls l'cxcez AC c c  
ioir quarrc, afin que  A R  CB f b i i r  
commenombre quarrk a nombre  quarrh, & A B , A C  ne foi& 
tommr q u a r k  P quarré  : Soit  vile rationelepropolec D,a ia- 
quelle fu i r  pris EF coinmenf. en longitude: & icellesD & EF 
f m n t  rationeles commenf:er, h n g . E i i  apres par le corol.de 
la 6.p.io. l'oit fa]& comme Ic nombre  AB efià A C ,  airifi l e  
qcarrh dc EFau quarr ideFG.Iedis  que  la t o u t c E G  e i t  bino- 
me premier. 

Carpuis que les quarrez dc EF,FG qui font  entr'ciix com- 
melcs nombres A B , A C  font commenl'par la 6 p. ro. au f i  les 
lignes EF, FG feront çomnicnlur. au moins rn  puiirance : E t  
dhutaiii que EF efi  rationele, a u f i  FG fera rationele. Maib 
~ O I I ~ C C  qiie A B , A Ç  ne font comrnc nombre  quatri. a n a m b r e  
quarré, les qulirrez d~icellrs ruioneles EF,  FG nc font  com- 
meilombre quarré a nombre quarrd ; &partant les lignes EF 
IGfont inccmmcnfen longitude par la 9.p.ro.elles font dGc 
rationcles commenCcn puifince Ceiile~ncnt : & par la 37.p.10 
latoute EG léra binome. l e  dis au& qu' i l  eR premier. Car  
pcisqueles quarrez de  EF,FG forit entr'eux comme les n o m  
brrs A R , A C  ; Sr AB eR plus grand que AC,  zlif i lc qiiarrk de 
EFfrra plus gr.-nd uc ic quarrk de  FG : G e  donc du quar- 
it de H (rrouuE par 9 e lemme qui  fuit 17 14.p.10 ) E t  puis q u e  
caminelc nombre A B  cfi a AC, ainii Ic quarrt  de EF au qua2 
it de FG:  par conuerfion de raifon comme AB à CB,ainfi ICI  
yarrk de EF cera au quarri- de H. Mais A B  e i l  à CE com- 
menombre quarrC anombrc  quarr t  : d o n c  l e  quarrr  de EY 
kraau qiiarri de H, ~ o r n r n c n ~ m b r e ~ i z a r r ~  anombre  quar- 
di & partant les lipncs EF, H foatsornmcnl: cil langirudh 

Dd ij . * 
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S C H O L I E ,  

Soit  la vationel) prapofie D 8,& EF6. fai/ant donc q t c d  comt?t,4 
By . e(t i ACT,  ainJ 6 .  qrlarr; de EF/oir au qsrarré dc FG ; ialh 
F G j ë ~ a  J 20: & ~ f i r t m t  LA t o ~ t ~  ~ G , f i r a  6+ f 10. q u ~  99 biaomc 
prcmicr. 

P R O B L .  14. PR0P.L .  
T r o u u e ~  un binome fccond. 

ERans t rouaei  Ics dcuxnombrcs quarrez AB,CB,commb 
in la prop. precedentc , &pris FG commcnfurablc en Ion. 
gititdc &ne rationele propofec D : icclles D & FGferonr 
~atiomclés cornmenfurablcs:pttis aptes p u  1c corol. de1în.p 
ao .  foit faiR comme le  nombre AC au nombre AB, aiufi le 
qnarrE dc FG au quarrk de EF. l e  dis quc EG el t  biuomc le- 
r o n d .  

Car on  d e r n ~ n f l ~ c r a  prcmicrement tout ainfi qn' tnIapit .  
kedcntc que E G c k  binomc.Et puis quc c6mc Ir nombie AC 
eltau nombre AB , airifi le quarré dc FG au quarréEF: cri 
changeant commc AB a AC, ainfi Ir q u a r d  dc EF au 
d e  FG. Mais AB efi plus grand quc AC: Donc aiiflilequard 
de EF fera p lus  grand que le  qaarrk dc FG, 8. hic  d u  quarrb 
dc  H. Nous  dernonfirerons maintcilant commc enlaprece- 
dcnteprop.que H& E F  font  cornmenfurables en longitcdc, 
Er partant que le plus grand mam EF,pcut plus quelemoir 
drenom FG du qua& dc H qui luy eR cornmenfurable ed 
longiciidc , & Ic moindre nom FG commcnPurable cnlon- 
s i t ude  ala rauoncleD: &par la 2. def. EG, fera binome lei 
rond. P 

S C H  O L I Z ,  
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PROB. 15. P R O  P. LT.' 
Trouur  vn binoine troiliefme. 
~ h n t  trouuecs deux nobres AB,CBconi- #..... C,.,. 8 
ir.c eu la +9.p.ro.foit pris vil autre noiut rc  L J. . . . . .  
yi nt [oit al'vn ny 
1 l autre d'iceux 4 F G 
B,AC, corne noni- A' ' 

Ed r brcaiiarrl: a noin- 
bre giiarrk ( ce q u i  
le FaiBprcirant 1 nombre  npn qriarré procha;?ementpli{s 
g:and que AC. Car puis qu'il n'cft p a r r é .  11 ne fera au quar- 
,i AB,comme nombre  quzrré a nombre quarri. Derechef 
puis qu'il eit non qiiarri: prociiaincmeiit plus p n d  que AC; 
i!d~fiere d'icrluy par r v n i r t ,  ou par le binaire:Parquoy il nc 
tombefa entre 1 & AC vri moyen proportioneI, ccmme rious 
auoiis deinoiiftrt au Ccholie dc la 8.p.8. I l s  nc k r o n t  donc 
plans femblables : &partant ne feror eiitr'eux comme nom- 
bres  quarrez) & aprcs auoir cxpofk la rationele D,par Ic c o -  
ro i .  d e l a 6 . p . r ~ .  CoitfaiAcoinme 1 i AB. Ainfi le q u m é  de 
D,au qua~rl: de EF: aiilfi les quarrez deD, & EF,cltans com- 
me noinbrc à nombre  fcïont cornmenfutables par la 6. 
p. Io. & partant lcs lignes D, & EF auG commenfura- 
b'ecaurnoiiis cn pui1Tance.D efiasc doncratioticle , EF fera 
iu~~rationele.Mais parce qucln'efi  aAl3,c'efiadire le qiiar- 
réde D auquarré de  EF, comme nombre  qiraïré a nonihre 
paarré; D & EF Cerdnt incommenCurablcs en longitude par 
l a 9  p.to.Derecliefloit fa& par Ic furdit corol. comme A B  h 
AC,ainfi l e  quarrb dc EF ai.iquarré dcFG: & par la 6- p. IO. 

i c e u ~  quarrez de EF,FG efiaias comme nombre  quatrk a 116- 
b:e 111ar~2,feront cominenf.& partant les ligires EF,FG aufli 
ronmeiiriirables au  moins en  y;iiKancc j 8: E F  ekant ratio- 
rde, FG le fera aufli. E t  d'autant que  ARn'eft a AC. c'ce a 
h e l e  quarré de EF an quarré de FG,comme nombre  q u r r r i  
inombre quarr6;'lcs 1ignesEFJG îcroiit incornmeidutalle 
inlongitudc par la 9 .  p.10. & Fartant icelles EF,FG foac r3- 
timeles c6menfiirables e o  puilfance feulement:.& par la 37. 
i rs.la toiibe EG Gera hinome, Iç  dis aufii qu'elle eft biiiome 
;roifïcLnc. Car d.aatan: que  comme 1 eit  à AB, ainti le  quar- 
i é d t  D au quaïrfi de EF ; & t o m m e  AB i A C, ainfi l e  qi iarr t  
dc EFau quîrr; dc FG,par raif'on egale comme 1 {en a AC, 
iiiifile qu;iïrk dc I) au q ~ a ï r k  de 1 G.Mais 1 n'cl: a AC,coni- 
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,+tz D I X I E S M E  
ma nombre quarré à nombre  qiiarri: ; donc les quarrcz  de^, 
FG ne feront a u f i  cornine noinbrt: quart; a nombre : 
& partant les l ignes Il, & FG,feiont incommcnfura Y I 6  l u e n  
longitude par la9.10. ELPUIS  que comme A B  cfi a AC,aiaG 
le quarrt  dr EF au quarrr.de FG ; &AB e h  pl& grand que 
AC,aufi le q u a r d  dc EF iera plus grad que Ic quarri dr CG: 
foic donc plus grand d u  uarré de  k3. Maintciianrnousde- 
mo l~ f i r r ron r  comme cn?a .+g.p.~o.que EI & H. fint c m -  
menfurables cn 1on~ i rude .Donc  le plus s tand nom EF,peur 
plus quelemoindre  FG ddqua r rç  de H qui  luy e k  cornmen. 
Curable cil l o t i~ i tude ,  & I'vnc sy i'au'tre d'icellrs EF,FGn3eR 
commenlurablc cn longitude ala p r o ~ o f e c  rationei c D,c& 
m e  il a c h  dcrnonhrk : partant EG fera binoriie troificlmc 
par Ics fecondes dcfinjtions. 

Trauuer vn binome q~intriefini. 

~ h n c  trouiiea dcux nonibrcç *""" 
AC,C8, tels qile ]ecornp~Ck d i -  
ccur ~ 8 , n e  [oit a h n  ny a I'au- G 
t re  coinme nombre$ quarrez(c6- F 

mc nous auoiis en [c :pc  a u  3 .  I 

fcholic de 13 1 9 . p . d ~  ce-Lute: ) Soit  cxpof" larationclcD.& 
pris EG coininenCuyahlr en lon+ude à iccllerationeleD.& 
par confeqiirnt E G  feraaufi  rationele: Et ayant coiiftruiilc 
reite comme en la 4g.p.10. Nous dernonitrcrons commtlà 
qiic la t ~ u t e  E F  cil binornc. 1:cm que le quarré de EGpeui 
plus quc le quxrr i  dc FG; & que  par co~iuerfion dc  radon, 
comme Al? eit  a CB , ainfilc qurirré de EGau  quarrédrHt 
Mais AB 11'c.k a CBc~rnrnc nombre quarrk a nombre quar rk  
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E L E M E N T . '  423 
~oncie  quarrb dc EGne fera au quarrc de H, comme nom- 
b r c q w r t  A nobrc quarrC.&parla 9.p.10. les lignes EG&H, 
font incom. cn longii>idc : parqU6y puis T e  le plus  grand 
aornEGpeut plus quele moindre nom FG u quarre dc  H, 
quiluy cfi  intommei~furabIccn lo~gitude.&qu'ieellr  EG el t  
commen~irahleeii longitude a la raciondc propofee il ; EH 
fera binome quarriefrnc par Ics def. Cecondes. 

S C H O L I E .  
Ldrriisnclt cxpoJèe D f i i l  8, g EG6: fi .fi i , t t  donc q u e  rommc A 

B 9  ep AC% ainfi kquarre'de EG f idue~r 3 6 .  f o i i  au quarride FG; 
icib<FG/crnrrowuss d e ?  24: o p a r r a n t  / A  toute IF ltra 6+ f a  4, 
q a i t j i  binomeyisartre/mr. 

P R O B .  17. P R O P .  LIII. 
Trouuer vn binoine cinquiefme. 

Efians trouuees les deux nombres A C ,  C!B commc cn Ir 
precedente prop. & faitlaconftru&iou commeen la jo p. on  
denonltrer~cornrne en ladite j o  p. que EF efi biiiome.Irrm 
q u c  le quarré de EG efiplus grand que  Ic quîrrk de FG du 
q u a r d  de H Er comme Ia precedenc c qii'ictlles EG& H h n c  
incommcnC en longitude : &partant par les fecondes de$. 
Ef ekbinomc cinquiefmc. 

S C H O I . i E .  
La rationele propofee D [oit 7, & FG 6 : donc favant que romme 

AC 6 d B  Y, air~j l rgumrêde  GF,haui.ir e ~ 9  j 6,firtauqwar- 
rideEG; icelle I. Grrra trouuec de J f +  :partant la toureE F f ia  
1 j++6,  qui ej2 binome cirîquic/me. 

P R O B L .  18. PROF.  L I V .  

Trouuer vn binome r i idme.  

Soient ~ x p o f e z  r.  A ..... C...E 
nonbres  AC , C 9, 9 I...... 
tel!emeiir: que l e  
c6poré d'iccux AB E' F 
nc [oit a I'vn ny a G 

l'diitre comme n o -  H' 
breqiiarré à nobre . 
qiiarri. ( ce qu'on fcïa adioiiftant cnCcmbIc deux n6bres prc- 
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4 14 B l X I E S U E  
miers entr'eux i Car  par la jo .p .7  Jc total  [rra aufiï premier 
3 chacun deux ; & partant ne  fera 3 Pvn ny  à l'autre conme 
nombre quarré a nombre quarr2,par les chofes dcmoniiiees 
a la fiil d u  8. hiire) E t  foic pris qiiclque autre iiombrr no" 

qiiarié 1,afin qu'icrluy nc foit a A R , n y  a AC,comme nonibre 
iiaira a narnbrc quarlé. En aprcs fàit ync ratioiiele propo- 

z c  D : par lc r o r o k i e  Ir 6 p. 10. bit fa,& rommc 1 i 1 8 ,  
~ l n f i  le quari; de D ai1 qitarri: de  EF : Sr ayi t  achcu i  corn. 
mc en la f1.p IO. nous d e r n o ~ i ~ r c r o u s  conirnc l a  qrit EG el? 
binome : en apres que  D & FG h n t  iiicprnmcpfùrabi~s :.II 
l o ~ i ~ i t u d c ,  & que lc quarrr  de E F ,  efi plus grand q u e l e  
qvarri: de FG du quarré de H. Fiiialcment nous demoii- 
Itreroiis rornrnc cil la 49. p.  qiie Far coiiucrfiori derailon, 
c o m m e  A B  i CB, ainfi le quarrcde EF au quarrk de H. Mais 
AR n'dl pas a Ci3,cornmc nombre qiiairca iiombre qiiarrr, 
n y  par c o n i e q u r ~ r  le q u m c  do  EF au cluarre de H : doiicpp 
l a  9 p.10. J t c  I i pesd ro i&es  E F  & H.Cercnt incommciif.en 
loiigitiidc. P ~ r q u o y  puis  que le plus graiid nom EF prut piiis 
que lemaind!  e 1 G du q u a r t d e  la I i rn t  H qui  luy eRii ic5-  
mrrii. cil loiigit:idr:S< l'vil ny l'autre d ' iceux noms n'di  c o r n  
meni: ri1 !oiig. a I.çxpofte rarionele ï ~ ,  pnr Irs fccoiidesdef, 
E G  i t i a  billorrie fixicl'inle. 

S C H O  1 1 6 . '  
Ta v a i i ~ n e l e  prcipof~c DJ;! 6 :f;ir/a?i: que  c o m m ~  26 ~ P ~ A E  8, 

nis61r q d a t r k  Ir L?, c'tpipifiduoir 56, aw yrc.irrédr E E : r r t C e  EFhir  
(ror.u P ,le J 4 8  : @ fa$fi:r 7 u c t D r n p A B  8 e/l 2 A C  j, arnb 48 q u o i -  

r i  d e  E E  kir uu y a i r c d r  TG . r t r / , e  FG h a  irsruea de i ' j 3 : p  

t a n i l a  t u r c  tG jtrs v ' j r ~ , ~ u i  r j t  binomejiriejmc. 

Les q.inrrez AI ,  IG c f l n n ~  c o n i o ~ n t t S  
k13aiiglr 1 reliement q u e  lescof ie i  DI, c 
IE'fàctiir vnc f iu lç  li-iic d r o i e e D F ;  & 
par confcqiicntles cofiez El , IH auff!  3 
vnc kiilr  li(: ie 2roiRc EH ; cflk ache- 
ue lep.?raIleioi amme BC. I c  dis qu'i- 

n[ 
cclujr CR quarre; & EE e l h e  re&angIe 
r n o y ~ n  p r ~ p o r r i o l ~ e i  entre les qiiarraz -4. 

D 
81, I G :  & EG moyen prop. entre Ics 
qua ï ï r z  AG,IG. 
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Csv dlnutdnt Tue E 1 ej? cgde à ID,maii H? à  IF:^ toute E H j é -  

r j t g w l e  2 ln tonte DP. Mairp r Ir j4.p.1.  la ligne EH e,@ egale 2 
l ' , ~ n i &  Ù I'acctrc d icdles &,CG : & DFà AC, IiG : 6 par con- 
jmir~nt cha:une dicelles AB,CG cj?cgaje à l'vne & 2 I'autre AC, 
I G :  dont l e  psrallclo~~amme EC u,'? eqrdateral. Mair par la 2'1 .p. 
1. il@ azi$re8anS[r : &partant qrtarre. Dr~cchef pu& que c o r n -  
me ~ l c p à I F , ~ i ? z F  E l  2 IH. Msir pdr ;a 1. $. 6 .  comme DI à IF* 
pn,?AIi EF : &romme E I  i I H ,  a i n j E F  à IG rdonccmme AI 
PEF, ai@ E P  IG : & partilnr EF .moyen prop. entre AI, IG. 
it&drment veu q ~ e  comme AE 8i EC, a?/i CF à FG, icelles r f l i s  
qrisr chacune à la,/ienne:& en c+ol;nt commeAC ri EC,ainJCC 
àFG. Mais comme A C  ài CE, rinfi.1çCa EG : comme CE' à FG 
air$~GÙIGparh I p.6.DonccommeAGiEG,mnjiEG &IG;& 
Ear confiqubnt EG ejf moyen pyop. entresdG,Iff. 

Or voib comme Commandin prop~ye 6 demonjbe ca I e ~ m c  : 
m a l  Clairiilr l e  propose ainfi. 

Si vne ligne droit te efi couppee conn ic  on voudra, le rc-  
Er,~ii;le contenu fouslcsparries, e i t  moyen proporcionel eu- 
ircles quarrez d'icelles. I t em le refiaogle contenu foubs la 
toxc ,  & viic des paryics, cri moyen prop. enrre Ic,quarrL dc 
la:oure, & le qiiarrt: de  ladirc partie. 

Ceqwi r j t  la mcfmccbofi qrtc d c f l c ~ .  

THEOR.  37. P R O P .  LV. Six.4, 

Si  reQarpgle efi compris d'vne ligne ra- 
tlonele,& d vn binome premier; la ligne pou- 
uant: iceluy reQangle efi binome. 

Soitlc refimg!c AD, compris de  la rationele AB & dii bi- 
o m e  premier AC :Ir dis qiielaligiic p i p e u t i c e l u y  reaau- 
gieeit  b~norne. 

Car d'iceluy binome AC,le plus graiidnom b i t  AE : duuc 
?la def. AE,EC font rationeles commcncen p u i h n c e  fe~i -  
~ernenr,& AE p o u r r a  plus q u c  EC d u  qiiarr; d'viic l i p c  q u i  
~~t l tcommcii fenIonqi t .& aiifi AAE fera comrncnf en 1011- 

;:t.al~rarionelepropofcc AB. Soit co i ip fe  EC cir dcuir es?-  
!kiencenF. Doncpuis  que A E  peu t  plus q u c E C  du qliarré 
i'vneliSiie i i l u y  ef icoinm~ni .en  longjt. il fur iwlle A E  'l iejnUe vn lc&u>g[c au q u a r t  di1 ql!+H; de E - I C d t  1 
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4 2  6 D I X Z E S M E  
direan qnarri. de EF, & defaillant d v -  
n- figure quarree, il dluifera icelle AE 
cil parries cnrnrneiir enlongi tude  par A 
l a i 8  p 10. fo icntdonc icelles parties 
AG,GE & par IcspoinRs G,E,F foi& 
rneiiecs ~H,EI ,FKpara l l e ! e s  a icclles 
AB, CD.piiis par la r4.p. r.Coient der- B 

H I  K D  crics les quarrez LM,  MN c$aux ailx 
deux  rcfl îngles A H ,  G I ,  & d ~ f ~ o f c z  S 
cu forte que OM,MPfacen't vile ligne 
drniflc: puis fo:t aclicuh Ic re t langIc  
S T, lequel fcr3 qua116 par le leinme 
prcccdcnt . 

Afainrenmt d'autant quc par la c6- t 
firiiLiion le reElai19Je de A G ,  GE e h  Ef##i 9 T 
rgaI  au quarrr  de EF  : Ics ligne# AG,EF,GE fer ontprop.par 
la 7 .p .6  Donc par la r p .6 .  les rettangles AH, EK, GI k16t 
a o f i  propor t ionxtx:  parqiioy E K  feramoye'piop entre AH, 
G I , o u  leiirs e ~ 3 i i x  qusrscz LM,MN.Mais par le lemme prc. 
cc lent O R  rft arifi rnoycii prop. Ciirre iceux quarrez LM, 
AIN : donc OR,EK feront egaux.  Mais par fa 4 3 .  p. r .  OR, 
02 font cgaux : & par !a J6.p.1. EK cf i rsa!  a FD : doncQP 
fera aiifi e p l  aFD: &par  confequit  tour le quarri Lh'eepal 
a t o u d c  rcclanglc AD : & ainf i  la ligne OP peut lere8anS!e 
A D  : Ce dis donc ou'icelle OP eft binomi .  

Ca r  priis que AG, G E  o r ~ t  cité dernonitrees cornmeiil: en 
longi tude  , la toute AE fera a u f i  commenr. en loiigirudc a 
chaciine d'icelles par la i6.p.10. Mais AE cfi aufi comrnenc 
en longirudc a P R: d o n c p î r  l a i z  p.io.iccl1e A B  efi aufi c b -  
m c d e n  1 0 n ~ i t . à  cliaciincs d'icelles AG,  G E  : & partanr6B 
c(t&c rat;oiiele, AG., GE fcrontauf i  rationries : & p z r l a l o .  
p io.lcs r e t t a n ~ l e s  A H , G I  contenus Cous icelles ratioiieles, 
f c r i ~ n  c r-rionaux : donc aufi rationaux leurs v a u x  quxrca 
LA?, MN: & p a r  con f~oue i i r  les lipnes Oh1,MP îeroncaufi 
1~rinne1es. E t  d 'autant qiie AE &iqcomrnenf. en Ionsitude 
a EC, mais commëi- i  AG,& E C  a famoitié EF,parlci'cho- 
l ie de L1 ~ ~ . p . r o . A G  EF î r i o n t i n c o m r n e n f c ~ i l o i i ~ .  parqtoy 
A Y,EK q u i  o n t  rnrfme raifor 'que AG, E F  par la Y .  p. 6. foiir 
au% incorntncnf.par la ~o .p .xo .& par confequent letirs egauf 
Lh1,QP: donc par la ro.p 10. les lignes OM, MPfonia;iffi 
incornn enCenlonoitudc,  pnis que par  la I. p. 6. elles foiiien 
mcfinc r a i b  que LM,QP. Mais OM,MP, ont cfiédemon- 
firccs rationeles : &partant elles font rationclles c o m m d  
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E L E M E N T .  4.7 
topuiRd~~ce feuIernenc : donc la t ou t c  OP pouuant le re t tan-  
glc AU ciZ biiionie par la J 7 p.iri. C e  qu'il falloit prouuer. 

S C H O L I E .  

T H  EOR.  38. PROP. LVI. 

SI vn ~eaang le  eft coinpi-is d ' m e  ligne ra- 
tionele ~t d'vn binome fecond ; la ligne qu i  
peut  iceluy re&angle, elt birnediaie pïe- 
miere. 

Soit  Icrecitançlc AD, oompris d e  In ratioiiele'AB & di1 bi- 
nomefccoiid AC: l e  dis que  (aptes auoir fai& pareille coii 
RraCtioii &. dcrnonftration qu'en la preccdenre ) la ligne OP 
giiipcuticeluy reRan c AD,eitbimediale premierc. 

Carpu is  que l i P d i % ~ n o r n e  fecond,AE Lira i ncommcnh-  
rable e i i l on~ i tude  a la rationele AB: I tem AG & EG(qu 'on  
piouueraeltrc commenl: en  longitude entr'cllcs , comme c n  
Iapreced:nre,.& par la 16.p.io.a leur coute A E )  k o n r  p3r la 
ir,p.Io aufi iiicornrncnl: en longitude a icel!e A R ,  laquelle 
cRaiit rationele, icelles AG, GE feront aiifi rarioneles : & 
par  conkquent coinmeiaCen puiflance feulcmcrit a icelle ra- 
[ioiieie AR. Donc  par la zz.p.10. les reBangles AH, Cl ferut 
m.d:aux: &leurs ecûux quarrez LM,MhT aufiî med:aiix : E t  
putant les lignes OM,MP mediales, I c ~ q i d ç s  011 pi oiilirra 
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j z  x B I B I E S M E  
&rccammehf.ehpuiflancc feukmit ,  tout-aiilfi qii'cnla r d  P ccdeutc. Et d'autant que E C  efi c o r n n ~ e n ~  en lonaitude a la 
mrionelc A B ,  le rcRanglc ED fera rationrl  10. p r o .  
aufi Cera ~a r n o ' t i : ' ~ ~  : & par conlcqiienr fon egal QPcorn- 
prisaes deux mcdiales OM, MP : &paxla j 8 . p . i ~ .  OP dl bi- 
m e d d c  premierc. 

S C H O L I E ,  

si vn r&angle efi compris chne ligne ra- 
rioncle,& d'vn binome troihefme;laligne qui 
pcut iceluy rettangle efi biinediale icconde. 

Soit Ic rc&angtc AD , coqpris de la ratioiicle A B  &- da 
binome troriicCmeACiaprcs aiioir conitruit commcaux pic. 
c e d ~ n r e s . )  I e  dis que  la ligue OP,qui peut iceluy rettangle 
RD,el\. bimechale kcoiidc-. 

Car on  prouuera commc cn la prtcedcntc , que les deux 
l ignes O M,MP Cotir mediales commenCurables cn puifanx 
ieulcmtnt  ; I t em d'autant que  AC e[ t  binome troifirme, EC 
eit commci~Curahlc en piiinànce i;ulemciit a la t;rioncleAB; 
&- par Ir r i .  p. IO. LereLkangle ID fera medial, auf i iera  fa 
moitié EK: Et par con lcquen tmc~ ia l  con cgal QP ( compris 
des d r u x  mediales OM 8: MI?. ) Aiiifi OM , M P  font deux 
mcdialcs comniei~fiirablcs en piii&iice feulement comprc- 
hawt vn reftilngle mcd~al ,&par la  39 p.10. OP fera bimcdia- 
le fccoiide. 
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La rationeh ARfoit y,& AC J 31 +- uT 14: Donc b re&fan& 4 
D J h  d8oo + V6oo. Alnis d.autmnrqueAE IJN { r , &  LC J zq, 
EF/era J 6 ,  au quarféde laluelle ep pop q a l  le  reaangle de AG, 
61; 8 par:nnt AG fira J I 8 ,  G E J r .  Pnrq16oy le  rec?dngh AH 
/m i - t i ~ ,&  Gl J su; pm confequentla llgne O M  ep  J i '  410. 
@MI1?v' 50. Erptcisqtce E l  ep r,& E C ~ Z . + ,  hrectan$hEDJër~ 
foao, Lquel ~Jdouble de M T  J I jo. Donc tout Ir yunrrê L N ,  qui 
q?compo/é des qunrrez LM 410,hfl\;r$ o, @ d e s  r d - l e  MT, 
AIT (600; Jëra J Zoo+ 4600; & part#nt/on c o j i  OP 9 
f i+ lo+-  ,rd JO. 4u: e/t 6mdrn leJ~conde .  

THEOR.40.  P R O P .  . L V I I I .  

Si vn rettnngle efi compris d'vne ligne ra: 
tionele, ~r dvn  binome quats.ieîiile ; la ligne 
q u i  peur iceluy rc&tangle cfi ligne hlaieiire. 

Soir le refianglc AD, compris d u  
bnomc quatricfme A C  & de la rzcio- 
ode AB (apres auoir colilfruitt & do- 
bioiifiré comme enla  yc.p.)Ie dis que  
OPqui peut k c l u y  rcaangle AD cf\ 
I p e  maieur. 

Car puis que AC cfi binome qiiai 
i r i d k ~ ,  AE plus grand nom efi com- 
mcafurable en longitude à la racionc- 
II A B ,  & p e u t  plus quc EC du  quarrG 
d'inc ligiic qui  luy c i t  incommcnf. en 
loii;itudc,& par la 19.p. ro.Icrc&an- 
glt deffaill.înc, compris fous AG, GE 
(qu i  eR cgaI au quart  du quarrr de 
[CI diuifera A E  en AG Sc EG incom- 
nenc eu longitude i & les reRanglcs AH 8 üI feront in& 
~ t n c p a r l a  i .p.6.&1o.p.ro.D~11~ ai& iii&rnenL icilrî =glu< 
Jarre2 LM,& MN : & par cohfequcnt les  hsnes Oh4 . &Ila 
bYtiuCpplmcD(<cg P u i ~ i w c i  M~i i  b LC? dngk AI: cjp,"p 
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-0 D I X I E S M E  ks ia+iandcr dR,AE,cRreioncl  p i  In r o . p . i ~ . ( q u i e R r p [  
aux quarrcz LM,MN).  E t  le rc&aiigle QP coinpris d'1ce1lr~ 
lignes OM,XvlP elIrnedial, car Ton egal EK efimediai, corn- 
mr Con doublr EC par l a  zz p . 1 8  citant EU ratioiiçle corn- 
mm!. en pui i~aoce  feulement a A B  : & par la +o.p. 10. Oi'efi 
ligne mairiire. 

S C H O L I E *  

Ldra ioi .clcAB bit f,&AC4+vTE:Dsnch r c & n g l e ~ ~ j r d  
m-t-Y'zoo. Etpu i sq  c A E e f + . @  ECJaj~F/er.àJ i,auqua- 
rr de lyuclie, 'jauoir r ,  ~yantefe pole egal i r  reMarglc de AG,(;€; 
la I i g n c ~ G  f ra r+ j r , CL? G E z -  ji:parraxt l e  T C C % ~ ~ [ C A H  

jeraros- J f o , ~ G I r o - J j o ; 0 . f r r c a n ~ q r t r n t  O M  titi' ( I D  

t v ' $ o . ) C j M ~ ~ ~ o  - J l o ) . O r E D  q ? o i t J 8 , d ~ l ; . c 1 ~ d o x b : r d r  
reh'nngle MT,' j o;[era J z ~ o  .La jommc drs gri,$rlr7,L:,!,,VN,jrra 
donc 7 0 , Ù  l~que i l e  fion adlorr,& les plans T M S  Y zoo, OB nwrrpxi 

T H E O R .  P R O  P. LIX. 

Si vn reaangle efi compris d'vne ligr,e rd-  

t i o n e l e , ~  d'vn binome cinquiefme ; la !igue 
qui peut iceluy reLtnn,g!c,eii l i ~ n r  irr;:tioccle 

9 
pouuant vn rationel & vn mcdinl. 

Soi r  le reflannlc AD, compris de la ra t ionele '~F,& du bi. 
nome c i i i qu i ehe  AC ; I e  dis (eptcs aiioir conltruit k drrno- 
fi& comme c n  la ~ ~ . p . ) q u c  OP qui peut iceloy r e f i a n g i c  AU, 
elt ligne irratioiic!e, pouiiant v n  rationct 8. v u  rnrdial. 

Car pu i s  que  AC efi bi~iornc cinqu efme, AE plus p d  
nom peur  pius  que E du qua& d'vile l i ~ i l e  quiluv cltiiic6. 
n c n f .  en lr>iisirudc: comme cn la p r e ~ e & n c ç  AG & E G L  
rontiiicommcnf.cn loiiS? udc: EC Ics l i p s  OM, M P  {cru 
iiicornmeii~.cn puillince, & i'egal au compoE dc l e m  qi iar-  

rez, fcauoir Ir reEtancgle AI. ,  efi medial par la r1.p. 1 0  c a r i e r  
hglics AB& AE l o i ~ t r a c i ~ ~ l c s  cornmenl.cn puffiiicr hh- 
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E L E M E N T .  43 r 
ment Et d'autant quc AB,& le plus petit nomEC,foiit con,- 
i n d e n  longitude,par la 1o.p. IO.  E U  clt rationel : auffi fera 
[amoic iéEK,& ion  rgal  w c o m p r i s  dcs lignes Qhl,MP,& 
par la 41.p.ro.OP cfi ligne i irationekpouuail t  vi-i rationel,& 
rn nudia. 

S C H O L I E .  

T H E O R .  42. P R O P .  LX. 

Si vn reanngle-e2 compris d'vne ligne r i  
rionele,& d'vn binome i i x i e h e  ;la ligne qui  
peur iceluy refiangle, eit ligne pouuant deux 
mediaux. 

soi t ic  reCtanglc AD,compris de la r i t ioncle AB,& d u  bi- 
nome GxieCme AC:(aprcs auoir confiruit & drrnonltrE com- 
necnla  r f . p  quc OP peur iceluyreRangle AD) I e  dis qu'i- 
relie OP,ei t  lizne pouuant deuxmtdiaux. 

Car puis que AC cil binnmc iirieîmc, AE plus grand nom 
peur plus q u e E C  duquàrré  d'vnc l igue q u i  luy  efi incom- 
scnfurable en lo~igi ru  e,  & fi Ics deux noms font  incorn- 
scnfurables cn Iogiru 1 e a la rationelc AiI:Et comrneila efik 
iemonfirk a la ~8.p .10.  OM,MP feront i i icommcnf~rable  cn 
?uifaiice, & f i  par la rz .  p.10 L c  re&angle A1,qui efi egai au 
cmpofL de leurs qüarrez efi medial: I tem EC u i  eltcorn- 
$idr drur  rationclrs comineufüiiblcr c n  pu i l ancc  Ccul* 
&ent,efi au& media1 par la mefme prop. éufi media1 Ca mai- 
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4 3 ~  n r ~ r a s > ~ e  
ri& EK, & fun rgal QP comprisd icelIrs l ipies O M : ~  E: 
fi icclur rcaanZle  q20u Ton egal E K  efiiiicomineiiî. au c6- 
paf2 des qiiarrcz L M ?  M N ,  f$auoir AI  :car les liqiicr AE br 
EC citant i n c o m i n e n ~  cn lonçitude,aufi AE & EF le feroiit: 
& p a r  la r.p.6.& ro  p Io. Les re f iang les  A I  8 E K  feront io- 
conimeiiC. Et par I î  41 p.ro.OP iéra ligne pouuant deux au. 
diaux. 

S C H O L I E .  

Six jd 

Le quarri  d'vn binome , appliqué fiir vnt  
ligne rationele, fais I'autrç coité binonle yrc- 
mier. 

Soiclc binornc A R  , Ic plus :rand nom duque1 eR .4t; L 
Zurlarationclc DE foirappliqiii. p - r  la 4;. p:l. Ir re8dgIeDI 
q a l  au quatrE de AB : Ie dis quc 1' vtre coiti' DG ei'r biuo. 
mc prernjcr. 

Car  Cur la mefme DE [oit eonitruit le rc&taiig!e DH cod 
PII quar ré  d e  AC : 8; fur HI vn autrc rc&ngie IK coa?aii 

cjuarri: d e  CE: II eIt donc cuidcnt par ta 4 p.i.quelerr'Îtc LI 
cfl rgal a dcux  fois Ic rcc?anglc de AC,CI? : &'el1 diuilari: LG 
egalernent en M, & e n  menauc M N  p a r d i t l e  a C D ,  chafqut 
rctlaiigie LN, M F  fera cgaI au rc&aiigle de AC,CB. Et  d'au- 
tiut que AB elt binome, AC LCB Coiltratioiicles cornmeal: 

rnYuir. 
> IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



p u i K i n ~ e  fcu!emcnl i & Icurs 
quarret qam rcf i igks  reroiit sariouaux, II H 3r I K  auG gt Iciirs ra- IiTTj I 

!ionaux; &par'!atr.p.ro.Ies c 6 h z  
DI& IL feront rationelds cdmmé- 
[urables en longiruJe à la rationele 
C E ,  &èiirr'clles par ia  rz. p.ro. E r  - 
parla16 p . i o . 1 ~  tourc I I L  G.raci>- A H K  F 
i i c d  e n  l o n ~ i r u d e a c h a c u ~ ~ e  D I  ,IL, & par la rz. p. IO. clle' 
I:rarationclc & comn~cnf.cii longitudc a DE rationele :Et  
da,~taiit qucpar fa 21. F. IO. lc r d l a i ~ ç l c  de AC: j CB cfimc- 
&al, [on doublr LF [rra auf i  iiiedial: & parla zz. p. 10. Ice- 
1:ynedial LP eitriit appliqui. iiir laracionele LK, l'arrrrc co- 
hi LG fera a u f i  ratioiiel incornmeid. eii Iùiipit. a tcellc LK, 
t'A àdire a DE, à laquc!le DL eftsiit c o ~ ~ i c n ~ p l o i l ~ i r .  
parla r j  p.ro. D L , t G  CoiiriiiconimenC eh longit. mais ehcs 
h~itrarionel:s : eller feront donc  comrneiiCen puiflance feu- 
hçnt  ; & par la 3: p . 1 o . D ~  cfi biiiome.Ie dis cn outre q u e  
r'eR binornr prcmie:. 

car ilappert par Ic Icmmc dcIa j4 .  p.dc ce liure,quc fcre- 
hiigIedc AC,CB r!t moyen prop. cntrcics quarrez dniccI- 
I:i AC,CB: dont au f i  LN moyen prop.cr.trc DH,IK : & pai 
roiifcqncnt la l i sne  Lhl moycnnc proy. entre les ligucs DI. 
llparl3 I 6 . &  par i a17 .p .6 . l c r e~angk  de DT,IL fera eoa l  
wyuarri L m  : Er d'auranr queIcs qiiatrcr de  AC, CB 76.1 
cornncnf. (czr icçllrs AC, Ci3 f o ~ i t  porees cornmenfur. cil 
~uiirance) lcurs egaux DH, IKferont  îuffi commeiic D o n c  
iuficoamcni: eii longitudcks lignes DI,IL par les r p . 6 . a  
iop.ro. Er d'auraiir quc les deux qui r rez  de AC & CE lonï 
~lqs;rands que Icrir rc&angIc deux foit, par l e  lemmc q u i  
h1a 44.p.de celiurc:  partant DKferd plus grand que L F; 
&DL plus grandnom que LG : car icclles lignes font entrc- 
h i cmunc  DI( a IF,par la 1 . p . 6 . E ~  puif qc le refiancrlcde 9 D I ,  IL  appliqut: fur  DL, c f i e g d a u  quarrçde  LM, cpcRà  di- 
i lau quart du quarrh dc  LG, & deffaillmt d'vile figure quar- .  
:q& Ir5 partics D I  I L  Coiiccoinmcni: en Jongirude; icelle 
DL peut plus que L G  du quairé d'vneligne. q u i  luy CR corn+ 
k n l .  c n l o r g i r , p ~ i l a  18.p.io.br parrant icelie DL ayant CR& 
~:moiiltrce c o m m d .  en long. a la ratiouelc DE, par Ics Tc, 
codes &f. D G Scra biuoqic prcmicr. 
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Le quarri d v n e  biinediale premiere,appli- 
qué fur vne ligne rationele , fai8 l'autre cuRC 
binome fecond. 

Soi t  la bimediale premicrc AB, 
diuiree en  Tes noms en C , don t  Ic 5 

plus grand foit A C ,  (apres auoir 
conItruir comme en la precedcnte) 

. 

I e  dis que D G cft binnmc fecond. 
Car puis que AB c k  bimediale 

premiere,par la 18.p.10. AC,CB Gt 
mediales rornrnen~ur. en  puifrance ! HK N c 
feulemcnt, comprcnantvn r cdang le  rationc1,duquel ledon; 
ble LF fcraaulTi r a ~ i o n c l , & ~ a r  la 11. p.'xo. LG ferarationch 

ones AC & f o m m e n f c n  longirudeà DE, Mais icelles deux lia 
ÇB citansmcdialcs, lcurs quarrez font me&aux : & partant 
k u r s  egaux refiaiigles DH,IK feront aafIi media~x &corn. 
rnenf.Et d'autant quepar ia16.  p. ro. letotal  DK efic6mtd 
A chacun d'iceux DH,IK,par  le coroll. de la 14.  p. IO. iceluy 
D K  fera auni media1 : Et par Iir t j .  p. Io.  lonautte collé D L  
fcta rationel inoornrncn~ en lohgitudc i laratioiielc DE: & 
p a r  1axi.p.rb. DL,LG feront i n c o m m c d e n  long. &partani 
ru ioneiescdmmcnf .  en puifinccfeulement : & par la17.p .  
10. DG îcta biiiome. Ic dis d'auantagc qu'ilcIt binorneprc- 
n i e r .  Car i l  Cc prouuera comme en la prccedciite que  DLeh  
$us grand aom , & qu'il pcur t l u s  quc lc moin&eLG du 
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E I E M E N T .  +?f 
qdarrE d'vne ligne qui  lu;, cfi c o m m e i i ~  e i ~  Ioi~2iriidc. IN 011s 
m n s  aufi mmoiirtri: que  LG plus petit nom,rlt commenf. e n  
laiigitudcà la rationele DE :& piutaiit par l r s  fecondes dcf. 
DGrlt binorne fecolld. 

Le q u m é  d'vne biinediale ièconde , appli- 
pi fur vne lignerationele, faï& Pautre collé 
Linorne ~roiiielrne. 

I 

Soit la bimediale &coiide E B, diuiEec ënfesnoms en C 
1 - ::iq:ds AC ibit Ir pliis graiid.(-dpresaurrir confiruit c o m m c  
il ia61.p.) Iedis  que Z> G efi  binomecroiliefme. 

Car puis qiic ARefi  bipediaie kconde,par la  9. pro. AC, 
iC font mcdiale s cornineiifurab!e wi p i i i f i dce~r l i l emt i i t  
:omyrenmt un iettaiiglc medial; partanr Ics quarrez d'iccl- 
:iAC,CB [eront co~nrneiif~irables 5( mrdiaux; & auf i  Ieiirs 
yunre8aiiglcs D H , I K i  &par  la 16 !p. IO.  l e t a r a l  b~ efi 
: rnmeriiurable a chacun d ' i c e u x ~ t i , ~ ~ :  donc p z  le CO-. 

31.delar4.p.ro,DKfera aufi  medial,&eftaiit appliqidiur la 
,î~ioncleDE, parla 23. p. IO. foiiautre cofiEZ)L, h a  fa- 
~i:çliiicoriinieiilurable en loiiçirude àicelle DE. I ler rchef  
UISqUK lerettangle de AC,C& e@ rnedial, Con double L F l e  
: r aau&;  & iceIur LF eftaiir apiiqut: h r  la rationelc LK, Coq 
surrccolti: LG ~erarationclincommeiifurable en longitude a 
k c ' e f k  à dire i DE : p o u c  l ' m e  &l 'autre d'iccllof lignes 
O!+LG,elt rarionele & i ~ c o r n r n e n ~ ~ r a b l e  en longitiidi- e l a  
rconcic DE. Et  d'autant que comme AC aC~, .a inf i  Ic quar. 

Ec i j  
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r i  de  AC au tcftang!c dc AC & CB, par fa  1.p.6.11 e[t eiiideiit 
par Ia 10. p. IO. que le quarréfcrai~icommcnfurable au:e- 
&ans!c (clkans les dcux ligncs incornmenlurable cil loiiçiru- 
dc.hlais par la i 6. p. ro. au q u u r k  dc .AC cfi commeiilurabl~ 
Ic compofé des quarrez dc  AC,CB;& au rcfiakglc deAC,CB 
cit cornmenrurable Ton double: D o n c  le compcE des q u a r -  
rcz dc ~ c , C ~ , c ' e f i  a dire le re&;luglc dc DK clt incornmtn- 
furable au double du rettanglc dc AC, CB; c'cfi i dirc aurc- 
Qangle LF. par Ie Icholic dc la  ~,+p.ro.parquay 1eslignesDL 
LG qui font cn meline raicon quc DK , LF l'ont incornmt;il. 
cil longit. par la K> p.Io. mais clles font rationcles : & par:ir 
commcnî.en puilfancc fculernent:& Barla 37.p.xo.DG cltii. 
nome. 

Ic  dis d'auantagc qu'il cil  binomc troifiefmc. Car il aeRC 
dcmonflrk que les dcux noms font incornrnenf.etllon$tude 
i l a r a t ione lc  DE: Et feprouucxa commci la 61. p .qucDL 
pcut plus qric LG d u  quarrf d'vne ligrrc quilu7 elt comrnrnl, 
cn longitude : &par Ics frcondes def. D G  cfk binomc [roi. 
fierme. 

S C H O L I E .  

T H E O .  46. P R O P .  LXIII'I, 

Lc quarri d'vne ligne maieur , appliqué fui 

vne ligne rationele, fai& l'autre collé binome 
quatriefine. 

Soit la ligne maicur AB 9 diuirce en fcs noms en C, donrlo 
plus grand [oit AC. (apres auoir coiifiruic comme cnla 61 p 
de cc liurc). I c  dis que DG ~ItbinomequatricCme. 

Car puis que A B  cltligne rnaicui , par l i  40. p. AC,&C? 
b n t  iiicommcii~urables cn p i f i i n c c  , cornprcnanrvn r d a -  
g lc  rnc,bal, &le cornpoli  dc  lcurs quarrcz r a t i o i d  : parlant 
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i:r:ttan;Ie DK cgal au compofé d'iceux qaarrez tfi au f i  
qu ri on cl, lequel efiaiir a p p l i q d  fur la rationcle DE,fon autre 
roficDL fera aufi  rarioiicl c6menf.cn longitude aicelle DE 
Far la rr. p. IO. Item le rc&tan$c LF double d u  re&anglc dc  
~ c , C B  fera medial , Icqucl apliqui fur LK, c'cit i dire fur la 
!atinneleDE,par la r ~ . p . ~ o . L G f c r s  rationele i i~co rnmen iu ra~  
ilccn loiigitudc a DE. Er  partant par la1j.p. IO. Les rariq- 
.des DL & LG,feront inçomrneiifurableen 1ongi tude .Don~ 
:omroci?Curablc en puiffance kulernuit;& par la 17.p.10. QG 
i? binome. 

IC dis d'îuanrage qu'il efi hinome q u a t r i c h e .  Car piik 
  ut les lignes AC & CB font incommcnC. en  puiKaiice, lrurs 
yiarr~zfcront incommenl. partant auf i  leurs q a u x  reoaa- 
r!rsDH,IK,Blcs Lignes DL, Sr I L  i n c o m m e d  E t  d 'autant 
iuenous drmonitrerons comme en la 61.p. qup D L  ef? p l u s  
&ndcque LG,& fur DL cfi appliquC le r i&ai igk dc D1,IL 
ylau quart du quarré de LG,&defaiIlant dnvnc f i w r e  quar- 
::: , hquel diuiCc icelle DL en partics i ncommenkkb lc s  en  
,sngirudç,par h 19.p.10. DL,qu i  e[t- commcnfurablc cnloo- 
;::udc 1 la rationele DE,geut lus que  GLduqua r r i  d'vne li- 
k q u i  lu7 cft incomiriesfura le en longitude,,& par lcs @- 
:mdcsdcf. DG CR binome quatricime. 

S C H O L I E .  

I r  ligne maicur ABfiit (r ( I O  +- ir 37;) +- d [ro- f37  :), &k 
'riidcDE fait y. Donc la  redmglc UH/eva IO + f z7 :, IK  
id-137 : :LN ou MF{ 62;. qlti appliquezlur D E  , le copr DI 
!fa z+r'i: IL ~ - I I : & L M  ou MG \ir:.par~uoyD~jera4, 
? L G i  10 ; 6 par confiquent iatoerr DG ejf,+ + V I O , ~ U I  e j  
'nom! qufitric/me. 

THEOR. 47. P R O P .  LXV. 

Le quarré d'vne ligne pouunnt vn ratinnel 
kvn medial, nppliqué fur vne ligne raïioneje, 
:;ifiP?utre coité binoine c' in q uiefme. 
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Soiela l i sne  ponuanr vn rationcl & vn media1 AR,:diuifee 

t? Ces noms au peine C,donr leplus graiid CRAC (apres a- 9.. 
unir conficuir c o m m c à  la 61.p.) I c  dis que DG efi b!aome 
c i n q u i e h e .  

Car puis queAB e[t li ne pouuaiitvn rationcl,&vnmedial, 
AC,CB,  Ia + ~ . ~ . i ~ .  font inco in rncn~  rn puiibncc,  rom- 
ptenant vn re&angleratloncl,5: lecornpoft. deleurs quarrcz 
rncdial : Parmnt le reCta i i~ lc  UKcgal au c o n i p o ~  d'iccux 
quarrez e k  aiiG rncdial, lequel citant appliqué Eur la ratio. 
ne16 DE,foii aiirre coité D ~ f c r a  a u f i  rationcl cornmenfura. 
b l c  en  puilfailcc fcdemenc a icelle D E  par la 13. p. I O  Item 
t e  rettanglc de A C  , CB citant rationel,  Con doiiblcLFLra 
aufli rarionçl,&par la r r .p . rn . Ice~up LFufiit  apl iquéh LK, 
c!'eIt a dirc Cur la rationelc DE,Toii autre coIK LG, fcraiigsc 
racionelc cdrn en ton$ a icellc DE; & par l a  13.p. IO.  lesra- 
r ioncicsDL,LG~cront  c6m.en p ~ ~ i f h n c k  {~u\ernér ,&~arh  36.  
p.ro.DG Lera b inome .1~  dis de plus,qu'il c l t  binome cinquie. 
mc. Car L G  s k  c o m m c n ~  cn l o i ~ ~ i t u d e  a la rationcleDE,&C 
on prouiiera comme en la  prcccd;ntc,qx DL peut plusqoe 
LG,du quarre d'vneiligne q u i  luy elt ~r icommenfen  locgitu- 
d c  , &i p u l e s  Cecondes drfi i ir ions D G  elb L>~iiome Kin. 

qiiielme. 

S C H O L I E .  

THE O R. 48. P R O P. LXVI. 

Le q u m i  d'vne ligne pouuant deux me. 
dianx-apliq~ié fur vne ligne rntiondle,faittlau~ 
rre coi26 binoine fixiehe. 

Soit  la ligne pouriant deuxmcdiaux ~B,diui lee  enleii:Ui 
ail pciiiitt C , dont  Le plus grand efi A c .  (Apres au& con- 

Ariiir comme aux precedentes iiedis qiic DG e h  b i u o m e h  
icfi~lc. 
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E L E M E N T .  419 
Car puis que A B  cfi l igne pouuant deux mcdiaux, par la 

j r ,p .~o .AC,  CB font incommeni: en puillince. comprenant 
~nrettangle mcdial,incommenC. au cornPolk de leurs quar- 
r tz  auîsi  mcdial : ainfi i lc i l  euidcnr que D K  & LF [ont rnc- 
d:zux,& incommenf. &par  la z3.p.no.iceux efians appliquez 
îur iigncs rationcles,leurs autres ~o l t cz I )L ,LG Cerorir ratio- 
nliix commeiifur. en puiflance Ceulemcnr a la rationeie DE. 
Mais iceux cofiez DL,LG citans entr'cux comme les paral- 
lclogrammes DK,LF,  idquels font incoinmahl: feront a u f i  
d e u x  incommenî. en Ionnitude, par ia  IO .p. io D o n c l e s  
iarioneles DL,LG feront inctbmmenf.eii puiffanceieiilernét, 
&parla 37.p.10. DG efi binornc, duqnelles deux noms font  
incommeni: en longit. a la rationcle D E  : & comme il a elté 
iimoniiri aux precsdenies, le plus grand d'iccux DL peur 
plus quc lc  moindre LÇ,du quarri: d'vnc ligne q u i  Iuy ef In- 
tomrnencen longit. & par les Cecondes def. DG c f i  binoma 
Guicfme. 

Laligne commencen longitude au binome, 
eh a u f i  binomc de meiine ordre. 

Soit queIconquc binomc AB 
diuifeecnfesnoms aupoin&t C , A derquels AC çfi e i t l e  plus gr'id, ? x 

6 F: 
&C U  le moindre :  & loir l a l i -  
pic droiCte D E ,  cornmenfiirïb. 
ellloiigitude ail biiipme AB.Ie dis que DE efiauïsi  binome, 
6(demcCme ordre  que  AB. 
Carayantfait pa r i a  r~.p.6.commela touic  AR e f i à  la tcu- 

IrDE, a i n f i l a ~ e u a n ~ b e c  AC à la  retranchee IIF , ~ a r l a  19. 
Ec  iiij 
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440 D I X I E S X E  
p 5 .  le refi t  CB ieraau rcfic FE, comme la toutr  A B  à I i t a U ~  
te DE. Er pource que AB, DE,font comrncnf. cn longit.par 
1s I O  p.10. AC,DF,& CB,FE, frronr aiifricornmenC eii long. 
hiaisp3r la 37.p.10 AC,CB, fonrrationele6. Donca$siDF, 
FE font rationc1es.Erpuis q u ~ c o m m c  AC a DF ,  ainfÏCRà 
FE, cn c h a n g c a ~ t  comme A C  iera à CB,aiiifi DF à FE. hfas 
AC, CH Ioot rationcles cornmenfur. cn pu:iTa:~ce feulrrncn~: 
doncaufsi  PF,  FE feront rationcles commenf. cn puiflaucç 
f ~ u l c m c n t . E t  partant par la 37.p.10 DE cit binomc. Main- 
tenant ie dis qu'il citaufsi binomr4en1cfme ordrc que AB.  

Ca r  fi AC peut plqs que CBtlii quarrk &vnc ligne qui luy 
[oit cornrnenC.cn longitudc, aufsi pr la r f .  p. IO. DF pocrra 
de  mefme plus quc FE. E t  fi A Ç  cfi c o m m c n ~  $n lorrgir~dea 
la rationclc propofec , aufii k r a  DF par la  r t .  p. IO. Yeu qiic 

I'vne & l'aurrc cfi commenC cn longitude a la m e h c  AC:Ei  

pareant A B ,  &DE feront binome premirr : S i  BC ci l  corn- 
mcncen longitude à la rx ionçlc  cxpofce, auGi f'era EE :ai115 
A B  & DE fcrontbinomcfecoiid:  fi AC & BC font iiicom- 
men[ en longitudc a la ratiqnelg , aufsi fcronr QF &FE, 
par les def. A B  & DE feronr binonio t h i i e h e .  Qe fi AC 
peut plus que C:B du q u a r r ~  d'vile ligric q u ~  luy loir incomm. 
cn longirudc, aufsi par la r ~ .  p. 16. TiF pourra dc m e h e  plu; 
q u t  FE. Parquoy nous ~e rnonf i r c rons  comme deil'us, qüc 

A R,D E,feront binomc a u  quacriefmc,ou~.ou 6. ra~ranr !il, 
DE,Ieror;r bl?omcs dçmcrmc ordrc. 

LXVIII. 

La ligne commerd.cn longitude3 yne binie 
diale, cil aufr~birn~diale de mefine ordre. 

Soir quctconquc bimediale A k  , diuifeccn fcs noms au 
pain& C,dcCquels AC efi k plus grand. & CB lcphs petit,& 

ICCIIC A B  [oit cnnimenCÏrablc cn longiaude Ia11gncDE.1~ 
dis qu'elle eit a u G  bimcdiale dc  mefme ordre qu'~ce1le AB, 

Cnr[aprcs auoir conlkrpit commc kn la prccedenre)lcreff~ 
C:B fera au r c h  FE,c6rne la toute  AB,  112 roiite:DE: irpr 
tant p;ir la 1o.p.m. AC fera corn. cnlong.  a QF, & CB a% 
v a i s  A C ,  CB hntmcdia les :  doncpar1ar4.p.io,~F,FE,c~- 
Lrienl. a iccllcs fon tau f i  mediales. Et piiis que comrnc A C i  
BF,;rSi CB a FE,= cbmgeaprr rammc AC a CB ,ainfi DI4 
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!E. Mais  AC,CB font cwmnenCen pui i lncc  feufcmcnt, PM 
I;$.p.~o. D o n c  au f i  DF,FE feront cornmcafi~rabies en puif- 
Lnccfci~leineiit,par 1s io.p.10. mais clles îoht  a u f i  medialex 
fipartant par la J R .  ou 39 p.10, DE fera birnrdialc. B'auanra- 
;tic dis qii'cllc eft en nicfmc ordre quc A8.Car d'autant que 
comme A C c l i  aDF, ainfi 6 C a  F E g a r l a  2z.p.  6. Le quarxt 
d e ~ c f e r a a u  qiiarrE de DF, c o r n e  IcrcCtanglc de  AC,  BC, 
t l t a i i  refiangle de DF, FE, (eltrint iceux re?iang!cs fcmbla- 
bles,d'aurant qii'iis on t  les coite2 prop.)Mais le qriarré d e ~ C  
c~comqcnfurablc a u  quar rk  d e U F  , ainii parla io.p.10.1cs 
rekangles reronr auG cornmenl: que fÏ l'vn efi rationel, I'aa- 
rrelefcraaulfî. Er p m a n t  AB,& DE feroient bimedialcs pre- 
m i e r ~ ~ ,  par la 38 .p. fo. @e fi l'vn des rcflanglci  eit rnrdial, 
lautre f e r a  aulfi medial, a< A B  & DE îeront bimedialcs [cc& 
Ctc,par la 39.p. IO. Ainii PE fcrl  b~mcdiale, & efl mcfme or- 
drepac AR.  

La ligne commenf.à vne ligne maieur , dl 
PA ligne maieur, 

lait la ligne maieur ~ ~ , d i u i h  
ciifes noms cn C , & à iccllcs A 

t- 
t 

i ~ i t ~ o r n r n e n r  DE. I c  dis qu'el- 
D F E 

le dta~~ i ; ;  ligne rnaieur. 
Car (apres auoir conItrui& 

c o m m e  aux preccdcntcs) AC fera à CB cbmc Df à FE,& A C  
rommcni: a DF & CB i FE : mais par laqr.  p.  IO. AC & CB 
font incornmeni: en puilfancc ; auf i  il€ & FE feroqr incom- 
meni: I tem puis quciccllcs l ig ies  AC,CB,DF, FE ioiit p ro -  
port. par  la zz .y .6 .  leurs quarrez feront proportionnanx : & 
encoypolànr, Ics dcux de AC & BCferoi.icau feuldc CB,c6. 
mies deux de DF & FE,fonr an feu1 de  FE, &en  changeant 
kidcux quarrcz de 4C,& CB,feront aux deux dc DF & FE, 
commelcfcul de CB el) au f ~ t ~ l  dc FE. Mais ics lignes CR, 
IE citafis commcnf. leurs qvarrez feront a u f i  commcnC. & 
gartantles deiixde DF & FE,fcroiit parla ro.p.ro.  comrnenc 
;i;x deux de AC & BC: feront rationaux cornine iceux. i c i  
DGprouucra ço,~nrnc en laprccedentc gueierc t tanglc  de  DF 
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4 4 .  B r x I E S M ' E  
& FE e n  tommenfurable au  reaai ig le  dc AC & RC : Ieqncl 
cltant rncdial,par la qo.p.10. aufi rera celuy dc DF 8i FE,  pal 
le4orol .  de l a  z +.paro. Parquoy DE fera ligne maieurc. 

H E O R .  P R  OP. LXX. 

La ligne commenfurab1e a vne ligne pou- 
umt vn rationel, & vn media1 ; eit aufi  ligne 
pouuant vn rationcl,& vn inedial. 

Soi t  la l i çne  AR poiiuantvn rationcl & vil media1,diuikc 
en rcsnoms cn  D,&'i icelle foic cornmeni: la ligne DE. Ic 
dis qu'clle elt  aurai pouuant vn rationel & vn medid. 

Ca r  [apres rcllc coni t ruaion qu'aux prccedenres)on prou- 
nera que comme AC & BC rone incomrncnc en pi iTancc ,  
auGi feront DF & FG.Itern les quatrez de AC & BC compo- 
fez feront commeni: au cgmpoE des quarrez de DF & I E ;  & 
Je reRrinSle de AC & BC fera cornmenf. au reaangle de D F  
& FE. Mais parla4i.p.ro. l e  c o m p o E  dcs quarrez de AC & 
B C e(trnedial,& leur rc&t~iiSIe rationel : Partant le compoE 
Jcs quarrez de DF & FE fera a u h i  media1 , &leur reCtangle 
rationel:& DE fera lignc pouuailt vri rationcl, & vn mcd!al, 
par l a  4o.p.m. 

T 13 E O R. 53. P R O P. LXXI. 

La ligne comineniUrablc à vneligne pou- 
uant deux inediaux ; ek auf i  ligne pouuant 
deux m ediaux. 

Soit la ligne A B  pouuant dcun mcdiaux, diuilee cn Tes no i  

rio ~ o i n L t  C, & à  icclle foit cornrnenC DE. I e  dis qu'cl!e eh 
a u f i  l ignepouuant deux mcdiaux. 

Car (apres coriitrufiion faitte comme aux precedenres~on 
prauuera  tout  d e  m e h c  q u c U F  & FE font incornmcni. cn 
pu i f ince :  que  le composé de lcurs quarrez elt medial, &Icur 
ieffanglcmedial:  Mais  puis que  le compofe des quarrcz de 
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KC Pc BC, efk an  compofi  dcs quarrcz de DF & FE. comme 
Ic quane de  C B  au quarré deFE : & q u e  par la r z  p. 6. com- 
me le quarrk de  CB au quarri. d e  FE, ainfi le rr&aiigle de AC 
&BC,au rraairgle d e U F  & FE,par la 1r.p.5.Le conipofi  fe- 
raao cornpok, comme Ic re t tançie  au rettaiigle : E t  cil ch;- 
geant, comme lc coriip~Sé des quarrez de AC & BC eft in- 
commcnf.à leur re&aiigle, aiifli Ic c o m p o 4  des quarrez d c  
DF & F E  e f i  incomrnenl: a leur reçtanglc, 8r par la 4z.p.10. 
DE efi lignepouuaiic deux mediaux. 

T H  E O R. 5. ' P R O P. LXXII. Six.7. 

Si ;ne i;iperficie rationelle, ~1 vne mediale 
font ioin&t&,la ligne q u i  peut tout le coinpofé 
cit binomc , ou bimediak premiere , ou ligne 
inaieiirs , ou ligne pouuanc vn rationcl& vn 
media'l. 

Soieiit i o inaes  deus  fuperfi- 
r ies b rationelc & B mediale : i e  
dis qur la ligiic qui peut roiices 
les  deux eR binorne,ou bimedia- 
Icprerniecc, ou!ipne niaicui ,ou 
lipepouuailt vnracionel & vn 
media!. 

car  prernierement les d e u r  E 1 

riperficics n e  f~au ro i r i i t  cftrc e- 
ples  (car ou  elles fcroienr toures deux rationeles, o u  toutes 
deiixmediales). S b i t  doiicpremicrement A plus grande que 
R:Er L r  la rationele CD Coit appliqut: le re&angie.CE egaI 
à A :  &fur EFvn&merc&tanole F I  egalà  8. Et pun  qiic A 
cltratione!e,SrB r n r d i a l e , a u f f c ~  fëra rsrionel,& F I  medial, 
kfquels citans appliguFz a la rationele CD; C F  fera ratiose- 

cornmeni: CR 1ungir.a icellc C D  par la 11.p. Ior Br a u f i  FK 
rationele, mais iiicommenCen l o t ~ g i t .  à CD par l a r  3 
parla r3.p.10-les rationeles CF,FK fciontiuconirnen P.'". en l u  ? 
gitude, donc c o ~ m e n r e n  puiKance feulerneut: & p a r  la 37. 
p.Io. CK fera binomc diuifi: en fes notns en F: E t  par la 1.p.6. 
CE efisntplus grande que FI : CF fera Ic plus g r a d  nom, 
!cquelpcut plus que TG du quarré d 'vnelignc quiIliy eit c6- 
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m c a ~ ~ u i n c o m m c n ~ c n  long. Si commcnC ( cfiant CF eom- 
rnear.cn longitude i la rationele CQ) CK Ccra binomc PIC. 
v i c r  par 1 a r . d ~ ~  fcconde dcf. Et par la f f .p.  IO. laljgnc q u i  
peut le rcttanylc C I  CR binomc. Si incornmenT. CK Ccra Si- 
n o m  qua t r iche ,  par la ,.des fcc-des def. & parhj8. p.10, 

" ligne 9 ui pcut iccluy rcttanglc CI cfi iignc tnaicurc. Qu? 
fi A cfi p us pctit que B, aufi CE fera plus pctit queFI,& CF 
fcra le plus pctit nom comqenf.i  I;l ratioiielc CD : & par ce 
moyen CK Ccra binome .coiid QU cinquicfmc : fi biiiomc le- 
cond,par la 56.p.10. la ligne qui pc~it Ic rcfianglc CI rfi bi- 
mc.diaIc prcmicrc. Si binome cinquicfme , parla 1 9 . ~ ~ 0 .  la 
lignequi peut le rcaanglc C I  clt ligne pouuaiit vn tarionel 
& vn tsc1J.  

S C H O L I E .  

Si deux fuperficies mediales incornmenru-' 
rables font iointesila ligne qui peut tout le c& 
pof '  elt limediale ceconde, ou ligne poui:anc 
deux mediaux. 
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Soient ]CS deux f ~ ~ t r f i c i e ~  

mediales incomrnenCA &B:lc 

tonde, ou ligne pouuam dcux 
intdiaur. 

Soit fa iRt  conRruElion Co- 
men 1 1  preccdcntc fur la ra- 
tionclc CD : les rettanglcs C E 1 

E & FI h o n t  mediaux & mcommcni. Fc par la 2z.p.  Io. CF 
FK fcrunt rationeles commeni: cn pnifiance feulcrncnr en- 
rrellcs, & k iaratioaelc CD 1 & paria 37.p.ro.CK Ièra bino- 
rne.Soir donc C F k  plus graiid nom : Car CF & FK n e  f au- 
toient cflrc egales, d'autant font incommeiiCen 1 ori- 
$tude : D o n c f F p c n t  plus que  CG du quarr; d'vne ligne 
quiluy elt cornmenC ou incommenl: eu l o ~ i ~ i t i i d e .  Si com- 
tpcuf. CK eff biriomc t~oifiefmc par la 5. d. fccoiides ( c f ù n s  
Icr dcuxiioms incornmen( en longirude i la rationcle)& par 
I ~ r 7  p.io.la ligne qui  pcut fc re&aii le CI cit bimedialc fe- 
ronde: SiincornmcnCCK, par l a6 .  a es fccondesdef. fcra bi- 
nomc fixiefmè : & la ligne qui peut le refianple CI  c i l  par la 
6o.p.ro.lignc pouuant dcux m c d i a u s  

Dr toutes rcs chojès on peut facilemcd colliger que 7e bbinomr,& 
1t:aurrer lignes irrarionelrr qrri fuyuenr iceae, /ont d~fcrsntes tntre- 
dia, 6 d In  merltalc. Car l e  qrarri d'vne ligne mtdinle, appliqué 
1~rvneligne rarioncle, fdiR l'autre coi?érariozelcommen~enpui~- 
finicfidrmenr à In rfitionelr l~quci l t  il $7 fippliqni par k z j p. 
10. ' 

Mak le qrrarré d'vn binornc, fait7 I'aurrc co j f i  binome prrm ri* 
par id 6! .~ .1v.  

6 s  pflrr~d'vno k;mr&&premiere, ffl&rmtrr c~/rébjsomr fi- 
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f ia i îaes  des 1 9 : s  irrarionetlcs p r  
rerranchemcnr. 

Si d'vne l ime  ïxtionele,cfi retranchee vne lia 
O 

gne rationele coinmenL en puiKince Gulçinét 
a la toute ; le relte efi irrationcl; soit appeli 
Refidu. 

Soit  retranchcc dc Ia rationc- - 
le A B  la rationele /tC,cp &or - A > 
ke que AB & AC,Coientrario- 'B 
+dçs cornmciif. e n p d ; u ~ c c  f ' cdemen~  : Ie dis qoelereffe 
CD efi irrationel: 

Car  par la r.p.X. eornrnc A B  eft à AC,,aiiifi le q u a r é  dcAB 
au re€taiiglc de AB &AC: mais AB efii.uco~rneilCura. eo 

Joog i tude i  AC. Donc  pa r l a  m. p. 10. Le quarré de A B C R  
iiicornmrnCau rettanglede A B  & BC : Paitant auffi a Ton 
double: mais les quarrez de  AB & ~ C , f o n r  p o k z  commenf. 
Doiic par la16.p.10. l e sdcux~en lemble  k r o n t  coinmctif.au 
Seul de AB; & parraitt pais que Je quarrk de ~ B ~ e f i k o r n m é -  
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[urableau double du re&anale d e  AB,AC,  par ra 14 p. Io. les 
quarrrz dr AB & AC, feront a u h  k o r n m e i i f .  i d e u x f o ~ s  ic 
rchii;ledc AB &AC, lefqiièls auec Ie quarré dc  CE, cfians 
tgaux aux z uarrez de AR & ACpa r la 7.p. z. il s'cnfuiiira 
ÙC le quarrC<dc Ci3 auer dcur  fois  lere&angIe dc  AB, Br AC 

%ron~iiicornrncn~uriblr  i iccur  dcux rc&a~iplcr : Er par Ic 
carol. de la 17.p. IO. deux fois le r,eeangle auec le quarré de 
CB,(outes deiixquarrez de AB &AC) rcront iucommenfau 
qiiarré de CE; Mais iceux quarrez de AB,AC, efi3s rationaux 
(car ilsion: defcrirs fur lignes rationclcs ) le quarrS de CB 
îcra irrarioiiol: Parraiit la l igne CB fera aufsi irrationele ap: 
p h  Refidu. 

S C H O L I E .  

THEOR. 57. PROP. L k X K  

Si d'vne libne medi ale, eit retranchee m e  
mediale corninenf. en puiffarice kuleinent 3 
12 toure,compïenant auec la toute vn re&agk 
ritionel ; le refle eit irratione1:Soit appelé refi- 
dumedial premier. 

Soit la mediaIe AC,delaqnel- 
[ t e f i  retranchce 15 mediaie A B  A- ' ,& - 

3 

rnrorte que AB & AC font  mc-  
dlzlcs cornmeni: enpu i~ancc , comprcnan t  vn rcRangIe raz 
bonel: Ie dis q u c  le rcite B Cefi irrationcl, 

Carpuis que AR & AC font mediales,leurs quarrez fzront 
ciodiaur, &partantincommenf.  au double di1 reQanglc de A 
BhAC,lcquel CR rarioncl: Et par la 7 . p .  a. deux fois le re- 
$znglc de AB AÇ lucc le qua.rré de BE dans  rgaux a u x  
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4 4 8  B I X I E S M E  
q u a r r c t d c  A% &AC, f ~ f m t  incornmcn~.au doublcdu kf2. 
g ie  dc A B  & A C , & p a d a r i  p . 1 o . k  quârrk de BCfcrd  I ~ I L ~ .  

menC au double du rettaiigle AB & AC, lequel efiaiir ratio- 
ncl, Ieqiiarri: de  I3C Cera au f i  irratioiicl ; & parraiIr laligne 
BC a u f i  irrationelr, qu'on appcl!c:a rcfiriurnsdial premier, 

S C H O L I E .  

Si d'vne ligne medialc cil rctranchee vnclid 
gne mediale coinmen[ en puiK~nce fculeinét 
;ln taute,comprenant m e c  icelle vn reLl;inglz 
media1;le refie efi irrnponz1;Soit appelcrefidti 
medial Second, 

Soit Ia mcdialc A B  , dc Ia- 
quelle eRrctranchEe la m c -  A . c $1 
dialc AC , cil forte que  AB & 
AC foicnt commenf. en puifancc fcuIcmcnt, cornprciiantuj 
rcRanglc  mcdid  : I c  dis que le rcfic CB cft irrariond. 

c l r p u i s  q u ~  les quarrez de  AB & AC font commenfurab. 
par la  16 p.10, Ic cornpof6 d'iceux k r a  a u f i  commciifur. am 
chacun d'eux : & chacun d'iccux &anr medial 
Irs lignes AB,AC [ont pofces mcdiales) aufilecornpufC ) FOLLrCC Ye 'i- 
ceux quarrez eltmcdial par le coroll. d d a  r4.  p.  IO corrnc 
auifi le douhle du rcCtaiiglc dc A R  , AC , puis queIcfculsc~ 
h i g l c d e  AB,AC CR poCi mcdial. Vcu donc qucpar ia7.P.  
2.  lc c o m p o E  des quarrcz dc  AB, AC, elt egalau double dii 
r eRanglede  AB, AC aucc le quatri: de CR: le compofi  CS 

uarrcz d e  AB,AC, qui cil  medial, cxccderale double du re-  
Xaapledc  bB,ilClqui CR aufi media1,du quarrk ci. CB.Miil  

par la 27.p.10. vn mrdlal n'exccde pas y n  medial, d'vil ratio. 
n c l  :donc le quarré de  CB ia'cfipas rationel ; & partarir ilck 
i irat iouel;  & la l i p  BC fcraaufiirrauonele , qu'on appcl- 
k t 3  rcfidu m d a l  iecond. 

SCHDLIE' 
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La7ndda léABf i i rJVi8 ,  &AC J J 8 : d o n c  le  rtFeCBjera 
i i i k J J 8 .  

TH E O R. 59. P R O P. LXXVII. 

Si d ' m e  ligne draiQe eit retranchee vne li- 
gne droiLte i n c o ~ n ~ n c n f ~ i r . a l  en  puiiiance à 
11 [otite, comprennnt auec icellevn reLlnngle 
mdial , k lt: coinpoE de l e~ i r s  quarïez ratio- 
nel ;  le reltefcrri iïratioriel ; Soit appellé ligne 
hline~re. 

i 

in:oinmeii cil pu i l fk~ce  a la 
[one AC, comyrciiaiic 3urc  icrlk V:I reRalls~c media1 , & Ic 
rodpofk de leurs quarrcz ef't r a r~one l  : l e  dis qiicle rcIte bC 
dt1r:~tioncl. 

Car pifirqiic le compof6 dcs qiiarrcz de AB , & AC efi ra: 
i:anel, il dl :ixonirnciil.aii r r l tangle  de bC & AB, l e q i i d e ~  
~ d a l  : pa:taur a u f i  au double d'iceliiy rc&ang!e. hfais p a s  
,a7 pl ic coxbFofi drs quarrer de A B , A C  e f t c ~ a l  a11 double 
h!r;isn<lede AB,AC,ciifc-mble au quarri  de CB: doncya r  
ctoroi. de l a  x7.p.10. Ic cornpoE B'iccux qiiîrrcz deAl3,AC-. 
: m a u n i  i n c o i n ~ n e ~ ~ a d  quar ré  dc CB. Et p i s  qu'iceiuy cd- 
rdlr rlt poCi.rarioiie1, par  la i o .d .1~  quarrt  de BC citirrario- 
n e t , &  la ligne EC irratioiicle, qu'op appcilcra l igne  mi- 
bue. 

S C H O L I E .  

T H  E O R. Go. P R  OP. LXXVIII. 

Si d'vne ligne droitle efi retranchee vr.e 
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ligne droifie inc8menfurable en puiffanceàla 
toute,comprenanr auec icelle vn reaangie ra- 
tionel,&le compoie de leurs quarrez medial, 
le refie fera irïationel : loir appel5 ligne f d h r  
m e c  vne fuperficie ïationelle vn tout mcdinl. 

Soi t  Ia ligne droit te ~ C , d e  Iaq~cI lecf i  rctranchec A B  in. 
c ~ m r n c n ~  eii puiifaiicca l a  toute, comprenant aacc iccllc vn 
reCtançle ratioiicl,& le cornpoE dc leurs qilarrcz eit medial. 
l e  dis  que le rcfie BC cfi irrationel. 

Ca r  puis quc  Ic rcQdnglc dc A B  & ACefbrationcl,aufi fur 
foi1 double ,  8 partant par la  l o rd .  il ~craincommeiilurable 
au comp& des quarrcz de AC & AB,Icqucl ckrned:al,c'eR 
à dire irrationcl. Mais le compoE d'iceux quarrez par la7.p. 
4 .  CR ep;d  au doiiblc durcAanglc de A R ,  A C ,  cnlcmblc A U  
quarrd de  BC. D o q c  a u f i  le double du reLtangIedc AB, A C  
c 4  incommcnfurable, au  double d'iceluy re€tan;le nurc 
le'quarré de BC: E t p a r  la,17. prop. Io. iccluy doublere- 
Ranglc Ccra a u f i  i n c o m r n c d  au  quarri: de BC. Er puis qit 

iceluy double rcCtande ofi rntionel , par la IO. d. l e  quarri 
de RC fcrairratione?, & la l igne BC irrarioneie. sppciiecli- 
g n c  faifanr aucc vne Cuperficic rationclc,vn tout mcdial,aiiiL 
riornmce a cîufequele  quarrr  d'icellc li ne adiouki: auecr- 
o c  Gperficic ration& fait m tout  media! crjmmc iI ipprrd. 
h a  3 laio9.p.10. 

S C H O L I E .  

THEOR. 
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dia1 , inconi~ncnfiirable a u  compoG de leiirs 
qurrrezaurri mcdi.iI;le rclte 2R irr~tionei : [oit 
appelé ligne hiGc m e c  vnc f~~ycrficicmcdiale 
Y ~ I  tout inedial. 

c c a  la toure,comprenairt aiiec icr!lc vn reirtaiiglc medid  id- 
rommenfrirnble aucompoC6 de  leiirs quarrez aiilfi medial: Ic 
d ! ~  qiiely: reQmglc BC eitirratioi!cl. 

Car puisque par la 7. . z. le compofk des qiiarrez de AB. 
hC, efi cgtl au d lub lc  ( l' u reOan5lc de AB,AC,aiicc le quar -  
~ t , d c B C : ~ c c l u ~  coinpufi: dcs qiisrrcz. rxcedera le double du 
reBan;le, du qua& de BC. hisis ? ar la r 7 . p . 1 0 .  vn niedial, 
n'cxcedc pas vumcdial  d'vil r x ~ o n e l  : Donc le  quarr t  de BC 
nmcR pa s  rationel; 2 partant  efi irrarioncl,& la l igne RC auG 
i:r~tinnele, qu 'ou  appcllcra Iignc faifaiit auec viic fiiyerficic 
meiiialc v n  cour rncdial : ai1ifi-a ycllcc parce qirc le quarri: 
d'icclk auec viic f ~ ~ c r f i c i c q e d i a  e f d i  v i l  tout rncdia1,cam- 
ga?paroifira a12 rro.p.ro. 

P 

S C H O L I E .  

L E M M E .  

S'ity à quatre grandenrr AB,C ,DE,@,& que CB cx- 
:n d'cntrc AB & Çfe&cgd 2 Dp c x r r t  d e ? i t r c D E &  6 
ri ai%? en chmgtant I ' e x r t . ~  d eenve A B  &i DE fira e- 
p d a l c x c e ~  d eiltre C & F.Car  pucl q r s  GB cjf i 'cxcct  
drntre AB @ C, AG 'era egai à C : En !a me[m e ma- 
cieieDH fcrr  eg.4 a F .  Doncl'cxcez d'entre AG &LX3 
J?rbegal à l'txcrz d ' c n t r e C  F ,  p14h que cesgrüdew~ 
vinnt egah B cdles-Li,cbacmzeàla ,Germe, part& 
d!ou/2ant d. AG & D DY chofes rgaler G R  HF,l'en- 

E 

/iuciii'mtre C & 3. Ce qui s/toitpropo/i. 

I H l  
riz d',vitre lei toutes AB , & DE leva t o u ~ o ~ r r  egd 2 A c , F 

F f  ii 
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Dc ces rho/e~ sppcvt qrrc quntrcgrmdeurr ayant prop&tionArirh: 
rnctigrrc , en changeant eiicjjcront aufi enproportion Arirhactiqw. 

THEOR. 62. PROP. LXXX. 

Au refidu ne peut conuenir u'vne feuleli- 
gne rationek cornmenfin pu nncç Lulanit 
à la toute, 

2 
Soit Ic rcfidu AB,auqud conuien- A 3 c B 

n c  BC cn for te  qiic A B  & BC Coicnt 
rationeles commenf. en puilfance 
fculement : Ic dis qu'a icelle AB n e  peut conuenirautrc ligne 
arrlamefme forte. 

Car s'il ci tpof ib lc  , en Coit vnc aurre RD,s'accordaiuaucc 
icclle AB,cii Corte que  AD,& BD foicntracioncics cammen- 
lurables en  p u i & ~ c e  fculement. Mainccnant par la 7. p . r  Ics 
deux quariez de  AC,BC [ont plus  rands que dcuxfoislc SC. 
&angle de  AC,BC du quarrkde AB.  Parcrllcment Ics deux 
quar rcz  dc  A n ,  & B D  b n t  plus grands quc deuxfois lcie- 
tlaiiglc de  AD,BD,du mefme quarrk de AB;'& en changeant 
par 1ç lemmc prccedenr , Ics quarreq cxcedcront autant les 
quarrcz ,  que les reCtangles cxccdent Icsrc&angles: &d 'au-  
tan[ qucles  quarrcz font rarionaux, leur cxccz fera rationel, 
par lc lemhic preccdant la 41.p.10. &partant les rc0ang!es c. 
ftans mediaux, (pourcc que par l a  zz.p.ro.vn feu1 d'iceui rc- 
fiangles cfi mcdial,& par l e c ~ o l .  de la 14 . :~ .  IO. Con double 
eitaullimedial) leur cxcez fera rationcl conrrela 27. p. IO. 
D o n c  a A B  ne pcut conitcnir autrc ligne quc BC,rationclc 
commenCurablc cn  puinàncc îculemcnri  la route. 

T H E O .  63. PROP.  LXXXI. 

Au reiidu mediai premier,ne s'accorde qu'+ 
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r i e f c~~k  ligne mediale coprnéfiirable en puif- 
hnce lrulemenr i la toute, co~np-enanr aucc 
i d e  vn ïektangl e rationel. 

soir Ierefidu medial premier A B ,  auquel la  media1.e BC 
s'accorde ch fortc que AC & BC,  foient rnedialss commcnf. 
enpui&ncc Cculerneiit c o m p r ~ i i a n ~  Y? reRangle ratioile1:Ic 
dis qusaicelle AB nc  peut  conuenir aurre ligne que B.C eu 
h mefme Corte. 

Car fi faire fcpcut e n  foicvneautre RD. Maintenant par la 
7,p.r.ilfe prouuera commc cil l a  preced. que I'excez d'entre 
lecompolc drs quarrcz de A B , B C , &  l c  cornpolé des qiiarrez 
dcAD,BD, efi tel que  I'exccz d'entrc deux  fois le rettangle 
dcAC,BC, B deux'fois l e r e ~ a i i g l e  dcBD,BD. Mais I'excez 
d'entrccc~ reaanglcs clt rat ionel par le lemme qui p r ~ c e d c  
la +j.p.i O pource quc chacun d'iccux cil rationel : & partant 
i'cxccz d'cnrrs les quarrez yui font mcdiaux ( eltans drPcrit4 
Turiignes mediales) feroit au f i  rati.011~1, contre la 27. p . ~ o .  
Dqnc a A B  n'a peu conuenir autre ligne mediale que EC, qu i  
Eoircornrnenfen p u i n n c e  feulement a l a  toute ,  8( c o m p y  
n m i  aucc icelle YU rcttangle rationel. 

Au reiidu mediil fecond, ne peut eitre con- 
ioinac @?vne f& ligne kediile commcnfu- 
rable en-puifince feulement à la toute , coiil- 
prenant auecicde vn rt$langle medial, 

Sait conjoinRe aii rcfidumc- 4 R C n 
BialIrcoiid A 8  in r u d i d a  BG. - - 

E.$ . &j-- c~nimeiil: cn puiraiice feule- 
3ei:tala route AC, & FaiGnt 
m c  icelle vn reCtsii$e mc- 
bl. Ie dis qy'a i ç e k  A B  ne 
p n r  pas coiiuenir vnc autre !, 

Frepu< B C , ~ I ~  lamcfÏÏ .e~oz- 1 '  
FA-, - 

11. b G 

1F f iif 
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Car  Gfairc Cepeut ,,en f o j ~  coni.>intle vile autrc BÏY en la 

forrcrcquiiè. Er  fur l a r a r i o r ~ e l e p r o ~ o f c c  EF Cric appliqcile 
rc&anglc E G  cgal aiix acux quarrczdc A C ,  BC; & a  lamci- 
m e  EF foic encore  appliqué EI cgai 111 qiiarrk de  AB :par. 

uoy par la 7.p z.le refie K G  k r a  c d a  deux fois le rcîtiglç 
!c AC, b C . l r t  LI. !a n i c h c  ririoiicfr k i r  encor< a~$igukle 
rcBanglcEL egal aux devx qiiarrzz de AD, RD : Et puiicuc 
It rettaiiglc EI citeval au  iiarrE de A B  : au f i  KL Iera egdi i 
deux f o u  ic reiian& de AB,DBipnr la 

Mhnrcnan t  Ics quarrcz dc AC & BC foiit mrdiaiix (efr;ns 
hias de li  ncs mediales) & ii deux foislt:rec!aiig!e de AB & 
R D  doit  c k r.e media1 : partant leurs egsu r  ie&ai~gles EG, & 
KG Gron t  rncdiaux : iefqucls appliqnez fiir la rationele EF, 
auru!it les autres cofiez efi, & KH rdtroiiaqx c c m m c n ~ c n  
puiflance l c u l e r n c ~ t  a EFpar  la r 3 . p  IO en ayrcs 1- qua i r i  de 
AC efiaiit au rcc7angie d e ~ C , &  BC,pariar.p.6. c o ~ m  A C  
clt à BC,quiiont jiicommcni:eii I~ng i t i i dc :  parlaro.p.10.1~ 
q u a r d  de AC feraincommrnf.  3u r e t t a ~ ~ l e d e  A C  & BC:& 
partant aufi  fi ion  doublc KG. I tem Ic quai:; dc bC i n  (6- 
nicnCav quarr6 de AC, & p u  la 1 6 . p . r ~ .  Ic rettigic EG egal 
a iceux qiiarrcz,feracommciiC. an  k u l  qiiarré de AC, a1iqiic1 
KG eff iricomrnpni:Erpar la 14 p.10. EG, & KG feroiitiiicG- 
rneiifkuili feront les lignes EH KH par la r.p.6 & ~ o , p , ~ o .  
le~qucl les  cilalis rationcles fcrpnt comriienCcn p~~i(ranc~leu. 
l ement;  S: p r  la7+.p .  IO E K  krarefidu,  & KH Caconuena- 
blc. par mcCnic d ikour s  ( f i  oii maiilticnt que i ) C  Loir au5 
adioinre a AB,felon le recpu) EK fe crouuera rcfidu, &Khi 
i a  conuena'iile : ce q u i  Ceioir contr.e I I  ~ a ~ . ~ o . L ) o ~ c a u r t h d ~  
pieti:al Ai3 iie pcur s ' a ~ o i n à r e  autre coiluenable q u c  BC. 

A In ligne mipeure,efi conumahle vnelei. 
Ic ligne iiicornmcnL en puillince à la toute, 
comprenant aucc icelle vn ieaangle mcdial, 
& le camposé de leurs qunrrez rationcl. 

/ 
Soit  la hgnc minciira AB,  A 3 C‘ D 

i laqoclle conuierine RC 
incoirimeid. cil puiflincc a 
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la route AC, & h i f a n t  le compofk de lcurs quarrcz rationcl, 
~ l c  ret?angle compris d'icelles AC,BC,medial. I e  dis qu ' a  
re Ic A B  uepcut ciire adioinac  autrc l ignc quc PC feloii lrr 
1cauis. 

Car fi faire fcpeut cn foic adioultee vne autre I3D felon Ic 
rcqitir. 11 Ce p r ~ u u c r a c o ~ n n ~ c c n  la 80.  p .  xo.qu'i1 y arnefrne 
r rcrz  cnrrF Ic cornpoli: des quarrez de AC,8C, & Ic compa-  
fides quarrcz dc A D ,  ED. qu'cntre dciix fois !c rc&aiigle de 
AC, B I ,  4 deux fois le r eaang le  dc AD , RD . Mais 
iexcez d'entre les quarrez efi racioncl par le lemme 
qi i i fu~t  la + r .  prop. I O .  pourcc qiiervn & l'autre cornPofi  
rRrarionel : dooc aufil l'exccz d.entrc les re&an$cs fera ra- 
i!n,icl,contrcla r7 .p .10  Cariccux rcAangles &as mcdiaur  
I'cxcezd'iceux nc pcur efirc ~ . a t i ~ n ç l . D ~ n c  a Ialignc mineurd 
18 on n 'apeu a d i o ~ f i c r  autre Iignc conucoqblc que BC. 

THEOR. 65 .  PROP, Lxxxrrrr, 

R la ligne fairant auec vne fupeïficie ratio- 
nelevn tout medial, s'accorde vne ièule ligne: 
incoininenhrable en y uiffance à la toute, ci37 
prenant aucc icelle vn rearingle rationel, mais 
le coinpofé de leurs quarrez medial. 

Soir la ligne f a i h n t  avec vnc fiupcrficic rationclc vn tou t  
m e d ~ a i  AB,a laqurllc s'accorde la l izne BC, incommenf i . en  
~IIlH'ancc i ia t o u t e  AC,& comprenant awC iceiic vn rctfan- 
glc ration'cl , mais !e cornpoli: dc  leurs quarrez medial. Ic 
d i s  q,u:a icellc A B  nc peur s'accommoder autre ligne que BC, 
pui loir f r l ~ n l e  requis. 

Car s'il cfi pof ib le  cn foit cncorcvnt  autre BD: il Cc prou- 
ccra conirnc cn la Xo.p.io. ~ u c  Ics quarrez de  AC,& BC, ex-  
tcdciit lcs quarrcz de  A B  & BD d'ni rncîme excez, que deux  
bis Ic tr&anglc de SC 6 BC,excedcnt deux fois le r e i t ~ n g l e  
de AB,& BD,lequel erccz  comme en la prccedcnteierait fa- 
tionc! & i ~ r a t i o n d  fi a AB, on pouuqit encore adioindre BU 

t 
[don le rc uir. 9 t-. f iiij 
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THEOR. $. PROP. LXXXV. 

A la ligne faicrint aueç ync iuperfiiie rr,e- 
dide vn tout media1 , i;: conioinlt vne fcule 
incommenfiirrible en puiffrince à la toute ,  ci .  
prenant auec icelle vn re&anglé medial,inc6: 
menfurable au compofé de leurs quarrez aufi . . 

medial, 

Soi t  la l ipefa i fa i i t  auec vnc 
fuperficie mediale vn tour nic- A-~-J!-L~.!' 
dia! AB,a laquelle s'accorde H C E ~  
incommecil. cn puiiknce a la 
t o p e  AC,  & comprcnantauec 
icelle vn rettaiiglc medial inc6 - 
menfurablc aucompoi? d e k u r ~  

u m e z  , qtu @i aui'ii media1 Ie 
%is q d v i  i c c l~e  * O  nt peut s'ad- 
ioicidrcaiitrc Iiglneqae BC, qu i  G .  L 
faffe Ic requis. 

Car fi b i r ç  ie pcrit en {oit a d i d e e  vnc autrc ED. Fiiis 
[KI![ FaiRrnefine c o i i f i r i i ~ i ~ ~ i  qu'cn la 8r.p.10. Donc le corn: 
po i i  dcs quarrez de AC & BC cfiarir rnedral& incoiiimcnîu- 
rable adeux-fois lcrei2aiigle de AC gi RC auG medial, leurs 
cgaux  reCta i i~ l c s  EG,& KG icront, mediaux, & ii!commcn- 
filrable : El par  la F 3 . F  I O .  cfiacis a p11quq Cu7 IaratipneleE 
1 leurs ami-es coficz EH ,di KH &onr lignes r.rioiir!cr, & 
par la i.p.h.& ro.p.io. comméf;irables çn puiliàiicc feulemit 
[puis q u e  I ï ~ r s  j c Q a n ~ l y  funr ~ucommeiiîirrablcs,) @ p d r  la 
7 4 . 1 0  E K  ferarefidu a p q q l  KH fera +pnucnablemeixad- 
i o ~ l t c c . ~ r a r  ~ ~ ~ Ï c n ~ d i C ~ g ~ i r s  [fi on dit que BD [oit auili con- 
ueiia ble i A B  CÏlqn le rnqui ) EK Fe truuucra refidri, & XM 
fa coiiuenable r ainh ),- tcf idu EK u'auroiqpas vne feule co:i: 
uenable,cGrre la 8 0  p.cq.On n e p o u u y t  dwnc pasadioio~rc? 
AB,auctc ligne conucnabie que  BC. 

L .  
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t. Si la toute eit commenfurab!e i la racionel- 
:r propoleci le rcfidu foir appellL rcfidu prr- 
mer. 
1. M ~ i s  f i  l'adiouflce efi commenfurable,i la 
:ationele exparce; Soit refidu Cccond. 
1 Qge fi ny l'vne ny 1 autfe n'dl commenfu- 
rable i la rationelle propdee j Soit refidu troi- 
iieiine. 

4 Si la toute efi cornmenfurable à la racioncl- 
lepropofce;Soit rdïdu quacriclnie. 
j. Mais fi 1 adiouitee eit: commeniiirable à la 
rationele; Soit reiidu cinquiefrne. 
6. Que fi ny l'vne ny l'autre n'efi cominenfu- 
1dbl.e .? la rationele; Soit ~e i idu  fixiefnle. 

n 
1 rouueï premier. 
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4j8 D I X Z E S M E  
Efians trouuez dcuxnowbrcs  quatre2 A ..... C .... B 

AB,  CB, (comme nuus auoes  cnkignk 
a u  r .  fcholic de la 5 9 .  p: IO.) dcCquels E-LP I ' e r c c ~  A C  nc  foit qu& , foic cxpo-  H.  
let la ra t iondcD,alaqut l lc  EF Colt CG- 
menfurab.cn longitude: & partant icel- 
Ic EF fera au& r-atioiiclc : puis aptes par le coro!. de la 6.p.10 
fair f a i 4  q u e  commc Ic nombrc A B  efi ail nombre AC, ainfi 
Ic quarré dc  EF  roir a u  quarr; dc GF. Ic dis quc EG clIrdi- 
du  premicr. 

Car puis quc les qiiarrcz de EE, GF qui  font comme nO- 
brcà  nombrc,Cont cornmenf. par 116. p. 10. aufli lcs 1 : y m  
EF, GF feront comm. au moips en  puilfancc : & EF ekant 
rationcle , G F  le Ln aufi. Mais d'autant quc AR,AC n c d  
cntr'cux comme ~ o m b r c s  qiiarrez : aufli les quarrez de EF, 
GF ne fcront commc nombres quarrez: & partant ~ a r  l a9  p. 
IO. les 1lgncs EF , GFfon t  iscomrncnC CP 1unp;irudc : clles 
font  donc rntionelcs commcnf.  e n  puifance îculement, & 
yarrant Ic reltc EG icra refidu par la 74.p.10. 

Ic dis d'anantagc qu'il e l t  tcfidu premier: : car EF c h n t  
plns grande qiic GF, cllcpourra plus qu'iceilc GF , fort du 
quar te  de H . E t  puis que corne lentibre AB &au ii8bieAC, 
a inh  Ic quarré de EF,au quarr t  de GF, p,ar conurrfion dc rai- 

f on  comme AB rcraà CR,ainfi le quarrL dc  EFfcra  a u q u i r i t  
d e  H. Mais AB,CB f o n r n o r n h r ~ s  quarrez: Donclcs quarrcz 
de EF  & H font comme nombres quarrez: b( partant parla9 
p.10. I c 6 l i y c s  EF ,  & H k ? t  comrncnl. cn  loiigicude. Ainli 
l a  route EF, con~rnenfur.  en longi tudeà  la rarionelc D, pcut 
plus qucla  conucnablq GF, d u  quarré de la  ligne H q u i  1i;y 
citcornrnenl: en lougirud,c ; & partast  p v ! ~  I. d. drs troiiia- 
m e ,  E G  k a  refiduprcrn~cr.  

S C H O L I E .  

La rationeh D h i r  9. EF6: A B y ,  C B 4 , 6 p a *  C O ~ . ~ U ~ U ~   AC^ 
J: fa+nt donc y i u  romriimr 9 e j l  à f ,  a,nfile p a r r r  de ~ ~ , c ' c p à d i -  
re'j6 ,loirau quarré de FG; i c ~ l l e  FGfiraf 10 : 0 )ar-n; I t r $  
E G J ~ A  &,$ro,q#i ejtfe/idnpemicr. 

PROB. m. P R O  P. & x y x v i i .  

Toiiiier vn refidu dcuxiehe, 
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E L E M E N T .  479 
E h n s  trouuecs deux nombrrs  qnarrcz AB, CR,(commc 

cn la preccdmte propolition ) B( I.oxpofee rationelr i ~ ,  
{oit prik GF commencen langitudca ~ c c l l e  D, laquc!lt fe- 
p a u f i  rrarioiwlc: puis roir h i &  comme le nombre  A C ,  clt 
aunomhrc AB, ainfi Ir qiiarrk de G F  r o ~ r  au quarré de EF pax 
1:coiol.d~ la 6.p.10. I c  dis que  kGcfirclÏdu lecoud. 
Car puis qucles qu3rrEe de GF  , EF, ayaiis la raiîoii des 

nnmbrcs AC,AB, font comrnen1:par la 6 .  p.ro.lcs lignçs GF, 
E F k r ~ n t  aiifi c6mmenLau moins en puiflance: $( GFefiant 
ya!ionc!e,EF rcra a u f i  rarionelc.Et d'auraiit q u e  les nornl~rcs 
dC,AB,& partant aiiffi les quarrez de GF,EF,ne foiit comme 
nombres quarrez,par la 9 . p  r ~ . ~ ~ , ~ F , j n c o m m e i i ( : e n  iongit. 
doncles iarionelcs GF,EF, font commeiiL en puifancc fru- 
lement :.Br partant par la 7+.p.io.lt-relie ~ ~ ' e l t r e f i d u .  
Icdis  aufi qu'il efi rcfidu fecand. Car EF d t a n t  pliis 
quc G F ,  elle polirra plus q~i ' icelle,  & i o i t  du quarrt de M. 
Doncpuisque commc AC e f ia  A B ,  ainfi 1c quarrk de  GF au  
yarré  de EF . &.en changeant cGrnc AB a AC, airifi le qi13.r- 

r ide  EF au quarré de GF. Maintenant nous  d e m o m f t ~ r o i i s  
commeen la piccedcntc prop. iiela ligne H e i t  cornmenfu- 
iible en longitude a i c c i l ~  E F  %arquay puis que la io,ure Ei, 
peut plus qur. I'adioufice G F ,  du  qiiarré dc Fi qu i  l u y  eit CG- 
mciiten ioiigir. comme aufi  a la rarionelc p ropo leeD : par 
lcsrroificfmes dtf.  EG frra rcfidufeccnd. 

S C H O L I E .  

Trouuer vn refidu troifiefme. 

Ayant rrouiic les deux n o r n b r c ~  quarrez A B ,  CR, coinmu 
tnlaprop.z6.Soitprisvn autre nombre  1 C o n m e  noujaiions 
tnkign2 en la 51.prop de  ce 1iurc)qiii ne  fuir a I'vn iiy a I'aii- 
lred'~ccux AB, AC,comiiie uornbrc quarii: a i i o n ~ b r c  quarré: 
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4 60 D ~ X I E S M Z  
puis citant cxpofcc lara t ionclcD A ..... C .,.. B 
b i t  faitt quecornme 1 cl t  h AR,k 1 ....,. 
q p r r é  dc D [oit au  quark de EG, 
kiqucis  q u u r e z  par 14 6. p.1o.k- r L 
r o m  cornmen!iitabics~ & partanr 
lés lignes D & EG,aulTi cornrnen- Y 
iauablcs a u  moins en puillàiicc. 
D o n c  D cfianr: rationcle , a u 6  EG fcra ratioiicle. Erd'au- 
tan t  que Ics nombres 1 & A B  , & partant Ics quarrez dc D h  
EG , n e  ronc en raicon de  iiombrcs quarrez, par la 9.p.  ro.lcr 
I ~ ~ n c s  D & EG feront incornmenfur.cn longitude. Derechef 
f o u  fait3 que comrnc A B  eR i AC , ainfi Ic quarrE dc EG Coi: 
auqwrr i :  dc GF. Ie dis que EF cft rcfidu troiiicfme. 

Car  puis que les quarrez dc  EG, GF, citans copmc nam-  
brc a iiombrc, fonr commcnfurables par la 6 .  p. ra. les hpes 
EG,GF feront aiifsi c o ~ m c n f u r ~ b l c s  au moins en p i f a n c r .  
Mais EG ekait trationele,  G F  le k r f  aufsi. Et puis qucA3, 
A C ,  & ParCant auili l c s  qiiarrez d e  EG, GF, ne fo~tcommc 
nombres quarrez,  par la 9.p.ro.les lignes EG, GF, icront in- 
cornmenfurablrs cn  lonçitude.  D o n c  EG, FG fontrarionc- 
les coinmcnlurabics en puiffancr feulemenr : & partanr pitir 
q u e  dr EG,eik o h c  GF cornineni: cn pwfincc a icelk, parla 
7 4 p  1o.IereRe EF fcra reiidu. 

l e  dis qu'il cfiaulsi rcfidu t ro i f i ehc :  Car puis quecommc 
I eff a A B ,  ainfi le quarré de D , au quarré dcEG,  & comme 
AB n AC, aiufi Ic quarrE de EG au quatri: de G F ,  en ra/fon 
c y ~ l e  comme 1 firra a AC , ainfile quarré dc D au quart6 da 
GF. Or les nombres 1 & AC ne Cont comme nombres quar- 
f c z :  iiy par conCcque'c aiifsi les quarrcz de D & G F  : parquoy 
p s  la ?.p. I O .  Les lignes D & GF [ont incomrncnfuraLiles en 
toiigitude. Donc 1-viic 8c ILautçe d'icelles EG, GF elt incom- 
mmfürat>lc en l ~ n g i t u d ~ i  la rationelc propoCee D. Et con- 
mc en la 8 6.p:on prouucra que EG pçurplus que GF duquar- 
r& de la l igne H, ui luy e l t  commenrurablc en l o n g i t u d ~ :  Et 
p a l e s  tierces d a  EE Cira rcfidu txoi f iehc .  

S C H O L I E .  
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Troùuer vn refidu quatrierme. 

Eftans trouucz(comine nous auons A.-...C...E( 
cnkigné au ~.fcliolie la z9.prop.10.1 8 

D acuxnombres ~ C , ~ ~ , t c l s  quele  corn- E. u r4 
poG d'iceux AB ne  k i t  à l'vu ny a l'au- y - , 
rie AC, CB, comrnc nombre quarrl: à 
nombrcquatrt. Colt propofee la ratio- 
nele D. a laqiiellc foit con~rnenTiirable en l o n g i r u ~ k  EF , Ia- 
qucllefera par conlequent aufsi rationelc. q u e  fi011 ache- 
iicdc coiifhiire comme en la 86.p.011 drrnunitrera cornnie la 
que EG efi refidu : & d'auantagç i e  dis qu'il efi refidu qua- 
t : i che .  
car EF cffsnr grahdc que GF, e lkpo&a  pIi~s,qriic3d- 

Ic,loitdil quarcc de  H.Ec puis que  comme AE cfi a AC, ai116 
le q c a d  de EF au quarré de  G F  : par conuerfion dc railbn 
comme A B  a CB, ainii le qvarrc de  EF au quarr i  d r  H. Mai$ 
Ikiiombres AB,CB,nefoiic cornine nriinbre q u ~ r r r  a iiOI>rc 
quarré: donc par 1ar.p. IO. Its  ligiics EF & H frront iucorn- 
ncn~enloiigi.Farquoy la toute EFpeiit plus que I'adioufttc 
GF,du quarré dc H qui luy e l l  incomnienfi~rable en lon%itu- 
di, & la merme EF cit commenl  cn loiigitudc à la rarisaelc 
D :  partant par la dd. EG fera relidu qua t r i ehc .  

S C H O L I E .  

Ls ration+& DJbit 9,EF 6: fui/ant donc que csmmcAB~, .$à AC 
6,ninP ~6 quarrrde EFBirau quarridc FG , ire1feler.z f r q  , 0 
)arcon/cquentfe rejlc E G /Itli 6 - r' 2 + , qui e j t  r e j h  qm-  
trrt/îmc. 

PROB. 23. P R O P .  XC. 
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462  D T X I E S M E  
ERans trouucz les deux nombres AC,CB,confmc en laprof. 
precrd [oit f3ia m c h e  coiiftruttioii cju'ed la 87. p. puisfoit 
demoltri: conimc cn icelle 87 .p .  que E G  eitralidu Ie disqu'il 
cfi aulsi sefidii 7 .  Car EF peut plus que G du qiiarri dc H :  Et 
comme cil la 8 6 . p  nous  demqnltreros par coniierlion de rai- 
fon,quc comme AR efi aC~ ,a i i i f i  le quarrE de EF cftauquar. 
12 de H : & CO l ime en la precedeiitc les ligncs EF & H ie r i t  
jncommenC\n loiirr,irude : & la conuenable GF cornrneiif cn 
1oiig.a larlirionr\lr D. Parquoy par  les d ~ f . r r 6 i f i c f i h ~ E ~ I i .  
r a  refidu cinquiefint. 

Eltans troiiocz ics trois n o m -  A ....... C ..... % 
bres AG,CB,& 1,comrne en 11 y.+. 1. ... ...., 
prop.& expol'i la rarionelc D,foir  
acheilce Ir c o n h R i o n  commc ' --- r . c  
en la 88.prop.  NOUP demoiifire- 
r6s cGrncia, qut-D & EG f o n t i n -  
comrneiiC cn longir .& quc EF elt 
rcfidu : puis que D &FG feront ailfi incorlinicnf. cn Ion?. 
rudc. & partant I'vne & I'autrc d'icelles EG , FG cllincorn- 
mcnf.en loii$tude à la rationeIe propofcc D. idaiii!cnaat 
EG,peur plus q u c 6 G  du qiiarré dc la li?iie H, Iaquellcnou~ 
deinonitreronr comme e n J i  89  p. cfirc iiicornmenr. e n l n n -  
gittide a icelle EG. P ~ r q u o y  par la dcrnicredcs 5. d. E F h  
refidu f i s i e h e .  

S C N O X I E .  
< 

rqrationcle D fort 9 ; 6 [oitfaiR ?MC c m m r  I 9  e/? à AB 11, i n !  
8 1  qwarrm de Dfii tazr  q:r rride EF; ley~rel{cra trouï~de IO!, (P 
par conjrquenr icc!Lcfira fioX; &/illjPnf qrc* comme ABIL $2 
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E L E M E N T :  4 6 ~  
JC 7, ainF r 0 8 f i i t  auqularr* de  FG ; tceLr'e FGfira f 6 j, 0 par 
bonfiquenth repe ~ G f i r a  J ro 8- g6j. qui e f i  r c ~ d ~ / i x i e J h e .  

Dr  nous trouuerom encores (comme enjèigne Tlieon) l e s j F  r e j -  
i~/uditr,ain/iqu'il cnjiutt. 

S'il faut trouuer pour exemple le refidid premict :/ I it  trorcuép~r la 
49.  p.  ro.1c binomeprcmier~n , dir - 
pl lcplurgrdd nom efl AC, w 1i mern- P. 

n c i> . 
dri C D ;  pirisroit couppé de AC LA 11- 
gnc CB cg& à CD. IC drr q r u d ~  e~?. re- 
jdupremic* Car d'autmït qut ~ C , ~ D , f i d t  rationeles camrnell/u- 
r r b l ~  enpuifince/éulen~ent; aw$AC,BCJfronr rationeles c o r n m i -  
/ m b ' r s  enpuifdnceJèdernent : Donc la 74.9. IO. AB p/I re,6- 
nu. Etpourcc que A C  p. utp lu  quc CD, gil CB du qriarrc'd'vne li 
gnr qui Iuy ej?cotnmen/. en iongituds, & AC e p  commenj. en Ion@- 
tnde à 16 rationelepropoJêc par Ir; d f f .  du binornr prcmier ; AB /ëra 
r j u  premicr par la I .  des tinccr dr/.  Par la melme maniçreJerorrt 
nwuez iow les autre3 ?rjd~,/tauoir,efl 1s Y. .fi dr/ fcconJ &;nome 
noir<oj?onr le ntoindre nom du p h  grand,&c. 

t in bayant trouuo'fe binornc p r c m i e r ~ ~  9 i -  IT 47 , dup!fd& 
grand nom AC 9 .  on efl 1s moiudrc nom, rrfira le rcjds A B  de .i 
-V4j. minJi der autres. 

THE O R. 68. P R O P. XCII, Six+ 

Si vn reEtangle elt compris d'vne ligne rncio- 
nele & d'vn refidu premier j la ligne qui peur 
iceluy reanngle efi reiidu. 

Soit l e  re t tanglc  AC compr is  dc A P F c c  
Iirationelc AB, & du refidu premier 
AB:  Ic dis que la lisne q u i  p,~u~$ce- 
lay rcRangle cfi refidu. 

Aiirefidu AB foirfa conucnablc D 
E .  Lzquellc Coit couppcc en  drux e- _. 

î  : " : i  gdemcnt au po in t t  F,& apres auoit' ,- . kcy ---, r, 
appliquE vn rcCtangle fur la ligne 
hE defaillant d'vne figure qiiarree, T 
rrfi à dire d'vnc ligne rgaleàion a u  
i r c  colté,  & cgal au quart d u  qusrré 
dc DE, qui  e[t Ic quarré dc FE, foic 
ireliiy rc&aosle compris f'oubs AG, 

1% 
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4 6 4  D I X I E S n l E  
. . 

GE : en aptes foient aienees les liçilcs F K ,  CI?, El plrJ.  
leies a AB,  q u i  rcnconcrcnt 13 Iigiie iiC p r o l o n ~ e e  cn K, H& 
z, puis foir ta!Ck Ic cjuarrk LM egnl au rcfianpie AH , & l e  
qiinrre N 0 , cga l  3ure&anglc EH,ayant  aciec LM I ' a n g l c L ~  
M commun. Donc le s  quarrez L M  , N 0 , p a r  la 26.p.h.kr6r 
a u  loii; d 'vnmefme diamerre, lequel loir PQ {oient conri. 
nuees !CS I:s,ncs NS,OS,afin d'aciiruer l e  gnoino VX.Main. 
tenant FEclt  moyenne proporr encre AG & GE,parla 17.p. 
6. car par h ~ p o t h e l è l c  qua& de  EF efi erni aurct?an$edc 
AG & G E ,  & pz[ la 1. p. 6. le reLIarigle K E  fcra tniiie!iproa 
port .  encre Ics deux te&anyks  A H &  H E ;  itic=fcraaufsirn- 
crc leurs cgaux qiiarrez L M  & NO. h a i s  lelemmcdela 
j 4  p.ro. l e  reCtaiiglç L u , e R  adlsi mi h é u  pfoport.entreiceux 
quarrez: Donc  KE;,ou DK Con egal, fera ecp1 au rtitaiiglr L 
O, Et  par confequciir KG a L S , ( e h n t  HE egaia N O . )  Icc- 
liiy GM Ccraaiif\ieçnl a SM: ainh le rcctan;!~ llH(eraega1 
ai1 y,iioinoaVX. Ma!s coutic quarr2 LM:& egal aurec?an- 
FI: AH. Partant le r c c t a n ~ l e  A C  h a  enal au quarré ' i R . 1 ~  
di.; qiic I n l i ~ n e T S  : qui peut Ic ~ e ç t a n ~ l e  A C  efireiidu.Soit 
ccftc coi-i&u&ion grnerale a roirtr fa Gxaine. 

Car puifque AD eft refidii premier,& DE fa conuciiabk 
Ics dcux 1i~i;cs AE DDE,font rationeles coniineid e n p ~ i f -  
h i i cc  fr.ulcmeiir, c h n t  la toiitç AE comrnrnf en l ~ n q t u d e  
i la ratianele A B ,  & pouuaiir plus que I'adioufiec CE, du 
quarri. d'viic Ijyne qui Iny efi comrnciif. cil 10n~itiidr:Etpr 
13 18.p.10. le rçLlanple dtfaillant aura les dcux collez AC.,& 
GE c o : ~ m c i i ~ c n  loiinitudc, & p a r l a  16.p.ro.lls feroii:coin- 

3 
ni:nfiirahles en longiriide a la cocale AE ,  laquelle e h 1  c6-  
menfiirable cn long i tude i  laratioiiele AU,prr la 1i.p.10. h E  
A G ,  G E ,  AB Ccroiir toures rationelrs cornmenf~ c-iilongiru. 
de : & par 13 zo.p.ro. lcs  rc&anglcs AH 4c HE feront ratio- 
naux,& Ieiirs cyaux quarrez LM & N o a u f i  rarionaux,& Ics 
lignes T O Sc SO rationeles. 

Pareilleinciitlcs deiix l ignes PF Jc FE eftans ega!es,&c& 
mcnf. elles 1c feront a u f i  a leur t o u t e  DE.par la 16.p IO. La- 
quelle DE eltans ratioiiclr ; DE,& FE feront aulG rariooclcs 
commenf.  en puiflince feulement a AB, cornrneIciirtourcD 
E ;  &par12 z l.p.10 leurs reitanglcs CF & K E  kroiir me. 
diaux. Mais le refiangle LO e[t egal au medid K E ,  partant 
riufri medial,% iiicomrnenf. ait quarre rat:onrl N O.Etpar!i 
l . p . 6 . a  1o.y . lu.  leurs coltez TO 9: SO C~ront  iuconimeiilù. 
cu lon.:itiidc: & pour autant qu'iIs [ont ration3iir ,115 feront 
corn. c n p u i l h c c  fculernenr,& par la 74.p .  ;o. T S cltrcii~iii. 

ACHOLIE. 
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Si vn reEtang1e @fi compris d'vne Kgrie ra- 
tionele & cïvn refiduiècond; la ligne qui  peut 
iceluy rettangle, efi reiidu, media1 premier. 

soirie rettan;ic AC, compris de A h F GL 
Iinttoncie AB,& diircfidu fecond A '- 
1) Ie dis]aprcs auoir ~ ~ n i t r ~ ; &  com- 
neeri l a  precedcnre ; q u e  la  ligne ?' 
l q u i  ?eut iceluy reRangle AC, clt 
d d u  media1 premier. 

C l r  puis ~ W A D  eR t e 6 h  ï ~ c o n d ~  
b 3 E  15 coni~enable, lesdeux lignes 
AE&DE font ratiuiiclcs commça- 
hrablcs-en poiKancc feiiltrmenr , la 
cinueiiablc DE  e h n r  chm.en Ion g. 

clc A B  ; &- AE peut plus 
quarri d'me l i snc  qui luy  

ciicommenftirablc en longitude , * P. 
p:ia 18.p.ro t c  reRanglqdefaii1ant aura les deux cofk 
AG & GE cbmrnenCen Iongirude,& parla 16 p.~o.ilsîcronc 
i~6icommenfurables a la r o r a l c ~ E ,  &parla  14.p. IO. i d l e  
totale cfiant incammenfuralIt en longitude à l a r a t i o n c l c ~  
A3 , aufii  fcrûnr AG , & G E l u i  fonz ratioacTcs 

6 % -  - 
IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



466 D I X I E S M E  
(car elles font  commcnC leur rutalc qu i  CR ratioiielc) Co- 
menfurableen puilfqnce ? eulcment a la iationele A a ,  & par  
la  zt p.10. les reRanglçs AH & H E  Ccronr rncdiaux ; parr i t  
mediaux lcuts egaux qiiarrez LM & NO, &leurs cokez 10 
&Sa CcrontIigncs medialcs. 

Pareillt!rncnr DE eitanr comrncnl: cil loiigitudc i lara-  
t iouelc bB.auG Tcra IamoitiT EE. &par  la zo.p.ro.le re&- 
g l e  KE ~e ra ra t ioue l  : parrant auni rationci ion egai re%blr 
L0,compr . i~  dcs dcux rnedialcs TO & SO, IcCquelles h t  
i n c ~ m h e i i C e n l o n ~ i r u d e  : ( aiitremciit leur rettaiigle kroit 
media1 p a r l a  zj.  o.) & par la 7j.p. IO. TS eltrefidumcdiil 
g r  ani cr. 

T H E O R '  7 0 .  P R O P .  XCIlII. 

Si vn rcRan~le  eit compris d'vne ligne ra- 
tionele, EL d vn reiidu troiiiefine ; la ligne pou. 
uant iceluy re&anglc,efi reiidu media1 kcond. 

Soir l e r ~ f i a n ç l c  AC,compris de  la rationele AB,& du rc -  
$du troiGdme ADfapres auoir roiiitriiit comme en la91.p .  
IO.) I cd i r  qur la I i çneTS  qui  peut iceluyreBangle A C ,  tii 
1 efidu media1 fecoiid. 

Car  p i s  que A B  elt rcfidu troiIÏrfm'me, & DE fa coniicn~ 
hle,  los lignes AE a: DE SOQI rarroneles commenfu. en pu!. 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



& L E ~ Z E $ Z T .  4c7 
bnce feulcmciit entr'ellei , ah iatioiielc A B ,  mais A E  peu t  
 pl^^? que D E di1 qutrri :  d'viic lignc qui  111y ei t  wniinenfiira- 
bleenloiigitude, & p a r  la 18.p. L O .  AG & G E  feront  corn- 
mriifurable,cn IonZrtude,  & à Ierir torak AE par 13 16.p.10. 
E:Ceroiit r a t i o n ~ k s  comme isïlle: 

1. Gy m i s  AE eli co rnm~furab lc  en p i f  - -  -- 
iancefeulrment a la ratioriele AU,& 
gar!ar4 p . i o .AG &- G E  fcronr C G -  
;neil[ en puiflance feulenieiit f AE.  
E r  parla z1.p. I O .  les r e h i g l e s  AI3  
 HE feront rncd'alix : DO!IC auf3i 
ntliaux leurs e m u r  qriarrqz L M  
Ci NO,  & leurs coftcz T U  & SO 
honi l iqnes med:îles. 

Parcillcmenv DE efiant incnm- 
mciLrable en lonw~tiide a la rario- 
d e  ~ l % , a u ! ~ i  îerafarnoitib FE, par 
l a14 .p .  I O &  ~ a r  l a ~ z , ~ .  I O .  EF efGc R 
rarionele comme Ca double D E ,  le 
reilacgle KE fera medial ,  parranr aufi medial Ton e$ 
L 0 , compris des deux mediales commcnfiirables en  
piiiance feulemcnr T O & S O : ( car leurs quarrez 
f o x  commeniurables cftaiis leurs cçaux re&tangler corn- 
mri~furabirs , & nef5auroienr c f h e  cornmenfut ab. en lotici- 
tilde, car. i l  f ~ u d r o i t  par la 1. p.6. & ro p. ro. q u e  LO & i%O 
Lknt auLi cornrnenhables ,  & par conCequent leurs e z a u r  
:cilinglc~ K L &  HE, (cc  qui  n'&pas.) &par  1a;s.p. IO. TS 
dl rzfidumedial fccond. 

s c r r o ~ ~ É .  

La rationele ABfiit 4, &ADJ y4--?30 ; donc DE +$?O:& 
/moifié DF V7: (on qvsrri 71, le+ e&ntappliqu+ fur la Ir - 
,b>itAE J 54, & d"nii1~nt d'vne figure qrcsrrrr. lcs cojlez du rcR. 
&p>liqd, f i a u a i v ~ ~ ,  ~ 8 , J i  vont V j  7 : - VI:-.Parq!doy l e  refiang/# 
AC ~ern lXf:.+~-,'+80, BE i ' 8h+ .Ct  [Iqlio. -42 J600, Zig 
( L L O , ~  HE V 1 4  .Mai< !e lusrré LM e,Fanr egai AH,  d/rrg nuJi 
:6oo, N O  egald H E  J 14 : &parfant les  c o J a  d ' i t e m  qrrarrr7, 
~mûvlr~0,so / o n r ~ ~ b o o , J ' l r ~ : & p a r c o n f i ~ n r ~ ~  eJ? f J  , 

600- d J &+, &l'aa p,& TR i 8 6 + 4 4 8 0 .  rg~[r t#  re&s,.l!e 
R C, 

Gg ij 
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THEOR.71.  PROP. XCV. 

Si vn rcRanglc cit compris d'vne lignera- 
rionele, ~r d'vn reiidu quritriefin-e ; la ligne qui 
pcut iceluy reaangle, efi ligne mineure. 

Soit  le rc&angle AC compris dc la rationele A B ,  & durc- 
fidu quatriefme AD . (dpres c o n h i c  comme en la 9r.p. IO.) 

J e  d i s  quc laligne TS qu i  peut iccluy rcttangle AC eh ligne 
mineure. 

Car  puis que A D  cl? refiduquarriefme, &DE fa conuena- 
ble,les lignes AE & DE {ont rationeles cornmcnhpuiiran- 
c e  Ceulemenc ; & AE q u i  cfk comrnciiC en longitudes lara- . . t ioncle AB,  pcuc plus quc DE du quar té  d'vnc llgnequi h g  
efiincommenc.en longitude : & par la 19 p Io. A G  &GE Te- 
ron r  iiicomrnen. en  loiiçirude: partant par la1.p.6.& 1o~p.10. 

l e s  rcc'tmgics AH & HE lêront incornm. aufii feront donc 
lcurs cgaux quarrcz LM Sc N O  : partant les ligiics TO & 
SO feront incommcnfu.eii puiifancc : Mais AE efiao, com- 
mciifur3blc en  langitudc a la rauonclc A 6, par la 20. pro. !c 
rcCtangle A I  Ccra rarionel: partant aufi rarionel feralc com- 
pofkdc jcurs co;aiix quarrez LM& NO. PareiXcmentDE 
e h i t  comrncrn~urable en puiffancc feulement à AB,le rc%- 
gle CE fera mcdial par la rz. p. I O  , au f S I  ' era f amoirié K E :  bc 
pa r  conkquenr  fon egd LM fera aulsi medial: panant Icr 
deux l isnes TO & SO, qu i  comprenncnr iceluy rc&anglc, 
mediales (ef,ians incomrneid. cn  puiilàncc ) & Ic cornpore dc 
leurs quacrez &ant rationcl, Pa: la 77.p-ro.TS eRligne mi- 
P C U I C .  

S C H O L I E .  
Lar.itiona!e AB loir 6. AD 9 - 4 7  fq; donc DE efl / J + ,  6 JI 

maitié DF JI(:,/oB quarfe 13:) lequel appliqui[ur~~ 9 , @  dcf- 
faillant d'vncjigwrr qurrree, Ics cojtez AG,GE frrJnc +:+v'6 :& 
4 ,- (6 :. Pnrquoy 1, reffang t .~C/r ra  5 4 4  I$+.+,BE 74,AH 
27tg2.43,  DIi J 4 8 6 , b  HE z+-224) .  M*~Nhq~arrtLAf 
cffanrepd i ~ ~ , f e r a  aufi zftvr 24;. N O  P ~ U ~ ~ H E  1 ~ 4 1 4 ; :  

&partant leur> coite?, 'r0, $0 fontJ ( 1 7 4  2 4 3 )  & { ( r p - +  
(2.41) :&parco)zf iqrrentTSepJ ( ~ 7 +  -V(i7-kr~+i), 
&[on IJH& T R  1 4 - ~ 1 9 4 4 , ~ ~ ~ ~ ~ ~  reAang1t 
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THEO.  72. .PROP. XC-VI. 

Si vn reQangle efi compris d'me ligne ra- 
rionele , k d'vn refidu cinquiefme ; l n  ligne 
qui  pcuc iceluy , elt ligne fnihnr aucc vne iù- 
perficie rationelc vn tout media!, 

Soi: Ic re ?angle AC,cornpris de la rationclc A B ,  & du rg- 
fidu ciuquieime Al):(aprcs auoir confiruir comme en la 9 r . p :  
io.:Ie dis qucTS qul peuciccluy rettangle AC,efi 11pefa is5t  
auccvnc f i ~ p u f i c k  rationel, vn tout  medial. 

Car puis que AB efi refidu cinquiefme, & DE fa conuena,- 
ble,Ies l i p s  AE,& DE font  rarioncka comménCurablcs c q  
puiilààncc feulcrnenr,& DE cfi  cornmenfurable e n  longitudq 
a l a  rationclc AB,& AEpcur plus que  DE du quarri. d'vnc l i  
gle qui Iiiy efiincommenfurablc en Ion irude, & p a r  lar9:p. 7 10. Les lignes AG & G E  font  incornmen urabies en longirur 
d e :  &comme en ta precedci i tcT0 & S 0  feroiir inconimen- 
hirables en puifiàncc. Mais A E  efiant iucommenfurabk en 
lonçitu4ca l a r a r~one le  AB, le re&aiigle AI Cera medial yai: 
1 a l r . p . r ~ .  partant aufsi medu1 le C O I I I ~ ~ K  de leurs egaux 
quarrez LM,& NO. 

Pareillement DE citant commcnfurable eiilongirude à la 
rationde AB,par la o. p. IQ. lc reétancgle CE fera ra i ione l ,  
icGi fera fa moitic K E ,  &Con egal lO,cornpr is  dcdeux  Ji- 
;aesjlicommciifurables enpuinànce T O  & SO,defque'les Ic 
col~ipoE deleurs quarrezfaiR vn toiit medial ,  & par l a  7 8.p. 
10. TS fëra!igiie faiiànr â u c ~  vne f~~erficierarionelc vn rouc 
ncdial. 

S C H  O L I E .  
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THEOR. 73. P R O P. XCVII, 

Si vn reaangle eit ccmpris d ' m e  ligne rd- 

rionele, & d'vn refidu iixieiine ; la ligne qui  
peut iceluy , eft ligne fai6tnt auec vne lupcrk- 
çiernediale vn tout  medial. 

Soir. le r e i t a n _ g I e ~ ~ , c o m p r &  de lararioiiclc AB, & d u r e -  
fidu f i r i e fmcAD(apres  a u m r  c o n i t r u i r  c o m r r c  cn la 9 z . p i a . l  
L c  dis p u e T S  q u i  p e u t  iccluy r c f i a n g l e  AC,eif l isnefdrnra-  
u e c  vile fupcrficie mcd:ale  vn t o u t n i c d  al.  

C a r  puis q u e  AD cit  tcfidu iixirfmc, 6 DE 1à conucnîble: 
AE & DE f o n t  rat ionelcs  c c n i m e n f i ~ r a b l c s c n  piiiflailcefeii- 
l e m c n c  ciirr'ellcs , B i la r a t ionc le  A B ,  B 1.E p c ü t  r;iie 

DE d u  q u a r r é  d 'vnc  I!çnc qur luy  eik inc6mc:ifcraSle enlou- 
g i rudc  : Et par la 19 p.ro.  AG & GE k r o n t  inco.-,:rnerQra- 
bk en  l o n ~ i t u c i c r  Et c o m m e  en  la 9 y . p  IO. T O  & 50 feront 
incomrnc i i f .  cil puiil'ancc, 81 routainfi qu'en la preccdcnrelc 
rç3augle A I  efiant  nied:al , l e  c o r n t o r e  de leurs egîilx quar- 
Tez Lh1 & N O,C raau i i i  rncdial: Iccm DE. Pfiaiit commenh. 
en  puilh:~ce feulement  a AH r i t i o n e l e ,  pa r  la zr .  p.ic.lcrc- 
R a i i ~ l C  CE: fcrarncdial :  auls ifera  d o n c  f i  moitie XE,& Ïm 
cg31 LO. Et AE,I)E rltrins iiicornmciif: cnIongitude,par la 
r .  p . 6 .  & I D  p.Io. les r c c î m g ! c ~  AI,CE, fcront  iiiccmmçcîu- 
rabler,& puis q u e  CE cfk c w n r n c n ~  a fa muiric KE,px  la 14. 
p.io.KE fera incommcnf .  a AI: Et  parwnr lemcdiat LO(rpl  
a K E )  compr i s  des l:gnes TO & SO iiicommenl: en puihn- 
ce, eCtincomrncii(ii .  ail cornporedes  quarrcz d'icelles TO & 
S 0  (ega l  a AI j medial: Parquoy p a r l a  7 9 .  p.10. lerelleTS 
fera l i g n e  fa i ran t  auec  vnc  fuperficie mcdiale  vu  tout medial. 

S C H O L I E .  
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Le quarré d'vn refidu apliqué fur vne ratio- 
nele, f i f i  i'l'aurre colt6 refidupreinitsr. 

Soit le reridu A B ,  & BC fa A 
cunucnkble, tellement que  AC, c 
BC foicnr rationeles comrnenfii- 
rables en puiifaiice feulement: & 
Air la rationclt: DE foit appliq!ik 
le re8aiigle DF egal  au quarré 
d e  A R .  I e  dis quc  l 'autre cof i i  D - G eIt refidii premier. c. F N FI IC 

Car Tur I;i  nieftne ratioriele D E 
foit appiiqut le r e l t angk  D H  egal au  q u ~ r r é  de AC : & Car 
JHvn aucm rcttai igle I R  cgal au quarri: de BC, tellement 
quç& rocal D K  cf i  egal au c o ~ p o E  des uariez de AC, BC; 
iequerehi t  egal par  147.p.z.a deux fois 'f e raTaiigle de AC, 
CR,enfcrnhle auec le quarri: de AB, fi on  o i te le  qi,arrh dc AB 
&le  reRanglc DF ; reltcra GK egal a deux fois ler&aiiglc 
dc AC , C B  : partant G L  citant  cniippee èn dcur  egalemeiit 
cn M,& tir6 iLiN pat?~lléle a DE: MIC fera egal au rec?angk 
de AC, CB.  Ei pource que A C ,  C E  font r a t i onc l e~  , leurs 
qiiarrez k r o n t  auflirationaux, &partant c o m m e i i ~  S( par 1s 
16.p.roJe coinpofk d'itguir quarrez e k  <ouimedu.  a vil dia- 
cund'cux : &partalit icelny compoii., o u  DK I&rcgar,e[tra- 
tionel , lequel ?fia4[ appliqii; fur la rari<?nc\e D E ,  p a r  la zr. 
p.ro.DL !ka rationele ceairneni. en lonsita  iccllc DE. De- 
recnçfpuis que AC,C3 fonr rarionclcs cornmenf en uiflan- 
cc iîirlerneiir, Ie ie&anzie d3icel!es. & panant su& 211 dou- 
ble GK, fera medial : Zc icciuy e h n t  aRpl.iqi<E i la r ~ r i o n c l e  
GF,par la zj.p.:o. C L  feraratioiaclc ii:coni iienC. cn  longi- 

Ç ç iiij  
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$72 D I X I E S P I l E  
tudc i G F , ~  DE :Er puis que DK raiionel, ai C~rnrdid, 
c'cit à dire irraiionel, [out incornmenfurab.par la r .p.6.  &IO,  
p . r o . 1 ~ ~  lipncs DL,GL,feronr a u f i  incomnieiifcii longitudr. 
Parquoy puis qu'cllcs on t  efit: demolifirees rationeles ,elles 
i a ront  commcnfurab.çn puilfance Ceulcmcnr : & partant par 
la 74.p.io.ie reitc DG îerartfidu. l e  dis d'surita;c qu'ilelt 
refidu premier. 
Ca r  puis quc  par le l e p m c d c  la  prep.y+ Ic reRanglc de AC, 

C R , o u b n  cgal M ~ , c f i m o ~ e n  pot, entEe les quarrcz  de^^ 
CB,c c9 id i ; e  c i m e  DHJK: DH,MR,IK Pcroiit coiiriiiuel- 
lemenr proportionaux:& par conCequcnt auf i  hs ligncs DI, 
PL, I L .  &par  la 17. p.6. Ic refiangle dc  D I ,  I L  ettegai au 

uarrC de  ML, c'eft a dire au quar t  du quarré d e  GL , p a r  le 
Biioiieiic 1alpz. E r  puis que,lcs quarrer de A C ,  C H ,  a u  
leurs egîux reQangles D H , ~ K , f o n t  cûrnmciiî. par la1.p.6.& 
zo.p.ro.les lignes UT, I L ,  Ccront cornmeid en loiigit. Par- 
quoy puis quc  les ligncr DL , GZ. (wit i i qa l c s ,  & a lap lu î  
grande DL e k  appliqut le reCtangledçD1,I L,egal a l a  quar- 
te partie du quarré de GL, & dcLillaiit d3viic figure quatree, 
par la 18.p.10. DL pourra plus que  GL du quarri: d viic ligie 

u i  luy elt  eonimenC.en longiriide ; +par l a i .  dcs 3 .  d c f . 0 ~  
2 1 8  iciidu prcmicr. 

c T H E O R .  75 P R O P .  XCIX. 

Le qunrré d'vn refidu media1 premier, ag- 
pliqué iur vne ligne r~tioncle, Lia l'airue ca-  
f i e  refidu feçond, i. 
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E I E M E N T ,  
Soirle rcf d u  mcdial premicr , 47 3 

AR, d u q x l l a  coiiuenablefoic B .  A 8-r 
C! tellement qqr AC, BC,foieut 
rnedialcs cornineui; en pui&nce 
fiulemeiit, Br coiiticniieiic vu re- 
Ranglc rationcl: & fÙr la ratio- 
nele DE [oit appliqiiil {c re92-  
;le OF egal au  quarté dc ?B. IC 
ledis que bautrc coité DG clk 
ri(jdufccond. 

Car [oit conitruit z inc  qu'cn !a prcccdentc, tellement q u e  
dcicchef D H , I ~ , f o i o n t  esaux aiix quarrcz de AC,DC,& GK 
double du rcfi îngle compris d'iccllcs I ~ ~ r i c s  AC, BC, &par,  
t i n t  MK egai a *ne fois le re&m;lede AC , BC. Vcu doiic 
qoeles lignes AC,CB, font med~ales  comrnenl. e n  puiflanec 
feulernçiic; lrs qU3rIKZ ci'icelles,ou leurs cgauxxeBan~ les  D 
H,IK,ieront aulfi mediaux & commeni: & partant par la 16. 
p.~o.ietour DKfera aufi  c o n ~ r n e i d  a chacun d'iceux: Donc 
a~firnediai,parle corai .  del ai,.^. Io. E ~ p a r  la 23.p. 10. DL 
Giarationcle cornmenfurable cn puirancc feulenicnt à DE: 
&d'autant que Ie rettangle d e  AC, BC cit rationel,fon dou- 
bleGKfera a u f i  ratioilel: & par la 11. p. ro. G Liera rationele 
c3mrnenCurable en longirudc a DE raiionelc, &les  deux re- 
flanples D K , &  G K  cfiaiis incommenC (car l'vn e k  ~ s t i o n c l ,  
l'autre rncdid ) les racionclrs DL & G L f ~ r o i i t  commcrifura.i 
blis  en pui&nceCeulcrnenr,m& par h 7 4 . p .  ~o .L)Gie ra  refidu: 
lequelie dis tf tre au& k t o n d .  Car on prnuucra de n d m e  
qu'en iaprecedéte,que l a  toiireDL!peur plus qiic la coiiucna- 
bit GL , d u  quarré d'vnc ligne q u i  luy  rit commcnfurabic 
rnloiigirudc, &pa r t an t  par les ticrccs dciinitioils DG cfi r c -  
fidu fecond. 
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Le quarré dlvn refidu media1 iecond , ap- 
pliqué lur vne ligne rationele, f;ii& kaurïe co- 
ité refidu troifiefme. 

Soit l c  reiidii mcdial fecoiid AB,auqueI conuienne BC,rel- 
lcmenr quc AC, BC, foicnr medialcs commf furablcs enphl: 
fancc Ceulcrncnc,& coiiriennenr vn rcltangle mcdial : E t  fut 
l a  rationclc DE , foi[ appliquk le  rc&iangle DF. Ic dis q u e  
l'autrc colt& DG efi refidu troifiefmc. 

C3r (ayant conftruit commc cn la 98.p.10.) on demonftrc- 
ra  cominc eti ia prccedcnte que  Ic rcttangle DK cltmed!al,& 
partant par la z j.p IO. fonautre  coltc DL ferararioncl c ~ p -  
mcnfurablc e n p u i h n c c  fculcrncnrila rar i~i ic lc  DE. ItsmIc 
r c a a n  le de  AC,BC eRanr mcdial, ad fera Con double GK, 
& p a r  & I J . p  IO. GL f r ra i i t f i  rationclc romncniunbbcr 
puiifance feulement a la la-rioneic DE : Er puis q u e  AC,BC 
ionr  incSmenl  en longitudc,lc quarré de AC rcra incornmi- 
h,rable au re i t ang l r  de AC,BC,par la 1.p .6 .& io.p io.parranr 
p u 6  a s6 double GK:  Mais le quarrk dc ACcfi aufi comrncii. 
au qiiarrk d e  BC:(poiircc qu'iceux quarrez h n r  drlcrirs fur 
l i p s  cornmen fuiables en puixancc : ) & partant parla16.p.  
1.0. le compofC d '>ce~ix  quarrez,  c'efi i d i r e  DK,  I'cra aufi 
corn au quarrk de AC,auqueleft inc6.  GK,parquoy par la 11. 
p . io.DKfëraiucoin.a GK,& paria ~ o . p . r o . 1 ~ ~  hguts DL,GL, 
ay3tmefme rairon q i ~ c D K , G K f ~ r 8 <  iiicorn,~nlon.Maisei~ir 
rationcics, cllcs feront conimcnf. en puiifance feulement, & 
pa r l a  74.p.10. BG ferarefidu. Mais n'y DL , ny G L  nefocr  
c a m m e n ~ ~ ~ r a b l e  en longitudc à larariopclc DEPIi on prou. 
nrra comme en la98.p.ro.que DLpeut  plus que GLdu 
d'vnc Iigiic qui luy efi c o ~ é f u r a b l c e n  1oagirudc:Etpar It$ 
tierces dcf.D G e g  rcfidu troifiefmo, 

S C H O L I E .  
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Le quarré d'vnelignen~ineure,appliqui. fur 
r~elignerationele , fi& I'autïe cofié refidu 
puriefine. - 

Soit la lisne mineure AB,à la uel1eBC conuieniie,en for- 
i t q ~  AC,HC,foicnt incornmen 3 . en  puiiTance, compreiiane 
VI ieQmyle mcdial,& le cornpofé de leurs quarrez rationel, 
tic quatre d'iceiie A g  foit appli u i  fur la ratioirde DE : ie 
~4: que I'autrc coite DG cfk reTi 1 a quat~icfnie.  

Car (apres a u o b  c o n h u i t  cornirie cn la 98.p.1o.le reA5gle 
DKrerararioncl, & G K  media1,par ledircours dcs prcieden- 
iri;&px'l a r ,  p.Io. DL ferarat~onelecorn.en 1oiig.a la rat:* 
n:!cDE;& GL,par ia  zj.p.ro.fera rationele corn. cil puillàn- 
cefeiilcnrenra icelle rationelle DE  : &pois qiie I>K cfi rz- 
hncl, &  medi di al, lis font iiicornn en furables , (cr par la 
1c.p.10. lrsligiics DL,GL quifont  enmerme ra~foi i  qiie DK, 
GS,Ceroiit incornmenfurable en longitude. Mais clles fon t  
iztioiicles ,clles fc tontdonc cornmenlu. cn puilfancc ièule- 
neiit: 8- par  la 74 p. ib .DGrcr î ref idu .  
D'aiiaucage il elt refid!i quarriefme. Ca r  puis qiic les lignes 

K B C  font iiicommcnC+n piiiilàiice, leurs qusircz feroiic 
~~~iornrncnl: Aiifsi iilcommeiif.ieurs eçauf r e t t a n ~ l e s  LZH, 
k, E: par confe ldcnt incomnier i~  les i iy ics  DI ,  I L , cofitz 
carctianole defaillant d ' m e  fibure quarree esa le  an qiiarre 
i c ~ ~ , c &  i dire5 la quarte parricdu quarre de GL,conimt 
1lacii-k demonitrt  e n l a s 8 .  p.10. ~r parla 14.p.!o. l)L(qni cft 
kvnmcnfu.cn 1on;itudc a 13 ratioiicle DE, ) peut pliis que la 
ranvenab!e GL, di1 qunrre d'vne ligne q ~ i i  iuy elkincommen- 
!crablc ciilongitu.Ic : & prrr.les cicrces definitidns DGef i  rc- 

qtqrrieGn~ 
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THEOR. 78. PROP. CII. 
Le quarri d ' m e  ligne fnihnt auec vne lu- 

pei-ficie rationele, vn tout medial, apliqut. fur 
vne ligne r.itionele, f i f i  I'aurre colte reîidu 

" 

Soit IaI'cgiic faifant a rxcvnc  fiiperficic rationclc vn tou l  
mcdinl Ali ,  de laquclle le quarrt: Coicappliqu6 fur lararionc. 
Ic DE:  l e  dis que  l'autre collé DG c(t relidu cinquiefme~ 

Car (aprcs avoir conitruit c o m n ~ e  en la 98.p.10.) ABeIlit 
l igne faii int  auec vne fuperficic rationelc vn tout mediai,& 
BC C3 ~ o n u e n & l e ,  l e s  deux lignes AC, EC Toiir iiicommen~ 
en  p , ~ ~ f l à ~ l t e ,  comprcdant vu retta%le rationel, &le  corn- 
pol; dc Iciirs qiiarrez iiicdial : partant le re&angleDKle:r 
medisl, & GK rarionel, & par la 1 3 .  p.  m. DL fera aarionelc 
incoinmei iCe~ longitude a1a ration& DE: & p a r  la rr.pro. 
G L kra aufi rarionele, mais cogmenC. eii loiigit. à laratio- 
nele D E  : I tem lesretfan$cs DK, GK efiausincommeiifur. 
(car l'vn C& rationel, l'aucrc meclia1)les lignes DL,GLïeroii: 
auifi i i~commenf.eil  longitude. Mais iccllcs font rarioiielc~: 
clles CUOIIC donc  commcnf  en piiiiirince Gulement , & par 13 
7 4  p.io.DG fera reiîdu. Mais G L  eltafie c ~ r n m e n ~  enloiigi. 
tilde à la n t ionc l c  D E, & Li cornnie cn 11 prccedéte on prou- 
uera que la coutt  DL peut plus que  19 conuenable G L ,  du 
quarri: d'vue Ii?nc qui luy eft  incomrncnl: eii longitude: 8; 
partant par les tierces def. DG elt d d u  ciiiquicfinc. 
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S C H O L I E .  

T H E O R .  79. P R O P .  C I I I .  

Ls qua& d'vne ligne faifant auec vne fu- 
I " 

perficie mediale vn t o u t  inedial, appliqué iiiï 
vne ligne rqionelc , faiLt l'aurre coité relidii 
iixiefiilé. 
Soit la lignc AB, fairant auecvne hperficie medialevn tout 

mcdial, le quarrk de laquelle AR foie appliqiii: fur la ratio- 
d e  DE : I e  dis tpe l 'aurre  cofié DG eit refidii ktiefmr. 

Car (aprcs auoir confiruit comme en la  9 Y . p . m . )  A B  c f G t  
iigncfaifant auec vile Cuperficic mediale vn tour medial , & 
6Cla conuenable a ice lk  A B  : les dcux lignes AC, BC Coiit 
incommciifurablcs cn puillince , comprenant vn rcaangle  
medial, i i~commenfurable au  compofcde leurs qiiarrez aufi 
mcdia1:partant les deux reonng.  DK & G K  {ont mediaux & 
incornmen[ & par la 13. p. Io. DL, GL îeront rationelcs in- 
com.cii 16g.cntr'elles, & a lararioncle DE ; & par cXequenc 
c~rnrnrnC cil pu i f ince  feulement: & par l a  7+p.10. BG fera 
refidu Mais on peut prouuer corne eii la 1or.p.io.quela route 
DLpcut plus que la c6uenablc GL,du quarte d 'vnclignc qui 
IuycltinconimenCurablc cn longitude: & parri t  par les tier 
c:idef.GD e f i  refidu fixiefme.c 
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THEOR. 80. PRO P. CIIII. Six. 6 

La ligne commenfurnble en longiti deà ~2 \ 
refidu,eit aufi  reiidu,& de meiinc ordre. 

Soit Icrefïdii AC , auatirl Git - 1 

tonirnrnP. cn lon5itude la l igne  A - E  c 
d r o i R c  DF. I c  dis q u e  DF e f i  , E 
r c f idu  d e  m e r m e  ordrc  q u e  AC. 

C a r  Ca b i t  l a  conue&le au 
refidii AC, tcllernent q u e  Al3,CB foicnt  ra:ionclcs commek 
furables e n p u i l l i n c e i e u l e m c n r , b  par  la i . r . p . ~ . ~ i t f a &  que 
commc AC cf i  i DF,ainfi CB [oit à FE Doncpar la  r t , p , l l a  
route AR k a a  l a t o u t e  DE, c o m m c  A C  a DF, ouCh aFE: 
81 par la  i o . p . ~ o  comme AC eIt coinmenfura. ciiIoiiT:udeà 
DF,ainfi A B  a DE & BC a FE. Ec e n  clian, ~ r e m t  comme A S  
d BC,ainfi DL a F E ,  Mailirenant c o m m e  AB h UC îontra- 
tioneles,aull; Ccront DE&FE: (car  e l k s  fonr comrncnlurablci 
a iceiles,par la  ro.p.ro.) Mais AB & BC four comrnenr!ira. 
bles en puiflincc reulcmeiic : p a r t v t  DE & FE î e r o ~ t  aulii 
rationeles commeiifurables en puiiI'auce fEulcment,~par la 
74.p.10. DI: c f i re l ;d~i .  

I e  dis d ' a u a i i t a ~  qli'il eit rcfidu d e  mefine ordre SUC 
C a r  la l igne A R  peur plus q u e  BC d u  q u ~ r r i  d'viic l i p c  tqui 
h y  c[t  comrnci i fur~ble  o z  i i icommenllrable eiilong::ude: 
fi comrncn~i i rab lc :  a d ;  D E  p u r r a  pl 1s que FE dr meIrne 
f q o n  par la r f  p 10. ( d a n s  les q u a t r c l i g n t s p r o p o i t . ~  queli 
AB c i l  commciiî.en Ion. a vile ligne rarionclepropofee,aufi 
DE jiii l u i  ri1 runiniciif: e i i l o n g ~ r u d e  h a  cornmriiCe~ loi .  
gicu e 5la in&e la t ionc le  p~opoCee  par la r ~ . p .  rc. P ~ r q u o y  
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E L E M E N T .  475 
AC Sr DF ferontrefidus p r e m i h  : Que fi EC eft comrnenf. 
cn Ionpitude a Ia r a t~one lc  , aulsi fera FE : & AC,DF feront  
rclidus I c o n d s  : fi A B  & BC Iont incammenfurables en  Ion- 
gitudcila ratiouelc: aufsi feront DE & FE,& AC,DF Ceronr 
reridus troifieCmcs: @e fi A B  peur plus que BC du quarrt: 
d h c  ligne qui Iuy loir iiicornmenfurable en longitude: a u f i  
DEpourra plus dc rncfme que FE par la  1j.p. IO. & fi A B  efi 
cornmeniurable cn longitude à la rationele;  aufii fera DE: 
&AC DF feront refiduç qua t r i ehcs .  Si BC efi cominenfu- 
rable cn longitude d la ra~ionele ,  aursi reraFE : & AC DF fe- 
ront rcfidus cinquiefines. Si A B  & BC font incornmenfur. en 
loigirude à la rationele, a d s i  feronc DE  & FE : partant A C  
& DF feront refidus fixiefmes:par ainfi DF cltrelidu derricî- 
meordre que AC. 

S C N O L  I E .  

T H E 0  R. 81. P R  OP. CV. 
- 

La ligne commenfi~rable 2 vn refidu me- 
dia1,efi aufi refidu medinl de mefme ordre. 

Soir 13 l i m e  DF commeni: au reiidu medial IYC : ie.dis que  
i c c l l c ~ ~  e g  ads i ref idu  medial, &- de mefmc ordre que  AC. 

Car ayant hi& rncfrnc confirutt ioq qu'en la preced. prop. 
A6 & BC feront cominenf. à D E ,  lefquelles font  medialcc 
commeid cn puiI~anceiiulcmeiir ,  & par la rQ-p.ro.DE 8i FE 
feroiit mediales cornmenC en puiflafance ièulemciit , par la I O .  

p.:o.Et parcam par ia7$ oii 7 6  p.10. DF cfirefidumedial:  ie 
diid'auancage qu'il e[t dernefme ordre qut AC. 

Car le qliarri de A B  efi air re&anqle d c  AB,ISC comme A R  
~ B c :  Iccrn Iequarr6 de DE  e f t  aufsinii r c R a i i ~ l r d c  I)E,FE 
c a m e  DE a FE,par 11 r p 6.  hlaisic qua[:& de AB efi corn- 
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430 D I X E I E S M  
menCau qiiarré de  DE,efi& A B  & DE commenl: & par ls 
prop. r û  les deux reRanglrs feront auf i  comrneii.Quc corn- 
mel'vn fera rationel ou  medial, auni I'aurrcfcra rationel ou 
mc d i a l  partant fi les reaangles  font  r a t i onaux ,~C & DFfe- 
ronr  rcfidus tncdiaux prcmicrs: fi Ics re&.7glrs [ont mcdiaux, 
AC& DF ieronr rcfidus mcdiaux Ccconds. 

La ligne comincnîurable à vne ligne mi. 
ncurc ; efi au fi ligne mineure. 

Soir la l i sne  DF, comnieiiCàlî l igne mineure A C :  Ie dit 
qu'icrlle 1)F el t  îiiG ligne rniiieurc. Cs: CB ckant coniieiia- 
b lea  ice'le AC,&faiLi m e h e  c û n ~ n i t t i o n  qu'en la  104 p. 
AB S< HC feront incommciiCa. cn  puiKance, cornprcnant vn 
rc&sngle medial , & Ic cornpolk de leurs qcarrez rationel, 
hlais cnmme AB à CE3,ainfi DE a FE,& par i a  1o.p.io.DESi 
FE fcronr;ncorn.ncnc en puiirancr. Itcrri puis quccommeA 
B a BC, ainfi DEà FE , par la 2 r . p .  6. leurs quar rez  f i ront  
proportionaux,& en  conipofit commc le cornpoik des quar- 
rez deAB.BC fcra au qusrri. de BC, aiiifi le c6por6desqnr- 
rez dc DE, F E , k r a a u  quarr t  dc FE;& cn permutmt cornmc 
Ie compolE des quarrcz de AB , BC Ccra a u  cornPofi: des 
quarrcz de DE,FE,ainfi Ieqriarré deCB fera îuqu3i:CdeFE: 
l e & ~ r e l ~  quarrez de  CR & FE font commcnc (c3r l e s l i ~ n e s  B 
C & E'E iont commenc comme AC & DF , aiiih qu'il a e l i i  
d e m o n f t r ~ a  la ~o.+.y.io.) &partant pnK la 1o.p io.kcompo- 
fi &es quarrcz dc AR & BC,/lcquel efi rati6ncl)lcra cornmi. 
îiirablc au compnfi  d r s  quarrcz de DE &FE,lcquel frraanfsi 
~ar io i ie l .  Parrillerncnr d'autant que  comme nous aiioiisd:r a 
la prop preccdenre,le quarrl: de A 3  e f i  au rethngledc A B  & 
C ~ , c o m m c l e  quarre de DE aure&tanzlc de 1 l E  & FE .& el* 

changeant commc Ic q u a r i c  au qixrrLJ, a in i î  le reitmkle a u  
JCL?SVS~C 
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E ' L E P ? E N T .  Qr 
rr&aiigfc :='CR àdire comiiienCur. Car les lignes A B Sc D E 
foiit c o r n r n e d p x  h 1o.p.  IO. &parle coro1.d: la 2.4. p.10. Ie 
i'e&a,ii<lc dc A B  St HC cfiaor nicdinf, crluy de DE gr EE fera 
aul i i  incdial: partant LIE Sr FE caanr inqmrnenf :en  puiffan- 
ct,cornprenantvnf.c&anglc medi i l ,  & Ic cornpot: de l ~ u r s  
quarrcz rarionel,par la 77.p.10. DF fera l igne mineure. 

Lalisne conirnenlurable i vne ligne faifani 
mec vne fuperficie rntionele vn tout mediai* 
ell a u G  ligne f d ~ r i t  aucç vnc iiiperficie raïio- 
nele vn tout  indial.  

2 

rablc ala l igne AC, f d h c  auet  C 
vnc furcriicie rarianclc vil tout  

A B  
n F 

U 
-- 

r c d i h .  Ic d ~ s  que DE c!f ~ u n i  1 - - ,  
2 

iigiiefaifant auec vne Cupcrflcie 
rarionelr 3n tout medial. 

Car [oit CR conurriible i AC, te l~enient  que AB,CB foiet 
incornmenl.cn puiKancc,& facent le compoCS dc  Ieuïs quar- 
rczniedial, mais lc rectangle compris d'icelles rationel:  Et 
eiiaiitfait meCrne cqnltruclion qu'en la io*.p.on dernofiltre- 
ra comrnccii 13 precedcnre qiic les ligucsDE,FE font incom- 
rr.:iiCrii p u i h c c  ; & qiiele compoci: dcs quarrez de  AB,CB 
eitcoinmei-ii a u  corriparé d m  qiiatrcf de DE,FE. Mais celuy 
Iaeitmedial : aufi Cera donc celtuy-cy,par le corol. d e  la.r4. 
p. Dcrcchef comme nous auoiis dcrnonl'tré en  la Ior i  p. Ic 
:tRangle de AB,CB, elt c o m m c d  au relianglc d e  D E ,  FE: 
mais ceduy-la efi ratidire1 : aiilfi Ceradonc c e h y  cy par 
la9.d.ro.Yeu donc que  DE,FE,Cont incommenf. en puiffail- 
te, & fanr le c o r n p ~ E  de  leurs quarrezmedial ,  mais leur ra- 
h ~ g l c  rationcl, par la 7 8.p.ro.DF frra ligne fairantauecfu- 
pcriic:cr.uionclc vil r o m  medial. 

THEOR, 84. PROP. CVIII. 

La ligne torninenl~~rable k la ligne fairant 
Hh 
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48% D I X I E S I Z E  
a w c  vne fupeïficie mediale vn tour mediril,d 
luiTi liçnc&ifant auec vne fiipcrficic rnedkli 
vli tout inedial. 

Soit la 1ignc.D F comrncn~ a 
Id lignc AC,faifrnr aucc vncfu- 0 

perficie medialc vn tout mcdial: 
4, E 

r E 
l e  dis que DF elt auffi l igne f a -  '- 
tilt aiiec vne  Cupcrficie media- 
l e  vn tour mrdial. 

Car a AC foic CE coiiucuable,tclIernentquc A S , C B ~ O ~ ~ U ~  
iiicommcnf. cn ptiiITance,~r faccnt le cornPofi dc leurs q u a r -  
rcz mcdial , & leur rcftançle a u f i  mcdisl , & incoqmcnï.a 
cornpoE d=  leurs quarrez:  Br ayant f a 2 1  Cernbiable confiru- 
&ion qu'aux preccdcnces , o n  prouuera commc cn la io6.p, 
qoc les I l p e s  DE,FE, Conc incommcnf. cn puiffmcc, & q u c  
le cornPo$ des quarrez de A B  & BC,efi conirnciifurablc au  
conipoG des quarrcz de DE & FE: & cornmecn la roi.p.qiic 
le re€tangle de AB & BC,efi commcnfurable au rc&anglcdc 
DE & F E  . hla is le  re&ang!e dc AB, C B  ck mcdial,& in- 

conmenfurable  au  cornpofE des quarrez de A B  & CR,auni 
rned~al : parrant par  Ic fcholic de la  I +  p.10.1e reaang. d c D E  

EF,l ira rnedid,& incarnmciiLau cornporc dcs quarrez de 
DE .% TE,aiifi medi31 : & DF fera ligne f a i h r  aucc vnc Tu- 
pcrficie mediale y n  tout  mcdial. 

T H E O R .  85. PROP. CJX.  

Si d'vne Cuperficierationele, elt retranchec 
vnefciperiicie inediale : la ligne qui  peutlerz. 
fie efi refidu, ou ligne mineure. 

Soir la fupcrficie rationelu A B ,  (en la f i y r c  dcla rop.fui. 
uantc)de l3qiiellc foir rctranchçe la niediale A : l e  a is quela 
ligiic qui peut Ic reitc, B elt rclidu,ou Ligne mineure. 

Qu>l n e  ion ainfi. Sur la ra t ionde propofee CP foirdtf- 
crit le retkanglc C E  rgal a A,& F I  cgal a B.11 cfi ccuidciitqac 
C I  fcrrrrac~oiiel, & par la rr . I O  fon aurrecoiti CKCeran- 
pond commcnf.en l ongnu  dP c à CD. Ircmpar Ia CE 
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E L E 7 i l E N T . .  4 87: 
r f tmt rncd ia~ ,  CF fera-rarionclc cornmcuf cn puiffance fcti- 
Itmciit à C D ,  & par l a  1 5 .  p. ro C K  & CF hroiit ratioiieies 
cornmen[. cn pu:llance Ceulcrricnt : & par la 7 t .p .10 .  
FKfera refidu Mainrrna%c C 6  peut plus quc  CF di1 quarrk 
d'viicligiic qui  luy clt comiarnl: o u  incornnienfiir.cii longit. 
Sicornrnenî.FKfcra refidu premier: Bc la I i p e  q u i  peur Ie 
1diang leF1  (ou Con e ~ a l  E) elk reGdu par la 9 ~ .  p. IO. Si In- 
cominenfvr.CK eik r e k h  quatr:erme : & la ligne qui peur l a  
t c c i ~ i ~ g l c  E .~ , (OU Con cgal ~ ) d k  Iigiie rniiieure par g ~ . p , i o .  

T H E O R .  86, P R O P .  CX. 

Si d'vne fuperficie mediale, efi retrancliee 
rneiuperficie ratione1e;la ligne qui pcut le re- 
Re,elZ reiidii media1 premier, ou ligne faifant 
auec vne fiiperficie i-arionelc vn tout medial. 

Soir  comme dcfus  la fupcr- 
6 c i e m e d i a l c ~ ~ , d c ! a ~ u r l l e ~ o i t  
icrranchee la rationelc A I e  dis 
gc't l a l i p e  q u i  peut le r r l tc  B, 
(aprds aiioir c o n h i f i  comme 
CP la precedenrc ) oit Cou rp.1 
I1,efireridu m c h !  premicr. ou 

pjm 
. D 

iignc faifanc auervne fiiperficic fS 1 
~ariouci~ vn toiir inedjal. e 

Car piris quc la riipcrficie totale AB cfl mediale , i u f i  L 
1 3 t d c  C I  e& mediale, & par la %{.p. IO Le coité CK cfira- 
i io f id  cornmeuC eu punfiafanc: irulepenr i l a  rationele CD- 
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484 b ~ x  I E S ; I I Z  
I t e m  puis qüc le rcrtancht A ci l  ratioiicl, auG Ccra f o n e p l  
CE.& par la r r .  D 10. CF fcra ratioiicle ~ommcnlurablc rn 
fo i ik i r ide i  h r a h o n c l c  CD:& par la 13.p ro. CK &CE. fer& 
faribdcics commenh t ib l e s  e n  ~u i f i ancc  frulemcnti & Parrat - A 

l a7  4.p.1a.FK fera auffircfidu. Mais à c a d e  q i ~ e  CKpeut 
us qiie CF du quarrE d'vnc ligiie qoi luy elt comrneiiiura. 

o u  incommcn[urablc cn lougitu<fr 1 F K fcra refiduk. 
cond,oiircfidu cinquiefmc. Si rcf~dti f'econd;lalignc qui peut  
Ic rcQmglc  PI elfrcridu rncdialprrmiet par la91. p I O  firc- 
fidu c i n q u i c h e  , la l igne q u i  pcut lc rcAangleFI , rltligiia 
f a i h n t  aucc r n o  fup r f i r i c r î t i ohc lc  vn tout mcdialpar 
p. 1% 

S C H O L I E .  

Si d ' m e  fupcrficie mediale,& retranchee ?ne 
hperficie mediale incomméfurable à la toure; 
la ligne qui peu1 le refie efi ou sefidu medinl 
iéc6d,ou ligne f i fant  auec vnc fuperficieme- 
diale vn tout medial. 

Soit  la fipcrficicmcdiaIc AB. de IsqucIIe fnit rttranchtc 
ia fupcrficic mcdialc A, incomrncnC a la route AB. Ic dis 
q u e  b li nc qui pcut lc r d t c  6, clt rcfiduruedial Iecond, ou 
Iigncfai f ant aucc vne hpcrficic rncdidc vn tout mcdial. 

Ca r  ayant fait? m c h c  conitru&ion qu'aux prccedenici, 
!CS rcttangles CI,CE fcront mcdiiux& incommrriCcriircuri 
&parla Z i . p . 1 0 .  lcs I!gnes CK,CF fcrontrationclcs incorn- 
mcnLirables cn longitude 4 C  n. Ec puis quc CI,CE.loiir~n~ 
uommenCura.les u t ioneles  CK,CF, ui fonccn mclmeraifon ? que CI,CE, feront auiTi incornmen urablc cil longitude, par 
la N.P. 10. & p u  coafcpucar clics fonr Cculemcut cornmd 
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E L E M E N F :  485 
@pui[rancc : D O ~ C F K  k a  refidu par la 7 4 .  p.. m; & FC fia 
conuenablc. M aintenaiie CK peur plus que FK , du quarré ' 
d'me i i p e  qui  1 uy efi commenf ou incomrnenE en longiru- 
k :  i i~ommenfuraLle ; FK fera refidu troiricfme , par la def. 
Far uoy la l i p e  qui peut le rcRanglc F i  (09 Con e ~ a l  B )  clt 
~ c f i  1 II mcdial Iccond,par la 94.p.10. Si  ineommenCFK fcra 
rrliiiu 6. par Iadef P x q u o y  laligne qni peiit Ic rettangle F I  
(ou B Con e ~ a l )  eit ligne fairane aucc vnc Cuperficie medialc 
rnr?"r mehial, pnf la97.p . r@ 

S C H O L I E .  

La ligne appelee reiidu , n'eR pas la mcfin~ 
que Binome. 

Soit la ref i lu  A. Ic dis qu'elIe n'elt - 
A S. - 

pas mcrmc Iiqlic que hinome. -- 
Car Toit la rationele p o p o f e e  RC, B 

fur laqcielle [oit appliqué le rettan- 
sic CDegal au qnrirri: du  reiidu A r  
p a r l a 9 ~ . p .  I O .  BD Ter2refidu p r E  
mier : auquel ii on adioidte fa con- 
iieiiable DE  ; RE Sr DE , feront rarione!cs comrncnfurablcs 
en puinancc fculerncnt : & BE cornmenfur. enlongitude à la 
iationel~ B C. 

Maintrnant t o n p o r t  A cItre binomc ; B D fera binomz 
premicr, par la 6i.p. IO. lcquel cItanr diuiE en Ces noms au 
point  Fi ( efiant BF le plus grandnom) BF & FQ feraneratio- 
geles ~omrnenfiirablcs en p~iiirancc ftulcment , & BF corn- 
mcnfurable cn long i tude i  Ia ratioi~cle BC ; & Var la xz .p .10 .  
BE & BF, feront cornmenfurables c n  lonçitudc. Yeu donc  
que la toute BE cfc cornmen[ en longitiidc a la partir. BF, prir 
le coral. dala ~b .p ,ro .  l'aulx partie k r ?  a i ; 6  cornmenru. 

J3 h iij 
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j R &  ~ I x J E S M E  
en  iongitudtà BE: partant auITi rationele commciccllc RE,  
Mais DE qui eh anfi rar~oncle , n3efi cornrnciif~~r~ble en 
lolinitudca BE,& parla 14 p . 1 0 .  FE, D E  font rarionclcsc6- 
menfurables cn puiKanceieulemenr : & partaiir par i a 7 + p .  
t o .  FD efi rcfidu,& par confrqncpt irrationele; cequiclt ab- 
furde: car cllc ar l té  prouuce tantoit rat~oi icle  : donc l e  rch- 
du 15, fcrddiffcrcnd du binomc. 

De ces ehofis on~rrrtfacilementcolliger que la lignr appel!rt rr. 
/;du, 6 ler cinqfirta de lignes irrarionclcr/~ruante~,Jonrd:fivîn- 
ter de LA medialc,& tntr'elles. Car re qrrarv de l a m  dialea?pirgue 
fier vnclignc wtronrle.f~ic? 13nnnao,t rarionel comrnmfkrullrra 
~:r i f incc~i#lemcnt à icelle rationdc,par la i j.p.10. 

Le qi~drré dtr rejdw , f i 8  f'autre,cojïl r e P A  premier, pir la  
98Q. o. . 

Le y a n é  .lu r e f l u  incdial premirr,fai8 i'autrr r$iu /o- 
cond.par la99.p.10. 

Le quarri du rriçdrr rnediaI,'irond,fairii l'autre rojtir~j;iin trûi- 

jîc/Ine,par la roo p.10. 

la qrr~rré de  la Lrgncrnin~ur~~ffirEf l'autre cojtérel;a'u qufitrieJ 
mc,par la  !or p o .  

r.e9urrrr; dela ligne fdiJ.ntauec une ~uprrficierationelevntovt 
mcd in l , f a~~ l ' au t re  coJereJa'u crnqrcicfmc,par la ro1.p. IO. 

Le qrcarrè de la ltg,te f g ~ f k ~ t  aucc uneju~erf;cie rned..le un tout  
rped~sl ,faid l'mure rojfc rel;llrrfie/n $ar la 1o5.p.10. 
P M ~  d nc que toi(< CPT C O ~ ~ I X . .  igtrt font les larirudrs des d a n -  

&ES) jont dfee, 7 3 5  ; [rs  1 ; p c s  qui lespcuuentjeront aufi difermrcr. 
Mpi lcj quarrr;des Lit am?;, des cinq lrgncr irrsti~neies/uiuan- 
tes,  .$ans appliyuezfir vne l i p  rarroraclefont Patrtrc coJébrnr- 
me de qwdqt<eordrc : partant lc Linomc les cinqjiuiupiitnjcst 
dzf tre~ter du relfdu,& dei crnq piuanter, 

 in& toutes les  lignes irrlitioneles q desant dialleilafit trtizr$r. 
icoir celes-cy. 

1. Medialc. 
Z. . Binomc. 
8 .  Bimcdiale prcrniere. 
4. Bimediale fcconde. 
f .  Ligne maieurc. 
6. Ligne pouuanr vn rationcl &vnrnedid. 
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7. 
8. 

9. 
IO. 

I I .  

12. 

. I j .  

E L E N F N T .  487 
Li ncpouuaii t  deux mcdiaur. B RC 

Refidu medial prernicr. 
Refidu mcdial iecond. 
Ligne mineure. 
Lignefaifaiit auec vnc fupcrficic ratio ne!^ vn 

tour medial. 
Ligne faiîant auccviic Liipcrficie mcdiale vn 

tout  mcdu l .  c 

THEOR. 

Le quarré d'vne ligne rationele eltanr ap- 
p!iqué f a  vn binome,fai&t kautre coilé refidu, 
les noms duquel [ont proportionaux, ~r coin- 
menfurables aux noms du binoine : en outre 
le refidu efi de mefine ordre que le binonx. " 

Soit la racionelc A ,  &Ie  bi - H 
nome BC, duquel le plus g r i d  
nom loir 8 D : & à icelle EC 
[oit appliqué le rc&angle BE 
cgai aiiquarrC dc  la rationele 
A. le dis qiie l'autre coiti: CE 
cllrciidu tel q u e  dit  la p i apo -  
fition. 
Car furleplus pc t i i nom CD 

[oit appliqut le rcltaiigle DF 
-~ 

a u f i  cgal au quarté de ratio- 
nclc A : donc les deiir refiangles RE,PF,feront egaiix,& par 
la 1~..p.6.leurs cofiez ieronr rec;proques,fgauoir qm ccomine 
BC a DC, a~nf i  CE' a C E ,  &cil  diuiîant comme BU a D C ,  
ainfi FE a EC. Mais Bis c f ip l~ i s  grande qu: CD . donc auifi 
FE îcra plus rande q u e E C .  Pilaintcnaiic de EF Ioit re:ran- 
C h r i ~ G  cqik  i EC, &fai t  h i c i  coniiiiïF-G à. GE,siiifi EC 
i ~ ~ p r ! a r z . p . c ; . &  encompdîant commeFE i E G ( o u  EC 
f01i egalc) ainfi EH à CH, &par  la 1 1 . p  r. Ic r  deux anrrçe- 
dents F E H  feroiiraiix deux confequenrs ECH .comme l'vu 
& s  asrccedens EH a l ' w  des conleliwls C H  : & parranE 
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48 b I X 1 E S M E  
les t tois lignes FH, EH, CH, Icront conr i~ur l lcn!e~t  ?ro-  
porrioi-icies en la raifon de FE a E C  , ou B D  a I>C : & p x l q  
e r . p . 6 . h  xo.p.io. comme ic qiiarré dc BD di cornmciifut.aa 
quarté de DC, (cariceux quarrcz [ont cornmrnfur. puis quc 
BD,DC font lcs  noms du b i i i ~ r n c  BC ) ain6 qiic Ic qiiarri: d n  
EH, fera cornmenfur. au qiiarri: dc CH:  Sr par le corol.de1a 
so.p.r:.& ro .p . ro .CH fcra commenf. en loniitnde à1a [roi- 
f i c~mcproporc iondc  FH,& par la 16.p.  10. CH 8 CFferont 
commchf.  en longic. Et d'auiant iic le reaaiigle I)t ei lra .  
t ioncl ( e h n t  egal a u  q u a r k  de 7 a l i ~ i i c  r3tioncle A] & DC 
ligne rationcle : CF fera aurti li:nc rationele cornmenfLr.en 
longitudc a C!D,par la zr.p.ro.Et CH Ceia auiiirationclc CG- 
mcnl. en ions i tudc  à C p , p a r  la i r .p . io .& par la 1o.p. 10 .~6-  
p ic  CD & CB fontrationcles cornmciii; en pyll;iilce Lu l c -  
ment,  auisi CH,EH,feront  rritioiiclcs commenf.en pifance 
feulament:  & parttnr par la 7 4  p. IO. C E  fcra refidii: duqiicl 
les noms EH,CH, fon t  proportionaux,& commciiî. auxnos 
BD,DC,du hmomc BC : Car iI a eltC dcrnonltrE que commc 
BD efi i DC,ain% EH !I CH ; & parrant en chann;eanrcom- 
me RD fera i EH ,ainfi DÇ a G Y .  MaisDC,C.Honteiié 
& n o n k r c e s  commeiif.cn Ionh par la IO p.io.BD,~H,fe~oiit 
donc  aufii comrneiiCenlon~itu<le. 

R e f k  donc  i prouuer qiie lc retidu efi dc mrinic ordrcqiie 
Ic b inomc : O r  les noms de  l'vn eftans proportionaux, & ( 5 .  
menlurab.  aux noms +l'aiirre : par 13 1 j .p  !o.  comme le p!iis 

g,rand n o m  du binomc pqurra plus que leplus petit  d u  q u a t -  
Tc: d'viic ligne qui liiV cera cornmcriiiirable,ol inrornmcn~cn 
Jongitiidc : le ~ l u s  grand noni du rciidu pourrapIu~ dc  md- 
r i le :  @c (i lcpliis :rand nom di1 hiiiomecltcornnicnïurah!e 
ci1 longirudt i la r n t i c ~ e l c  : ai,f3i Ccra Ic plus grand d u  refidu 
pnr la 1 2  p.ro.& ils leronc binomc premier,'& rcfidiipremler, 
q u e  fi l ~ p l u s  perit nom du binomc eit cornrncnc cn 1'ori;ir. 
a la rationele ; auiSi fçra le plus petit du refidu ; &i l s  feron: 
binornc & rclidu fecund. Q u e  fi oy I'vn ny l'antre nom du 
biiiornc cfi comrnriifa la rationclc: fcmbiablrment I'vn II! 

I'autrc nom du refidu R C  icra cornmeii(:a la nierme rationele: 
$tils feront binomc, & refidu troiîiciinc : & aiiifi des autres, 
. , 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



Le quarré d'vne ligne rationeJe, cRanr nppii- 
qui Tur vn cefidu, f3i.a I ' ~ L I &  u>fit binoinc, 
les noms duqocl font pïolhirrionaLx, & corn-. 
meni: aux noms du reiidu : En o&c l e  bino- 
mc efi dç mefme o r d r ~  que le refidu. 

$ b i t  la rationele ~ , & k  r e f  Aii  G C  A 
~ -- 

auque l  conii ;enne C D  , & 6ir BC E 
loir defcrit l e  re!taiig!e CE q ' 1  
au  q u a c r é  d e  ta  rarioiirle A:  Ie'dis 
qw I'aurre coftk RE hinuine  r 
tel quc dernandrla prcpolixon. 

Car CLIC RD , foit drf'crir fe re .  
Eiang:c DF y a l  ai1 mefine qiiarri. I) 
ae la Iar;one!e A : T)oiic les :elikangles C E & CiF fcront c- 
paux ,  Lk a y a n ï  les c o ! h  rrciproqucs par  la 14 p.&. RD fera à 
$C c o m m e  I?F a RF , & p a r  conucrfionde raifon RD fera à 
CD, comme BE: a F P. h.I+intenant&;t couppee EFcn G ,  
parla  ro. p. 6. ccllernei~r qiie comnicRE efi i FE,ainfi EG i 
CF ,, veii donc que comme la toute BE cfi a la toiire 
FE,ainfÏ EG retrSchce dc :<E,efi a GF retraiicher dr FE,auf i  
p l r ! i 9  p . f .  J e  refie BG,fe:a au refte E G ,  comme la toute à 
latoute,c'e[t a dirc comme la ietranchee EG a la retra i ich~e  
GF: S( p a r ~ a o c  EG eft rnoyciineproport ion:entrc R G  & GF. 
Parqooy comme BG fcra a G F ,  ainfi l e  quarrc dc CG 
h a u  qua& de EG,par le corol. de la zo.  p. 6 .  Et puis que 
comme RD a CDqin f i  RE FE,c'efi a dire BG a GEi & BU, 
CD noms do refiti~i RC i b n t  rationeles commeiir.en pui j làn-  
ce fciilcincn~: & par ! a  r o.p.10. Bb,GE feront auf i  ccornmcn- 
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490 D I X I E S M E  
fui.ablc en puiflante fcuIemenr:& parrancIes quarrcz d'ice1lcJ 
BG,GE [ont cornmcnf., & par coilfequent les iigncs BG,FG 
q u i  on t  mefrnc raifon qu'iccux quarrez,Corit comrnëfurables, 
cm longiriidc, parla m c h e  o p.10. Er par le corol.dclals p 
i o . B G ,  BE feront a  fi cornmenfurables en ion itudc Et 
d S ~ u i m r  que  BD plus rand nom di> rïlidu BC e?trriioncir, 
& Ic re&aiigle DF ega y au  qiiarrb de  la rat~onele , efiratio- 
ne1 ; s r  la z .p.io. B F  Cera a u f i  rationelc commeniu. cil ion- B gito e a  BD. Donc  parla r 1 . p .  [o. BG feraaufi rarionelccb 
mciif. cn l o n ~ i r u d c  a la mefmc BD Et puis  que R G ,  GE, o n  
eftd dcmonltrees commenl: cn puiilaiicc Crulement, & ü G  
rationclc, G E  Tera aufi  rationelc D o n c  %,GE font ratio- 
ne1cscomrncti~ en puirance feulement : Er partautpar la 17. 
p IO. BE e[t binomc: duquel Ies noms BG,GE, font propor- 
t ionnaur  , & c o r n i n c d  aux noms BD,CD,du relidu BC. Car 
iI a ef i i  demonfiri. quc cBmmc B D a  CD,ainfi BG &GE: & 
partanr cn permutant commc BU a BG,ainfi CD a G E :  mais 
BD a e l t i  dcrnon(ir6 commenÎiirable cil longitudes DG: dOc 
at& C D  krri comrneiif.cn longitude a GE,pai la  ~o.p . io .~c-  
fic &ric a prouilcr que BE efi biiiomc de mefme ordre quok 
rcfiilu BC: ccqu 'on f$arout  ainfi qu'enlapreccdcntc. 

S C H O L I E .  

PROP.  cxv. 
Si vn reEtangie CR compris &vn rcfidu, 

d'vn binoinç, defquels les noms font propor- 
tionnaux St coinmeniiiïables ; la lignedroiflc 
pou.u.int icelluy reoangle efi racioneile. 

Soit Ic rc&hng!e AB, compris fous le refidu A C ,  & l e  hi- 
n o m c  CB, duquel lcs noms CD,DBioicnt propoitionau~8i 
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tommciifurab. aux 116s 
C E , A E  du rcT id~ iAC,& 
[oit Ir lizue droii'te F F 
gouuant rer!uy rcCtaii- 6 
$AB. Ie dis yuc  F e& 
rationele. 

Car [oit vne rarione- 
le propofce G ,  k quar- 
k d e l a  uclle e i tanr  ap- .JI 11 
pli uk & l e  binomc C 
R,%rc Icreitangic C H .  D o n c  p a r  la r i ? .  P. 'O. j'autrc cofké 
BHkrarefidu , duqiiel les noms HI,  RI ~onrcommcnfur .  Sc 
proportionaux aux noms CD,DB,fçauoir efi quc  cornmeHI 
8 BI,ainfi C D  a DB,& partaur ainfi CE à AE: & e n  cliaiigc?it 
ccrnmc la toutc HI à la toutc C E ,  ainfi la rerraiichee B i  j la 
retranchee AE ; Q par la 19 p. f .  Icrefke BH feraaufi  aurefic 
dC,comrne la toute k l a  toura. Mais icelles coures font corn - 
mcpf.en lotiç: par  la 1zq.10. poiirceque l'vnc & I'autrc dt 
commeiif. a CD: donc a u f i  BH, AC feront cornmenfur. e n  
Ions par la 1o.p.10. & par coi~lcqucnt les reoangles H C  & 
BAckaiir par la r .  p.6.ei i  mcirnerailoii quc RH,& AC,kronr  
au& corn men^ Mais H C  egal au qilarri: dc la i a t i o n t k  G,e& 
rationel:  douc a u f i  A B  fera ratisnel; & partant lalignc F 
q u i  peur iceluy AB, fera aul'sirationclc. 

S C H O L I E .  

THEO.  9 2 .  P R O P .  CXVI. 

DC la lignc mediale naiiient infinies lignes 
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irrationeles , toutes differenres des deuant di- 
[CS. 

Soi t  la ligne mcdiaIe AB , ic 
dis que  d'icrlle naiffcnc infinies A 
ligner irrarioneles toutes d~f fc -  
rentes der  dciiailt d ides .  

Car  fi fur I'rxtrrmirC: de  la 

culairc AC qui  foic rationele,& 
mediaie o n  meinc lapcrpcndi- c 

o n  achcue IC rcRangle AD : iceluy rcRangle rem irrationclo 
p u  le coroll.de la 59,p.io. & ar la xId. I O .  la l i g n e q u i p t  
iceliiy rcdanglc  efi irration J' e : [oit icelle BE : laqiiellc iera 
differente de  tourcs Ics dcuanc dittes. Car ion qinrré appli- 
q u e  fur vne ligne rationele c o r n m e A c  , fait l'aurrc COI?& AB 
medial : C c qilc ne f a i fo i~  p a s  vnc des dcuanc diaes. I t em fi 
o n  accomplir Ic rcfiangle DE, il fera.3ulsi irrarionel: & Iali- 
gncqu i  Ic peut aufsi i r r a t i oq~ lc  : & foir EF,laqucllc feradif- 
f e r c n : ~  de rourcs lcs 'dcu~nt  d iaes .  Car le quard  de pas vne 
d3icrl le~,appliq& furvne ligne rationcle,  n i  faitt l'autre co- 
it2 r d  que BE : & d e  c e f i e f ~ ~ o n  oi ipeut  procc+r al ' id ïny .  

S C H O Z I E .  
Si la medialc AB $ J i  z,&la rationele AC z; le reGangh AD 

Fr put iceluyfira Vi' J j 2: Ainf i ier rhn-  
EF fur perrt rceluy/maiJ?~yir,& 

ainjîa l ' injîy,  

Au quarré,la diagonale e l  inc6mmenly.a- 
ble en longitude au coitt. 

Soit le q i~arrE A R C: D,duqiicI AC [oit dia- 
gonale. I cd i s  q&a diagonalt  AC efi im6- 
meufural>lc en Idiisirudc au collZ AB. 

C a r  par la 47.  p. I .  Ic quarté de AC cfkdou- 
blc dii qiiarre de  A B :  mais route grandeur 
double d'vneautre eit coinrne z à r, ou 4 a r ,  p 
ou 8 a 4 ,  &c. D o n c  lc quani:  de AC efi a4 
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p ~ ~ é  de A B  , comme 1 a 1, ou 4 à z, ou 8 a 4 ,  &c. q u i  n'rit 
pascoainir iiumbre q u a r k  à nombre q u a r r i ,  comrneitous 
2u~~isdsmoni t r i  aii coro1.d~ la 14. p. e. &partant p3I h 9.p. 
13.la diqoi idk AC,  & cofié AH , font iuconimniurablcs eu 
longitude. 

Fin du dixiefme liiire. 
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D E  F I N I T I O  N S .  

Olide, efi ce qui a-!onpeur, 
Iarqeur 8~ profondeur : Mais 
les'rermes d';n folide, font 
fuperficies. 
Vne ligne JroiRe eh perpenb 

diculairepent efleriee fur vn plan, qiiand tou- 
tes les lignes fUr icduy  plan menees vers elle !3 

rencontrent en angles droifis. 
3 .  Vn plan elt efieué perpen&culairerent 

fu r  vn plda,  qua& les lignes meilccs Or l'vn 
d'iceux peqendiculairemSt à la ligne (de com- 
mune k.&ion , font au& pe~penc!iculaiïes i 
l'autre plan. 

4.. L'inclination d'vneligne droiae 2 vn $5 
a eit 1 anglr aigii contenu @icelle ligne, & d'vne 
autre ligne droiRe menec au plan de l'inclini- 
tt.,par le poinLt auquel tombevne perpendicw 
lriire tiree du Commet d'icelle inclinante LUL le- 
dit plan. 
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7. Vn plan eR incliné fur vn  plan, quand les 
ligncs m m x s  i;ir l'vn & l'aiitre plan perpciidi- 
rulaircs à 1'1 ligne de commune fcûion, SC vers 
i n  mdme point3 d icelle,ne font point perpS- 
d:culaiïesles vnes aux autres i & l'inclination 
d'iceux plans; efi 1 anglt: aigu comprls d icelles .. . . 
pcrpendic~ilaires. 

6. Vn plan elt dit eltre femblablement in- 
diné à vil plan , lors que  les fuiCliLts angles 
dinclinntion [ont egaux entr'eux. 

7. Plans y arallels, {ont ceux lefquels eltms 
continuez ne  ie ïencontrentpoint. 

8.Solidesfemblables , fonr ceux quifont  
compris de iuperficies kmblables , egales en 
nombre. 

9. Solides egaux, & femtlables, font ceux 

$es en nombre & grandeur. 
ro.Angle folide, c eit la rencotre de plus de 

diux angles p lms  en vn inefine poinfi , efians 
iceux confiicuez luï  plans differens. 

Ir. Pyrarnide,eft vn folide compris de plu- 
lieurs plans,fe ïencontr5s en vn inkmepoinlt, 
aiayans v n  autre plan pour bale. 
12. Prifme, eh vn folide compris de plans, 

dzfquels deux qu i  fonr o p p ~ f c z  b11~ egiiux, 
kmblables,& parallels,~r les autres font païal- 

1; s p h c r e , e ~  vne figure comprik p r  le dc- 
my cercle, lors que Son disinerre demeurant 
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iiiiinobilc , iceluy driny crrclç roÙrne iu f< j~e9  
à ce qu'il reuienne l i ,  d oii il efioit pnrty. 
14 L'axc de 1.i. Cpher~ ,  efk icduy diametre 

irmlobile 3 1 entoi11 duquel tourne 1c demy 
cercle. * 

15. Le centre d e  la fplzere, eft celuy mdmc 
q:ie du deiny-cercle. 

16. Dimletre dc la fphere, efi \+ne ligne la- 
q~~el!e p n h r  pnï ie cenïrs: d.ice)le, eft cerini- 
nec à 15 C~inerficic de la iohere. 

1 L 

17.Cone,efi vn îolidr compris par vn triana 
gle i-e&tangle,lors que l'vn des coitez qui  corn 
prenncnt l ' a n ~ l e  di-oi& demeurant immobile, 
k crimgle faiLk vn tour alentour d'iceluy CO. 

fié. Er ii l d i t  cané iinmobile eR egaf à Y~urrç 
çoiié comprenant kangle d ro i a  ; le cone h a  
rec?an$eii plus petit, ilceera +nbligone:fi y l u ~  
gïand,il fera oxigone. 

r 8.Laaxe du cone efi icelle ligne immobile 1 
I'entour de laquelle tourne le ç~iangle. 
19. Mnis le  cercle dcfcrit par l 'autre coité 

coinprenmr Pangle droia q ~ ? ~  .to~irne, $12 

baie du cone. 
20. Cylindre& vn folide compris par vn 

~arallellograinme reaangle, lors que 1.vn des 
collez den~eurant  immobile, lepaïallelogrtm- 
me fiic2 vn tour à l'enroiir diceluy coile. 

zr. L'axe du cylindre , efi icelle ligne im- 
mobile l'entour de laquelle fe meufi le pnral- 
l e l o g r a ~ ~ t l e .  

22.L8 
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z t .  L3 ka12 du tylindre,elt le ce ide  d3efct-it 

p r  l'autre colté , qui a w c  i'axd du çylindïe 
ro:nprc& Lmgk &di&. . - - A 

q.bcrnblables concs , & cylindres, fonf 
rrt~idcfq~rels les ~ x è s  &kr dia,inerres dc 1e;ri.s 
bnks font  praf a r t i onmi :  + 

14. Cuhc elt vn,blidç coinprisde fis quar- 
rez. 

ry.Tetrnedré, c'fi vne f i g ~ ~ r e  foofidde dom- 
pik dc qumc triangles egaux , & equi1ated 

7'2. 0&t~edse ,  CR vn folide . . - ~ 6 p r i s  .- dc h i &  
trimgles ç aux, 6r c\darcriux. 

2.7- DO f ecaedre , eft vri lolide compris de 
dduze penrliganes egaux,& equ i l a t epx  & e- 
quiangles. r 

zS.Icofaedre, efi vn folide copris de vingt 
trinngfes egaux, St equilnteraux. . 

ts.Pzrallelifiipedc,eit vn folide compris dc 
lin qu~dr.ing1cs pians . drfquç~ les oppofez 
h c  païallels. 

30. y n e  figure folidc,cfi di& :idcrite en v- 
ne figure folide, lm$ q u e  tous les angles de la 
figure i n h i t e  font codiruits; ou 2s angIes, ou 
és coiIcz , ou finriblement És p l a s  de la figure 
e n  laqi~d1e elle eft i n h i t e .  

jr. klnis vne figure Mide ,  efk difie circon- 
fcrite à vnc figiïrc Tolfdé, quand ou les angles, 
ou Ics eofiez, oules plans de LL figure c i r~on-  
kïice , touchent tous les angles de la figure 2 

ai 
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l'entour delaquelle elle cR defcripte. 

Vne partie d'vne ligne droi&te ne peut cflre 
fur vn plan, & l'autre partie en Sair. 

La demonfiration dc ceRc prop.  cfi faci-' 
IF. Car fi AC partic de la ligne ACR efi D f i  
fur lc plan DE,& R u i r c  partic CB cn l'air, 
!Ica cuidenr q u e  ACB ne fera pas lign+ 
d r o i a e , c o ~ m e  il cit requis. 

T H E O R .  2. PROP.  If. 

Si deux lignes droiaes Ce coupent kvne Pau- 
tre , elles feront lùr vn inefine plan : Et tout 
triangle efi en vn inefme plan. 

Soient  deux lignes AB & CD Tc 9 
coupans I 'vnci 'aurp au poinRE,& cn  
EB,EDfoienri pris quelc6ques poiuRs 
B &D,& (oit Ürcc&a ligne droiae BD. 
rfiiidcf=irc l c  oiangla  EBD. Ic dis 
nt les deux lignes droi&es AB,CD, [ont conflitnccs cn va 

gcul plan : trsm quele tr iangle EBD rlt pucillement co rn 
feu1 plan. 

Car d'autant que Ics lignes AB, CD s'entrccoupcnt cn E, 
BE,  D E  fcrontvn anglc aii poin& E: & par la definition de 
Fangle plan conucrtirl&r.p. r.ellcs feront en  vn nief ie  plan, 
Et par l a  mefme raicon BD hifant  deux angles aucc icc;lcr 
dcur lignes BE,DE;CcraanfIi aumefmc Parranr rom Ic 
n i ang le  EBD e k n  tn mcfme plan. Et puis que BE,DE.par- 
ties dcgignes A R , C D , ~ O ~ ~  cn rn rncrmc plan, il s'eiiruitpzr 
la r.p.11. qu'rcellcs AR,CD,ianraulli en vnmciinc plan; Iya- 
iioir cfi en c c h y  auqurl nous auons dernonihé cfirclc triair, 
glr EBD. 
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Si deux plans fc coupent llyn l'autre, Ieur 
commune k ~ t i o n  k a  vne ligne droiae. 

Soient Ies d e u x  plans fe coupans l'yn 
I'iutre A 8  & CD,& 1cs ieirner dr leur C G -  
munc rc&ion, f~icnt  les polnRsE,F.Ic dis 
qur I C U T  commune f r t t i on  cit vnc ligne 
droicle. 
Car puis que  les poinEts E,H. font communs à tous les dcux 

plans , d'vn poiiitt a I1au:re foit mcnee vnc l igne  droi& 
Lr le plan A B ;  item des mefines poinAs foit mcnecvnei ignc  
droiAe fur Ic plan C1) : Ie  dis qu'il ef? i rnp~fl ibfc  qu'iceilci 
dcuxligncs fo:entacirres qu'"ne ~eu le l ignc  droiite,fçauoir E 
F: car fi clles eltoirtit differentes, il s'c:iiuiiiroit que deux Li- 
gnes droiRcs auroienr leurs extremitez commune's : cc qu i  
all~mpofiible, car elles enfcrmeroicnt  vnc cfpace,contrc fa IZ 
corn Cent. L,a ligne d ~ o i a c  EF c i tdonc  ~url 'vnkl 'auueplan,  
& partaiit leur commune leBion. 

Si deux lignes droiRes fe coupans Pvne l'au- 
tre, & au poinLt de leur fdlion on efleue p e r ~  
pmdiculaiïernent vpe autre 11 ne droiee, elle ;H , h a  au  fi efleuee perpendic airemem iùr le 
p h  d'icelles. 

Soient les deux i i p s  AB & CD, Ce 
toupanr l'vne l'antre au poinR E, &du 4 C 
poincl dc Ccttion E Toit csleuce la p u .  
pthd,~ulaire E$ a chacuncs a ' ~ e l l c ~ : ~ e  

s qo'elle eit pufi  perpes&culairc P G K 
leur  plan. 

Cl1 forent porees cgalcs AE,EB,CE 
kED& biir rirocs les lignes AU,BC, D a 
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&par  lepoh& E foit mence la l ignedroii tc CH ,couppane 
i e s l ~ ~ i i c s  AL),EC,&i poi i ias  G &  H : I t r m  du poiiia cri l'airF 
foient rirees Icslignes FA,FG,FD,FR, FH k FC. D'autant 
qiiq k s  coltcz EA,ED du t r iangleAEU , iont  egaux aux c o .  
fikt ~ ! R , E c  du criaiigle HEC,&les angles AED,EEC cohte- 
~ i u , p a r i c e u x  c o k t  a u f i  cy,auxparla 1j.p.1. les bafes AD,BC 
fcront pare~llemcnt egales,par la + p.r.l)ercclief puis qui: les 
ancies AEG,BEH font agaux par la 15 .  p. 1. les ux angles 
A E G , E A G  du t ~ i a n g l c  AGE k o n t  e s u r  ailx aniles 
HEH,EBH du t r img lc  BHE,& 1c c o h  AE CR c p l  au d C  
BE:donc par la z 6 .p .1 .  les deux coltcz AG, GE, Seronr egaur 
a u x  dcux coikez BH, HE.  Et puis quelcs deux cofiez FE, 
E.4 du triangle FEA r w r  egaux aux cp&z FE , EE 
du triangle F ~ B , &  lcs a n ~ ; l e ç  conrenus d'iccur coficz nufie- 
gaux,fgauoir droiRs par i 'hyporeft, ar la f .p.r.les bafes EA, 
EB B r o i x  cp l c s .  Par me l Ïne~a i f a i i  L rgn r  auf i  , cy i t r  Io 11- 
e n e i  FD,FC. D'auatage Yeu que les coficzFA,ADdu rriangic 
? ~ ~ , s 6 r  cgnuxaux cofiez FB,BCdu triarr.FBC,&labalcfC, 
epale a la bale FD,yar la 8.p. r.lcs a n ~ l c s  FAD,FBC fcr6t ~~~ 
cgnix: Parquoy les Coitez FA,AG dacrian. FAG cilans cgaux 
aux'coficz FB,BH,du tr iangle FBH, lcç ba& FGJH, ieront 
$areilleniér esales par Ia 41. r. Et fiiiablemët puis que les  CO- 
fiez r e , x , d u  triangle reg, a n r  e p x  aux coRm ~ F , E W  
du trian;lcFEH,& 113 bases FG, F H a i i f i  esales,  les angles 
F E G , F E H  Ccronr pareillement c p u x  par la 8 p. r. &parraur 
par la io.d.i.la ligne droi&c FE fera perpendici~laire a l a  li- 

nc G H ,  qui  la rouchc en ~ , & c o i & u e c  au mefme planque 
Fer Tignes ~ ~ , ~ D : p a r l a  r . p . ~ t .  
* Ou pourfa Seinblablemei~t prcndre tant  dc Iignes q?i'on 
iroud'ra f ~ i r  l e  meirne plail , qui  fcront les anolcs droi8s rcn- 
contrant Ia pcrpcndiculaire F E ,  pa i l e i  r n e k c s  rairons que 
dcG+:& par la t.d Irb EE~~~rapc r~end icu lz i r caup landes l i - ,  
gncs AB & CD; cc qu'il fal lai t  dcmonitrcr. 

Si vne iignc d.roite rencontre en vn poin& . 
p'crpenciiculliiremenc troiç aurres lignes droi- 
tçs ; icrllcs trois Lignes droices icront eq Yii 

mefine plan. 
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Soit 13 ligne druiRe AB perpcndicul~ir.e a 

trois aurrcs lignes droiqcs  A C ,  +D,'AE, au 
poiiiR de leur rcncoiitrc A. I c  dis q,u'icelles 
iïois lignes AC, AU, AE, font Zuï vn m c h e  
plan. ' 

Car pnis que deux il'icelles quellcSqn'e?leç 
foient i'ont cil vtl meCrne plan par  La 2. p. I r .  

[oient AC,AIl ,?u&m FC.SI dpnc on dit que AE 11'& poinr 
fur le mefine p i d i i  FC , mais qu'clle e[t cslcuee en l'air, c J k  
p o n r r a r h e a u r n c h c  plaii que A B  par fa ~.p.l ' r .&ioieti t  coi;- 
tes dcux an plan BE. Ai id  FC, & RE font dcux pipis d\ff cf:$, 
le fquel~fc  touclians ait poiiiQ A, ne fun t  p l ?  paraIlel$.par@ 
etlaws p i t i i i u e z  tailt qu'iI k r a  de b.aCoii~ ils Cc cou p r p i ? ~ .  f &leur commune f rp io i i  fcra vile figne dFnï@c par a I, p.1 E. 
foi[ la ligne AG, Ia4i ie l l~  par ce moyen fera a u m e b c  p1.n 
que AC ; & partant par la j .d  i r .  RA,  & G A  ce r e n c o n t ~ e i ~ i ~ ~  
enangles d r o i a s :  mais par hypotheCe AR & AE 12 rcncon- 
trene auf i  en angles droiAs : par aini; les angles BAE , RAG 
eitans a f ~ p i a n  B.G tiré par 1:s lignes WA,,$~,S;zroient eg!iix, 
la ~ a r t i e a u  tout : ce qui eiè irnpoflibIe ; Doiic  AE ekoi t  au 
mefme plaïi que AC & AD. 

Sï deux lignes &citer font eflcliees perpen- 
~~iculairctnwt-CUL vn meline plan; dleaîerdilr: 
parallelcs. 

A 

S o i e n t h  d e u s  liqnes A B ,  CD e s I c  
uets  perpciidiculair~Ïnent fur  vnmefmc 
plan EF. Ic dis qq'clles Cout paralleles 
entr'elles. 
Car fi dçs peinas A& D,ou iccllcs  ligne^ 
cencoiierenc vi le  mefine fupcrfic~e yhne  
Qn rncine f a  l igne  4roita CD;lcs C J Ç ~ T  

P 
angle$ BAD & C D A  feront droiAs par  

pian, elles Ccroncpara1)clcs par la 13 p j .  

M 
la r d.rr.partant fi les deux lignes B A &  CD runt cil vii mefint  

Ores qu'elles foient en vn m e h e  plan,on l e  proiiue ainfi. 
Sur  Ic plan EF & dupoi i i t t  D , foir nieiiec L)G p e ; p ~ a i c u -  

I i iij 
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lu ' r c i  A D  par la I r .  p.t .  & fuir pofec icelle ~k c p l e  d AR, 
& foienrinenees les Iigncs BD.BG,&G. D'autant q u e  Irs r .  
triangles A B D  & AGD oiir les dciiz t!oi'?ez A B ,  DG C F ~ ~ S ,  

& AD commun ,  & I ' angk  BAD droiC'1  al a I'aii~,ic GDA 
alim droi&t, par la 4.  p. I. la bafc B U  k;ri e p l e à  Isbafe AG. 
Item l e s  deux triangles AGR & G DB ayanr Irs d:ux cohea 
AB,& DG 33ux, & les deux autres AG & BD aiiffi cgaux, & 
]a bal; BG cummunc i toüs drux,parla 8.p.r lcs dciix ansles , 
BAG,BDG feront cgaux. Mais I'siigle BAG eft drol&pnr la 
3.d.ri.donc BDG fcraaufi  drniLl.il c f t  daiic elirdcnr qiic GO 
touche perpeiidiculairemeiit en vn p q i n t t  D, les rrcis l iana  
DA,DR,I)c : & partant par 11 f.p.11 iccfics trois li h c ~  8 i 0 r  -5 en vil merme plsu, c'efi id i re  q u r  CD fera a u  plan p x  
l e ~ l i m i e s  AD,,DB. Mais a r  la r .g . r i .1~~ f t& l i gncç  AK,BD, P AD LDnr; i i i~fur  VLI mc m e  plan: partaiir A E  a CD ftruur 
eù vu a i c h e  

Si deux lignes droites font paralleles, & do 
I'vne à l'autre Sn meinevneligtie droiae, elle 
fera au inefme plan des lignes paralleles. 

~aicnt dcur  ligncsparallelcs AB &CD, A c  
& dc l'viia àl'aurrc foit mençcla Iigiie droi 
Oc EF. I e  dis qu'iccllc ligne ci£ au  m c h a  
plandrs  1i;~iies paralleles AB & CB. 

Cy fi d e  n ' d l  na m&c plan, ains ch O 
~ r ï  aut le :  qiie celuy i y  couppe ceituy-là k s  
pomc?s E,&F,& ia commuoc CcQion d'iceux plans ~ O ~ E G F ,  
laquelie frra ligne droi t le  par la 3 .  p. I r .  donc k s  dcux IighC~ 
droZtes EF,EGF,a ans mclmes termes E &F, enfermeroi6 
m tfpicc : cc  qui e d a b h i d c .  Donc la ligne ciroiAc EFii'iR 
pas  en vn autre plan quc ccluy auqucl foht les paralleles AB, 
c D. 

S C H O  L I E .  

Cc#e mefme propojâtcon e& wfi Y tritable, encore qite lu d e r  ii- 
gnts AB, CD ne~oicntparaUelrs,powrtceu p ' e U r s / o i s n t e ~  vnrntf- 
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mr plan, comrnc il e/) rnani/r/fr par l/r dsmonJration. 

T H E O R .  8. P R O P .  V I I I .  
S'il y a deux lignes paralleles, derquelles l'v- 

ne b i t  à angles droifis i quelque plan : aufi 
i'autre k a  i angles droiEts fur le mefine plan, 

Soient Ics deux l i p c s  paralleles AB 
t C D ,  & quc  1'vned.iccllr A B  soit eslc-' 
uec perpendiculairement fur l e  plan EF. E 
Je dis que l'autre CD clt auf i  csleuee 
pcrpédicuIairemét fur l eme lme  plan EF. 

u'il n e  {oit ain fi. Soir faiRe rncfmt 9 coiil rutti6 qu'en la 6.p.rr.k cornrncil a 
cfié dcmonfir!, Ies deux angles BAG & 
GD3 feront droilts, 4.p.rr.GDfera csIeucepcrpen- 
dicula~rcment fur Je plan des lignes AD & BD :mais par la 
7.p~11.les deiir lignes AB & AD iontxu mefme plan de AB & 
CD: car ciles font parallcles pu hypothefe : i l  s'enfuit que  
GD cfipekpcndiculaire fur le plan .a& alt la l igne CD : Ainii 
t'airgle CDG f e n  dtoie. Mais l'angle ADÇ elt. aufi  droiR 
par larg.p.1.clf5s AB & parallcfcs:&par la ,+.p.xx.CD fe- 
rapcrpcnd!culairc au plan dc G D  & A D  ,c'efk a dircrriplarl 
'EE. Cc qu'il fallpitdetnoifiref. 

Les lignes d r~ i t e s  paralleles à vne mefme, 
lefqueIles nefont à vn mefine plan qu'icelle; 
[ont a d 5  paralleles entr'elles. 

Soient le lignes drpi&ks AB,CD,pacal- 
Icles a la ligac EF, & m [&lit cn vn m ~ f -  A Q 3 
mc lan u ' iccllcIc dis q u c ~ B , C D , f o n t  \.!-j 
d'pa$lcles r n t i d k r .  

P 

Soir prir cn EF qiielconqiic poind G, I * - 
duquel foient tirces A &clle EF deux prr- 3 

pcndicuiaircs, ffauoir , G H  au ylai, des parallales AB, EF; 22 
i i iiij 
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Si deux 1;511es droites s'cane-tmclinnt, f h c  
p r J L l c s  i deux qutier ligiics droircp s'ciitrc- 
touchant,  2 ne Ionr e n  vn n~Lelulc plan, cilbs 
comprendrgnq qqplcs cgaus,. 

A D , u E , C ~ , ~ C , E E  Picmiercmcilc AEFII~E c- 
h u :  cq?tcs d: psraifeies, AD 2 Bh feronr aucsi q d e s  & p z -  
~ ~ I l c l i ~  ka l a31 .p  r. a par l a  m d m e  rai ion A D , & C F ~ I O I : :  
aiifsi eba  cb & p~ra l l e l c s  : S: pnrraiiL par la g p. u.  B E  8( CF 
frrotir a1 f'si c;.r!r< F.~rslleies cr iCrickr& par ~ ~ G ~ J ) I . B c  
b E l  [CL i ir  c,af S.& p 1. 1.1 La? f A - t p & ] ~ s  $LUX t x i a % i k s A  
P C  & L)EI i~ii "t ~ L S  IIOIS - ~ o f i ~ z ~ ~ ~ ~ i x  a u x  troiscoiioz cl,,a- 
c i n ~ u  i i c i i ,  & par l a8 .  f. k!s anb;i&~ac, EO-t k f o n : c ~ a ÿ z .  
Cc qu' i l  fa!loit drrnonllrer  
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PROB. 2. PROP. XII.  

A vil plan Bonné, @ d'vn poins dpnnf cn 
iceluy, eileuer vne ligne per endiciilire. F 
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d'ickluy , on ne leuera pas en l'air d'vn mefmc 
coité, deux lignes perpendicplaires. 

Soit  donne quelqhe plan cornnie AB, 
& le  oiiia en iccluy C : ie dis que du 
p i &  C, on  n'erlciicra par rn  l'air deux 
I i ~ n ~ s p c r ~ e n d i ~ ~ l a i r c s  fur iccluy plan, 
& de mcfmc ceftk. 

Aukremét s'if efi impofsible: di1 poioa , 

C,foitnt csleiiees en l'air k s  deux perpidiciilaircs CD & CX, 
Jtcs feront en vn mefme pian,pat la z.p.11. & foit iceiuy FG, 
lequel d'autant qu'il t o a c h c l c p l a ~  A B  , au poinR C ,n'dl 
poihc p a i d k l e  àiceluy A B  : perrant c(tms continucziis.i"e 
coupyeront , & Iciir communt  Ce&ion fqravne ligne droi8t: 
fait i&le GCW. Et  y u c e  que ksligncs CD & CE f'oiit pc:. 
pediculaires a icclny plan AB.  !es a n ~ l c s  ECG & DCG 8- 
mirfirdroitks & cg-, faAparcic au rQut : ccqei akirnpofai- 
bie. II nc Cehcut donc csleucr du pointt  C , deux-kçntspcr- 
pcndicul~iresau &&Ai&& dc mclmc tc l tc  , cc qli'ilfaloit 
prouucr. 

Soit  la l ighc droi t le  A~,perpcndiculairb a 
ehacun des p lansCD WEI?!: ie' dis qu'iceur 
plans font paranels chtr'eux. 

Afiternenc s'ils n'&oient par$lel~, efianq 
eolitiauea& f~ renddmreronc ,  dr leur tow- 
niune f&im fcifrvhe fiRntdrilii9e par h J.P. 
ir.f&t icelle Gf-f,ea hpikbit pris comma 
on  voudra le poinR J ,  & foicnc d'iccluy me- 
nces les lignes I A J B  és plans GCD, GEF. Mainrenant puis 
que la l igne  A 8  c l t p t ~  aidiculaire a c @ ~ t ' i c ~ i i i p i a n s  G 
CD,~II,.U triâglc A &  k a  a i i ~ l e s  I A B  di ~ R ~ , G i i i d r o i a ,  
eonrre la 17.p.i .  donc Ics deux iahs CD, EF ne le rçncon: 
rIcipnc point,amsf+iwpral f els;cequ'il faloirprouuer. 
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T H E O R .  13. P R O P ,  XV. 

Sidcux lignrs droiQes s'enrreroiichant foqt 
parailcles àdeiis autres lignes drailles s 'entre- 
;ouchacs , n'ellans toutesfois en vn mefine 
alln: les .plans paKans par iceiks, iervnr wffi 
iirallcls. 

So;cnr Irs deux lignes A R  & BC, fe tou- 
(bans au  poi:i& A ,  paralleles a deux aurrcs 
.;nesDE, E, s'riitretouchans crin> & n e  
6:ét en vn mefme plan qu'icelles 1 c dis 
pe!e ?lai S C  men; p ~ r  icclle5 AB, AC ek 
paiailrlau pIau EF tiré par les l iptsDE,  
fiF. 

Car par  la 31.p.11. de A foir rireefur le ~ l a n  EF la pcïpcndi- 
rrlairc AG,rcncontrant le plan EF en  G: puis par l a  3 r.p.i.au 
plan ~F,Coient rirecs de G,les lignes G H , G I  pardle l rsa  DE, 
DE, Maintenant d'autant qiie A B , G H  font paralleles a DE, 
i:elles AB,GH fcronr parallcleZ cntr'cllcs,parla 9.p rr.&par- 
 nt patla r9.p.r. lc\aiigles BAG , A G H  font egaux adeua 
i r o i t t s .  Mais AGH rit droi&k,par la j .d.11. Donc BAG fera 
idTi droiA.Par mefine raifon on prauucral 'aagle CAG aiire 
droit?. P2rquoy v c a  que la l igne GA eit perpeiid. aux dcüz 
AB,AC;P3r la 4 p.11.  elle fera ~ U C S I  p u p e n d .  a Icut BC: 
Mlispar la confiru&ion elle I'cfi a u k i  ad plan EF. Uonc par 
ILI+. .Ir. les plans BC, fcront parallels : cc qu'il f&ic dc- 
ooii K rer. 

Si deux plqns parallels font cauppez par vn 
:urreplaa ; les lignes de comniunc kCtion k- 
[ont paralIeles. ' 

6oient Ics dcux p l a ~ ~  paragels A B  & CL), couppez par k 
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Si vne ligne droiLte ei t  efleuee pe rped icu -  
!direment [LX vn plan, a u f i  tous les plans pro- 
~ d a n q  d ' i d e ,  feront perpedic~hires au nicl- 
bie plan. 

Soit l a l i  n e  A B  pp:pendicuIai- 
- Ii 1 A 

:r iur, que que  plail CD : I c  
Fe cous Ics pldns m e n a  d e  la 
incAB,q~ellc par t  o n  voudra, 
:ont esleuez pcrpendicu!aircmeirt 
iilcmefme plan CD. 
~ i a i n f i  ne foic. Soit  t i r 6  par  3 

1 3  le EF,  couppanc le plan 
CD par 13 ligne E G  : Pc enicel le  foi t  pris q ~ e l c o n q u c  poiil& 
ti,diiquel au plan ~ ~ f o i t  mefiec FfI parallclc à AB par  l a  3r. 
1.1. D o n c  puis que ABJH fant pilrdlcles, & A B  a cité pofce 
pcrpçiidiculaire a u  p lan  CD:  3uCsi IH îeraperpend.  aunier-  
neplai~,CD,par l a  I.p.ri.&parrant par la z .d. ir .aufi iperpen- 
iiculairca la c o m m u n e  E t i o n  EC. Par rnerm'c difcours toii- 
:csautres lignes g u i  re ront  rirces a u  plan EF paralleles àicel- 
I ~ A I ? ,  ferontpcrpcndiculaircs au plan CD : 8: par coiifequic 
 lal lin ne EG. Parqqoy par la ,j.d.rr. l e  plan E F i è r a  pcrpcn-  
h l &  aii plan CD. Par iriefme raiCod fcronr dcrnonltrez 
ioiis aurresplaris cirez par la l igne  AE,elL-epcrp~ndiculaires 
iiiplan CD. 

T H E O R .  17. PROP. XIX. 

' Si deux efl cuez perpendicu~airetnent 
i r  vn autre plan s'entrecoupent, leur ligne de 
commune [&ion efi perpendiculaire iilr ice- 
I iy  plan. 
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S m  ~ ' N Z I E S M E  
Ssicnt  lcs deux plans fe c o u p p i i ç  

I'vn 1';iutre AB & CD,t .~ leucz  perpi-  
diculairement fur Ic. plan GH,3  toit  G A   CI\^ 
Ia l ignr  de leur c o r n n i ~ n e  ÎcLtioiiFE: 
ic  dis qii'icellr eltperpcridiculairc au  
mchnc plan G H .  

Car fi eue n'elt perpendi;ulaire au 
GH: puis que le plan AB , tfi D 

perpendiculjirc au plan GH , i l s  au-  
~ o n r  vnc cornmiinc k a i o n  ni frra i i p c  d r a i ~ e  : [oit icelle 1 FB; & du po inRF  priscn ice le fo;t rneileeF f p~rpcndiculai- 
J C  a 1;zliqne FB, fur Iepli i i  CD, par la  11.p. I .  8.' par f a 4 ,  d.ri. 
conuerrie, cl!c fera perpéiticula~r,c au plan GH.Tour cicrnd- 
m e  IC plan C D  rfiaiir perpendiculaire atl plan GH , fi a leu t  
commiiiie CeRion DF, & d u  poiiitt F ,  on lenelx pcrpcadicu- 
laire FK fiir le plnn CD,elle hora a u f i  pcr la ncl"mc dcf.coii- 
uertie perpciidiculaire au  piau G H :  ainfi FI  & F K  fcroienr 
toutcs d ~ u - x  d'vn inefrne y o i i i ~ ~  esleuecs pcrpend~culai:emé! 
fur vil rncfmc plan:ce qu i  cf\ contre 13 r 3  p 11. DGc dupoinR 
E o n  n'cciaper mener d'autre3 perpcndiculairesauplao GH, 
Giioii vile ku lc ,  laquclle doit  ci tre commune i rein les dciix 
aucres lans : patcant il dt euidcnt q u e  c'eft leur lisne de cé- 
mune f!ition FE. 

T H E O R .  18. PROP. XX. 

Si v n  pngle Colide eft compris de crois m- 
glrs plans, les deux pris corniire on voudr+ 
[ont plus grands que lc troifiefinc, 

Soir l 'angle folidc A ,  compris des troisan- 
glespians BAC,C \D,  a.48. I e  dis que d r i ~ x  
pris comme on voudra,cornme B A D  &DAC 
f o u t  plus que le troifiefine BAC. 

Car fi oii diP quc BAC toit plus grand ire 

I ç r  deux auries : ru plan tir6 p r  AS , AC, !"Ir ' 
fi& D AE egal i  DAB par la 2; .p.[. & Coicne 

,faiAes egales les deiix lignes AD A E : puis apres au n i e h  
plau loir meiiee parE ia ligne droi t te  BC,couppant les Ii~iier 
AB,AC,cn 8 & C ; & Svienr rrrccs I r s  ligues BU, DC. MA%,- 
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E f E M E N T ,  51 1 
iraant puis I ~ S  deux coficz A B  & A D  foaccgaux aux Z. 
rciRcz A R  & AE,& lcurs angles cgaux : la bafc D B fera egale 
~labaféBE,par la +.p.!.Irem puis queIsoii poCcI'angle B A C  
$us grand ucles dcux aucrcs, & que le rccranchk BAE c i l  
cgala I'vn 1 'iceux BAD , lcrcite CAE h a  plus grand qüc 
Iliirrc CAD : mais les dcux c o k z  EA & AC font egaux aux 
dur caltez AD & AC,& l'angle CAE cfi plus grZd que l'an- 
ticDAC : & partant par la z4.p.r. fa b d e  EC Cerapius gran- 
diqne la bafe D C  : & BD efianr eaalc BE,il CR cuidcncque 
i~triangle ABC It col t i  BC e h  pfus grand que les deux au - 
ncs:ce qui eft contre la so. prop. r. Donc l'aiigic B A C  n ' c k  
pinr plusgrandquclcs deux autrcs BAD,CAD. @efi on 
hqu'il efi egal. il s'ciiiiiyura Far le m e h c  d i ïcoursqu~ Be 
rkegalc a BD & CD : cequi  conrrcuieiit toufiours à la20 p. 
I. Ilel? donc plus petit que Irs deux autres ; cc qu'il falloic 
puucr. 

TI-IEOR. 19- PROP. XXI. 

Tous les akJes plans d'vu angle f?lide2 
hnt  plus perics que quacre angles droias. 
1 

toirl'angIc folide A , compris dcs trois 
r$s pians CAB,BAD, DAC. I c  dis qu'i- 
crux trois aiiglcs plans h n r p l u s  pctirs quc 
qiiatrc droiks. 

Car cltans tirers les trois Iigncs RC,CD> ri 
k3,fetonr conltitucz trois angles folidcs B, C, D, dcrqucIs 
riacuuelt conrenuious trois ang!:s plans, fçauoir B, foubs 
hàC,ABD,CBD: & C roubs ACB,ACD,BCD : & D f0ub.s 
ADB,ADC.BDC. Er dlaurl\na que par 4 ro.p.ir. dc chacun 
a~ceuran~les fdidcs,deux aiigles lans pris coinmeon vou. P ha  font plusgrands que I r  troific me, les dcux ABC, ABD, 
~ m r p I u i  Icrrdificfme DBC, dr Ier dcux AC&, 
!CD, Ceconr plus orandc quele troifiefme BCD : Irem l e s  
i:ur CDA, & BDA:~&~ $us grands que BDC:& partanr les  
ilangles ABC,BCA,ACD,CDA,ADB, DBAenfexnblc, fc- 
'?nt plus grands que Ics rroir de la bafr criatipu!airt BCD, 
:dIadirèque deux droiRs (car iceux trois angles  all le ni; 
kmrpar la jz.p.1. (h1Li.s &iutailt quSicctu  fix angles auec 
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si;! r'Rzrrs;lfrs 
Iss t iois qui  Font Ihiiqle foalidc A ,  ~ a l l e n r  fix.d~oiBs, par ia  
7r.p.1. ( Cat cc fdiit lei  angks deeruis trj$.iigies piails ABC; 
ACD , ABD,  &- qri'ireux iix anyies [ont p l u s  :rands q u c d c  
dcux droiRs) ; il rR manih f t e  que  lcs t rois  qui i o n t  15aiig!c 
folide A,foiir pllis petits que quatre droli ts  : CC qusilfdioit 
ptouuer.  

T H E O R .  io. P R O P .  XXII' 

S'iI i r i  troii angles pl;tns,dcl;guels deus pris 
colnine ontroucira Coierr~plus grands que  1 du-  

tre, & les lignes droiRes c h p r c i m t  iccux e- 
g d e s  ; Il ie peut faire que des lignes q u i  con- 
ioigncn-, icelles e g ~ l e s  , [oit coiifiitui: iin [ri- 
angle. 

Soient crois anq!es plis E 
A, B, C, c o i i r c n ~ s  des li- 
a n c s  rSsles AD, AE,RFd 
B G , C H  a C1:deux drC- 
quels en quclques Coites 
a u ' i l s  fuient pris,  font  plus grands que  l'aotie. redis ri ic  

cs trois li rnes d io~Lles  QE,FG,HI,qui  cnnloig:iciit iccl!ïs 
I i p c s  cp%s, e h  conli i tuc vn rri.aigIr. 

Cir  piiis quc deux d' ictax angles Fris tnhimc on vohdia, 

font  plus grands q u r  le ~ o i f i c C Ï e  : qil on enlnetre dciix en- 
fcrnblc tels qu 'on  voudra, corne fi a HC1,oii  d i o u f i t  HCK 
cg31 a FBG par la i 3 . p  f .  & a y w t  f a i o  CK cgal û BG : oii ti- 

re I'R & H K i  l'anglc ICK e l h r  p l u  s r and  qne  le iroilÏcÎ- 
m e  A, la ba ie  1K ar la z4.p.r.  Ccraytus g iadc  que !a b&DE: 
(car les deux co i  9 ez &nt c ~ a i i x )  & a plus forte rairoii lec deus 

'IH,RK qu i  par la x x p . r . b n t  plus grandes qu'icçllc I K ,  (cd 

r o n t  c'lus grandes qué la t r r>i l ieh\  DE. Et. par m e h e  dif- 
cours oii mani t rera  roufiours que deux  d'iccllcs b a h  DE! 
TG, Hl, prifes comme on Voudra,  fontpfus  grandes que I I  
rroifiefme : Partant d'icelles ou pourra f a ~ ~ c  vyriiangic. Cc 
qu i  efioit a dcmodtter. 
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Faire vn mgle folidz de riois angles plans, 
dcrqtiels deux pris conune on voudra ioicnt 
plus grands que le riers. Mais il hu t :  qu'iceux 
rroisangles foi& moindres que quatre droifis. 

Soient trois angles plaii: A, B, C, moiiidreq que 4 d;o;Cts, 
O dzfqucls deux quels qu'ils foieiit font  plus grands quq 

!:lm.ll faut f k c  "11 aiiglc folidc de trois angles plaik e g i ~ i  
aiceux 8,E.C. . . 

Soient porees esaies 1Cs fir lignes AD, AE, B E  BF, CF, & 
CG qui culipreniient lcs inEles  propofez ,  l educ l s  foieiir 
foufienus des trois b a h  D E,EF, FG. D o n c  puis que par l a  
prcccdente p o p . o a  peut faire ~ i i  trlhnglc d'icelfcslignesDE, 
EF,FG, bi:fair le t r i a i i ~ l c  HIK,ayans les trois coite2 cgaux 
aicelles bares DE,EF,I.G par la z z  p r.lequel foic circnnfcric 
du cercle HIK par 13 5 .  p. 4. & du centre Lioientmenecs Ies 
iroisl i~ncs LH, LI, LK:  & aprcs auoir par la IZ .P . I I .  e s i d  
en l'air eipendiculairemenc LM,par Ic lcmmedela  14. pko. 
(oit ice8c r e t r a n c h e  en fi-., ue ih quarré a"ec le quarrE 
dc LH,Coient eganx au quarré 3 c l'vu des coficz d'iceux in- 
~ l c s  plans : puis foientnienecs les lignes R M ,  Ihl, KM : l e  
dis HIMK eTt vn,angle folide, compris dc trois angles 
plms,rgaux aux trois dolinez A,B,C. 

Car les trois l iznes LH, L I ,  LK cfintir egales, & LMper- 
pendiculaire aiceiles : les trois lignes H M ,  IM, KM, fcront  
esdes ~ a t ' l a  4 7 .  p. K. d'auranr quJelles peuuept autant I'viic 
tomme l'autre : & puis qu ' e l l e~  peniicnr autant que l'vn des 
toltez des angles plansdonnez,ellesferonr egalesaur  coftez 
s'iceux angles pians : pliis les trois bafcs HI, lK,KH efiaiis 

air; 
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fr4 y N Z f E S M E  
c ales aux bafes dcs an lcs donwz,  par la 8 .p.]. Ics trois an= 

a s  ~ i f a n t  lYangl!$ folidc am poini?hl , lc~on~ rgaux 
uois donnez A,B,C. 

Si q~c2~u'un o6ieAoit icy que la pcrprndicnlaire LM neprutper 
todfiourr cfi'rcretr~nchc , cnfirte quefin quarré arrcc le  qua?& i i b  

LIi/oicnt elaux au qrcawidr l'.on des cofiez des aneles donncc 
rhnmrpar cxcm p k  F fccluy copieifoit cgal or4 p h  petit que HL. la 
dh que ce1.i n'artiue i~maid , non par fert~ment qftiifiit egai HL! 
C m  fi H L  & IL eJoient cgaux à AD & AE : la ba/e H l  rgah 
à la ba,e DE,par Ia 8 p . 1 .  ( ainj îdts  deux autres triangh ) its 

trohang sr AU point? L /èroiant egsux aux treas mglcsA,B,C, chd- 
c m  r u f k  : cc qui e/r' ruidemmmt f; M X  : Car toufiours p h .  bypa- 
th+ 1estroH angles A, B,  C,/ontplmpetits gus yuatrr droiilr; & 
par 1.~roroll. d e  la 1s.P.1. les t r o u  l i r # j o i ~ E f  L fint %AUX d quatrr 
drmc3. 

Si vn folide eit compris de plans pnrnllds; 
les plans oppofez d'icellçs feront prril lcio~ 
grames femblables,~ egaux. 

Soi: le folide AB compris de Gx plas 
~ n a l l c l s  AC,FB,AG,DB,AL,HB : k~ 
didqueles p l m s  0 ~ ~ 0 f e z  font p a r d e -  D 
Iogarncs,fembhbles & egaux. 

Car puis que  les plans AC & FB font C 
parallcls, eltans cbup ez par les plans A 

(P AE.& HE; les figncs c c6rnune fc&6 
AD,E EGc parallelcs:ltiHC&GB,parla 16.p.rr.patla m c h  
raifoi1 Ics AG & DB citans paralkls,  les lignes decarn- 

on AF & DE: Item G H  & BCiont  pardc1es:par. 
HB font parkllelogramcs. Par le rnrrmc dhours 

AG,DR;AC.FB, f e p r o u u e r o ~ t  cItrc paraliclogrames. Ie dis 

maiutcriant queles parallelusrames opPofites ront i'ërnblr 
bles & egaux. C u  pu;-, que  les lignes AF,AD, font pua;lel* 
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E , ? E X I E N T . '  jrr 
4iit lignes HG,HC,& nùn en mefiries pfiiis ,mais cn oppo- 
fez ; par la t o . p . ~ ~  les angles DAF, CHG,  lëront cgaiix: par 
m e h c  raifwn les autres aiiKlcs du paralIrlograinc AE, k r 6 r  
cgmx aux autres angles du parallciograme HE. E t  puis que  
par la j+.p.r.au parallelog AC,les col tezAD,HC font r g a u x  
comme a u f i  Irs c o k c z  AQ.HG, du parallclog. AG; c o m m c  
A D  I'cra a AF. ain6 H C  a HG, & partat cbminc AF a FE,&- 
fi HG a GB,&c. Donclcs  coftez des parallclog. AE, HB, ad 
long dcb auales  egaux, feront proportionaux: & partant ils 
font p;<rallclo ramer fernblatles. Mr in t tnan t  eitans r i i c t  
Ia diameires bF,CG:  i c u  quc Ire coitcz AD, IF,& triangle 
AUF,font c sau r  aux collez 1-IC H G , d u  triLçle H C G ,  &les 
angles DAF,CHG aufi cgaiix;par la 4.p.r. les rriang!cs AC* 
kICG,fcronc pareil~rrncnt rgnux: lefqucls eltans moitiez des  
paraileloErarncs AE,HBJpar ta34 p r. iceux paraiklo rames B feront au f i  e p i x  entr'cdx. Par rnefme difcorirs o a  emon- 
itrcra Irs autres p a r a l l i l ~ ~ r a r u c s  oppokz AG, DBj AC, F b  
tltre CemMables & egaux. 

Si vn folide parallelipipede efi couppé par 
vnplan parallel aux plans oppofez, les Colides 
touppez Seront 1 vn à i'autre comme leurs 
b a h  
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5'6 V N Z I E S ~ I E  
plans oppofrz LD,GD fesonr CemLhbles Pr cgaux:Ttem ~ t ,  
AG femblables & cçaux a MQMF, lans opposez; & ainG 

der aurre>:dr par la y.drf. d e  cc Liutc, yc folidcXQeRcg~l Ir 
folidcAF. Par Ic mefmc diCcours le îolide BP fera cgîlaufo- 
IideFB: plrrant le Iolidc I F  rlt a u t h  muliiplice du folidc AF, 
cdmme la bafe IH clt multiplice de la bale AH : Item le fo-  
l idc  EP dt eutant mulrl lice du Coltde EC , comme B 12 bafc EN efi mult'plice e la baSc B H: &partant corrime 
Iri bafe IH [rra plus grandc,egale ou petirc quela balc 
A H  , ninçileTclidr IF fcra plus grand , cgnl , ou 
rit que I e  Iulidc dF .Tou i  de  rnefme comme l a i % &  
fera plus grande , cgats , ou plus petite que la bak EH, 
ainii le Solide ai fera plus grand,egal,ou plus petit quelefo- 
I idr  EC. Riaintenant ioicnr quatrc grandeurs, Ics deux baies 
AH,,RH,& les deux rolidcs AF,EC:dcî uclles de la prcmiete 
dr r r a ihc fme , (~puo i r  de 1 a b a î e ~ H  &Bu ~OiidrAF) on ip~r 
l es  eqi:emulciplices HI bafc,& I F  folide : Item dc la leconde 
& quatrierme, ( Cqauoir de la baCe BEI,& du folidc EC ) lcs 
cquemulripliccs EN bafe , & EP folide, lefquels nous auo11s 
moiilIr> eRre comrnedemandc la 6.d. 1. plus grands , e;,wx 
o u  plris peùts  . e n  qi\elcoiique multiplication qu'clles foient 
pririfcs: & partant comrne la bafe AH a la baîc BH, aiiiik 
fobde AF au folide EC: ce qu' i ifal loit  demonfircr, 
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Dcctcy rqulie que f l  l;quclcon ire pri/mc eJ rouppépa~vnpl4a 
fmalid,wx q p o j ê T , , p t  h&m vnrfigun c p i i  o p -  
61a61c nraxplanr sppofie. Car il n r(td dcnronjlré nuprminjrfmd 
que lc triang'e GHI e p  egal,&9./cm6Lblt air triangle ABC,  wpar- 
t a n t a u  triangle D EF: E l  ily a me+ demonj trnt im en t o ~ .  La 
pcfmefi doit sntandra der patallclrpip&s. 

PROB. 4. PROP. XXVI. 
S u r  vne ligne droiee, à vn poin&t donné 

en icelle, conBituer vn angle blide cgal àv? 
angle folide donné. . 

Soit Ir lipne droinc dannec 
AB,& Ic poin& cnicclle A ; iI 
faut confiru.re fur icelle A B , &  
au p i n &  A , vn  angle Colidc e- 

al a l ' a n ~ l e  folide C compris 
%crroir angles pl is  DCE,ECF, 
FCD. 

Soit tircc de F, laIi n c F G  pcrpcndicdairc au pl" des Il* F 
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E L E M E N T . '  JI 9 
gnes CD,CE, parla 1r.p. I r .  & foient menccs Ics lignes DF, 
FE,EG,GD,CG : en  apres foit prife AH egale à CI) : LIL par 
la r3.p r.foit fai& l'anglc cgal a I'anglc D C E  : & la li- 
gne AI cgale a ln ligne CE.DerecheFau plan tir: par AM,hI 
[oit fait3 L'angle H A K  egal à l 'angle DCG : & la ligne A K  
cgalc a ia ligne C G  : puis par la rz.p.rr.de K foit  tirce au plan 
aiiquei Conr les trois h H , A K , A I ,  laperpcndiculaire K L :  Ia- 
quelle foi[ pofee egale a FG,& foir rncnee la l igne AL. Iedis 
quc  i'angle folidc A,  contenu des trois angles plans H A 1, 
HAL#LnI, CR egal a l'anRleroi>lide donnE C. 

Car eitansmenees les lignes H K , K I ,  IL, LH : vcuqiie Ics 
@fiez AH, AK d ç  triangle ~ H K , f o n t  e p u x  aux coRez CD, 
CG dutr langlc  CDG,& les anglcs H A K ,  D C G  egaux p a r l a  
confiruaion : les bafes HK , DG feront esales par la 4.p.x. 
Et d'autatit que des angles cgaux HAI,DCE,efiaiis  osez les 
angles cgaux H A K , D ~ G , d e m e u r e n t  egaux les angles KAT, 
G C E  : leiquels par la confiruttirni îout  compris de ligiics 
r$les; par la +.p.r.les haCes KI, GE, Cerunt aufi  egales. Lcs 
cofiez K H , K L  font aulTi enauxaux c o k  GU,GF,& les an- 
glcs HKL,DGL droiRs : 8oncpa r l a  mefmc +. p.r. les bales 
HL,DF,feront egalcs.Parquoy puis que  Ics cofiez A H ,  AL 
du tr imgle AHL,font au f i  egaux aux coficz CD,CF du tri i-  
gle CDF :(car les coficz AKJL, font  egaux aux cofiez CG, 
GF,par la cotiltruttion,& cotnprennent anglcs d io i t t s  : par- 
tar les brifcs AL,CF font  egales par la 4.p.1.) les angles HA& 
DCF fcront pareillemét egaux par la8.p.1. Fiqalementpoiir  
ce quc les cofiez KI,, Kt font egaux aux cofiez G E ,  GF : & 
lesangles IKL,EGF droi€ts; par la 4 . p . i . l ~ ~  baies IL,EF Giit 
eples :  partant puis queles  cafiez A I ,  A L  d u  triaiigle AIL 
font  cgaux aux coftez C E ,  CF du rriaiigle C E F ,  par la con- 
itru&ion,les angles IAL,ECFfcront aufi; e p u x  par la 8.p.f .  
doncles crois ailgles plans HAI ,HS~ ,LAI , compof3 i i r  I'an- 
g lebl idc  A ,  font  egauxaiix trois angl'es plans U C E ,  nCF, 
FCE, sornpofant l'angle iolida C ; & partant l 'angle Îolide A 
CR egal a l 'angle Colidc C : ce qu i  efkoit requis. 

P R O B. 5 .  P R  O P. XXVII. 

Sur vne ligne droite donnee, dekrire vn fo- 
lide ~x-a l le l io i~ede  k m b l ~ b l e  , fcmblible- 
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5 2 ~  V N Z I E S ~ I P  
Soit lari ne donnec AB,fur 

laquelle il Faut confiruire 
folidc parallelipipedc fcmbla 

parallelipipedc âonnk CD. 
ble, & fcmblablemcncpoCt 

Sur la l igne AB Br au poin& A 
A, Coitfajtt via angle folide cga! i l'angle folids C psr  11 1 6 ,  
p.rr.iequcl foiccompris des trois ançles pians H A I, R A J, 
BAH : & par la rr .p.6.foitfaid coinme CF r f i  à CG,ainTi A B  
a Al,& comme CG à C E ,  ainfi A I  a AH : & en:aif~:i eyle 
A B  fera a AH comme CF à CE. Soi~nrrnai i i tc i ia~~r  pai4ackc- 
uez les parallelog. RH,HI, B I , B K , K I , K H .  T c d ~ s  que Ir To- 
Iide AI< efi Cemblablc & femblablcment p& au fo1iJe CD 
donne. 

Car  ils ont autant defuperficies planes Isvn comme l'aiitre! 
&d'autant que A B  e k  à A1,comrne C F a  C G ,  & I'aiialc ? A I  
epal a l'angle FCG , l e  para!icIograrnmc BI efi fcrr'blable a u  
parallelog. FG :par  la mefme raifiin Ic parallelog. HP k r a  
femblable au parailclog.FE : & H 1 a EG.Par:oiit trois parai- 
lcl6cg.d~ Ciilde AK font fFmbiabIes & femblablcment poîez, 
i t r o ~ s  parallciog. du Colidc CD.  biais par la z + p . r h  trois 
oppoCez font egaiix,& Ccmblnbles. Parquoy les iix plans d u  
fulide A K  font iCrnblabIrs & femblablement po[ez.auxiix 
plans di1 folideCD:& partant par la  8.d de ce liure Ics iolidei 
AK & CI1 feront LmLlables & fcniblal>lemeiir porcz. ; 

THLOR. 23. P R O  P. x x VII I .  

Si vn folide païallclipipede e k  couppé par 
~n p h  pacint  par les diagonales des plans 
gppofez : il fera couppé en, deux . . egaleinenc, ' b  

, Soit lc folide parallelippipede A B  
coiippi: par vn plan paflààiit 

onales des plans oppofez 
9is qu'il CR couppf cn deux egalemit .  

C i r  il cfi eu ideh  par la 34. p.  r .  que 
I les A D  F, EFD font cgailx ; A' 4 !::iUg tcur cGH dr 

AGhgaI  & fcmblablc qu  p!~u P B ,  8~ 
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E L E M E N T ,  !Pr 
Ac si FB par ta t.j..p.rr. (car ils font oppofez>Partaii t les deux 
prif'mes AUCHGF,  FEBGCB, font ciipris d e  p a r a l k i o g r ~ -  
mes, & dt: triangles oppofez Qmblables & egaux : & par la 
9 .dcf .d~ ce hure iceux prifnles CGtrgaux. I'arqiioy puis qu'ils 
c?mpo!iir!c parallrlipipede A B  : iceluy féra couppé en  deux 
egalement par le plau DCGF : ce qu'il failoit prouFer. 

T H E O R .  P R O F .  

Les folides p;lrallelipipedes ayans incfme 
bnfe , 8r mefine haute i~ ï  , & dei;jùcls les plas 
oppofez à la b d è  font entre & h e s  lignes 
droiL2cs , font cgnux cntr'eux. 

Soicnt les deux foli- 
des ~ a r a l l e l i p i ~ e d e s  A B  
C D E F G H ,  A L K I E H  - 
G M , tous deux fur 1.1 
melme ba~ci i I&dernef-  E 

deux plans FC & MK 
me hauteur ,  ayans les  

pppofcz a la bafc A H  
coiifiiturz entrçlcs mec  
mes lignes droifles DK A 
& FL : ie dis qii'iceiix 
deux folides parallelipip. font egaur e n t ~ ' ~ u x .  

Cefie dem6itrai.ioii e l t hc i l e  à cduy qui a bicii CO*CEIJ cet- 
Iede la 3f.p.1. Car  ce que celle-là prouup par les triangles 
egaux, aurqucls o n  o l tc  & adioufic. Icy on prouue par le8 
yr ihcs  egaux, derquels o n  retranche & adipulte vn-prifrnc 
commun. LesPrifmes AFMIDE,  G B L K C H  ,feront mon-  
fircz cgaiix par la xq.p.rr .parce que  les plans oppoCez gcs pa- 
~allelipipedes font Cemblablcs, & egaur:  & ci'lceux font  faitis . 
les prifnies. Lc refie  eft ail;. ' 

T H E O R .  y: P R O F .  xxx.  

Les . . folides psrallelipipedes conRitriez fur 
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Y L 2  Y N 2  I E S 3 1 E  
melme bare,& de melrne hauteur, & delquels 
les plis oppolez à leur bak ne [ont entre mer7 
mes lignes d r ~ i t e s ,  {ont egaux cnticux, 

S oient deux fd idcs  
paralitlipipcdes ABCD L 
EFGH,ABCDMLKI , 
t ous  deux Cur mcline b i -  
fi A B C Dl& dcmefmc 
hauteur( c'clt à diraque M 
leurs plans oppofcz,  & N 
parallcls à lcur baCe A B  
CD, ffauoir GE & KM 
Coicnt cn  vil mcfmc pli ,  
Icqucl Coit parailel a laH 0 

bafe AC ) ic dis qu'ils 
font cgaux cntr'eux,cn- 
corcs que lrs plaus GE 
& KM oppofez à lcur . 
b d r  commune AC. nc  foicnt cntrc mefÏmcsliRncs droitcr, 

ue les plans GE & KM font cn vii mcfmc plan,' 
cntremefmes lignes d.roitcs : il clt ccrtairi 

q u e  deux coilez de l'vu citans continuez, couppcronr deux 
coficz dc  I'autrc aiifi continuez. Soient  donc Ics coficz GF, 
H E  continuez vers N.& Dm Itcrn K I ,  LMvers P& 0 : e l i c s  
1; couppcront donc aux poinRs %Ni P,O, faifant vn para!. 
leIo ra nme(d'aurant quelcs lignes conrinuees f o ~ r  parallc- 
les) Sequrl Ccir rgal à la b a k  plane AC : Car par Iaj+.pr.lcs 
Ji nes QJ &NO &ans cgales a GH,FE, elles le feront aufi 
=%A a C D  : itcm PU & QN cfians cgalesà Ihi & Ri,, e l b  
Ic k r o n t  au f i  a BC & AD : & aprcs auoir ment les qUatrG5 

Iipnes AP,D 0 , B  Q&N : i l  clt manifelte que Ics deux folidcs 
~ k ,  AN. font fur mcfmc bafe,  & de mcfinc haurcur;(~arils 
font  cntrc mecmes plans ) & les plans HF. PN oppofez à la 
bafcAC,cntrcmcImes lignes droiQes, &par la  29.p.11. ils 
font  egaux. 

Fareillemcnt Ic folidr AN Tc tcnuiiera egal au' Colide ALJ 
[cltas Cur mefmc balc AC,de mcfrne haurcur,&les plans QO, 
Khi o p p o k z  a la Lacc AC entre rncfmcs lignes droites)& par 
la  i .cotiirnune fcnrence le Colidc AF h a  egd au  hIidc AL: cc 
q u i  cftoit à dcmonltrcr. 
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S C H O L I E ,  

On conwtirn tant cefie propofiiw que fs prereden~r en cepI 
matitre. 

Les Solidcs parallelip~pedes cgauxayans mcfme bafc, foir 
u'ils foient  colloquez entre mefmrs lignes droi&cs,ounon, 

Tynt en nicfme Iiaurçur. 
~ a r f i l ~ o n  dit qicel'wn epplsr kwt$d'iceluy on corcppa w p a -  

raUr1ip~g;de d e  mrfme hauteur que I'autrc,lr couppé I.autri/er& 
rgawx, par. la t 9 .  ou 3o.p r.@puh qusàpfl  awrrc ejtpo[i  pl cwr 
twt; leceieppéfira egd au tout, CC qui rji abfirrdr. 

Les folidcs parallelipipedes eBans fur bafes 
egalcs, dè meGne h~uccur  ; font egam en- 
trleux. 

Soitilt Ics deux îolides 
parallelipipedes A B, C D N P ~  

(oufiiruez AE &CF,& fur d r n e h e  bares egalas h a  @:q$ 
tcur A G ,  CH. l e  dis qu'i- 
ceux b l i d e s  font cgaiix. 4- n 
Q'aiiifi ne [oit.  Lcurs 6 al 

haurexrs font pcrpend~cu- 
1, ! /  yY 

A 
z 

]aires, ou nou: Soient pre L S E T  

inierement pcrpendiculai- 
r c s :  & aprcsauoir continué CPiufqucs i K, & f a i a  PR egak 
~ K E ,  au plan de OP prolong;. [oit fai& l'angle RPS cga l  a 
i'aiiglc AKE,& fai& FS cga le  a KA : puis loir achevé Icparal- 
leloRramme i'y , fur lequel [oit conf t ru ia  le parallelipipede 
PET V a la hautenr dela perpendiculaire PQ. Doncpuis  
queles cofiez P P , P S f o n t  cgaiiraux cofiez EK, KA, & les 
anglcs RPS, EKA e aux, Icsparaliclog I'T,KL feront cg.& 
kniblrb. 13r r rchcSpi i i r  que Irr coficr P q P S  foni c p u ~  
w c o l t e z  KI,Kt$, , & ., Ics angles QPS, IKA d r o i a s  par la z.d. 
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V ~ Z I E S M E  
1r.pourec qu'icc~les IK ,PQfon t  pofces per cndicufaircsaut 
plans AE,PT : a u 6  I C S  parallelog. Q.., AI$ronr &frm- 
blab. Pacmefmc raiCon,d7autant que les cofiez PR, PQfont 
egaux aux cofiez KE,KI,& les angles R P X E K I  droiits par 
lamefmc z d. I r .  pareillement les parailelog. PV, K B  feront 
c g .  & Cemblab.Parquoy puis que  les trois para!lelog.PT,QS, 
PV, du parallelipipedc QSTV font  cgaux & femblablesaiix 
trois KL,AI ,KB,~u paraIleIipipedc AIBL, ~ a r  la z+p.iI.tant 
cein Ia que ccux-cy feront cgaux & Cemblables i leurs ancres 
parallçlog. o p p o k z  : 8i partant par la 9 .  def. deccliurc l a  
parallelipipedes AB, 6 V feront egaux entr'eux. Maintenaoi 
q u e  FP,TS prolongecs ce rencontrent en Z : & DQYX,enr 
& Colt achcué le parallelipipcde Z V. Ircm quc ND, pro- 
Ioiigces Tc rencontrant en  r , Sr OF, BR, en f ,  & {oit acheué 
le parallclipipcde DR Donc  puis que Ics parallelipipcdesSV, 
ZV, ont  mçfme bafe PV, & Cont en rncfme hauteur,& qurles 
plans &Y, Z,, oppofez a la baCe,Cont entre mermes I i g n e ~  
d ro i aes  Z T  , a Y  :iceux folides feront cgaux cntr'eux par 14 
z7.p. II. hlais le parallelipipedc S V  elt cgal au parallelpipc- 
d c  A R  : donc IeparaIlclipipede ZV- fcra egal au mefme AR. 
Et d'autant que  par la g r .  p. r .  les parallelogrrmmes PT, PB 
i b n t  egmx ,& P T  egal a AE, au f i  PBfera egalau rneline AE, 
C'CE à dire a CF(car AE,CF fonr pofecs baces egales)&pula 
7 p. r.coinrnc C F  fera i P f, ainfi PB fera ri P s : & par laz5.p.ir 
comme la bafr CF dl a la bafe P t, ainl; Ic Colide CDcftau fo- 
)id: Pt, puis qiic le parallclipipcde cs eltcouppi: $an 
Pi1 parailclaux plans oppolez CN, R6 : Par lame~meraiïon 
c a m e  PB e l t  i Pi,  ainfi le folide ZV uu folidc PE , pourcequa 
leparallelipipcde IlII  CR couppt. par le plan PV paralfil aux 
plan< oppofez. D o n c  pdr la 9 .  p. 7 .  Ies paralleli?ipedesCD, 
ZV reronr cqaux, puis qu',ls on t  vnc mrfme r3iLonaufolide 
Pb., f p u o i r  e' i  1;imcfmc qu'ontles bares CF, PB, a la bafe Pi. 
Parquoy puis qtie le parallelipipedcZ V a cftk deinonflri.ej4 
au parallelipipcde AB : les paralleiip.AB & CD ferontpdreil- 
Icment czaux : ce qui  d o i t  propoii-. 

Maintenant fi leurs hau- 
reurs ne font perpendiculai- 
*CS rur les baks  A E , ~ F , f o i ~ r  
tirees d e ,  poinRs (aprcsia- 1! 

uo i r  conciriui les lignrs AL,  
XE & PC,FO, t an t  qu'il fcra 
dcbe fo i l i )G , I ,B ,M,&H,N A T LqV Y 
D, Q, & fur les plans d'aude& us d'iceux pa inas  les pcrpen' 
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liculaires CT,IR,BS,MV,& HY,NX,DZ,Q,pxr 1arr.p.rr. 
~c foient tirces RT,SV,XY,Za. Ilefi csident par ce ui a eftC 1 dcmonfirk cy deffu~ quc le b l i d e  TB ci'? cgal au fo ide Y D, 
car ils font fur bafes egalcs G B  , HL) : &de m e h e  hauteur: 
Mais par la z 9 . P . i . l ~  Colide T efi eçal au folide AU; & le  fo- 
1 d c Y  D egal au folidc CD :doncle Colide AB Ceraepal aufQ- 
lide CD. Cc qu'il falloit demoufircr. 

S C H O L I E .  

bn con~ertira cepe  jr.prop.cn ttp maldiere. 
Les Colides parallelipipedes egaux, confi-ituez furbafes c i  

ples ,  font en m c h e  hatireur: & les folides parallelipipcdes 
csaux,qui Conr en mefmc hauteur : font fur bafcs egales, s'ils 
n'onr vne mcCmc bafe. 

C a r j o n  #oit run plru hast que Parfitrc: /ion couppe Ar p h  
haut vn parallelpp. demejmc hauteur quc r a ~ t r e  :pm la 3 J+I< .  

lt cou~pif ira egal d l'autre, auyuel eJ?prc/li posé egal le t ou t , :pr -  
~ u o y  le cobppéjèra aufi egal a14 torct : ce q u i  ef? abfurde. %tefi les 
parallslip. e/ans de mr/mc liautew ,,on croit lue lh baje de l'wu j b i t  
p!tugrandc que Ilabab d e  Pautre , fioncorrppe à'ictlle bn,G vne egj- 
Ic à l'~<ctre,& fur icelle coappec on enrendr/frs vu parfiMipi/ ede de 
rïeJm haueuv,  nom d e m o n / f w o n s  en l/r mefme nuniers, la partie 
eJre e p l e  au tou t  : ce qui c/) abprfi.  

T H E O R .  27, PROP,  XXXII. 

Les Foildes parallelipipedes dernefme hau- 
teur; [ont fvn à kautre comme leurs bafes. *' 
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cgal au para!fcfograme A B  : puis  oii ichcucle folidc ~ F L K ;  
iccluy efianr dc m c h c  hauteur que le Colidc ABCD , g. fur 
baie egale,il lu fera e p l  par la 31 p. xi Parquoy par Ia 7.p.i. 
comme Ie r o l i d c  IFKL CR 2u To!idc BFPH, anfi Ir iol idi*~ 
CD au m e h e  Colrdc EFGH. d a i s  par  la t f .  p. r i .  le rolideiF 
KL efi au Colidc EFGH, commc la bafe IF, c'cfi a dire A B  z 
la b d e  EF; Doneaufi l e  folide 4 ~cD,fc !a  ad Colide EFGH, 
comme la bafc  AB,^ labafc E1:ccqu'il filoit protiucr. 

S C H O L I E .  

Les femblables iolides parallelipipedcs, sot 

l'vn à i'autre en raifon triplee de Ieus coRu 
homologues. 

Soient dcux fcmblablcsparallclipipcdt~ c 
ABCDEFGHIK conkitucz fur Ics biles 
fcmblablcs AE, FK,  eIqiicllcs les coficz 
homologues [ont AD, F I  Ic dis que lc 
pataI1el~pipcde A B C D  E cfi paralIclipi- 
pedeFGHIK pn railon triplce dcs co- 
itcz homologues A Q F f .  ii 

Qu'ainfi ne [oit : foit piolongk AD 
vcrs M, tellcmencquc D M  {oit cgale a 
F1,ou HG. Item BD ver$ N , cil forte 
que UN {oit cgak a LI  ou G K  : Itcrn ED vers O , tellement 
que DO b i t  egalc a K I  au GL : puiçaprcs cnaiis actompiir 
les parallclogramcs DP,MN,Y 9,  6 i t  achtut le ataliclipi- 
pedc N MP. Il clt donc cuident que Ics dcux para !' Itlipipclirs 
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F G , N P ~ O ~ ~  fmbiabics & cgaur , puis qu'ils font c o m p o f k  
dcplis qui  ont les anglas c aux, &les cofiez aii long d'iceiir 
q l c i  cpaiir. auni c r a u r  ?tem foient conPrni3 Irr paraIldi- 
piPtdes EMOQ& EBRM. D'autant que les parallelipipedes 
ABCD; FGH1,Cont fernblables,comme AU cfk iFI  , c'eft a 
dirci DM,ainfi DE à K I ,  c'efl .i dire àDO; & BD i L1,c'ek 
idireà D N .  Mais par Iai.p.6. comme AD à DM,ainfi efilc 
parallclo.&E,au parajle.EM;& corne ED à D0,îinG Ic parai. 
log. EM DP; & comme BU a UN, ainii l e p a r a l l ~ l o ~ r a m c  
BMa MN. Donc cornrne 'd~  fera a EM , aiiifiEM a DP,& 
BMa MN. Mais ar la 3z.p.11. comme la bafe AE i la baie 
EM,ainfi le para~lclipipcde AECB r u  paiallelipiprde E M  
RB:& commc la bak E M  cfi à la brfe DP,ainfile parallelipi- 
pcde EMRB e n  au paralieiip. DPBQ & commcia bafe BM 
tkila baG MN,  ljuG le parallelipipede DPBQau paralleli- 
pipcdc NP. Parquoy commc Ic parauelip.  AECB h a  aiipa- 
ialleliprpedc EMRB,ainG le parallclip. EM RB fera au parall. 
D P B Q  & lcparalklipipcde DPBQau parallelip. NP: Partic 

'lcs uatic quantitcz AECB,EMRB, DPBQLNP ion t  couri- 9 nue lcmencproporrioncles : & p a r  la ro. d. S.  [a remicrc AE 
C B  hi i l a  4. NP , cScRid i i r  i FG , cn r a i k n  triplcc dc 
la prcmiere AECB a la fecondc EMRB. Mais par la 3 z.p.rr. 
rommc AECB cfi à EMRS.ainfi la bafe AE,& à la bafe EMi' 
kpar la r.p.6. comme AE à EM, ainfi AD efi à DM, c'efi 
idirc a F I .  Doncparfa 1r.p. 5.. AECD feraa EMRE comme 
AD à FI: partant laraifen triplce dc AECD à EMRB, f c ~ a  Ia 
biefmeque de A D  i FI; &par confequcntA~CD efiant a FC 
anraifon triplec de AECD i EMRB ; il Ccra auf i  enradw. 
triplce dc AD i FI. Cc qu'il falloit demo nitrer. 

C O R O L L A I R E .  

T H E O R .  29. P R O P .  xxx~v. 
Les eçmx folides paraiielipipedes , ont les 
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egaux. 
~ o i ë t  C S ~ U X  I C S  paralIciipipe- 
4esABCD,EEGHfur IcsbaPCs 
AD, EH. Ic  dis que  leuribares 
& leurs hauteurs font  rccipro- 
giies,c'eità dire, quecoinnie la 
bdk ADeR a la  b a k  EH, alil Ci 
13 hauteur EG cil  à l a  haurccr  
AC. A 

Q'il nc fuit aiilfi. Prcmie- 
rerneiii il efi euident que  fi les bares AD Sr EH font csalci(c- 
lkais Ics Colides rgaux qu'il faudra aufi  qur  les haureurs 
foientegales. Soient donc les bafes inegales , f5auoirAD 
plus qraiidc que  DH.Ie dis qnc la hauteur EG doit eltrcplus 
gran& que C A  : car elle ne pcnt t i t re  plus peticc, non pas 
ieulcrneiit egalr, d'aiiraiit qiic par la  3~ p.11. iceu~foIidesLë- 
roiCt l'vii à l'autre corne k u i s  b.alk,partaixAR plus g r i d  
EF,& nous lesau6spofez cp;aux:La hauteur EG icrado'cp lue UB 

graude que  CA, & d'iceliefoit rcrrancheaE1 egaleà C A ,  & 
d%xlny poin& 1 foit in,aginiilC: Ic plan IK p a r z l l e i a ~ l  
couper leparzllelipipcde EF : Or lcs deux folides ,4B & EF 
cfisns eqaiix, ils auront mefmc railon l'vn comme I'autreau 
fulide EK,par la 7.p.5. Mais AB & EK efiaiis dc m t h e  hau- 
p u r ,  ils feront l'ni a llautrc commela  bafe AD à IabîfeEH, 
par l a j z  p.1 i .  ,Par tant  EF  h a  a u f i à  E K c o m m ~  la bare AD 
à la bafe EH. Or comme fe parallelipipede EF el? au psrallc- 
l ipipede EK, ai116 la bafcGL ilabarc IL,par la 15.p ir.&icel- 
le baic GL efi à la bafe I L ,  comme l a  lisne E G  c i t a  lal igne 
E1,par la 1.p.6. &par t an t  par la  1r.p.i. lc folideEFclt a u h -  
l ide  EK,commc f i G  a EL. Mais Ic folidc EF eit auG au Coli- 
de EK,commela  bafc A13 a la baie EH : Donc par la 1i.p.9 
commela  bafe AD a la bafc E H ,  diifi la hautenr E G  elta11 
hauteur E I ,  o n  a Con cgalc AC. 

Pour li fccondr partic fi AD bafe cfi à ER bafe, con?mn 
E G  hauteur cfi a AC hauteur. Ie dis quc lcs deux Iotidcs AH; 
& EF k n t  egaux. 

Car fi 1 hauta i rs  (ont e p l e s  ,il ci i  ciiident que. les bares R" font  ?iii I egaIes, puis qu'elles font porces cn mefme raifoui 
& partaut par la jr:.p.u.lesparsllelipipedes ~ ~ , E E k r o F k p a q  
~ c i l l c m e n t  cgaux. 
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E L E M E N T .  99' 
@c$h hl i i r eur  LG cR plus grande qur la ~ i a d e u r  dd, 

fait retr~nchce d'iccllç EI,egale a AC,&par I hic riré Ic plad 
IK parallele à la bafeEH. Donc par la 7z.p;rx.comme la baie 
AD efk a la baCc EHjaiiifilc C~l ide Ai3 e f t  a u  folide EK , p i ?  
qaeleurs hauteurs font cgales: Er par la [.p. 6.coin1ne E G  c f t  
i Er, aiilfi le plan G L efi P U  plan 1 L. Mais comme la baiè G L  
cita la bak  IL,aiufile Colide EF,c& aufalide E K : ( ~ a r i l s  font  
de mefine hauceiir;) donc cornnie le folide AB elt' au folidc 
E K ,  ainfiIc Colide EF  e l t  au meCrnefolilfr EK , puisque pan 
]'hyporcfeAD cft à EH cvmmPEG àdC o u E I  :partantpas 
Ia9.p.j.les rolidts A B , E F  ferout egam. 
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S'il y a deux angles plans egaux , aux fom- 
mets defquels ioient leuees en 1 air deuxlignes 
droitles faiiànc angles egaux mec les collez 
des angles premieremzt pofez,chacun au lien: 
&dvn poin&t pïis au haut de chacune desdeux 
lignes [ont menees des lignes perpendiculaires 
fur  les plans elquels font les angles p remiere- 
mcnt pofez ; des peinas où tombenticelles 
perpendiculaires font tirees des lignes droites 
vers les iommets des angles prernierement po- 
fez : Les angles que font icelles lignes , auec 
les lruees en kair [ont egaux entr eux. 

Soient les deux angles plas 
rgaur B \c, EDF, du fom- A D 

met dcCqucls A & D , foient r- . C  
lcuees en  l'air le lignes droi- / 
rcs A C ,  D H  , r e ikmcn t  quc 
l'riiçlc B A G  efi c g d  akmgle 
EDH : & I'aiiglc CAG eRal 
i l 'anole FDH.& des poinfis 
G & 14 pris i-s1io;ncs AG,DH, foiciit tirecs aux p l a ~ s  ciquch 
h n t  ks ân~$ês BAC,EDF, les perpidiculaircs GI, HK,tom- 
b a i i m  6s poinl ts  1, K, defqiicls foielit mriices lesJigncs I A ,  
KD I e  dis q u e  les anglcs GAI, HDK, font cgaux cntr'cux. 

Cal fi le? deuxlignes AG,DH fonr inc~les ,dc lapIusgran-  
de AG, b i t  rctranchee AL egalc a EH; &dc Lau plan du 
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E L E M E N T .  . 
triangle A G I ,  foit tirce L M  parailele à GI  : l a q ~ e l l e  LM fera 
pcrpendicul.tire au plaii dc l 'angle BAC par la 8.p.  I r.puis qlie 
G I  ei tpcrpendi~ul.aiccluy plan Soient a u f i  tirez des poiniis  
M,K,lcs Iigiies MB,hlC,~E,KF,perpeidici11aires aux l ignes 
AB,AC,DE,DF ; & Coicntmcnecs 1-s lignes B ~ , U I ~ , L C , E F ,  
EH, HF. Or d'~ucaii t  que Lh le f i  p~rpeiidiculaire au plan 
dcI'angle BAC,clle le h a  aulIi a l a l i sne  AM :iree au mefme 
plau p3r 1ar.d r r . pma i i t  par la 47. p.1. le quarré de.AL fera 
egal aux quarrcz de  A M  , M L : mais par la m e h c  p rop  l e  
qùar~-& de AM ç f i e p l  aux quarrrz de AC,CM,puis que l'an- 
gle ACM efi droiRpar  la conltrutt ion.  Uoiic le qua r t i  d e  
A L e f i  egalaux q i~? r t ez  dc  AC.CM,ML : Et par l a47 .p . r .  l c  
quart! de C L  efk e p l  aux q~iar rez  de CM,, M L ,  puis quc  p a r  
la r.d.de cc liure, l'angle C M L  efi d r o i a .  Doi ic  le quarté d c  
A L  el% cg11 aux qnalrez d r  AC, CL : & parraiicp3r la 48.p.r. 
Iaiiglc A î L  e k  droi i t .  Derechef ,  puis  que  par 1 ~ ~ 7 .  p. I le 
qii~rrt- de P L eit eza l  aux qmr iez  de A M ,  ML: & le quarrk 
de AM efi e g d  aux qliarrez d e  AS, UM, I'anole A B A l  ofiailt 
droi t t  par  la conltri i t t ion : le q i i ~ r r k  dc  A L  elregal aux qiiar- 
rez de A B., RM , ML : mais le quarrk de  BL e k  ega! a i ceux  
quarrez de  BM, ML, pource qucl'aiigle RML efi d ro i t i pa r  
la r.d. II. D o n c  le quarr i  de A L  elt egal aux quarrez de AB, 
B L :  &partant par la 48. p. 1.1 angle A H  L fera d ro io .  On 
demoilit e raen Ilmefine rnaiiicre que les angles DFH,DEH 
fbn: auf i  droits. Mainteiiaiit puis que  les angles ABL,  LAB, 
a ~ c ~ i a i i ~ l e  A B L  {ont e t aux  aux anglrs  I) Y H, HDE,  du 
triangle DEK,& les caliez AL,  D H  a u f i  egaux, par la 26 p. 
1. les autre< coikez AB,I3L feront pareille~neiicegaux aux ;ni- 

t re r  c o f i e z D E , E ~  Par  necme r a ~ r o n  fcront ega'uxles cofkez 
AC,CL,aux coikcz UF.FI-I. Parquoy Ics co!kez A3. AC du 
criaiiqle ABC,efians egaùxaux  cofiez DE, DF du triangle D 
EF, & les anzlcs BAC, EDFaulfi egaux, pa r l a  4. p.r. les ba- 
f ~ s  B~,EF,feronc pairilIrnient cgalec entrlelles, & l e s  angks  
ABC,ACB egaiix a u i a n ~ i e s D E F ,  D F E  Mais tous les angles 
ARM. A C M  , SoiIr e g m x  a tous les angles DEK, DFK , puis 
qu'ils font taus  droi i t s  : D o n c a u f i  les autres anglrs MEC. 
M C 8  îuoi i t  egaux aux autres aiirrlcs KEF, RFE : & partant 
puis lei  cofiez BC,EF,oiir elth dcrnoiiltrez eg.mx;ies co- 
n e z  ~ M , C M ,  r r rdnt  C ~ X  auxcof iez  EK,FK, par la z6.p.r. 
m d o r i c  q u e  les coltez AC,CM d u  triagle ACM Coiit cgaux 
a o x c o f f c z ~ D ~ , ~ ~ . d u c r i a i i ~ l e  DFK,&! lec angles ACM , VFf 
font droiets , par la 14.p.  1. IesbaCes AM,  D Y  frrmiit c%aIeç. 
Etpuis que BL,EH out c 8 2  demouitrees cgales , leurs quar- 
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$3 L . Y N Z I E S M E  
rez feront aufi egaux : M a i s p r  la47.p.1. f e  quarrl:deBLcB 
egal aux quarrez de Bhl,ML,& le quari; de E H  aux uarrez 
de E ~ , ~ ~ , p o u r ( c  qne les angles BML , EKZi font ]roi&, 
par la z ,d .~r .ponc les  quarxez dc BM, ML Lrontegauxaux 
quarrcz de EK,KH: & parraiit eftans oficz les quurcz de BM 
EK,qiii font cgaur,les lignes BrM,~~,ayaiit.efii: demoiifirees 
cgaies; relteronr egailxIcs quarrcz de LM,HK,& parraiic les 
lignes L M , H ~ & r o i i t  cgaies.Parquoy vtu queles cofiez AL, 
AM d u  trionglc ALM,[o~ircgaux aux coltczDH,D~ dtr tr i i -  
r l c  DHK,& la bdè LM eRaleala b d e  HK ilesanglcs LAM, 

K r x o m  cgaux par la 8.p.1. ce qu'il faloit dcmonltrcr. 

Parquoy fily à delix anglrr planr egaux , Cf fimmets dfiuelr 
/oiento~leucîs en rair drs lrgnes dro~fies egalcs , lej~ueilesarrrclrr li. 
gner d'rcrwx anglcspremrrrcm~ntpo/éx., contiennent rngicr egaur, 
chacun aujierij lesprrpcndirulaircs tirees dcspois2sexrremes d'irrl. 

l e s  lignes csleueer en ïair,  fur les plans des anllei pvemieremintpo. 
fiz; firant cgales cntr'cllsr. Car d'autant que les anghsplanr BAC, 
LDF, fontpe/ez egaux , & ics hgnas egah  AL AL, DH eslefi~ei cn 
h a ~ r  conJhent les angles egaux U B ,  HDE; Item LAC, HDF; IL 
a a/?; dcrnonfldque lcspnpcndk-Ares LArl,H~,/ont eplcs mtf ah 
ics.  

T H  EOR. $. P R  O P. xxxvr. 

~ i ~ r o i s l i p e s  hn t  proportionelle& folide 
parallelipipede c6pris d'icelles trois lignes,efi 
egnl au folide patallelipipe& compris de la 
moyenne ; moyennant qu'iceux deux folides 
foient equiangles. 

Soient trois liines corn-' r 

t~iiiiellcrneiit pro ortion- P itcles A,B,C : & air con- 
fiirut. vru an le folide D, F d e  rrois que conques air- 
g ! e s p $ s ~ ~ ~ , ~ ~ ~ ~ ~ ~ 3  A, B Q 

rcllemcnt' que la IigiieDO 
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E ' Z E M E X . F .  j3 3 
foirrgale i A ,  & D G  à B, & DF e p 1 e  a C\ & fujtaccornply 
la paralIeiipipedc DH :ci apres par la i6.p.ii.fitt Ialigiic I K  
esalc a B, &au poiii& 1 [oit faiLtl'anglc îolidc 1 des trois an -  
o;les plans K I  L, rrIM , & KIL, egaux aux trois EDF, EDG, 
 DG : tellcmcnt que les lignes XK, I L ,  IM foicnt =gales a la 
moyciïne B i &[oit faiB le parallclipipede IN. le  dis que les 
lolides QH, I N  font csaux. . 

Carpuis quecornmeDE e f i  alk,ainii IL aDFt(car DE e[t 
c g a l c a A ; I k , I L a R ; & D F a  C )  &lcsano, lesEDF,KIL e *  
gaux; Ics parallclo~i-ammcs EF,kL frronr egaux parla r 4 . p  
6. pourcc qu'ils o n t  Ics coItez au l o n g  des angles egaox recf- 
proqucs.Et d'autant qu'aux Coinrncrs des angles plans egaiix 
EDF, kIL font csleiicz rn l'air les lignes cga!es DG,IM, lef- 
qnciics aues les  lignes dcs angles premiercmeut  porc^ corn- 
prenncncangles egaux,vn chacun au Tien : Ics perpendiculai- 
rrs tirees de  G,M, h r  les plans des bafes EF, KL ;(ffauoir e k  
les liaultc~irsdcs parallelipipedes DH.IN)Icrot egalss eiirrl- 
clles par le c o r o l i r e  de la  precedente propoiition Parquoy 
par la 3i.p.rr. lcs parallclipjpedcs D tH, IN, Ceronr cgaux cn- 
tt'cur, puis qu'ils ont les bales EF,KL cpales, &pareillemCc 
Iesbaureiirs e ~ a l e s  : ce qu'il faloi deinonltrer. 

THEOR. 32. PROP. XXXVII. 
I 

Si quatre lignes font propartioneles, les Co- 
iides parallelipipedes iomblablcs . & fcmbia- 
bleinent defcrits fur icelles, [eïont proportio- 
naux : Et fiiceux quatre kmblables blides prt- 
rallçlipipedes iont proportiomux ; les quatrc 
lignes îur lelquellcs ils feront ieiiiblablemen; 
poiez,îeront auiTiproportioneles. 

Soient qiiatreIianes proportioneles comme A,B,C,D : 4 
foicot drki-its fur icelles quatre Colides Ceinblalles & lem- 
blablerncnrpofez A,B,C,D. Ic dis quSiceux folides ïünt pro- 
portionaux. 

Car puis q u c  IF fo!idc A e n  femllsblc au Solide 8 7 par 14 
3j.p 11. ils Scrqnt I 'vn à 1'aur:c cn  rnifon tripice de l a l ibuc  A - . .-. 
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53 4 P N Z I J S M E  
à la ligne B : pareillement les Colides C & D firont aufi  cn 
raiCon triFlee de C a D : mais la raifon dc A à B , rltcommc 
C a D par i'hyporhcfc. Doilc la raifou triplcede A a 8 , h a  

femblahlc à la raifon triplcc de C à ; & p a r t a n t  par la r r .  pu 
S. le folide A rcra au Culide B , comme le folide C au iolide il. 

Mainrenant fi les iiatre folidcs A,B,C,D fo is  proportio- 9 
naux, lal igne A fera a In ligne E,comme la liSiic C a l a  ligne 
D. Car tout  de  mefme l e  Colic?e A f ra  au iolide B , en raifon 
triplet de la l igne A à la Iignc Ii : I t em Ic Iolidc C au [olidc 
D , e n  raifoii triplce de  C a D : mais le Colide A efi au folid: 
B comc le roiide C au Colide D . ~ a r r a n c  icur rairou triplte fe- 
rafeinblable;  & par confcqueiit les qurcre ligiics A,BiÇrDi 
feront  proportioneles, 

h ~ o v ~  adiouJerons icy celf azrtre theoreme. 
Si + l  ynes font continuellement proportioncIcr :Ieparal. 

le1ipiptdc cepr i s  fous Ir q i ~ x r è  dc I'vne dcs crrremes, &fou! 
l e  juârré de Isautreextreme, ER eqal au cube de la moyeiinc 
proporrionele plus d r  fa premiere ertreme p i l e .  

S tent quatve!rgne conti??rrelhent proportioncles AJ3,c.D. le 
dii q7cc lc p rallelipipedc compris /om le qi4 rrri d l'extrem A ,  6 
/ tu le q.urr de I'arrrre exverne D,e,? rgal au cicbe de la moytnneB 
p l m  procharne de l'rxtreme A. . 

Carpuis qrrcpar l e  CO .off .  de la r o  p 6. l e  qrtarrddeP eJ au quar- 
rérit. B, comme A à C , c'eJ 2 d m  comme B à n : les ba/cr meclrr 
G,ruteurs/ëvo r rrcfproqaas,prtcs qrr l e  quarré deA eJ! la bale dwpa- 
ralleltp pedc. & In l i p e D ,  la harttrtrr d'z'cel~y ; &!a bdje ddc5 cubr 
q? >lfe q ~ a r r e  de B, @ / a  hauteur /a mcpne ~ ~ X I I B  B. Donc ,par la 74. 
p.~i.&para!lelip*pedc & le ciilic/Erontcgnlrr. par merme rrjcn 1t 
par& rp. c o q r l s  /OM l e  q u ~ r r i  de I'extrcmc D , &[OZU l e  p r r O  

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



. E L E M E N T :  536 
derautre entreme A ,  /ira dirndnfré egnl a# crtbc de la moyenne 
prop. C p h  procharne de i'extreme P. 

T H E O .  33.  P R O P .  x x x v i i r .  

di vn plan elt efleué perpendiculairement 
fur vn autre plan,& d vn poinQ de l'vn d iceux 
on meine vne ligne pe~édiculaire Tur l'autïe; 
elle tombera h r  lcur cornin~~ne fèQion. . 

-. 

Soit Ie pian AB,csIeué perpé- 
&u!air&eiit fur le  AC,  
leiir ligiie de commune feAion 
AD ; & du poinfi E pris en AB A 

\ ,- 
on lai& tombcr v n e  FerPen&- 
culaire fu r  l e  pl5 AC:ie dis qu'el- 
lc tombera fur la commune fcaioii AD. 

Aiitremenr qu'elle tombe au pointt F , du plan AC, s'il efi 
pofiblc : & par la 1z.p i .du poinfi F h r  la lis- AD foit rne- 
~~eelaper~eiidiculairc F G ;  & la ligne G E  faifancle tïianglr 
GFE.  O r  fi la ligne EF ef i  perpendiculaire au plan AC, elle le 
h a  a u f i  a la lignc FG : & icelle F G  eitaiit perpeiidiculaire à 
la commune feRion AD.elle le fera pareillement au plan AB: 
&par confcq~ient a la ligne GE:  partant au triangle GFE, 
les deux angles fur 12 ligne GF feroiét cous dcux droits con- 
tre la 17. p. I. Donc la perpciidiculairc tombant de E f l r l e  
plail AC ne tombera pas hors la commuiic CeEtioii AD, inais 
elle tombera enicelle : ce qu'ilfalloit prouuer. 

Si les coilez des dans  on~o fez  d'vn folidz 
I 1 I 

parallclipipede, font couppez en dcux egale- 
ment ; 8t on  meinc des plans par les CeQions: 
Inligne de commune lefiion d'iceux plans, & 
le dtzmetfe di1 folide parallelipipede, le coup- 
peront en deux egaleinent. 

LI iiij 
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SI 6 Y N Z I E S M E  
Soi t  Ie ~ a r a i f c I i p i ~ e d e ~ ~  ; 1cs plis 

en deux egalement. 
Car &ans ticecs l e s  ligne SA,SC, P 

T D , T B  : foicnr con f ide r f i l e r  d c u r  
triangles Bw',DOTJdcfqucls Ics deux coflcz RQ,QT CDnl 
cgaux aux d c u r  c o f i e z D 0 ,  OT, (car EQ,DO, folitmoiriez 
drs lignes d ro i acs  egales BH,DG : & par la i4.p.r QI',OT, 
f o n t  e g d c s   au^ dcur  egalss RI>, C;P, puis que PQ, PO font 
parallrlagrarnrncs ) GL l'aiiglc CQT p3r la 1 9 .  p. I .  eit egal a 
Kiorcrne DOT : partant par la 4.p 1 . 1 ~ s  baîcs RT,DT fcron t  
a u f i  cgales : & les anzlcs BT Q, DTO pareiil&nent egaux : 
Et par la ~ ~ . p r o p . r . l c s  a o ~ l c s  B? QRTO [ont egaux a deiix 
droiBs.  D o n c r u f i  DTO, RTO font  egairr àdeux droic?~: 
& partant par la 14.p. r.  UT, DT confiltuent vnc îeulc l i p c  
d r o l a e .  Enla mcrme manirrc fera dernofiré que AS,CS fo~!! 
c ~ a l e s  , h cornpofeiit vnc feule l igne  droifie. Maiiitenniit 
puis que  I'vnc & l 'autre PD,BC efi parallele & egale à FG, $. 
c a u k  des paralielogramrrics DF,FB: icelles îeront aufi ega- 
les  &paralleirscstr'eIlcs par la 9 . p . ~ .  Parqiioy AC, BD qui  
conioigiienrles extremitez d'icelles AD,RC,f.mt aufi ega:es 
& paral:elcs par 1 1  33.p. r. S par co:ifkquent A S ,  $T moiticz 
d'iccljes font epales Mais paurcc queAC,BD roilt paralleles, 
Irs iigncs AB,ST fcront auecicelics cn vu meimeplan, par la 
7 . p . 1  i . b p a r t m r  s'cntrecopperont e n v n  poin&,fgauoir CII V. 
Er d'niitaut que par les rs.&ry.p.r Ies d è u x a n ~ l e s  ASY,AVS 
d u  triangle ASV,font c ~ a u x  aux deiix ancles BTV, BVT di! 

trianqle BTV, &le cof i i  AS egal au c&& BT : Ics autres co- 
h e z  AV,SV,feront anfi  egiux aux autres collez BV,TV,cha- 
cun au ficn;par la ~6.p.i .Parqnoy les deux lignes AB,ST s'eu- 
tFecouppcnt cn deux cgaleinent ail poinm V : cc qu'il fallojr . . prouuçr. 

C O q O L L A I & E .  

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



L L E M Z N T .  337 
$tnt~tloi+pent en deux cgnlement en .un pu1 poins ,/fauoir efl au 
poinff V. ariytrd i ls  diziifent en deux tgalement le lrgqe ST.Efi ai<$ 
manifelte que  tostp!anqui couppt l e  pasnlielipipede eV deax rgule- 
mnlt paJuprr le centre d icc!uy , jjauoirpnr V .  

D ~ L I H  prifines de ine l~ne  hauteur font egaux, 
fi 1? bafe de I.vn triangulaire, n'ef t  que la moi- 
tié de la bale de l'aucre , cltant vn parallclo- 
gramme. 

. Soicnt deux p r i h e s  de 
m c h e  hauteur ADCDEF, 
GHIKLM ; & que ceii+ 

logiamme A B C F  , doublc 
la air pour b d c  le paralle- 

da triangle G H M  bafè du  
prifme GHIICLM. l e  dis 
qu'iccux prifmes font  c- A B 6 H . 
gaur. 

Car fi o n  lcs accomplit pour  citrc folides parallelipipede~ 
AN,GC&la baie GP fcraçgale à la bafe Br I & eltans dcmcf- 
me hauteur,  ils feront egaux par la 31. p.11. & par la 28. y .  Ir. 

I cs  plans diagonaux CnEF  , H I K M  lcs diuiferonr en deux 
evalernent , & partant les prifmes aonncz au commencemEt 
c h n s  Ics inoitiez dc  chofes cgales,fcroiir egaux entr'cup: : ce 
qu'il falloir prouuer. 
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Es polygones femblable~ 
iilicrits aux cercles ; ion[ 
l'vn à l'autre comme les 
cluarrez defcrits des dia- 
I 

metres des cercles . 
Soient deux 4 

dans les cer- 
d c s ,  defquels 

It: dis qu'i- L 

ceux polygones font l'vn i l'autre comme les quatre2 d 
diarnetres AL, FM. 

Oz'iI ne foit &fi. 
BL,& GM. D'autant que 
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e!tàBc, comme FG a G H ,  &l 'angle ABC,egai  à Ianglc 
FGH; par la 6.p.6.  les triangles ABC,l;G&I foiir ~ q u i a n ~ l r s ;  
partant I'arigle B C A  fera egal a I'anglc FHG. Mais ils roiir: 
chacirn esaux, l'vil à l'angle L, l'autre a l'anglc M, P r  la 21. 

p.!. (carils h t  fur m e h e s  feQions BA & FG.)Aiiiii l 'angle 
L fera egai a l ' ang lc  M : & p a r  la r p . 3 . 1 ~ ~  angics ABL,FGM 
eRans droit ts  dans les dçniy cercles,  & m a u x ,  les triangles 
!HL, FGM reroiic eqqiangles:!car le c r o i e e h  iera egal a u  
r r~i f ief ine ,~zr  la 3z.p i.) & par laq p.6.comme ALfcra a AB, 
ainfiFM aFG ; & en changeant comme A L  fera a F M ,  aiufi 
ABaFG. Parquoy p x  la zz.p.6.commeie pentagonedefcrit 
fur AB fera a l 'autre pentagone CcmblabIe, & femblablemeiit 
poré fur F G  : aiilTile qnarrk dt AL 2u q u a r k  de FM: ce qui  
clloxa prouuefi 

T H E O R .  2- PROP.  II. 

Les cercles font l'vn à l'autre , comme les 
quarrez defcrits de leurs diametses. 

Soient les deux 
tcrcles ABCD , E 
FGH, defcrits fur 
Ics deux diame- 
trcs A C  & EG: Ic  
disqu'ils Conr 1 YR 
a i'aurre c o m m e  
le qua:rC de AC 
eR au  quarrk d c  
E G  ; c'efi a dire 
que 6 on imagine 
q u e  comme l e  
quarri: de AC, ai1 

quirri: E G  , ainG 
k cercle ABCD a quelque figiire qiiatrie[mc propor . (  com- 
mc 1) qu'&elle figdre 1 efi egalc au cercle EFGH. 
Autrement ellr  Lira pliis petite o u  plus grin&. Soir pre- 

mieremenc plus petite s'il efrpofible:  & Poir Iç cercle EFGIH 
plus grand qir'icelle de la figure K. O r  par la r p.ro. o n  p c ~ t  
texancher pliis de la moiri2du cerclc FFGH , & durcfiJu 
plus de la moitik rant de fois qu'il demeurera en fin m e  qui- 
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t i t i  plus petite que  K : Soi t  donc  dans iceluy cercle EFGR 
dcicrit le q u u r é  EFGH,qui  eit plus grandquc la rnoitii du  
t~ rc l c~ (d ' au t a i i t  que l e  qiiarce de  EG,qui elt Con double, eR 
pins giand que Ic cercle.3 Si les l uac re  (iQions du cercle fout 
plus petite que  K,nous auons cc q ~ ~ ~ i i o u s  dcrnaiidoi~s:Siuon 
foir  couppi l 'arc EPcn  dcux eçalemcut au , &les  
mais ruires arcs hrnblableincnt Cs poin&s ~!,OM: L, O; dr 
foiet  tirees Ics lignesEL,LF,FM,MG,GN,NH,HO,&OE,$ 
fin d ' a u o i r l ' o ~ o g o n c  ELFMGNHO , iofcrit dans le cerclr i  
Il cit  ruident que dans les quarrcieAi6s egales,il y au:a qua- 
t r e  ti iangles c a u x ,  & que chacun comrnc ELF . rit plus de 
I r  moitic dc faBeRion : ( car le triangle Ifoiccle FLE rR la 
moicir du r caang lc  FP dc rnefinc hautcur & fur  merme bzle 
FE,par 13 4r.p.r.lequel zefhngle  efiplus grand qne la kitioo 
FLE.J Soicnrrnainccpant l m  hu iR  pcritcs figuresrdbntes 
plus petkcs que la figure K , q m  li cclan'cfioir, ilfaudroit 
toiifiours couppcr les arcs dcrnicrs , 81 toufiours iiifcrirc des 
polvgones , delquels ledcrnier auroit dcux fois autaiir dc 
co l t r z  iic Ion  precedcnt , & Codtrairç toufiours plus dcla 
moiriC%e cl;aci!ne r e ( t i o i ~  f$auoii {on triaii31c Ifoiieie:ll rR 
cerrain qu-a la  fin les dernieres CeRions feront p h  pctirer 
ciire la fi;ure K. Mais pour abregcr Coienr les dcuaiir diCies 
h ' u i 3  fe8ioiis reitantes plus peritcr quela  figure K: Il cfieoi- 
dent que I 'o&ogoncELFMGTu'HO ~ ~ r a  plus grandquela fi: 
g u r c  1, puis qiic Ics deux 1 & K font cgales au cercfc EFGH. 
Soit Farcilicinriit i nk r i t  yii o t t ogn i i  cfcrr,blable,au ccrcleA 
HCD,cc ul eit f~ci1e:car il n'y à q u  à coupper en deux egale- 
mcnc Irs ? cux d a n y  cercles AEiC,ADC,eu B2D;puis IKSCIJ- 
confcra~icrs AR,RC,CD ADauflieq deux egalemcnt rn R,S, 
T,V;&ayaiit tire les lignes d ro i aes  AR,RR,BS,SC,CT,?'D, 
Il V & VA; il ef i  euidcnc que la figurc infcripre fera séhlable 
a la figure oRogoi ic  defcritc au cerck  EFCH.Mainreuh par 
l a  r p.] t.l'o&ogone A A B S C T D V  fera a l 'oRo oneELFMG B NIIU, cornmi  le qiiarrl. dc Ac:clt  au q u a n é  e EG: rnaisco- 
m e  l e  quarré d e  AC e f i m  qnarri: de  EG , ainfilc cercle ABC 
D cil a la figure [:&par la rr. p. 5 .  corne le poligone ARHSC 
TU \'fera a u  pohçonc  E L F M G N H O ,  aiiifiic ccrclc ARCQ 
k a  a !a 6çii ie 1. hfais le poligonc ARBSCTUV efimoin. 
d:c qiie le cercle ABCD; D o n c  par l a r 4 . P 5 . 1 e p o $ g o n e ~ ~  
1 ZICGrJi-IO fcrraufi m o i n d ~ c  qiieiafigure 1 : Mais d a  aüfi 
cil; iicon4nfirl plus <rand. C e  q u i  eftabiurdc. D ~ i i c  l~fi5ii- 
ICI  n efipas plüs petite qiic le cercle EEGH. 

0 ; i  prouucra aufii qu'ci1c rie pa i r  ofire llli~. g~$iide.  AU- 
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tkmcnt s'il eft pof ib le  ; puis que-c6mmc le uarrt: de  A c  a u  
quar~E dc EG , ainfi l e  cerclc A B  CU a l a  7 igure 1 : auffi en 
changeant  la f i p c  1 k a  a u c c r c l q A ~ C D  , comme le quar- 
ii: de EG au quacri de AC :mais foit iinaZin2 que comme 1 
&au ctrcle ABCD, ainfile cercle EFGH [oit i quelqueau- 
uc filurc,cornrne K:& par ta 14.p.l.cdme la fi3ure 1 efi plus 
grandc que le cercle EFGH, amfi le cercle A BCD 1Era plus 
grandquelafigure K :  & p a r l a  I I .  p. 5. le c e r d e  ABCD fera d 
la figtii-e K,romme Ic quart6 dc AC' cfi au quarrk de E G  : ce  
qui conrrcuienr à la premierc partie de  Ta deiiionfiration , CQ 

Jaquelie nous suons  rnonftr; qiic I'rn des cercles eftanr: à viie 
figure, en la raifon des quarrez des diaritetrcs, qu'icelle fip- 
re nepouuoit efire plusperire que  l'autre c c r c k  : partahc fa 
figurc 1 iic pouiioit cRrc pliis S r a ~ i &  que Ieccrcle EFGH:ny 
pliis petite, comme en la premicre partic : elle cltoit donc  e -  
gale a iceluy : ce qu'il falloir prouiier. 

THEOR. 3. PROP. III. 

Toute pyramide v n n t  bafe triangulaire, 
peut eff re diuiiee en deux pyramides egnles, 
kmblables entr'elles, & à  la totale ; & en deux 
prifmes egaux,& plus grands que la moitié de 
la pyramide totale. 

Soit Ia pyramide AB~D,aYant . labaCe triangulaire ABD,& 
le fommet au poinR C : ' Ie dis qu'de  peur 'cfire diuifee e n  
deiiw pyramides rgales,femblabIrs enrr'ellcs,& i la rotalc : & 
QI deux prifmes epaux , plus % r a d s  v e l a  aoitis de lapyraq 
-de - .. douce. . ., 
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W ' i l i i e  foit  ainG. Soient couppez e n  

dcux e3aIement,tous les coftcz des plas A 
d'icellepyramide,îg~uo r I s trois de  la 
bafc ABUaux  poipRs E ,  F, G , 5( Ics 
crois hyporhenufes AC, BC, DC aux 
trois poin&s H, 1, K ,  & foient mcnees 
lesli<:nesFE,FG,HI,IK,KH,HG,HE, 
FI. Premiurernent la b a k  A H D  elt  di- F 
uifee en trois figures ;au quadrangle REGF ; & lesdeux tria. 
g l e D G F , &  EAG, leCquels [ont fcmblable~ entr'cur , &au 
t o u t  ARC, puis queles coitez d'iceIuy font coupycz propor- 
tionnellcmcnr , & par la z.p 6 la ligne E G  cft paralleiea BD, 
3( FE a AD. Partant eltant l'angle A commun aux dciixtrii- 
gles BAD,&EAG,l'angle extelieur GEA fe a cgdi a l'oppolé 
~n re r i eu r  UBA,psr la I ~ . ~ . I .  E t  par la 4r.p i Ir trnifiermeft~a 
eyal au t ro i f i ehc ,& par la q p.6 & 1. d.6.  les deux triangles B 
AD & EAG Ccront femblables. Par le ~ m l m c  d![coours le tri:. 
g l e  FGD,ferafcrnblable au trianqle BAD,& par la zi.p.6.les 
dciix:riangles EAG FGD, ferolit rernblables entr'ciix, & e- 
gaux,d'autanc que leurs coite2 Cont ~ ~ a u x . ~ n t  au q ~ a d G -  
g le  B E G ï  il ciDei1 dciit par la 4r .p r qu ' i l  cit double du triai- 
g!cFGD.(car  il efi Grr bafe eqalc,& eiirre niermes parallelts) 
I l  e i t au f i  m-i fc i ' teque  trlutr In pyrain d AUCD,cfi djuikc 
aux deux pyramides A E G H  & H I K C  eyalri  & feniblables; & 
eux deux Pr fi s,l'vn EHGFIB,diiqucl la base cfi le qi~zdr5.- 
gle BEGF, 1 a itre H I K F D G ,  duqur l  la hart. efi le.triaii<r:eP 
G D  : & pouraurant q~i ' i ls  h n r  de  merne  iauceiir, î ~ a u o i r  dc 
l a  hauteur d u  pr,  i fi H,ou  du  PO r?tt r( , &yue la  bafequa. 
drangulaiie e 2 d o u  l cdc  la t r imgi la i re .  iis !rront esaux par  
la40 p.11. 

Or que lcs pvramides A EHS, & HICI: foient fembla.. 
bles,nn le prouue e i c z i t c  f o r t e  d aura i r  ~ I I C  les coftez .-C, 
DC du trian.. e ACZ) on t  efi c >ii;>pez rii ileiix îgalçmciit, 
p a c h  z.p.6 HY,AD,ront paia Ir 5, 1 aii~leexterieur CH 
K c l  en,alà Con oppof-é rtericur H A G  2 9  y I Et AHG 
i H C R .  & p a l  la 1.p. I le troifiefnt. &la  -: al a u  rroiiiîfme; 
&par tant  par 11 4.p.6.L.e~ rrlaql s eqii anTl s LHI: SrH.4G 
f e ro i~ t  Cemblablrs entr'eux, & a u 1  'îiil.le ACD, p3r la11 p.6. 
11s f t ront  auffi q a u x  enrr euu ,  efians Ics Iiniies CH 8. HA 
eyaf 5 .  Par l u î  m e h i e s  iaiGm\ les ttiani:'es ICH ,& EHA 
feronr ceal s 8: feinblables entr9e ix , & au triang r ACi;.  ri 
l e  trianqle IKH Cc p io  iuera facilemen cqirian~lr,& fcnibla- 
ble au triangleABD,par k io.p.rr. (ayans leurs col~çzpaiai- 
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lels fe touchans en diuers plans ) partant auf i  femblabIes au 
triangle GAE, & egal a iccii?y p a r i a  tr .p .6 .  Car HIC e f i c p l  
iGD,& G D  à G A :  & par la ro.p.rr.KC1 & B C D  feront lem 
blables a GHE,& KG1 eual aiceluy : & p a r  la def.des Colides 
femblablcç & egaux, i ce iEs  trois pyramides ABCD,AEWG, 
HICK,  fait tes d c  plans Cembiables, feront  femblables; 4 
les dcux petitcs fcroiic cgalcs,fa~&cs de plans egaux 

w c l e d e u x  p r i i hes  EHGFIB , & HIKFDG foie i i~  e n -  
femble plus d e  l a  moitlC d'icelle pyramide totale ABCI), il 
appert aiilfi : iceux dcux p r i b e s  effaiis q a u s ,  l'un d ' iceui 
EHGFIB ,ayant bafe qqi~adran~ulaire BEGF double du tria- 
ole FGU , b a k  de la pyramide AGI i E  , & de  meririe 
kaureur ' qu'icelle , o n  en peur retrailcher vile pyramide 
egak a icelle pyramidc EAGH : partant icc!uy prir- 
me e f i  plus grand que la p y a m i d e ,  l c  tour que la partie : Ee 
par conîequent l e s d r u x p r i h e s  eniernble, ferfit plus grands 
qucles deux pyramides A E H G , H 1 C K enirnlb!e. Mais 
Leur prifmes, k pyramides font cnfEmbIc la pyramide toca- 
le ABCD : donc iceux priCmes citails plus p n d s  qu'icelles 
deux pyramides ; feront a u f i  plus grands que  la moiri2 $5- 
rcllepyramidetotale A S  CD : ce qu' i l  falloir proiiuer. 

S'il y a deux pyramides de mcfînc hauteur 
aynns bafe triangulaire, & chacune d iccllcs 
eft diuifee en deux autres pyramides fembla- 
bles entr'elles , à la toute; & en deux priL 
mes egaux ; ~r les pyramides de la diuiii6 font 
roufiours fubdiiiikes de m e h e  facon ! ccrn- 
me la bafe de l'vne des pyramides k r a  à la ba- 
fe dekautre, âinfi a u f i  tous les prifines enfem- 
ble tant de la diuifion que iiibdiuiiion d'icelle 
pyramide. lemnt à to~zs les psifines enkmble 
del awrre pyramid e. 
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Soient furlcs b a c ~ s  triangulaires ABC, EIG,  fcs pyrahi: 

desABCU,EFGHdc meSrne haureur,dclquelles chacune {oit 
dia2:Cee comme e n  la prcccdeute pcopolirion çn dccr pyrami- 

des cgalcs cntr'elles & Crmhlatles à 12 toute,  Cyuoir elt  en 
AILM, MNOD ; EPKS, STVH ; & e n  deux prifnies e p t  
I B K L M N ,  C K L M N O  ; PFQRST, G C R S T V :  Et demer- 
m e  f;lcon raient entendues chacunes des p7ramides AILh.1, 
MNOD,EPKS,STVH efire diuikcs; &en continuant tour- 
ioiirç d e n i c h e  façon. fe dis que  comme IabaCe ARCef ià! r  
bafc EFG, ainfî cous les prifmes f a l a s  ru13 pyramide A W D  
a tous Ics prifmes fai&ks cnla  pyramide EFGH. 

Car  pilis que  comme BC a CX, airifi FG a CQ, pourcé 
que l'vrie Sr I'?utrcIignr efi d i u i k  e n  d e u t  ~ ~ a l c t n r i i ' ~ ,  S( les 
rriaiigles ARC LKC foiic femblables ar CerntlaSlemit poîez: 
I t em Ics criangles EFG Rw, par le coro1.de l a  +.p.6.pareil. 
lemic  par la Z L P  comme le triatiglc ABC +u triangle LkC, 
ait16 le rriangle E 1 G au tïianglc RQG : & en yermutat corn. 
me ABC a EFG, ainfi LKC à RQG.k!ais cGme LKC a RQG 
ainfi e k l e p r i h c  CULMN O a u  prifme G(iRSTV, comme 
nous  dernonitrer5s iiiconcincnt : & partant aiiifi a u f i  lepif. 
m e  IBKLMN CO au p r i h c  PF-ST, pilis que cetx-cy foiir 
esaux à ceux là : Et c6me vil  feu1 prifmc, îgauojr IRICLMN 
c!k ssn k u l p r i h e  PFQRST. aiiifi font l t s  dcux prirmes en- 
fcrnble 1 BKLMN , CKLMNO, aux dcux p r i h c s  eiifemble 
PFQRST, G Q K S T V  par f a i t . p .~ .Do i l cau f i  comme I a b d e  
ABC a la bafc ETC, aiilfi Ics deux piifmes cnla pyramideAB 
C D  îeronr aux deux prifines cil la pyiamide E F G H .  Nous 
dcmonltrrrons en la r n c h e ~ a i i i ~ r c ,  Acdx prrSmes és pyra- 
midcs A I L M ,  MNOD,  faiRes en 11 pyramide ARCD, t k r c  
aux deux prihncs bs pyramides EPRS , STVH, &&es en la 
pyramide E F G H  , cnmrne lunt lesbafcs AIL, M N O  dr ces 
pyramides & aux bares EPP, STY de ces. pyramides-cy : 8. 

ariiT, 
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riiiG cantinucllemcnt,rant que lameIrne diuifion fLafaiAe. 
h a i s  comme ces baîes !a Coiit a celles-cf, a i f i  la bare LKZ,  
quieh cgaie & fcinblallc cc1l.e~-là, eft à la bafc RQG, q u i  
eDcSaIe & Cernblablc a cellescy, c'elt à dire aiiifi la haiè A B C  
e f i i  la b3Ce EFG. D o n c a u f i  comme la bafe A B C  efi a la ba- 
fc EFG, ainfi i e s p r i k e s  de quelco~iquepyrarnide h i &  en 
lapyramide ABCD,feront aux priîmes de quelcUnqu?pyra- 
mide faiQc en la EFCH : Sr partaut a ~ i f i  comme 
iesprifmes de la pyramide A B C D  f t r cn t  aux prifmes de la 
yrarnidr. ~ F G H ,  ainfi Gront  les priimcs itant dc la pyr3ini- 

Pr U L M ,  aux p r i h î r  de la  pyramide EPRl,que les pr imes  
dc lapyrdniide M N 0  U,aux prifmcs dela  pyramide STVH: 
& ainfi co~~t inur l lernenr .  Parquoy pius que pat la rr.p.f.com- 
mcles deux prifmes de la pyramide AECD font  aux deux 
piilines de la pyramide Ê F G H ,  ain4 tous le9 prifmes cftans 
rs  pyramides ABCD,  AILM,  MNOD. &c. ciifembk, font a 
cou;lcs prifrncs citans 6s pyramides EFGH, EPRS , S T V H  
&c. eidembk, fi celles-cy fon t  ezales en  multitude a celles- 
1i; coinmc la baCc ABC ef ia  I a b J c  EEG,  ainfi 
fcron?tous les p r i h e s  citans en la pyramide ABCD, a mus 
i ~ j  pifines eii la pyramide EFGH: ce qu'ilfalloit prouuer. 

O r  q u e  comme LKC e,fl à R g G  , ain$le prfme C K L M N T ) / ~ &  
r z p r  \me GLXRSSV. nom le Idemon,@rerons ai$. Soient imaginees 
tomber drslonnnets D, H, des li2nes perpendkdaires /ur les 6aJer 
MC, EFG, lejquelics/~r~t 18s hauteurs exales der pyramides ABCD 
EFGH. Dnnc puin qidc les  plans paraüels ABC,  M N O  coxppêrpro- 
;om'annclcmenrpar la r.;l.p,rr. deux lignes droir.tes, jfrruoirDC 
h~erpendrculatre tombant d e  D ; DC r/lrouppee endeux egale- 
mentin O : pareillernrwt lape~pcndiculair~ rombintde ~ , / e r ~ c o u -  
p ( r  rndertx egalement dupoinff auqurl elle rencontre leplaniMN0. 
Parla m+n~,e rn$n In perpendiculaire tombant d e  H , /Èra coqpre 

drrpvijZnrs, pront aufiegialcr : 
Ggl_KSTV cJZans degnles ha!~teurs,/cront entr'eux,cornrne les baJcs 
!K C, R %G ,par Irr ch+ gwnow nnons drmo@rtes Jwr la 34- 
i O). X, 

Una 
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Les pyramides de mcfme hauteur ayans b a h  
triangulaires, Cont l'vne i l'autre comme leurs 
Mes ,  

Soicnt  Ics 
de merme hauteur ABC3 
D, EFG H , ddqucllas 
les baCes!l'onr Ics rri5glcs 
ABC, EFG.  IC d i s q u c i a  T 1 - v  
pyramidecRi lapyrami-  O \ 
d c ,  commcla  bace dt a 
l a  bafc. 

Autrement,  foit  ima- 
giné comme en  la z.p.12. 

ue commc la bafe A 6 C a  la bafcEFG, ainfila pyramidedB 
%D i q .~ r lquc lo l idc ,  rarnrnc X: ic dis quliccluy h l idcXd)  
S C P I  i la pyramidc HFGH,aurrementii  fera plus petit ou plus 
p n d :  & foit en premier licu p l u s p c t i ~  commc dc la qnanti- 
ce d u  folidc Y. Ainfi nous  imaginons que  lcs dcux foIides X& 
Y ,  foient cgaux a la pyramide qI.'GH. AUainrcnant par 1ij.p. 
xz. a n  peut diuifcr vne  pyramidecn dcux pyramides cgalc& 
cn dcux prifmcs cgaux , lefquels feront plus grands qiic la 
moir i& dela pyramidc torafc : Qe fi d c  la pyramideEFGH, 
a n  rctranchc plus d c  la rnoitik,fqauolr les deux prifrnes PFQ, 
RST, GQRST V, & de chacune pyramide rcfiante EPRS,ST 
VH, encorcs plus d e  la moitié, fçauoir deux prifmcs,cn con- 
t inuant touiiours iuîques a cc  uc routes les pyramides rc- 9, Itantcs rpres Ic dcrnicr rctranc crncnt , foicnt toutcsenkm- 
ble m a n i f c h n e n t  plus pcrires quc  le folidc I : c e  qui pcurar- 
r iucr par la 1.p. ~o .Ain i i  tous Ics prifmes ciifcmble retranchez 
&la pyramide EFGH, Ccront plus gr îds  uclc  iolideX,pui~ 
que  Ic reRe cfi pliis petit que  le folide Y. 1 arciilemcnt foient 
rerranchez aurat dc  fois dcu t  prifmcs d e  la pyramidc ABCD, 
comme o n  en a retranché dc la pyramidc EFGH: il eft cuidéc 
pax cc qui  a eitk dernoiiftrC. à la prcccdcnte ropofition, que 
commc is. b r k  ABC CU à la bak  EFG , ain% tour les piifmrs 
rçtr~schez dc l p y r m d c  ABCD fcronc à tous les priuncs 
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tcttanehcz dc~a.pvranide~~~~-I: Mais nous au& POE que 
commela ba(e ARC e l t a l a  b d c  EFG, aiiifi Ia'pyrarnide At iC  
D cIt aq folidç X .  Er: parckit par la I I .  p. 1. tous les prifines 
rerraiicliez d e  la ~BCLI f r ro i i c  a tous  Ics p r i h e s  re- 
tranchez dc l a  pyramide E F G H  , coriimc lapyrairiide A B  CD 
cft au fdlidc X. O r  tous les prifmes recraiichez d c  la pyran~i-  
de ABCD fonr plus pecirs quliccllc pyramide: E t  partant pai. 

p . p  tous les prifmes rerrarichez de  la pysarnidcEFGH, 
ho i i c  PILIS pctits (jilele Colide X , & nous  les aiiiens rancoli: 

rouuez c a r e  plus grands e ~ i - ~ o G i i t  le folide Xplus petit que & E B ~ M  : partanr itcllc hyiiorhrfc a dl& fau&r, 
qninouS a c v n d ~ i t  a a1ihrdirS:Er Ic Iblid:X n'cfioit plus pc- 
ti: q u e  la pyramide EFGH. 

Soir donc plus <rand, s'il c d  p8Gble  9 puiS que comme15 
b a k  A B C  a1a bacc EFG,àinh la pyramide ABCD au folide X; 
eii changeantla baCe EFG,Ccra à la baCe ABC, commclc  Poli- 
di.X efi a la p1'r;lmide ABCD. Parcillement comme le Colid? 
X à Iapyramide ABCD [oit p o f i  la E F G H  efirc a 
qiielquearitre SoliAc, commeY : Ec.pat la 14. p. S. d.autanr 
qne lc Coiide X cfi y oli. pliis grand que  la pyraniide Et'GFi, 
ai:f%la pyramide ABCD ferapliis grande que le  Solide Y : & 
par la I r .  p. y .  -CO rnme la bafc EFC efi a ta bafc ABC, ainfi l a  
pyra~nidr EFGH à vn folidc plus prt i t  quc I'adtrcpyramicici 
niais rioiis auonç d e m o n h é  quc ccla efiaiit,il s'enîuir vnc ab- 
lurdité,icauoir q q c  les prifnies retraiichez d'viic pyramide,c- 
fioient plus grqnd ue lapyramide de laquelle ils Coilrretran 
thez : Partant Ir Co ? ide Xne peut cfirc pIus g a n d  que la pyra- 
h i l e E ~ Q H , n ~  auif> plus ~ e t i t  : i l fcra 'donce  ai. Par uoy 
puis qu'il a e l t i  poli: que cornmc la bai; ABC e ala bi f? c EP 
C,ainfila pyramide ABCD el tau  rolide Xi & quc  par la 7.B- 
!:la pyramide ABCD elt au folide X, comme a la E 
FGH egale a iccliiy folide X; pa rd l c rncn t  tomme la hafc AB 
C kra  a IabaCe EFG , aiiifilapyramidc A B C 9  fçraaIspfra- 
mide EFG H:ce qu'il h lo i t  demonRrér. 

IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



54s b O V Z I E S T , I É  
hard , /ohnt t;rsn der lignes droiRer : conrnelabqêjéva ;la 64) 

ai$lapyramiclejèra à la pyramide n'agweres con+kueo : ma; el la  
t j tor t  pareillament ainfi à toute la pyramide. Donc par Ir 9. p. f .  la 
pyramide con/htwe /ers egah toute lfipyramide, h p a r t ~ e  ns roG! 
t e  qui e p  ab/urde. ! 

De iecy~e/ulte q u e   le^ pyramides de merme hauttu* ron,l?itucsl 
f ~ r  rneJnes,o~ egdes bajrs rriangcllaires ,fint cgales entr'elles : prru 
qu'elles font en nefme ra+n que leurs bales , le/qutlle~/ont p o j e s  e- 
gales , ocr wacjéuie & m+e. 

Item il s'enfiit au contraireqde Irr pyrdmidcs trianplaires con. 
piruet.v(urvneme/me ou cgales bafis ,font de me/me hauteur. EP 
que les pyrarnrdes egales,& ayans mrjme hauteur,ont les b,+s ga- 
les,/iellcr ne (ontvne m /me : le/qnelles deux chofis nom demon- 
firer~ns par lapremierepartie ducorol.  par l e  rnefme argument dont 
nom auons usé en dcmonjtrant la conuerre des 3 0  0 ~ I . P . I I . J ;  tmi 

fur la hauterrr,que/irr la bah couppee e(i confiitnoc vnr dutrcpjra? 
midc &s. 

' T H E O R .  

Les pyramides de mefnle bnutcur ayans 
bafes poligones , font l 'me  à kautre carnine 
leurs bafes. 

Soitldpyramidc ABC 
DEF de meCrne haurcur 
v e l a  pyramide G H I K  
LM, ddqwHes ICL b a h  
ABCDE & G H I K L  sot 
poligones : I e  dis que 
comme la baCe e f ia la  
baCe, aiilfi la p g r a m i d ~  
cfi a la pyramide. 

Car les Dafesefianr rcdiiitcs en triangles ABC,ACD,ADEi 
GHI,GIK,GKL: Coitimagint fur chacun d'iceux vuepyra- 
m~dc de m e h e  hauteur qiie la totale. Donc puis quc p;rr laI. 
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p.~z .commelabaîe  AEC CR a la bafe ACD , a h 6  la p ~ r m i d c  
ARCF eR a la  pyramide ACDF; eii compofant commc la b a k  
ABCD Peraa In bafe ACD,aiiifi la pyramide A B C D F k r a  a la 
pyramide ACDF:  Mais derechef,par lac  p.12. comme !a bas 
fe ACD eit a la baCcADE,aiiifi la pyramide i C D F e f i  à la py- 
ramide ADEF: P o n c  en raifon 'ega1e;commela bafe ABCD 
r f i  a 13 bafe ADE , aiilfi la pyramide ABCDE' c f i  a la pyraini- 
de ADEF: & plitant en  compofant cornnie la bafe ABCPE 
e f i a l a  bafe ALIE, ainfi 11 pyramidc'AECDEF efi a lapyrami. 
de ADEF. Par fim&ablc argiiinrric Iera dcrnonhi .  que com- 
mela bafe G H I K L  eft à la b a f ~  GKL, ainfi la pyramide GHI 
KLM elt a la pyrdmide G K L M  j & en chançcatit comme la 
bafc GKL c1~alabaCc G H I K L ,  aiilfi la pyramide G K L M  e k  
ckàlatyrarnide GH t KLM. Dercclief puis que par la  1 .p .1~  
tomme la bare ADE efi a la bare GKL,aiiifi la pgramideADE 
Fefiàlapyramide GXLM; les 4. bares ABCDE,ADE,GKL, 
GHTRL, feroiic 6s mcfmeî rairons que les 4. pyramides AB 
CDEF, ADEF,GI<LM,GHIKLM: I1arquoy e n  raicon egalo 
comme la baCe ABCDE rfi a la bafe G H I K L , a i d l a  pyrarni- 
de ABCDEP efi à la pyramide GHIKLM : C e  qu5l falloic 
puuer .  

S C H O L I E .  

Encore que filon plrsfieurs Intevpeter, ilfiitparle'en l.z demon- 
I)!r*tion de cepe prop. Jedemcnt des pyramides de mejme harcterdr, 
dqfquelles les b a / h  polygones ont les r o j h ~ c g m x  en nomhre : toutes - 
f o M  nom demonjSrerom au-file mefme dei pyr~midci dem+ hfir/. 
tour, 16 b.a/c de L'me deJqrrclles contiët 
plta decoj?ez que ln bafe de I'autre.Car 
/oient premicrcment deux pyramides 
de mqme hatlteur ABCDEF, GHIP,  
la baie de L'wze de/qu6llesjàit polygone 
hamir ePprn:agone, &de l'autre tri - 
aiiprrlairc. le dk qltc lapyramidc e j  d 9 
la pyramide, comme la ba/ee/t à la ba- 
{ a :  Car le pentqonc efiant rcfiwd en 
triangles, aufi la pyramide [era diu+ 
En pyramides ega'ef en nombre. E t  pource que par la ( . p .  12. comme 
lu  bafe ABC prerniere qrantité efl À la bare GHI , feconde qamatitéJ 
aiaj la pyramide ABCF j .  quantité CF 2 la py7anzide ÇHIR 4, 
pantité, Et rn 1 mqmc mclniere,comme la ba~e  RCL). 5 .  qrc~n: i -  
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$4 e l  2  ab^ FigI 1. qudlnriré, ai.i/ila pyramide ACDF 6 pas:  
2itéefià la pyramide GHIK 4 .  quantiti : par la 1s.  p.  J. comme id 
ba/e ABCDprmicre & z.  qrranrirt~enfirnble ,fira à la bafi GHJ 
ficonde qumt i i i ,  ai$ hpyrarnrde~BCUF z .  q u A n t d ,  arrecla 6 .  
fira i la pyramide GHIK 4. qunnritr. DcrcchrfPwM que comme 14 
~ . ~ / ~ A B Ç D  UJ? à ia bafi GHI, *infi lapyramrde AKDF e / ? i  lapy- 
ramidv G H I K ,  comme mm vrnons de demonf rev : & qus par 1s 
j.p.i) cornmu la bafi A D E  7 .  qnrntitc', eFh la b a j c ~ ~ l  1. quan- 
tité, ainJlapyr6mids A D E F  6 .  qtrantztc'e/t à In pyrd mide GIïiK 
4.  quantité :par la mefme +P.J .  la bafi ABCDE /ha à la ba,t G 
H I ,  comme la pyramide ABCD EF c~'Fi la pyramide G H I K  : ce q ~ i  
e jo i f  prcposi. En k mcfmo mqnicre faudvoitto~fioun pvosrdtvr'tl 
9 ".doit d'anaatagc de trimgles c , la bals d u  pobgonc. Orpuir quf 
(amme ilaeji'é dmonflré,  la bafidupolygone ABCDE epàla ba. 
f i  iriatydarre G H I ,  sinJi qt lc  la pyramids ABCDEF ej? 1s)~.  
ramide G H I K  : parailfementcn c h n g c a ,  t, comma la bajt G H I  lrrq 
à fa  6afi ABCDE, ainJ la plramide GfiIKJra à lapyrarnidrh~ 
ÇDEF. Parquoy deux prarnrdes , de~quclles L'WP à la h/i.poljgo- 
ne, 9. I'arrtre trrangulaire,lont toufîours comme leurs bafk,drqyeC- 
qucparrou l'on commence: Car encart yur la demoarffration cem. 
m e n u  aH pdygonr à/apyrarnide, commc appert par iademon,frra 
rion, t o ~ t e ~ f i ~  en c / ~ a n ~ r a n t  al e,@permisprrizd'reie commenLrminF 

t r imgle  9. à fa pyramide, comme il a e p e  dii f .  
Maintenantloientderrx p y r a d e s  de meljBc hmirar AJCDEF, 

G I i i K L ,  de/g:~elles ler bafis Jont po+- 
g a n c s , ~ ~ / o h t p ~ w  de cof icen  vnr ba- 
Je qu'en l'w.rrre . l e  dis  dcrrchef yrtc la 
p~ramide q4à kpyrarnidc. comme Z* 
Qafi r j  à lm hale. Car cjtantrrfoud 1s 
po!,goneA3CBE , ér trianCles ABC, 
ACD,RT)E r la pyiamidsfira diuifie 
en .,.urmt de pyrmidcr. ~ t p ' a r l t f i n t  
yu, comme !A  onfi t r i a ~ p ! i t i u c  ARC, prrmicrt p a n  tité, of?; la ba 
fipolïgane GffIX (cconde quaiitité, ainfila pyrnmidt ABÇF troi- 
firfme quantiir: rJt à 15 pyramide GHIKL  4. quantiti; & cbmrnd 
h b fe ACD (. c j )  à la bnfi GHIK ficonde qcr.:ntiti, ainj 
In pyramide &DF 6 .  quantiti'.rflà Li pyrsrnidc GHIKL 4. quan- 
t i t e : : a w f i p  la 14 9.r. comme la ~ ~ J c A B C D  prnnicrk quanritir- 
xec la $.Jerd 2 in ba i G H I K  Jcandr yrjantitc', aizfil.4 pyvami. 
ABCDF troqTc/me quanririauccls 6 .  firi à la pyrarnidr GH I K L  
4. ruantiti. Dertcbcf p i f  qi4e comme 1s b$e AABCD prrmirrc 
PU anririepà Iab f i  G H I K  leconde quantite: arn,Gla pyrawidedR 
CUF tirry qurntit(,e/f à IR pyramide GHIKL  +.qurr,trd : @ a+$ 
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gtec tdmme ba/e AD E quinte quantid, e,Gd la &a$ G H I K ~ L O ~ P ~  
de quantité, ainJLa pyramide A D ~ ~ / ; x i e / r n c  7uantitt!, epà la py- 
ramideGHiKL qunrte quantité : pmeiliement prn la 2 4 .  p.! .  corn- 
me la ba/eABCD E prcmiere 4wütité aucc la quinte ,jèrfi à La 6 a j i  
C H I K  ficonde quantité, a i n j  la pyramide AB CDEF tierce p a n  - 
htéauec la 6./erd à lapyvrmidc G'HIKL 4. ce qui tJtoi# 
poppré. IL faudrait tougTourr proceder en  II< m f i ~ e  maniera ma il 7 
nuort A'arriznta~e e triangles en la gare. 

Or nom conuertirons tant ceje 6 .  prop. qac celle Qtmenjltee r? 
t e  fiholie, en cepe manierr. 

Lcspyraniides de queleonqucs b a h ,  lcfquelles font en- 
<r'clles comme lcuf s baces, loiit en nicfme haureur. 

Ccqu'on dcmon,trcrr en 14 mrfmu maniers, que Lr cbofis d~c?er 
/H j'choij# do la 5 .p.da ce liprq ,or@ t$ demonJrces. 

THE O R. 7. PROP. VIL 

Tour  prifinc perit eRre diuili  en rrois pj, 
r a r n i d ~  egales,ayans bales trianplaires, 

Soir le prifiqc ABCDEF duqiid 
fcs dcux triangles oppofites ABF, D 
CEfoiir cgaux & Cemblables. Iedis  
quliceluy prirrnepcut eltrc dinifë en . 

=>* 
trois pyramides epales , ayans bafes 3 0 1  

criangulaircs. 
Car fi des trois para1Iclogrames d.iccluy orirai-, on mei- 

id tn i G j  
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n e  les trois diamctres AC,CF,FD,il efk euidciir que Ie pritma 
fcradiuilé cn trois pyramides : monftroiis qu'clics font ega. 
les. D'autaiit quela  diagonale AC,couppaiit [e par al le log.^ 
BCD. en deux egalement , l e s  triailales A B C  , ADC ion[ c -  
gaux : Pami i t l a  pyramide ABCF, ayant pour bafe Icrr ia~?~lc  
ABC cfi c d e  a lapytamide ADCF ayant pour  bafe letr~aa-  

r) le ADC, par 1ay.p. r~.  Car icelles Pyramydcs font d e r n e r i o  
f au teur ,  Cçauoir CR de la perpendicuiairc tombant du ion -  
A k t  F fur le plan ABCD. Par mcfmcraifon feroiic egalesles 

ramides ADFC,EFDC, conitituces fur l e s  bafes egales A D  
!~EFD,& loubs m e h e  hauteur, fcaooir de la pcipend~rul . ,  
menee du Commet C fur le  pian ~DEF.Maislapyramide AD 
CE e B  lamefine que la pyramide-ADTC ; puis quelviie & 
l'autre efi coiirenute des 4.plans ADC,ABF,ACF,DCF.D6c 
lcs trois pyramides ABCF,AD.CF,EFUC,ou CDEF,compa- 
faiu tout Ir p r i h ~ ~ f o n r  egalcs eurr'elies; cç qu'il faloir prou- 
uer. 
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C O R O L L A I R E  II.  

T HEOR. 8. PRQP.  VIII. 

Pyramides h n b l ~ b l c s  ayaps b d ~ s  rriangu- 
Iiires,font en railon tr&e de leurs cofiez ho- 
mologues. 

Soient le5 dcuxpy- . 
iamidcs Cemblables A 
BCD & E F G H  , a y h  
bares triano;ulaucs A 
hC S. EFG k i c  dis 
qii'ellcs o n t  en raiion 
triplet 6 e s  coite2 de  v 
mclXic raifun AC & * 
EG. 

Qu'aigri ne foif. Soicm achcuez les paraIIclipipedes AK & 
PO. D'autant que les pyramides fon t  fcrnblables , les trois 
cofiez AD,AB, hC,fcront proportioiinaux aux rlois coficz 
~~-I,EF,EG,& l'angle Solide A cgal il'anglt: CoIide E, par l a  
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d e K  des folides femhlabIes : & p a r  ln meimc demonltrntio~ 

ni a c f i é  faiQe a hz7.p . r r . lcs  dcux folidcs AK & EOCcroi~r 
&nb!&ler , ayms le s  rioir  coRez AB,AD,AC, proportion- 
maux aux trois c o f i ~ z  EF,EH,EG; & Ics oppofez ferontaufi 
proporrionaux;&par confcquent les fis plails proportionaux 
mx fixp1ans:Mais Ics Y,. folidcs A K &  ~ 0 , e f i a n s  îcmblabIes, 
2s feront en r a i fon tc i~ l ee  da leurscoltez h o m o l o ~ c s  AC,& 
k ~ , ~ a r  fa rpp.*r E t  c6mc le folidc AK cfk au COI& E0,ainfi 
fapyramide ABCD c l t i l n  EFGH : (car chacuiia 

yrtmide ef t la  Gxiermc partie de Con folidc, d'autant pue par el,. , . I I .  cfucun Iolidc pcur c f i r cd iu i I  cn deux pri mes t- 
$ a u x ,  &chaw.un priGne cii trois pyramides egales parla 7.p. 
12.1 & partant la r1.p f .  Ics pyramidcs font auffi cn raiion tri. 
p lee  des coficz demcfmc  raifon AC, & EG. Ce qu'il falioij 
pcouue t  

C O R O L L J I B E ,  
\ 

b c  cacy r p  m rnijCfie, qu'aufitcspyramides/embl~bl~~, &[qutlk, 
b 6 ~ / e r  o n t p h  dr troir topez ;/ontcn r.ùfon tripleedelr~rr cnj?e+ 
botnolopcr. 

Soient Icl p ~ a m i d c s  fsmblablcr &CDE F,GIIIKLM, ayanr Bo 
fa recMign~fimb1aQlci  de pirrjcurs c o p c  l e  dis qu'icilles pyrami- 
rlrrjàut en railon triplcedrs cojfez hcrnolopes AB, GH. Çsrfidq 
angles A 6 G . on tira aux an- 
~ I c s  oppofè~ lcs hgnrr dr~iQer AC, 
AD: GI.GK:~.wIA ro p.6.lrs6a- 
J s f è m b 1 ~ ! c r ~ e r o n t  diuifier en no- 
Lrc cgal de tr ianglc~ fim&lablcs, 
j f ~ u a i r  LP que les triannles A ~ C ,  && L 

ACD, ~ ~ ~ , f i r o n t f e r n b I d l u  aux A C G  
trianghs G H I ,  GIK,  GKL. Donc 
trrk quc l c ~ p y r a r n i d r ~ f i ~ / e m b l a -  3 

\, y 
c 21 

Lies .- lrs niangler AFB,GMH,font 
/cmb[abler,& l'angle FAB egal; I'angtr M CH; & comme FAjrh  

~ B , a i n / î M G / e r r  ri GH : mais comme AB i AC, a i n f i G ~ à  GI, 
A tau!# de la pmilitudc des trianfles ABC,  G H I  :donc en rri/an e- 
gs!r, comme FA fira àAC,ainfi MGJra  à G1.DererhrffukTue 
comme AC cf? i C B, ainJ GI CJ à IH : à cardfe dc hj%niiitrdc aa 
kana le s  ABC.GHI: &commeGB i CF, ainjÎI~àIM,puis  qua 
d W.U- de la/imilitndc der pyramides. l e s  triangles BCF, HIM,Jmt 
fmb!abler : rrujliprcr riigon c&r, coramc dCf ira  à CF, ainjGI 
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Jnrfi a I M  : 6 parlantpub l u s  comme F A  a AC, sin$ M G a GZ; 

comme A C  a CF, air$ GI a I M  : p ~ r d t m e n t  en raqon egnlt, 
comme FA ferfi aFC,  p z n $ ~ G  a M I .  P~rqut,yparla f .p.6.  h t r i -  
pngles ~FC,GMl,/erontequiangles,  &partant /émbl&lcs. Ma* 
les t r i nngh  AFB,liFC,AHCjont au$ {rmlilab a w  trianglps G M H  
HM1,GHI.  Doncparla 8.d.rr.~erpyr6midesABCF,CHIM,~ont 
Jembla Mer. Par m$me ?ni fin fèront Jcmblaller Les pyramides AC 
DF,GIKM : IremADEF,G KLM.Parquoyparla 8 . p  IL. lrtr pyra- 
~ ~ ~ ~ ~ A B c F , A C D F . A D E F , ~ % ~ ~ ~ ~  aux  pyramides GHI M,CI#hd 
GKLM,chd~une A hficane,  cn rai,Gn triplre $es c o p e ~  homologues 
AB,C D,DE,; GH,I K,KL,rhacrrnatfifien.~err $on6 qu',àcaufe de 
)ajîmili;ude de$ 6afes ABCDE,GHlKL, i lyav i ,c f iu lc  & m f i c  
raiJon da AB,CD,D E 2 GH,I K,KL: arijTleipyramider ABCF,AC 
DF, ADEF ,mront  auxpyrawides G H I M ,  G I K M ,  GsLM,vnr  
fiuk 0 mefmeraifon.c'e~À/jauoir triplre. Etpar la I z.p.~.commc 
wefiulepyrainide ABCF e j )  a une fwlcpyrramide G H I M  .Rin/i 
toutes le~p~rpmEdtr,/jauoir e/t la pyramide ABCD EE, t,@ a toutes 
~sspyramides,jjauoir ep a la torraie GHI KL M. Parquo? p h  que 
par la 8.p.1 ~ . lap jwmidedBEF r j t  i la pyramide G H I M  en rasfin 
(ripieades roji~~bomologues AB,GH ; au$ la pyramide ABCDEF 

à la pyram.de G H I K L M  en la rilzjoy tritlce des m$mcs c o P ~ 2  
uornolopes AB, G H .  Ce qui ejozt  proposd. ' 
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T H E O R .  P R O P .  In*. 

Des pyramides egales,ayar,s bafes t r i a q u :  
iaires; leurs hauteurs rom reciproques aux ba? 
Ces : Et les pyramides ayans baies cïinngulai- 
rres reciproques i leiiïs bauteurs,îont cgalcs. 

Soient les deux pyrarnidcs e ales ARCD,& E F G H , ~ ~ ~ ~ '  
bares triangulaires : ie dis que 7 cs b a h  d ' i c d e s  font reci' 
proqiies a leurs hauteursJc'eft id i i e  que:cijme fabafe  ABC^^ 
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E t E M E N T .  f' 
bikEFG,ainGla hauteur du point H i l 3  hautcur d u  pGiirD: 

Qui_ilne [oit @inTi. Soient achcucz les parallclipipcdcsAK, 
EO, & c o m m e  en  la prccedcnre , il k a  euident que chacuu 
d'iccuxparallclipipedes fera fexruple de fa pyramide. E t  les 
diux pyramides eitans cgales , iceux folidrs A K ,  E O ,  f c ron r  
cgauz: &par  la 1 4 .  p. Ir.  ils auront Ics hauteurs reciproqucs 
aux bafcs.(C3efi a dire que ccmme la 11auteiir du poinCtD hla 
hauteur du poiiiA H, ainfila bafe EN à la bale A I )  Mais c6- 
rnc E N  a AI, aiilfi fa moitié le niangle EFC,a la rnoitit. de A 
1 , f~aua i r  le triangle ABCj & parranr par la I r .  p. J. comme la 
hautcur d u  peine D a l a  haateur du poincl H, ainii le trian- 
gle E F G  au triangle ABC. 

Pour lafeconde partie : Si la hauteur du poiiifi D eTt i la 
hauteur d ~ i  poinR H,comms  le triangle EFG, efi au  criangle 
ABC: ie dis queles  pyramides ABCD, EFGH fcronr egGes. 
Car i l  c k  euidcnt commecy-dcGs  q c e  la hauteur du p o l n B  
D,Tera a la hautcur du  poiiitt H,cornrnr la liafc EN, a la bafe 
AI (d'autant qu'clles [ont doubles des triangles EFG& ABC) 
aiufi les parallelipipedes AK, E O ,  auront  Irs hautciirs rçci- 
proques aux bafes : & par la 3 4. p, 'r~ . i l s  feront egaux ; & par 
confequciit leurs fixiefmes parties feront auG cgalcs, r iauoir  
lespyramidcs ABCD,& E F G H  : ce qu'il faloit prouuer. 

S C H O L I E .  

Ler py ramides egades.de/- 
qudler les bafis ne font tri- 
angralaires, ont A,@ let ha- 
(ei & hlictteurr reciproques: 
&les plramides dejqtteller 
l e s  6aJes nojonttriangwlai- g 
YES, t 9  ont leurs bs f e~  r e ~ i  - 
proque* à lel~rs hdrrieurs, fint.egaler. kwf%tnt pvemicrarnmtdrua 
pjramider egaler, l ' m e  Jefquellcs ABCD ai t  la bafé rriangu~~irt, 
mai  I'autrc EFG H I  ne l'ait p i  Soit faiif 1s triangle K L  M egal 
à la bafi non triangdseirc EFGH ; puk fur iceh? trianglepit con- 
pruittc la pyramide KLMN, de mqme hauteur que lapyramide E P  
GHI.  Or d'autantque les pyramides EFGHI, KLMN, ont les bil- 
fis exales, rncfme hauteur ; elles feront egilles, par las cho/es de- 
mon,Rrees arcfiholie de la 6.p.r z. Maisla pyramide E F G H I  a ej?O 
p f i e  egale a lapyramide ABCD ; donc atqp les pyramides &CD, 
~ ; L M ~ , f i r o n t  egaler ; Pfirgwoi p ~ i s  qn'eles ont ltr 69% t r ianp-  
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3rd ~ O V Z I E ' S S ~ E  
hirrs,Qar la t . ~ . i ~ . t o m t n e &  bafi ABCf ird  ri la b a j  RLIL~,OU ,i fud 
tgale EFGH, ain/;la hnyt ur dela pyrdmide n L h l N ,  c't! a dire 
l a  harrirur de lapjramide EFG H, fera a la hawreurdr la pyramidc 
&CD: Et partir des pyramides cgaler ABCD,EFGHI,les bdjer 6 
bauteurr font reciprdques . 

MaM mdiatenant d'icelles pyraviides,Ies 6afcs @ kautenrr loird 
rccipruqucs. I r  djr qu'icelles pyi.amides / o p  egalcs. Car dtmertaant 
1~4 merme con f id ron ja i c f e  cy deflcc( ; puir que Irr bdfi AOC ej? 
pafiee/be fila ba[c E F G H , ~ ~ ~  la hauteur de lapjram~de EFGHJ 
lJ a h  hmteur de hpyrad.RECD;auf i  la ba/e ABC/ers a la ba) 
KtM@comc.la hautrurdc /apjram.,KL M N f i r a a  la haicteur dera 
pyramide ABCD.Paiquoy pal la 9.p . Ir .  lespyamidc~ A E C D ,  KL 
MiL'Jorrt cg&. Mais comme natu anons dmonj lr i  au fcholie de 
3.a 6 . p . 1 ~  . lapyamide KLMN tj? jtgale li la pyramide EFGH1:donr 
aufi la p-yamide ABCD fera egalc a l s p j r m i d e  E F G H I .  Ce f i f i  

&/toit proposé. 
Soient m~ in t enan t  

f c l  pyrmidez e g a h  

A K D E , F G H W  ayans ba.s  mwltan- b? A gulaircs.Soit fa& de 
vcchcf 1s triangle 3 

M NO , egal a la bafc 
A B C d : &  la P y m -  A 

j 
13 F '  fl 

midc M N O P de 
m q m e  hautrnr que 
l a  pyramide ABCDE. Donc pdr les cho/es dernonlfrees au {da.  
k r  de la 6.p.1 r .  la pyramide M N O P  fera cgatca la pyramide ABC. 
DE : laquelle a #Fe' pofeeegalc a la pjramide FG H 1 K L  : donc au$ 
l a  pyramide MNOP fera cgdle a la pyramide FGHIKL. Parqeay 
tomme nom avons dernonari cy dr f l~ ,a in l j  que la bafc MK9,r'tp 
r dire la bnft ABCD,/era d la bqfi FGHIIC,fiinJ la haurrur de 18 
- f j rarnide~GHI K L  fer4 a la hauteur de hpjramide MN OP,;^ 
r lire a l n  h.anteur dela piramide A B C  DE : Et partant des pira- 
midcs egaler ABCDE, EGHIKL,  les b a h  haurcurs[ont rtci- 

proyurs . 
Makfoientmaintcnmt rcciproquer les bsks  hmtcnrs d'icel- 

les piramides :on demonprcra comme dcfw ~u'elies~ont egsiu. , 
O r  t o u t c e  que notu linons demon/?& CJ defiil padt d@ ~ofiueni~ 

r~ quelconques pri fmes. CarFjes prilmcs ef i icnt  egrtux , aufi15fpi- 
hrrnidcs demcfmc hawtnrr u'iccux.ayans les mc/mes bafer ,/&ont 
ibalis, P ~ " ~ ~ b i r e r r  )r&n par i r  corol.de i s  ,.).ri.rl!eifosti<i 
tirrces parties , OH le5 dwx tirrccspartierpm lrfiholie d e  Ir meJm6 
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Tout cone efi la troiliefine partie du cylin- 
are ayant bafc egale,& de mefme hauteur. 

Soit vn cylindre & vn csnc. tau* 

dcux dernefme hauteur , & apans v- 
ne mcfme bafc, fsauoir Ie cercle ~d 
CD : Ie dis que lc cylindie ult rripld 

.du conc. 
Autrement il fcra plus rand,ou 'i .plus pctit que le  tripled'tce uy conc. 

Soit prcmiercment plusgrki s'il cft 
poGble , fçauoir de la quantité du 
folide E, c'efi à duc que fi du cylin- 
dre. avant  Dour bafc le ccrclc ABC 

D 

D c&&traAch~le folide E ; le rclte 
firatriplc du cone, ayant pour bafe 
~cmefme ccrclc ABCD. Maintcnlr 
dans le ccrclc foit infcrit le qua116 
ABCD, diuif2 en dcux t~ianglcs par fa diagonaIfe BD, &fur 
iceux crianglcs foienr ima inez citrc eflcurz deux prifmcs dm 
m c h e  hauteur quclc cy H mdre : ~t parce qucie quarri- eft 
plus de la moitic du ccrclc, il eficuidcnt qu'iceur dcux prif- 
mes feront plus de la moitié du cylindre. Qe fi les fe, cm cas  
rcItms ducylindrn, ( lcs dcux priI i~es  citansfoiiltra~cs ) font 
cncorcs plus grands que le folide E , h  les bafcs d'iceux f ez -  
mens foicntfaiAs les quatre triaiiglcs Ifofcelcs AFB , BGC, 
CHD,DIA , &lu: içcuxCoiênr fiaginez e k c  cfleutz quarra 
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160 D Q Y Z I E S ~ ~ Z E  
prifmcs Ffe mefmc hauteur que le cone  ou cylindre , dont il 
baîe e f t  le ccrclc ABCD. 11 elt cudei i t  qiiiceiix triaiiglci 
1Coîceles Cola plus de la moitié d r s  bar& dcs fcgmeiis reitars 
du  cylindre; 8. par conkquen t  qu'iceux quatre prifmes fer61 

)lus d e  lamoitit: d'iceux uacre fegmewj; Que film hujRpc- 7, Kits f q m c n s  reltaiis du  cy ~ii i lre n e  ront filria petits que le Co- 
lidr $,foi[ toufiours cil cefie faqon f o u h a i t  plus de la  noit i i  
d c  cc qui reftera,iuPqu'a ce que  par la I .p.ro.  Ics Ltgmeiisrc. 
itans'loient plus petits quc le folidc E. Et  pour abregerioiét 
iccux hui&tpcrirs Cc mens plus petits qu'iceluy folide E:I1 e!t 7 donc maiiifdtc ue a caloinne cornpofee de ces iix p r i fme~  

,e e poligoiieiiifcricau ccrcle ABCD, & de ayant pour b a r l  
mefme hautciir que le cylin.ire donni: ; fera ptirs que triple 
d'icrluy cone,par  cc q u i a  r i t& dit cy-dcffiis. Or d'autaiir que 
chacun prilmc e k  triple de  la yramide de mefine hauteur, & 
ayriirbalc cgalc,(cnrilpcut e&c diuifk rn rrois tcilrr pynmi. 
desegaies par l a  7.p.~z.)i l  s'riifuic que  tous iceux prifines fii- 
s-s la col6ne ayant pour baie le polygone infctit 3u cerclrAB 
CD,(c'cft: à dire icelle colorniie de m e h i e  hauteur que le cy- 
)indre 1) clt  triplc de touws  les Tix pyrainides faiGut laîcu- 
Ie p Y ~ a i n ~ d c ,  a y m r  le niefine poi igone pour &ce, b< de mef- 
mc  hauteur qu'icelle colcmne. 'Pircant icellc ppamidefera 
plus grande que  le cone de  ineiine l iauteur,  ayant Ic ccrcle A 
B C D  y o i ~ r b d ~  : ce  qui  e k  impof ib l c ,  n ' c h i t  la pyramide 
q u e  partie du conc. iloiic Ic cylindre~i 'ei toic pas plus grand 
que  le triple du  coiif. 

Soit doricplus peric,slil eh p o a b l e ;  r ~ a u o i r  dc IaquaiititC 
du folide E, c 'ek  a dire que fi o n  retranche le folide E du co. 
nc,que le rrfidu [oit la troii'ieCmepsrric du cy liiidx. Mainte- 
nant  du coile, ayant pour Lare l e  cerclgABCD,foit retrancii6 
pius J e  la moirit. C aupir la pyramide de mcfme Iiautcur, ay& , F pour  bafe le qcarrc  A B C D , & ~ U  rcfidu. fsauoir des quatre îrb 
mens F,G,H,I,  ioit retranché plus de la rnoitiE,fpuoir hli.' 
ramidc dc chacun feginenr , de m e h e  hautcuc qu'iceluy [cg- 
men t  , & ayant pour bare le triailgle iiXcclle en iceluy Ceç- 
ment  : Co it coutiiiuk ce retranchement iuf ues 3 ce q u e  Ics 
fc5.rneiis reltans foiriit plus petits que  le Coli 2 e E: ce qui doit 
a r p e . r  par la r.p.10. Soieut donc pour ab rewr  iceux liuic? 
petits fcgrnciis plus petits que l e  folide E : i l c#do ,c  e i d m  
q u e  la pyramide d e  merme hauteur que le coiic, ayant iceliig 
o t t o g o n e  pour bafc,cfip!us r X q  le tiers du cylindre doni, T d'aiiraiit qii.elie elt plus graiic e que le cone ,  arres que d'ice- 
Iiiy on ;i retranchi Ie loIidc E. Or <ccluy coiie ,aiah refciilât 

rff Ie 
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E L E X E U T .  j Gi 
tlklc tiers du q l indre  donni: , &la pyramide e[t auG, (corn- 
m e i l  acfiE dit cy-dclfus ) le tiers dc la colornnc de rneCmc 
hauteur, ayant Ic m e h c  o&ogoncpour b a k  ::. Partanr icelle 
colomnc fcroit que le cyliridrc don& , duquel 
cllc c l l  partie : Ce qui ~ i t i m p o f i b l e . D n n ~  kcylindre donnE 
p ' c R ~ i t  ne plus pe t i r ,  n c ~ 1 u s  p n d  qiie le triple dd ebnc : if 
hur douc qu'11iaic c p l :  ce qui  &ait a dcmanfircr. 

Les cones si cylindres de mefme hautéwr, 
[ont l'vnà i 'au~re comme leurs bares. 

Soient domi eoneç i e  m e h c  hautcur , d e f p i r  les bafd 
pntlcscercles AWD S( EFGH ; les diametres BD &FH 
lcurraxcs ou hauteurs IK  & LM. Ic dis que commclt crrtlè 

ABCD cfi au ocrclc ÈEGH, & ~ f t  r o n e ~ ~  cR au rorie%M': 
C'cil à dire que fi on imagine que comme l e  ~ r c l c  Tau C C I C ~ Q  

aini; I t  conc BK à q u e l q u c a ~ t r e  folide co iamc N : quSirc- 
hy b l i d c  N fcra egal au conc FM.' 

Autrcmcntil fcra plus petit ou plus grand: Soi; premiercd 
mebt plus pcrit , ac si1 cfi pofible dc Le qliandtt du fol idi  
O : ainfi les dcur ColidcsN & O feront egaux au conc F M -  
hairenant du conc ~ h 4  comme cn la precedcnrc , f ~ i t . r c -  
~oecht plus de la moitit , Ppuoir yac p y r u l l i d ~  de&* 

MI 
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j 6 ~  D O V Z  I F S J I E  
haiireur Ie conc ,  ayanr pour b d c  l r  griarrC FGHE: &du  
refidu encores plus dc la moitié,  fsauoir  qiiarrc ~"yamidcs ' 
d e  mei'mehauteurquclc cone , ayank pour bafe les quatre 
tr iangles ifofceles ErF,FQb, FQH,GRH, HSE , en  conti- 
b u m r  tou f iou r~  iufques à cc q u e  par 13 1. p. Io. le refidu foit 
plus pcrit que  l e  folidc O : & Soit iceluy reiidu pouf 
abreger lcs huiAs petits iegmciis 1 i I  s'enfuit lapy- 
ramide FM d e  m d m e  haurcur que  le cone FM, S( ayant pour 
bak I'o&ogorie EPFQGRHS, Ceraptus g a n d e  que le  folide 
N. D a n s  le cercle A B ~ D , f o i c  infcrit vn poligone Cemblable 
a u  paligonc i d c r i t  dans la bafc circulaire E F C H ,  & fur ice- 
luy  Coit imagint. efire eslcueevne pyrarnidt de  mefme hauteur 
que  le cone BK. 0; par l e  corol .de ia  z P.IL. commc Ic  cercle 
ABCD c i t a u  cercle EFGH, ainfi le polyçone T V X Y  efi au- 
polygone PQRS:mais commele  cerclc ABCD au cerclcZF 
GH,ainfiie cone BK efi au folide N,& par la Clp. 12. comme 
Ic poligone au pol igone,  ainfila pyrami+ à la pyramide dc 
meCrne haiireur que  les conrs :  & partat par la  r1.p lapyram. 
ATBVCXDYK icra  à la pyramide EPFQGRHSM , corn- 
m e l e  coneBKaufol idc  N.Mais  Iapyrpmidc ATDVCXDYK 
efi plus petit que  le cone  BK, la partie que  Ic tout:Doiicanfi 
par  13 14 p. y. la pyramide EPFQGRHSM fera'moindrc que 
Ic folide N.Mais ellea cfik demonfirEeaufi  plus p n d e :  ce 
q u i  efi abiurde. D o n c  Ic fulidc N n'eltoit pas plus p h  qiie 

l e  conc FM, puis quc lepofan t  tel  , i l nous  a conduità ab- 
furditl.. 

Soit donc  plus ?rand s'il efl poGble  : & foir en changeani 
c o m m c  Ic folide N au conc BK,ainfi le cercle EFGHau cer- 
cle ABCD : & comme i c e h y  folide N au  cone BK, îoitaufi 
l e  cone FM à qnclqueûucre foIidc,coininc O : Et par la 14.p 
f. puis que le Colide N cfi plus grand que  le conc FM, aufile 
c o n c  BK fcra plos qrandqueIefo ,Me O. Parquoy puis qoc 
comme lecercle E F G H  efi au cercle ABC D,ainii le folide N 
cfi ariconc B K :  par 1arr.p. 7 .  commclc  ccrclrEFGH cfi a u  
cerclc ABCD, a n f i l e  conc FM au îolidc O, pius pctirquele 
conc  BK: cc que  tantoit  iious auons monkr?  e h  impofib, 
D o n c  lcfolide N n'cfi pas plps grand ne pluspcrit que Icco- 
ne FM,ains egal .  Parquoy puis qu'on a la bale ABCD 
c h  à la hale ABCD efirc a la bafc EFGH, ainfi quc le conc 
ABCDK au foiide : &par  la 7 p.y.cornme le conc ABCDK 
efi a u  folidc NI aini; ek le mr fmr  conc ABCDK au coiie EE 
G M M :  pareillement commela  bafc A B C U  fcra aIa baîcEF 
CH, a i n f i k c o n c  ABCDK feraau coue  EFGI iM.  
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Ct que nous auoiiç p rouu t  d c s  coiies de rneîmf hnutcu;,C= i .  oit au& cnreadrc dcs cylindres de rqeCrne hauteur : d'autant 
que par la rd.p.rz. le cylindre e[t triple d e  Con cone de m e î m i  
bnureur,& ayant  baCe eqalc. Qcc  fi lc  coneel l  a u  conc corn- 
mela bafe à la baCe,aufile triple du c&ir Gra au tïiplc du CO- 

oc, comme la baîe a la bale par la 1f.p.r. c'efi a dire l e  cplin- 
dre aucyliridie,  comme la bafc a la bxfe. D o n c  les cones 6t 
cylindres d e ~ e f n i e  haiireur font eiltt'eux comme leurs bafes. 
CE qu'il falloit demoiiflrcr. 

Les cones st cylindres kmblables,Cont l'vn 
à l'autre en rais6 triplee des diaineires de leurs 
b;ifes. 

Soient fembl~i i lcs  coiies &cylindres, syaiis pour bafes les 
ccscle$ ABCD,EFGH,mais les axez d'iceux foient I K , L M ;  
&les diametres des bafes TV,PR. I e  dis que IC cane  duquel 
l a b ~ î c  cf i lc  cercle A B C D ,  mais le  fommetK , eR au cone  
ayant pour bafe le cercle E F G H  , & pour fornmer lepoinff  
M, en raiCoil ttiplee dudianietrc T X au diamètre PR, c'cfi i 
dire que fi On imagine comme aux prccedentcs, que le Code 
ABCDK (oit à quel uc folide, cornrnc a N, en raifoii. triplec 1 du diarnetrc T X  au iarnetre PR. Ir  dis que  Ie îolide N elt c- 
galaucone EFGH$ 

Aurrement il k a  pIus grand o u  plus Soit prcmiere- 
ment plus peti t ,  Cfauoir de l a  quanti té du  folide O: D o n c  les 
dcux folides 0 & N f'eront cgaiix au concEGHM.&con in i e  
en la recedciite foit faille detrattioii d e  plus de  lamoitik d u  ! colle F G H M , &  du refidu encore plus de  la moici&, iurqurs 
a ce que par la r .p .10 .  lrs reftes (c'eit. aC5auoir pour abrener 
Ics hiiiCt petits fegrnciis, qui font  à I'cnrour de  la pyram& à 
la bare of iog6ne EPJQGRSM , o u  de  plus s'il efi befaih) 
b i e n t  $us p e t i ~ s  quc 1s lobde O : 11 ait euident qn3iccllepy- 

N p i j  - 
IRIS - LILLIAD - Université Lille 1 



4 6  ~ O V Z ~ E S M E  
ramide 1 la h f c  polisone FM, rera plus grande que le Colide 
N.  Maintriiant dans le cercle A B  CD foit iiifcrit vn mefmc 
poligonc que Ic plus grand qui  foit infcrit au cercle EFGH, 
f:auoir ATBVCXDY:& fuÏiceiuy roitirnagiiikckre cdcuee 
,ne pvrlmide de mefme hauteur que  l cconc  BK, & ayant ti- 
ré les ligncs V I ,  CI; -,GL; foiemcrncnccs les lignes QM, 
CM;  V K, CK, afin d'auoir les dcux yramides VCIK,QL l CM.  I l  eh mmifel tc  q u e l s  pyrami c ATBvCXDYK e[t 
rornpofec d'autant de pyramides cgales , qii'il y a d c  coRez 
au poligoac infcrit dails l c  cerclc, ( c'efi a f ~ a u o i r  qn'iccllc 
pyiamidt  totale VICx cit compofee d e  huittpyramides cga- 
1- & fcmblablcs a la pyrunidc de m c h c  h a u n u r  quc la to- 

tale.) Le intfme fepcut dire quei'autrc pyramide tntdcEPf 
QGRHS M clk conipofec d i h u i A  pyrarnidcs cgales & L i n -  
L l ~ o l e s  a I n  pyramidcQLGM,de mefmc hauteur quc fatora. 
le. Mais d'aurat q u e  les cones BK & F M  fout  femblablcs par 
la definirion des coiics fcmblablcs, comme Ic diamctrc TX 
ck au diamctrc PR;  & partant par la i (. p. 7 .  coinrne lc dcmy 
d i amcueV1  c i l a u  derny diamctrc QL, ainfiI8,axe ï g  efiàl'n~ 
x e  LM: & e n  pcrrnutant comme Iedcrny diaructre V I  fcraà 
l'axe IK,aiiifi le dcmy diamer re QL cfi i l 'axc LM:& lcr an- 
gles V1 R & QLM cfiaus droiflc, (car le? c o n r ~  font p d e z  
dioi&tr; & par conlèquér les axez d'iceux, font auIli adroiAs 
a io,les fur leurs bafes) par la 6. p. 6. le trian& VIK fera r- 
quiangle au rrianglc ~ M . I c c r n  CIK fera auf i  cquimglca 
GLM, & par 1a4.p.6.  ils auront les cofiez proporrionaax,& 
îcroat  Certiiilablcs. I t em V I  cf ia  C I  comme QL à GL,(c l tk  
chacun cgailx) & l'anglc 1 cgal a l'angle L; ( ayaiir chca 
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la huiAicrme parriede Ca circonf:r~iice pour bafc)& partant 

.6.ies triangles VIC , QLG , ièronteqiuangles: 
partant rmblables . I t cm VC efi a VI,  comme QG a QI), 
d'autant quclcs triangles VIC, & QLG foiitfcmblsbleç) & 
pour la rncfmc r d o n  V I  c[t VK comme QL a QA4 j & cti 
rairoi1 c y a k  VC k a  a V K  c o n m e  QG a QM. E t  par mefnic 
d i I f o u r S v ~  efi a CK,cornrnc QG à GAIiEt les cgales Y K & 
CK,îcront I'vne a l 'autre, comme k s  egales Qv a ÇM : Et 
partant par la J p.6. les trilirigles VKC.Q&fG,kront equia- 
$es,& C~rnblables: & par la dçff. drs p ~ain~dcsfernblati lec,  
Irr deux  piramides VICK,& Y G M ,  L*onr Cmblablcs: LI 
par la S.p.12. elles f r roncea  rai o n  triplce deleurs ênl lrz  ho- 
mologues, f auoir des deiny diametres V I  & @. Pdr merme i difcours o n  p ouuerales Ccpt autres pyramides de  la totale 
ATBVCX DY~,p ropor t ione l e s  a vne chacune de fcpt auti-CS 
pyramides de l a  totale EPFQGRHSM : E t  partant Far la :m. 
p . r .  Les coures feront aux toutes, comme I'viie d'icelles eit a 
I'vnc d'icelles : C'cfi a dirc que toute la pyramide GK e l t  a 
toiirela pyrarnideFM,cn raiîon triplee du demy diamrtre V I  
tu drmg diarnetrc QL, ou bien d u  diamerre T X ,  a u  diame- 
~ i c  PR; puis que  comme V I  efi a QL , aiiifi TX ek à P R ,  par  
1j.p f.Mais par noftre hypo thck  le cone Ra e k  +u f$idq N, 
iiiliien raicon triplce dcs deux diamettes T X ,  PR: Er pariant 
pu la 1r.p.f. le c o n e B K k r a a u  h l i d e  N, cornmelapyrapii; 
dcFHVCXDYK a la pyramide EPFQGRHSM. P x q u o y  
pùis que le coneBK cfi plus grand que  la pyramide BK., 1~ 
[out que la parcic, auiii parla 14. p. f .  leiolidc N fera plus 
iran que la pyra idc PM: & i l  a efik dernonitri: eAir au.* ! Y noin rc. Cc q u i  ci abfurde. D o n c  Ic folide N n'cftoir p;s 
pluspetit que l e  cone F M  , puis que l e  p o h t  td:l ncus  a 
conduit à I'abfurditii. 

Soir doncmaintenaii t  le folide PT plus grandqu: le  cor.^ 

EFGHM, s'il rit pnflÏ!ilc. D ' a i i t p t  qu'on a poCr: qiic Ic ci>nc 
IBCL)K clkaufol ideN cn raifon rriplee du  d iamcrreTX 3u  
iiamctre PR. & la pyramide BX cfi a la pyr3rnide FM ru rai- 
Ton triplce dcsmefmes diamerrcs,commc nous auoils d:rn\i- 
ltré,par la ~r .p . j .comrncle  cone EK h a  au fo i idex ,  ai i .5  Ia ' !!ramide BK a la pyramidc FM : & en ctinngearit comnic N 
auconc BK,ainfila pyramideFM i la pyramide RK Parqiioy 
pis iic p r Iccorol  de la8.p.1z.la prranide  F f ~ t  cf? i 12 r )  - 
:ini%c R a c n  r a i r o ~ . r r i ~ l c e  des roltc'z i i u i n ~ l < ~ ~ u c i  QC. i 
VC:c'e[tadire du diamette PR au diarnrrre 'i); :pareille- 
kntk f ~ i : d e  h a a u  conp B K ç a  raifol1 triplce ~ c ~ i i ~ t . : ;  

Nn i i j  
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mes diamctres P i U T X .  Soit p o l i  que  commc N e n  ail con@ 
BK,ainfi le coneEM au fobde 0. Doncauffi lecoiic k M  Tc- 
ra au iolide O en raifoncriplee du diametre PR au d:a.TX.Er 
puis q u e  Ic folide N a eIté polé plus g a i i d  que le coiie TM : 
par la i4 .p . j  l e  cone R X  feraaufi p us graiid que O Parquoy 
l e  coiieFMferaau folide O moii.dre que le cone BK,cn rai- 
fen tr iplre du diameuc PR au dia. T X  : ce q u i  clt alSurde. 
Ca r i l ac f i6  demoiifhi: cy deilils qu'vn cone ne peut c l i r e4  
QII folide moindse qu'vn aut re  coiie,en raiCo11 triplce drsdia. 
metrcs des bafes d'+ceux cones. Donc  le folide N ii'eitpas 
plus g r a n d n y  plus petir qiie le coiie E F G H M  : il efi donc 
egal. Parquoy par  1a7. p. 7. l e  cone AECDK a nlc!me r a ih i  
au c8iie EFG H M  u'au rolide N . E t  pairat puis a 
Le roiie ABCDK e&i: a hi rn  raiColi rriplcc d a  d :mt ro iTX 
& P R : l c  cone A I 3 ~ D K f e r a a u G  au cone EFGHMenlara i -  
Son triplee des mefmes diainerres. 

Cefie prcuuç f edo i t  aun'  entendre des cyliiidrcs fembla- 
bles: car leurs cones citans cn raifon triplçe des diametres, 
p a r l a  i1.p f .Les cylindres qui î m t  triples d'iccux concs, le- 
r o l u  a u f i  fivn i l ' au t r e  en raifon crif let  dcleurs duinet~cs.  

THEOR. 13. P R  O P. * X I I  1. 

Si vn cylindre eit couppé par vn plan paral- 
le1,aux plans oppokz d'iceluy cylindre : les Le- 

n e n s  di1 cylindre font i'vn à 1 autre comme 
5 s  kgmens de l'axe. ' 

Soi r  le cylindre A B C D ,  couppépar  le plan 
EF, paraiiel aux deux plans oppolèz A D  6( 
BC, Irqiicl couppe I'axc GE1 en 1. I c  dis que  

d e  c y l i n d ; ~  EBCF,commel'axe G I ,  tfi àl'a- 
1efenq:iit de  cylindre A E F D , ~ ~ ~  au fegrnrnr A 

xi? I H  
Qu'il n e  foit ainii : apres auoir continué 

I 'axeGH de part &d'autre, [oit ~ I & G K  ega- 
l e i  GI : Ei ,le I9aurrc COR: HL, Lhl  rSalrr i 
I H  : Et foit irnagirik le cylindre ARCD, 
coiitiiiut. d'vil cofii- iufqucs au poin& K , 
& d e  l'autre i\ifqucs au p o i i i a  M. II efi 
euident qcic tous les cylindres AN, ED, 
PF, BQ, PO, h n r  tous fur  baics egales; . . 
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k par le carol. de la II, prop. Ir .  les deux qiii ont les axcS 
cgaux GK,GI, (CcIt  a dire qui b i i t  de rnrfme Iiaiiteur font 
cgaux entr'cux : Item les trois BF,BO,PO, e h s  de m :he  
hauteur ,font a u 6  egaux eiitr'eux: Ainfi il eft euidcnt quc 
Yaxe I K e f i  auranr multiplicedc l'axe IG,quele  cyl:ndreE N, 
clt muItiplicedii cylindre ED: Parcillernent que l'axe I M  efi 
autant malciplice del'axe IH, qyc Ie cylindre PF , efi mulri- 
plicc du cyliiidrc BF;  S( partant !i I ' a x e I ~  ( muhiplice de IG 
premierc CR r g a l ,  pLis s ~ . ~ ~ , o L I  PIUS petit que l'a- 
xe I~ , ! rnul t rp l iûc  & I H  fccoiide grandeur) au fi le cytiiidre 
EN(rnu1tiplicc du cyhndre E D  troifieîme grandeur) fera e- 
g a l , p l ~ ~ s  gi;aiid,ou plus  petit que cylindrcF , ( niulci~lice d u  
cylindre RF 4 .  & ce en q ~ e l c 6 ~ u e  multiplicarioii: 
& p a r m n r  par la 6.d. 5 .  l 'axe G I  fera a l'axe 1 H,cornmc je oy- 
Jiiidre ED au cylindre BF. C e  qui eltoit a dernouftrcr. 

H E O R .  XIIII. 

Les cones,& cylindres ayans berces egaless 
font l'vn à l'autre, cornmi:leurs hau~e~irs .  

Soient fur bafes esales A B ,  CD, les 
deux cones ABE, CUF;  & Ics denx cy- 
lindres ABGH,CDIK,defquels les axes 
& baiitcursfoient ME, NF. Ic dis qac le 
cone ABE efi au cone CDF; & l e  cylin- 
d r c A  au cylindre CDIK,cornme 1. 
hauteur ME efi a la hauteur NF. 

-'il n e  foit ainfi: Soi t  contiinii  Pa- 
xc EM,iufquesau point3 La& ioir faiclc 
ML egale a FNj & Coit imagind le  cy- 
lindre A H  cont inut  iiifques au  plan O P  parzllel a AB,& paf- 
fanc parle poins L. E t  d'autant qne le plan AB couppe le tn- 
ta1 cylindrc O P G H ,  efiant parallel aux deux ~ l a n s  oppo[ez 
OP,GH par la 13.p. IL. les cylindres A H ,  AP, fcronr I'vn a 
I'autrc cominc les axes EM 5: ML: Mais ML efi c p i a  EN, 
&la  bafe AB e h a l e i l a b s l è  CD: Doncpar  k c o r o l .  de l a  I r .  

P . I L .  l e  cylindre ~ P f c r a  egnl au cylindre Ck: Parrânt com- 
mc EM k r a  à N F ,  ainfi Ic cyliiidrc AH au cylin?re Ch-. E t  
d'autant q u e p â r l a  lo p.rz.les cones ABE, CDF, font tierces 
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parties des cy!indrcsAH,Ck;ils aiirbrmcfme raifon qu3iccui 
~yliiidrcs,par Ir rj.p.5. Et partant Icconc ABE fera pareille- 
aiciit au cane CDF, comme la hauteur M E l  la hauteur NF. 
D o n c  les cones & cylindres conlticuez fur bares egdcs,  font 

.cnrr'çux, comme leurs haureurs.Cc qni efioit à demoufircr. 

T H E O R .  . . q.PROP.  XV. 

AUX concs, bc cylindres egaux ; les hall- 

w r s  b p t  reciproques aux baies : Er les c 6 n q  
& cylindres h n r  egaux, deC uels les hauteur8 
font reciproques aux bales. 4 

Soimt egaux Ics concs ARC,DEFi 
& l u  egaux cylisdces BGHC, EWF, 
dcfqiieis lce b a t 6  fiocnt BC,EF; leurs Ci 
axes ou hauteurs AL, DM. Icdis que 
bs baks  font rcciproqucs aux hau- 
rcurs; c'efi A dire quc comme la bafc 
BC elt a la bafe EF, ainfi la hauccur D 
M à la hautcur AL. 

c a r  premieremcntfi DM eit cgale a AL;Ics cylindres clth 
cgaiix , i l  elt euident par Ir 1 i .p .1~.  qiic la bafc fcra egalc i la 
bare.=e Ii MD efi  plus grandc que AL,foit rctrauchrc MQ 
cgale à A L ~ E ~  rait couppé Iccylindrc Er,par Ic plan PQa- 
rallcl a EF,& p a ~ a n t p a r k  poins O. Donc par hi 14.p. 12. Ic 
cyliridre Ek  fcra au cylindrc EQ,commc la hautcur MD a h 
haurcnr MQ: &partant par la 7.&.11,p.~.le cylindre RH cgal 
% iceluy EkJeraau cyliiidreEQlcommc MD c i t a  MO : & 
par la I 1 . p . i ~ .  comme le cylindrc BH efi au cylindre de mec  
me hauteur EQainfila bafe BC a la balc EF: Er partant par 
la r 1.p.r comme la bafe BC,rila baCe EF,aiiifi la hautcur MD 
3 la hautcur MO,ov LA foti cgalc. Donc Ics cylindres cgaur 
BH,Ek onr les bares &les haurcurs reciproques. 

Par rncimc difcours on prouuera queies bares & hauteurs 
dcs çones e aux ABC,DEF,font rcciproques; fi 01: c&uit 
deux capes 7 ops Ics hauteurs MO,OD, comme appert cil la 
Sgure. 

Maintcnanr {oient les bafesrc~;~roqucs aux hauturs : Ia 
dis queles tylindrcs . . BK & EK font egaux, C7r ayant . con: . 
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brui& comme delflls,piiis quela bafe BC,ef i i  la baft EF,c6- 
mc la haurcur MD , a la hauteur L A ,  o u  M O  fon c ~ a l c :  Er 
par la 1r.p r r .commel i  bafe BC,a la baie EEE,aiiifi lecylindre 
BH au cyliudre dcrntl inc hauteur EQItcm par l a ~ + . ~ . r z .  
comme la hauteur MD à.!a hauteur hl0,ainli  le cylindre E K  
nucylindrc EQ pac1ar1.p.~.  Les dcux cy1ind:cs B H  &EK, 
aurour rnefrric raicon au troificfme EQl'wn comme I ' a u t p  
E t  par i s9 .p . j . ik  fcrnntegaiix. 

Qu i t  aux cones qui o n t  aufi  leurs bafes & hmteurs  rcci- 
proques,ils fcront b a r  l e  m e h c  dikoiirs dcmonftr4z egaux. 
Cc qui CO coutcsfu~s ail-CL cuidcnt, puis qa'ils Cont par la IO. 
p,rr. ricrcen parties dcs cyliiidrrs. 

P R O B L .  r. PROP.  XVI, 

Deux cercles inegaux efians à 
mefmc centre; infcrire au plus 
vn polygone esuilateral, ayant 1 
coRcz pair, SC lêqucl ne touchc 

grand cerclc 
.e nombre des 
point le plus 

petit cercle, 

Soienr dcur cercIes inegaux A B  
C, Br DEF, cous dcur fur vn mçf- 
mc ccnrrc: II faut dans ic plus 
g rmd  ABC, inîcrire vn polygpne 
eqotlateral,duquel les cr>fiez ioiér 
nombre pair,& lie ioucheiit point  A 
la circonfcrcncc du plils petit cer- 
rie DEF. 

Soit mené par Ic centre d'iceux 
ccrcles l e  d i m e r r c  commun 4C, 
couppant le peti t  cercle au poinR 
F:  Et d'iccluy p o i n a  [oit meneeHFG perpendiculaire 2u dia- 
mcrre DF, rencontrant la circo11fe~encc da q a n d  cercle airx 
po;ii&is H & G : & l a q u ~ l l e  touchera le cercle D E F  cn F par 
le  cprol.de la I6 .p . I .  I t em [oit couppee la demie circonfcrcn- 
cc ABC e n  dcux cgalcmeut ; Et l a  nioitif encorrs en  deux 
e~alcmcnt ,  en conrinuant t o d o u r s  iurqolpes a ce qLi30n vicn- 
neivnarc pliis petit que  I'arc H C :  c e  qui  clt  pofTÏbIc par 1 1  
1.p xo.Soi~ donc iceluyplus pciit arc IC, &fuit  tixee laligne 
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droifie fubtcndante IC .  Ie  dis qu'icelle Iigne d ro iac  IC c i l  
YR cofli: d u  o lygone rcqiiis. Car  pilis que Ic demy cercle & 
m t r e s  arts %iccluy o n t  rouiïourr e f t i  diuilcz par m o n i l  iuI- 
qiies ài'arc IC : il efi euident qu'iceluy arc  clt coiircnu prc- 
~ i l é rnen r  certain narnbrc de fois eii la circonferencc du ccr- 
de,& en  n6brc  ~ a i r ; & ~ a r  conrcquent que la lisne droiReIC 
fera certain nombre  de fois egalement dai->s iceluy ccrclc A B  
Cl & cii nombre  pair: Partaiit Cera defcrir dans le cercle A R C  
vil polygone equilatcrd & d e  cokcz  pair Et qn'il ne touche 
le cercle DEF,on l e  demoi i l t~e  ain fi : De 1 [oit menec I K  per- 
pcudiculairc a A C ,  couppant icelle AC en L. D'autant q u e  
les aiigles HFC , ILF fonr d ro i a s ,  les lignes GH , I ~ f e r o n t  
pa ra l l c l t~  par l a  z8.p.i .Parquoy puis que  l a  Iijiic droitte GH 
touche Ic cercle DEF au fcul poinf i  F ; l a l ~ g n e  droifte IK 
fera t o t a l emi t  horsiceluy cerclc,&nele peut iamais toiicher, 
puis q i i e i a rn~ i s  eHe n e  conuiendra auec la Iiyne droiRe GH: 
Donc a plus forte raifon la ligne d r o i 4 e  I C ,  q u i  efi moindre 
Q plus e s l o ~ e n e e  d'iceluy cercle que  IK , iicle touchera pas :  
ny parrat auifi Ics autres cofiez d u  polygone irifcrit,puis qu'il 
fonr  egaux a ï C ,  & par coiifeqiieiit egaiemér diRaii~ d u  cen- 
tre d'iceluy cercle par la r + .  p.j. 

D r  eery e l  manifl]?e,gue/ifi eextrcmitk iia CO!; du potigonc in- 
firit, leluel canuienr m e c  le diametre , o ï l  t t r e  m e  li~neperpendic. 
a iceluy diarnetrc, grt'eile nepeut toucher le moidre  cercle,m& que 
elle tornbcra toute dehors. Car ~ e ! l e  eJf la ligne Ik,laqueiie dupain@ 
1 n t r e m e  du tops IC conlcenmt aues le dratn @e AC . ej,?tireepcr- 
pendrculairemsnt Jur icelq dia tne t re  AC. a eftr /deinonj7rPpei- 
& nc tovchepm Le cercle D EF. 

PROB.  XVIT. 

Deux fplieïes inegnles eitans fur  vn mefme 
centreiinfcrire en la plus grande vn polyedre, 
duquel les plans ne touthent y oint la fiiperfi- 
cie dc la petite fphcre. 
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Soient Ies dcux f jheres  i i ~ c ~ a l c s  ABCD , EFGH, aientour  

d'vu mefine cenrre 1 : & i l  faut dans la plus grandc ABCD in- 
icrire vil iolide p l y e d r e  o u  de  piufieurs coltez,iequei het0U 
clle lafbfirrficie de la mprnd~e  lyliere EFGH. 

Soient les deiix fphercs couppees par quelque plan pal[jnt 
par le cenrre 1 : i l  eit euident par l a  def. d e  la Cpherc,: qui elt 
f a i ~ t e  par l ac i r cod i i f i i on  du- demy cercle ) queles  coinmu- 
nes CeL'tions feront cercles, & Ics plus ?rands de  tou te  la G>hc 
rc :  d'autant qu'ils o n t  pour diametre k diamctre de!a fphc- 
le,  puifqur le plan coiippanr paflè par le centre d e  la Qhere: 
foieiit donc icelles conimunes feQions,  i ~ a u o ~ r  en la plus 
grandc IpIiere,le ccrclc ABCD, & en la plus pe t i te ,  l e  ccicle 
EI G H  : & foient leurs diarnetres AC 8: RD fe coup p i s  en 
angles droj t t sau  centre 1 : E t  dans Ic cercle de la plus grande 
f p h e r e ~ ~ ~ ~  , Toit iiifciir vn polysone , netouc!iaut point  
1cmoiu.drc ce t c l cEFGI l , pa r l a r6 .p . i r .  Duqiiel les  coftcz dc 
la qiiarre CD, foieiit Ck,kL,Lhi,  MD:Er !Oit rneiiee la l iEne 
K1,continueciiiCques au poinçt N : l t e m  yzr la iz.p.xr.du C E -  
t r a  1 h i c  men t  I O  perpendiciilaire Cur Ic plzii dm cerclrs AB 
~ D , E E G H , r e i i c o r i t r â ~ t  ia h p c ~ f i c k  dc 1;iyli:s grande fphc- 
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IC en  O : Parcillcment par lcsl jgncs AC,l O,& Nk,OI,foiir 
tirez lcs plans AOC,NOA. Ils fcront (par cc qui a cfté dit cg 
dclfus) Ics dcmy ccrclcs AOC,NOK, trcs-grandscn la fjhe- 
te, (d'autant qucicurs  diamettes paKcnc par Ic ccntrcl I : ) E t  
clsaurant quc  la l igne 1 O cIt rslcuee perpcndicnlaircnrcnt fur 
l e  plandu ccrclc ABCD, les deux demy cercles AOC,  Nok, 
fcront par la 18.p.rr- esleucz pcrpcndiculairemcnt fur le plan 
diceluy ccrclc. E t  puis quclcs  trois demy cerclcs ADC , A  
OC, N o k  fanr cgaux rayana lcs diarnccres cgaux) au& lcurs 
moiricz fcront egales, fçauolr lcç quartes DC,OC,Ok : Par- 
tant  autant qu'il y aura dc coi tçr  du poligone cn Ja quarte 
DC, o n  en pourra infcr i rcaut i t  cii chacune des quartes OC, 

; Sc KS, ST, TV,VO : & 
Item dcs poinas P & 

PX,SY:par 
la 3 8.p Ir .  cllcs t o m b e ~ o n t  fur les ligncs IC,  IK , qui font Ics 
communcs febions  des quarts d e  ccrcles IOC, IOK,esleuez 
pcrpcndiciilaircmcnt fur lc quar t  1DC.Soir auf i  mcnccla li- 

nc  XY.Maintcnant puis que  Ics arcs &les cordes PC & SK 
font,cgalrs : Ics mSlcs  PI(C,SY K droibr ,& lcr an jlcr P C I  
SKY egaux : car  ils inlificnt Piir les p e r i ~ h r r e s  egales AOP, 
NOS : les dcux angles PCX,PXC d u  triangle PCX,& leco- 
f i k  PC, font  cgaux aux deux angles SKY , SXK , & au col?k 
SK du triangle SKY ;partant par la 26. p. 1. les ahtrzs coftcz 
PX,XC feront cgauxaux autrcs c o k  SY,YK.Parquog puis 
que  Ics dcux diamctrcs A C ,  N K  font  c p x  : & les f e p e n s  
XC,YK au15 cgaux ; les fcgmens AX,NY rcront pareillernét 
cgatix : partant comme IX efia XC, ainfi I Y  cfia YK:  &par 
l a  r p.6. Y X  f e r apa ra l l cka  KC. Itcrn les deux perpciidicu- 
iaircs PX,SY &ans cgaies, roll t  auf i  parallelcs par la 6. p.Ir. 

& p a r  la j3.p.r.SP,2-X,Peroiiteeçales & paralleles: &par  la 9. 
p.ri.SF & KC îeront paraIIclos, & par la 7 p.rr. SK & PC fe- 
m n t a u  mcCmcplan &icellcs.Parranr tou t  Ie quadrilaterc CK 
SP, cf t  en vn mecme plan.Par m e h c  difcours o n  mni t r e r a  
a u f i  que les quadrilarcres TP , V q h  Ic trianglc \'OR ont  
chacun toutes lcurspartirs cn  vn meLine p L Q e  fi des points 
O,P,R,S, T, V, on Imagine des liqnes menees vcrs le ccntie 
1, on fe rcprcccntcra vne figure rolide, comfrifc eentrc OC 
dc OK, conapoCcc d c  qtiatrc pyramidcs,de~qiiclits le krnmct 
cfl PU ccnt le  1, &leurs bafes fonr les quadrilatercs SC, TP, 
VQ1& Ic trianglc V O R :  Et fi on coiifiriii8 pareillcrnentfur 
Irs coftez KL,LM, &MD,cornme on  a fai& fur CK : Et fem- 
blahlcrnent Iur routes lesantrcs quarres, o n  aura iizfcrit ve 
poliedrc en la fpherc donirec. 
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E z E l i f E N T .  J7j 
l e  dis d'auanrape qu'iceluy polyedrt  ma toucheiapct i tc  

fphcrc EFGH. Car fi du centre 1 oh meine l a  11 ne IZ pcr- 
pcndirulairc fur le plan S C:le dis qu3elle,fiçia pkui g r i d e  quc 
1 G dcmy diamctrc de  l a p c r i ~ c  Cphere. 

Cor ayant pour  I ' idcription du poligon* r i rk  du poinQ G 
la ligne G L pcrpen&cula~rc i AC,laquellc cfi maoifefiement 
plus grantic que  CK coi t i  d3iceluy polyçonc infcrit , [oit ri. 
rce IL; & a u f i  CZ, blZ. D'autant que par la r.d.ri.les angles 
IZCJZ Kfont droiQs, le uarré de IC  k a  cgalaux quarrez 7 de 1 Z , C Z ,& Ic quarre d e  1 K egal aux quarrcz de 
IZ, ZK: Parquoy Ics quarrez des demy diamerres cgaux IC, 
IK, d a n s  cgaru , les quarrez dc  IZ ,, CZ, feront egaux aux 
quarrcz dc IZ ZK: ofiant donc  le quarrE de 174 cornmun,re- 
fieront egaux les quarrez de CZ , KZ;  &par  conkquen t  Ics 
lignes C z ,  KZ fonr egales. O n  dcmonfirera en In meCrnema- 
iiierc, cfiant rirecs des li ncs de Z à P & S, qu'elles ferolir€- 8 .  gales, tant enrr'elles qu aiceiles CZ,KZ : Parquoy fi du c m -  
trcZ,& de l'intcruale de l'vlpc d"ice1les , o n  ~ e f c r i c v n  cerclc 
il ci;coiifcrira l e  quadrilatere CKSP : duquel les trois coficz 
CK,CP,KS qui foufiienuéc arcs e aux dc cercles cs.cfias cg. K & l'autre coitk SPplus  petit; (car es  rriang. ICK, IXY e h n s  
fcmblable~ , & le colté I C  plus grand que  le coité IX , aufi  
l c  coité CK fcra plus grand quc  le colkt: XI ,  q u i  a efié d e n o -  
f h é  cgal a SP) i l  cfk etiidedt que rang le  CZK ierapluç p a n 8  
qu'vil d ro ie ;  & par conCequent Ic plus di1 triangle CZ 
K: & par 13x9 p.1 .CK fera plus grand coité que  C z .  Parquop 
GL eltdnr plus que  CK, fera a u f i  pius grandc que Cz; &par  conGqucnt l e  qnarrit de G L  plus grandqu'icc ut 
dc Cz.Et d'autant que  par la 47. p.1. les quarr rzde  I G  &GL, 
(ont r aux aux quarrcz de IZ,CZ,(cltans chacuns egaux au 5 quarrç  LI demy diarnetre d e  la grandc fphere,  d'autant qus 
I c s  rriarigles I G L , I C Z f o n t  re&angles ) & le quarrk d e  GL, 
elt plus grad que  l e  uarré de C Z  ; le quarré de 1 Z  , h a  plus 

l e  quarr l%e IG ;& par confcquent la li n e  IZ, 
plus graudc  que la i i p c  I C .  Loplan  CKI P uc roui%= d o n c  
pas 1s petite fphcre E F G H! On prouuera par & h c  
raicon qucrous  lesaurrcsplans du p ~ l ~ e d r e i n f c r i t  c n l a  4- 
de fpherc n e  touchent pas Iir f'pcrc ~ ~ ~ ~ . ~ o n c e & n s  
donnccs deux fpheres inegalcs alencour d'vn meErne centre, 
m u s  auons infcrit en  la plus grande r n  polyedre, qui  ne  t ou -  
&pas la t p c r f i u t  d c 4  pcti tc fphero, Cc qu'il faiioic 
f+a, 
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b e r  cho/er cy de@ detlronj?reer, re/ulte q w e p e n  un dtitt'e/Pbwr, 
an infcrcrit vn  polyedve reblable a z  polyedre cy defm de/crid,iu'iceux 
polyedresjequnt en  razjon triplve des drarnrtrcr d t j  fpiieres,  au[pl-, 
l c s i l s f i ron t  t+rcts. C a r  ZCEUX polyedres e(f lm j h b l a b l e s  par !a 
deff. des Te ides f m b l ~ b l e s ,  ils owrant rn leur ronrreriré utanrde 
p l a n s f  mblables l'un colnme I ' a ~ t r e :  p ~ r t a ~ t i l s f i j o u r r o n t  dirrijir 
e n  ailrmt depyramidcs,~etnLlaLIes l ' u n  commeI'arrtre,ayanttourrr 
l e  demy diametvede leur jPhcre pour w n  de  leurs tope< : Parmit 
priks vnck .vne,elles-feront en raajon tripLee des cajtez homologcrer, 
f iauoir eJZ drr demy diamerrer d s ~ p b e r e s  , par Ic coroI.de h . 8  p 11. 

Et l c i  torrtes a m  tontes ,  pareillement e n  raiion triptee dts meber 
damydiametrrs,pnr f a  1z.p. 5.Erpnr ldr j .  p.$. cn rnfoan triplcc 
diamerres entitrs. 

Lei f'heres font 13vne à l'xm-e . en raifoi 
rriplee de leurs diametres. 

Soient les deux Qhcres ABC, DEP. defiiielfes les diame- 
tres font BC,EF. l e  dis qu'elles font I'vne a I'aiirre en raifon 
~riplee  du diarnetrc BC,  au diametre EF ; C'cif a dire que 1à 

on imagine qut cornpie l?raifon tdplcc,de BC à EP , ajnfi Ir 
fphere BAC , a quelque autre fphere, comme G : icrilc kra 
g a l e  a la fyhcre DEF. 
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B O Y  Z I E S N E  5 3  
Autreincnt e l k  fera plus grandç o u  plus petirc.Soirpiemie- 

Pcment la Cphere G,piuspetite que la iphcrc DEP,s'il cfipnî- 
fible : Etle pourra e h :  enfermee dans icelle, ii on  les nier 
toutes dcux Cur vn meiinc centre : Et  partant dans la fphere 
DEF,pcut eltreinccrit vn polyedre qui ne  touchera point la 
plus petite fyhcre G par la 17.  p. I r .  Et dedans l'autre fphere 

ourra CRIC pareillcmenr infcric rn feïnblsble poIyedrc p3r 
e r n e h e  p r o p . ~ t  par le c o r ~ l .  d'icelle, ce po!yedie r y  îera a 
ccluy-la, en  raifun triplee d a  diarnetrr BC , a u  Jiamerre EF: 
mais en telle raiCon,la fPhere BAC eft pofee efire a la fphere 
G,&p+r la 11.p f .  commelafphcre B A C ,  a la ikhcre G ,  ainfi 
le polyedre de la fphere BAC, fera ai1 polyedre de la Cphero 
DEF.Qrla  fphere B 4 G,eR plus graiidc que fonpolyedre,n'c- 
fiant que partie d'icelle : donc  par la 14. p. 5. la  fpherc G elt 
$us rande que Icpolredrc de iaiphcre DEF : ce q u i  ef i im-  
pof i  % le,n'eltant que pîrried'iceluy. D o n c  la Cphere BAC, 
ne peut e l t reen raifou rriplee des diamerres BC & EF, avne 
autre fphcrc plus petite q u e  DEF. 

Soit donc la Cphere G pfus grande que DEF ,?s'il e l l  poG- 
ble: Et puis qu'un a q u e  comme la fpliere A B C  a la 
fphere G, a i d i l a  raifon triplee du diametre BC au  diamrtre  
EF; cn  changeant la ryherc G Ièra ala fpherc BAC, cn ra~ibu 
tripl= dii diametre EF , au  diametre BC. Item o n  peut ima- 
giner que comme larphcre G a  la fphere BAC, ainiila ipliere 
DEF, a v n c  q u a t r i e h e  proportionele: iaquelic ceta plus pe- 
titc que BACpar Inr4. p r 9 p . f .  d'autanr que G rfr p o k e  pliis 
grande que DEF : E t  p a r r u s  icclir quatriefine p o u r r a  el% e 
iiifcrite en la iphcre BAC : E t  fi par !a Ir. p. f .  la fFhcrc D 
EF, fera a icelle quatriefine jnfcrite dans  BAC, en raiccn 
triplee du dismetrc EF au diametre BC , cc  q u e  nous  auous 
deinonftrk cftre irnpofiblo . D o n c  la fpherc G,nSa peu eitrc 
plus grande, ne  plus petite qcc  la fpherc DEF,  mais esale: 
& par concequent Ics Cpherrs font l 'vne  à I'autre en  raiiay 
uiplee do leurs diamecres. 

C O R O L L A I R E ,  
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Fin de 1'Element douzidmê, . 
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E L E M E N T  
T R E I Z I E S M E *  

1 vnc ligne droitIe efk couppee 
en la moycrine tX excreinefai- 
fon : le qrrarré de la moitié cic 
la tohte, ~r dg plus.gnnd kg- 
-met coinine dvne  ieule ligne, 

eR quimupie du q ~ i a r r i  de la.moitid d,'icclle li- 
gne totale. 

Soir la ligne AB, c0uppcc en l a  
hojcniic & e x u e m e  raifon  au^ 
p u i i i f i  C, à laqucllc o n  ad iouf ie  A 
D, liane c y a k i  l a  moitik de Iato- 
talc AB: ie'ais que Io cparré de DC 
i f i  quintuple du quarit. d e  DA. 

Car C ~ i t  dcrcrir fur C D  lc quarri  

menec AG p a r a l l c l ~  a DE,coupp5~ 
CE,& tir& lc diamerre 

dinrnecre DF en H , par lcqucl 
PoiiiEt [OIE  tiree Ib parallele i C D  
Enaprçs ayant prclongi- GAdrac- 
comply le quarsC AM, 

O?r 
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m T ~ Z Z I E S M É  
rc ~ C i u f q u t s  en N. Ercmicrenlent par le corol. de !a 4.p.z: 
l es  quadrllatcrcs AI,GK feront quarrcz des lignes DA, AC. 
E t  puis  que  AB CR conppcc cn la rnoycnac & cxtremcraifon 
cnC,comme AB Ccra a AC,a~nf i  AC r i t  a ÇB;& par la 17.p.6. 
Ic rcttanglc CM,foubs ~ ~ , C ~ , e l t c g a i a u  uarrk de AC,fça- 
u o j i  GK. Er puis ABeR pofce d o u h k  %e D * ; dr AL CR 
cgalc a;cellc AB,  & AB a AD; a u f i  AL Gra double de AH. 
Mai5 comrnc A L  e k  a A H ,  ainfi le re&a ic AN efi au re- 
&angle hK,par 12 i . p  6. D o n c  AN C R  d o 3 l e  de A K E r  p u b  
q u e  par la 43.p i . ~ ~ e f k c ~ a ~  1 TG;AN Ccracclat dux dcur IG, 
A ~ ; a d i o u f i a n t  donc c:s c;aux,aux cgaux CM,KG,k quarré 
A M  Ccra egal au enornon OP. Parquoy puis qtie par le fcho- 
Iic de la 4 . p  z Ir quarri! AM cfi q q ~ d r u p l e  du qqarré AI,& 
lc gnomon OP fera quadruple d u  mefmc q u a r k  AI:& artit B ii au  gnomon OP ei1adioufkC le  j ~ i a r r 6  AIICE qua rk  e D C  
fira q u i n t ~ p l ~  dc  A l  quarré de DA. C c  qu'ilfalfoitprouucr, 

THE O R. 2 .  PROP. II. 

Si le qua& d9vne Iigne .en quintuple da 
'parré d vnt: Partie d'icelle : le double d icelle 
partie efiant couppee en la moyenne & excre- 
me railon, le plus grand Cegrnent kra 1 aut rû  

partie de la donnee. 

Soit la ligne DC diuifccau poiiitt 
A ,  cn forte q u c  Ic quarrk de la t ou t e  
f p m i r  EC,Toir: quintuple du cparr2 

A D  : I c  dis que fi o n  diuire AB en la 
moyenne & cxtrerne raifon , que Ic 
pluc grand fegment f c r s ~ C ,  autre 
p t ' e  de la torrile DY. 

Carayant  achcué la confiru&ion. 
comme en la precedente: les qaadti -  
latercs A l ,  GK h o n t  qiiarrez par Io - 
cor01 de la 4. p.2 .  E t  puis que AB, R 
c'clt 3 d i e  AL, cil (oub1c de DA,otl ' 
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E L E I ) ~ E N T .  ~ 7 +  
RH Ton =%aie, le refiangic AN îera d o u b ~ c  du retfanglc A K  
t i r  la r.p.6. oii e d a u x  deux AK, IG cfui font egaux par la 
*i.p.r O r  par  lc Eholie de la s.p.r.le quarrk AM elt  qiiadrii- 
ple diiquarrk AI ; & It: quarré E C  elt quincuplc du rnclinc 
par l'hypothuE:ll c l l  donc euident que le quarréAM clt egal 
au gnoinoii OP, duquel le$ dcux ' reCt ïn~ks  AK, IG,  font  t- 
gaux au r e o a n ~ l e  AN;ll faut donc qur  le & h g  CM ,Toit 
cgal au quiirri. GK, faia h v n e  l i  n c  e a i l  a AC : & g a r t a d  8 s 
par l n  17.p.6.comrne BM, c'eft a dire A B  eA AC, ainfi AC i 
CB. Sarquog p x  !a 3.d 6.12 ligue A B  fera couppec c n  la mo- 
enne&' cxtremçraifonait pointt  C : & AC autreparrie de fa 

Totale DC. efi le  plus grand Icorntnt &icelle. Cc qu5l failoit 
prouuer. 

Si vne ligne droi& efi couppee en Ia mol  
yenne excreme raifon; le q u a r ~ é  du plus pe- 
tit kgment t ? ~  de la moiri6 du plus grand reg- 
ment cornnle d'vne ~ e d e  ligne, efi quintuple 
du quarrC de lil m o i d  duplus grand i r g m e n ~  

ri 

Soit Ia ligiic AR , cbuppec en id .- *+ 
moymne  & extremc raifon au F 
poins  de laquelle le plus grand 
f ry ,m~nt  A C  cfi couppt  cn de- k 
é ~ a l c m c n t  cil D:ie dis qiic lc quar- e 
ri& du grand BD,  CR quintuple au . 
quarrt: dc la moitié du çrand Ccg- 

rt du petit leçmciit & de  Ia moi- L 

ment DC. - A D C  B 
w i l  nc foitainfi : fur A B  loir - - 

defcrlt le q i i a~ré  AE,&ayat meut- Ton diarneirc B F , ~ C S  points 
C & D,coicnrrtien~es C G , ~ H  paralieles a AF ; couppans le 
dizmctre R F  Es poin&s 1 &K,par lefquels foient mmecs LM. 
N O  paralleles a ~ ~ , l c f ~ i i c l l e s  couppent CG;DH c n P &  Q 
Et par le coro!.dcla 4 .p .~ . l c s  quadriJatercs EO, PQ, DO fc- 
!ont qudrrez des l i  mes AC,CD,DBie  81s dons  quclc  quar- 
ri. DO efi quintup e e a u  quarrk PQ,. 

Car puis qiie çormne AB à ~ ~ , a l n f i  AC i ~ ~ , p ; l a ? ~ . ~ b .  
00 q 
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J'ao r k ~ z r E s n l E  
lc re&angk des txrrcrncs AB & CR (C5auoir AM) cd cgal a& 
qua116 de la moyëne A C j f p u o i r  LG,lç uel c i t h  par le kho- 
Le de  la 4-p.i.quadruple du qiiank P d e  rc&tangle A M  fui 
aufi cpadruyle de PQ. mais A & Dl citans fur bares ega- 
lcs,ront egaux par la 1 .  p. 6. E t  DI  cfiant egal a I0 ,pa r l a  4;. 
p. I .  jc gnomon RST feta cRai au reCtanglm ~k quadruple 
du uarré PQainGii cfi euident q u c  lc quarri: DO,efi quin- 
tu& du  p a r r i  PQCc qu'il falloit demonf i ru .  

Si vne ligne droiae elt couppee en la inoh 
yenne 8r extreme railon,le quari-é de la toute, 
Sr le quarré du  y etir kgment enfe~nble, long 
triples du quarré du plus grand fegmenc. 

Soi t  la ligne AB ,:couppee e n  la m o i  
f c n n c &  exrrcmeraifon a u  poin&F : ie c 
dis que l e  quarrk de la route A B ,  & Ic 
q t n r r é  de Fi3 plus petit fegrnent, lonr  
uipies du quarct  d e  AF plus grand ,kg- G ment. 

Car  foit d e h i c  f i r  AB le quarré AD, 
auquel ~ A a n c  t i r i  ic d iameue  BC , [oie A F fi 
mcncc  d r  F la ligne EF parallelc à AC, 
cmupaiit B C  e n  1, par lequclfoie mcnce GH parallele à AB; 
Par  le cor01 de la 4.p.a.les p a r a l l c l ~ ~ r a r n m c s  GE, EH rcreot 
quarrcz  des lignes AF, FB :Er piiis que comme AB cfi a AF, 
ainfi Ak efi  a FB,paria 17.p.6. lcrc&iangle des extrcmcs AB, 
FB,fçauoÜ AH cII cgal au quarr2 d e  la moycnnc A F ,  rçauoir 
GE. Vcu donc que 4H & FD font egaux, le gnomon EBG 
auecle  qnarré FH,fcra cgalau double du uarré G E  : &par- 1 tant a d i b i r h n t  Ic quarr; GE ; AD quarr dc  AB, auec FH 
quarré dc FB fera r r ~ p l e  dc GE q u a 2  dc AC. Cc qu'ilfalloit 
prouucr. 

- 
f i  vne ligne ciroiâe eit c ~ u p p e e  en 11 mo. 
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E L E M E N T ' :  5Sr 
yenne cxtreme railon, ~r à icellean adiou- 
fi; d i s e ~ r m m r  le plus grand fegmenr ; la rou- 
re compoke, lera couppee en la moyenne 2 
excreme raicon, 61 1'1 toute fimple lera le plus 
grand fegmenr, 

Soit  la l igne  A B  , couppce cn la 
rnoyennc & cxtrcine raifon au I 

pointt  C,I& à iccllc o n a d i o d t c  d i -  A B 
reficrncnt A D  egale à AC s rand  kgment': ie dis que DB cil  
aiiiii couppce en la moycnnc & cxtreme rajfun au pomQ A, 
8: quc la toute  donucc A B  c l t  leplus grand f e p e n t .  

Car que  cornrpc A B  c k a  AC, c'ek a dirc AD,aiiifi AC 
& a  CB; en  changeant comme DAfcra  i AB, ainfi BC à AC: 
&en  compoîant commc13R L r a a  AB,'ainfi AB à A C  , c'r i t  a 
dirc à AD. D o n c  par la  i.d.6. la l içnc DB eik couppce en la 
moycnne & cxtrerneraifun au p o i n a  A,& le plus grand reg: 
mcst efi  la ligne AB propofee au  commc~ccn ien r ,  Ce q u i  
cl to i t  à prouucr. 

THEOR. VI. 

Si vneligne rationele eit couppee en la III& 

noye Sr extrerne ra ihn : l'vn & l'autre fegmét 
efi ligne irrationele appellec refidu. 

Soit la l,igne rarioncle AB, couppcc cn la moycnue & ex- 
tremc raifon au poiiiCt C:ie dis que  AC & ~ C ~ l o i l t  irsario- 
neles & refidus. 

Ca$ fi au plus grand Cegmcw AC on sdiouftce dire&ernEt 
DA,cgalc à la moitié de  AB. D'autant quc par la I .  p. 13. le 
quarrt dc DC dtqui i i tuple  duquarrk de la l ignc  DA, il cik 4 
iceiuy comme nombre a'nomhrc. Parquoy par la 6. p.io. 
les quarrcz de DC,DA fcront cornmcnfur~bics , & par con- 
fcquent les lignes DC, DA, font  auf i  cornmen~urablcs, a u  
moins en  p ~ i k n c e .  O r  A i l  cfi rationele , puis qu'çllc ctk 
moitié $'vile ratiopcie AB; D o n t  au& DC k a  rationele. EG 

00 lij 
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-Pz TRLEIZIES?ME 
d ' p t a n t  qucIcs q\iarrcz de DC, DA ne font cpirimc nombre 
quarri: 1 nombre  quarrê: (commc il appert par le corol.dc 13 
$.q.p.8.cacilsforit ~ o m c l e  f a r,oU 15 a 5 )  les ligriçs DC, DA, 
fcroiitincornmen~ei~loiigitudc,parla 9.p. IO. &k axrant ra- 
t innciri  cammcnfurablir  en  p ~ i ~ n r e l c r l r r n e n t  K r q u o y  6 
de DG rarioncle oii oIte P A  commenfurablc en puiflaiicc 
f ~ u l r m c n t , ~ a r l a ~ ~  p.10. le rcfie AC fera irrationelc appel- 
1çc relidu. , 

DcrechefAB eltant couppee cn la moycnne & cxtrcmc 
t ~ i f o u e i i  C,Irqiiarr6 dc AC Cera e ~ a l  abireltangle deAR,CQ 
par la  17.p.6. Or Ic  quarré d u  rcfidu AC applicqut. fur la ra- 
t ionelc AB, dciit faircl'aucre cofit: Ci3 r c i i dupremi~r ,  par la 
98.p.rd. D o n c  les fegnicns AC,C'B, font liones irratioueles 
appellces rcfidus. Ce qu'ilfalloit prouuer. Q 

T H E O R .  7. DROP. VII. 

Si en vn pentagone eqidateral trois angles 
pris comme on voudra iont egaux : il ferne- 
quiangle. 

l 

Soit le pétagone eqiiilaterai ABCD 
E,duquel crois aiiglcs pris corne o n  
voudra font egaux, fgauoir A, C, D, 
ie dis qu2iccluy pentagone efi ç- 
qhiangle. 0 

Car eitanr t i r e r ~  a iceux anglesa- 
gmx ~ , C , D , l e s  lignes fubltrndan- 
trs RE,BD, C E ,  ~ l l e s  Pernnt e g d e s  
parla + p.1. (efians tous les coite2 ' 

cgsiix.) Iremlcs deux tr iai~les D B C  
& DEC,;iyaiis les trois c o h z  e s a u  aux trais coltez,chacun 
au fien, les dcuxangles DUC& D E C  feront rgaux par la 8. 
p.r. Item B aE eflantirofcek,les deuxangles fur la bafe BE, 
f ~ o i i t  rSaux par la J p .r .  Pareillement les deux triangles CE 
ESc DEB,ayis  les trois cofiezsgauxaux trois coftez,chacun 
au fié ils auroiirI'angle CEB ega la l ' andc  DRE,parla 8 .p .r .  
Partant le tor i l  angle B eft c p l a u  torarangie E. Mais d'a?- 
t an tque  C E E  c f t t r i a i i~ l e  ilofccle,& que HAE ales trois CO- 

ficz igaiix aux trois cohez du rriaiigle DEC chacun aufirn, 
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E t  E M E N T ,  5x3 
I ' a r i ~ k  ABE fera egal a l ' aupk  DCE pqr la 8.p. 1. Parquoy I c  
total C [ka cgaI a L'anglc total B , & p a r  la 1. cornmupe ien- 
tenceils Cerocit tous  egairx entr'eux. Partant le pcotagonc 
fcra equiaiigle. C e  q u i  eitoit a demonkrc,r. 

T H E O R.. 8. P R  O P. VIII, 

Si deux lignes droiQes tubtendene deux 
angles &vn pentagone equinngle & equilii- 
teral, lefquels foient d'ordre : icelIes fubcen- 
dantes le couperont l'vnel'autre en la moyen? 
ne & excrerne raifon , & Lcurs plus grands Eg- 
mens feront egaux à vn colti: du pentagone. 

Au Pcnta one ABCDE equiangre 8r 
cquilareral ? oient deux lignes d ro iBes  
BD,CE, fiibtcndantes les angl rs  C, D, 
qui fout  d'ordre , lefquclies s'entre- 3 

cou pent en  F. I r  dis qu3elles ic ront  
ain P 1 c o n p p e a  cn Ia moyenne & cxrre- 
me railon,& que leurs pliis grands kg- 
mcns BF,EF îeronr e g m x  a q~ie lconque 
coitk d u  pcntayoiie. 

Car ayant d e k r i t  par la r+.p 4. vn ccrcle alentour dri pca, 
tagone, les arcs AB,BC.CD,DE,& EA Ceront egaux par 12 
28.p. 3 .Et  d'autant que  les tr imgles CBD,CED,«nr deux co- 
fiez egaiix.& l'anple cornpris par iceux auifi cgal par l'hypo- 
t e k ;  les bdes  BD,CE,&lcs angles CDB , DCEfc-roiit pr -  
rrillerncnt egaux par la 4.p.1. Er vartant vau qu'aurrianglc C 
FD,lcs dcux aiiglcs DCF, C D F  , font egaux,& par la  3z.p.r. 
l'angle extcrne BFC eft cgal à iceux: icehy BFC cera double 

.&I)CE. Mais par Ia33.p.6 l'angle BCE e i t au f i  double dii 
m e h e  DCE , poiircequt I'arc dAE KR double dc19arc DE; 
Donc les angles BFC,BCF fout cgolix:& partant par la 6 p.1. 
BF cfi rgalr  au colt; du penragoilc RC. EL d'autant quc'par 
la z6 .p .3 .  les angles D B ~ , E ~ D , i n f i f f a n s  Charcs cgaux, les 
deux angles DBC , CUB du :triangle B C P  fqnt  cgaux aux 
deux angles DCF,FDC du tnanglc  CFD: 8r pal-tant les d e u r  
t r U n . 1 ~ ~  B ~ ~ , £ ~ D k r o n t  equ iang le sp r l a  3i.p.r. Parqiloy 
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jR6 D O V Z I E S  21Z 
par la 4.p.6.commc BD fera i  DC,c'cfi à dire a BF, ainfi CD 
o u  BF fcra a FD: & partant la Cubtendante BD cfi couppcc 
cn F, cn la moycane & extrcmc raifon , l &  Ic plus grand l'cg- 
ment BF efi cgal a BC cofié di1 pentagone. Par merme rai- 
f m o n  dcmouitrcra CE cftre coup eeeii lamoyenne & ex- iP tremc r d o n  en F,& que le grand egment EF ef t  egai a DE 
cofié du pentagone. Cc q u ~ l  falloit prouucr. 

Daunot a trsd*i&f ccflcpropajicioa ainl;. 
Si deux lignes droiRcs font tirccs J'anglc CR angle rn vn 

pentagone eqiiiaiigIe, & equiiateral , elles Te CouFperont I'T- 
ne l'aurrc enlamoyenne& cxrreme r d o n , &  leurs plus gr;$ 
fcgmcns feront cçaux aiix coltez du pencagone. 

CequBe/?ant ainfi, L~npopof i ion ncfiroi t  uniwer/cllcmcnt urayt:  
Car 11 ejleuidtntqric/;an ttredom lrgner d r o i h s d ' c  l'angle A , u x  
angkr C D,oii del'angle B . a m  auglcr D 6 E,:*c. Iqllp li- 
gnes droiacs n e 9  corrpperont point,, 

La ligne droiae compofee du cofit- de i ' h e  
xagone , & du cofté du decagone, tous deux 
inkrits en vn ine)e cercle ; el1 couppee en 14 
moyenne Stextrcmc raifon,de laquelle le plus 
grand kgrnent elt le coité de rhexagone. 

Dans le cercle A B C  [oit inTcrit Ic co- 
fi& du decagonc AB,  auqi:cl foit ad~oultE 
dircttemcnt ie coftb. dc l ' h c r a p n e  BE 
q,ui peut eltre ini'crir dans 1c rneirne cer- 
c,c , c'ce a dirc que BE foic cgalc au 
demy diarpctre du cercle. (car le cofié de  
I'hexagonc CR cgal an dcmy dianictrc du 
cercle auquel il c h  iiikrir par Lc corol.de 
141j.p.4.) Ie dis que AE clt couppee cq 
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lamoyciiix àc extrcmc raifon,&quc BE colté dci'hcxagonc 
eit le p l ~ ~  çraud fe rnenr. 

Car i y m r  meni  & A Ic c c n m  D le diamctrc A C ,  dl ri- 
r i  Ics l igues DB, DE : l'arc AB citant ln I O .  partic dc 13 peri- 
*hcre du ecrc~c,fcrala r.dr I'arc AC : &partant  l'arc BC fera 
quadrupic d'iccluy AR : Parquny par 12 3 ) .  p. 6. auf i  l 'angle 
BDC Cera quadruplede I'anglr ADB: & p x l a 3 r .  p. 1. EDC 
eitanecxtcrieur, il vaudra les deux D A B , D B A  : le[ uc isc l~ ' i s  
egaux p i r  la ~ . p . l  parce que le triangle ABD cfi Ifo 9- ccle I'vn 
oÙi'aucre k a  double de ADB : mais IVvn dsiceux DRA efiaiit 
cxterieur, cl? c ~ a l a i i x  dcux oppoiez intericurernent DEB &( 
BDE (lefyuels Conregaux, eitant l e  p langle  DBE Ifofcck, 
poiircc quc  DR dcmy diamctre, & HE [ont eKaux par la con- 
itru&ion) alafi l'aiiglr DBAfcra double dc fangle E : leqiiel 
par  ce moyen îeraegal à I'aiigle ADB : aiilfi Ics deux rriang. 
AED,ADB feront equiaiigIer, ayans I'ang!c A commun ,  & 
I'aiigle E q a l  àI'ni?gle A U B ?  par la 31. p. r .  !e t i e r s ' f ~ r a e ~ a l  
au  ticrs : 8i par laq.p.6.comrnc AE efi a AD ou B E  fou cgai 
ic, ainfi AD, o u  BE efi a AB : partant AE efi couppec ph la 
moyciinc & extremeraifon en 8: 2 BE coilii de l 'hcxagonc 
cit lc  plus g r m d  regmeiir. Ce qii'ilfalloicprouucr, 

C O A O L L J I R E ,  
ne cecy tf jfcrridcntquclc copr'dc I'hcxagene elfa.?t co~lppE en b 

m o y e n n e  e.xtrcmrrni\on, le p h  grand jégment tj? cojii du deca- 
gsneinfcritau mefmecrrsle. Car  f i  dc BE top de I'hexafonc o n  
ccuppe une partie cgalcd AB : comme la toute AE fera i la r o u t e  Br: 
,qinjla rctrancBce B E  fera h la  retranchee de BE , c'ep i d i r e  à AB : 
0 partantpar la 19.p y. lerejhfcra au r c p ,  comme la toutc s la 
#oute, on Ia retrnnchee à la rotranchce. Parguoy BE /cra/emb!a- 
biemcnt cmppee yuc AE en [a moyenne &cxtvemerafanpnr~a  j.d: 
6,donr!ep11rsgrrrnd~grnentf~ra AB CO$ d u  &cagone. 

P R O P .  

Le qusrré du colt; di1 pentagone equilato- 
ralinfcrit en vn cercle, cil egal aux deux q113rr 
Fez des coltezdu dccagone , de l'hexagone., 
inkïics au rneiine cercle. 
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Au ccrcIc ABCDE, d u -  

ne1 le centre elt  F,foit in. 
%rit vn p e n r a p n c  e q ~ i I a -  
teral, vn coité duqocl elt 
AB. I c  dis q u e  le 
d'ircluy CO& A B  cr::a:. 
aux deux qliarrez des CO- 

f iez  de l 'hcxagonc,  Q 
da decagœnc inïcrit 7.d 
merme cercle. 

Car  ayant tir; Ic diamo- 
@rc AFG,& ioinQ FB, b i t  
cou p i  l'arc A R  en dcux 
aga  f ement par:la l igne FH,hque l l e  couppe a u f i  la ligne AB 
cil 1; & [oient tireer les lignes d ro i acs  AH, BH; &,AH Ccrï 
coRé dq decagone, & PB coité d e  l ' h e x a g ~ n e :  Eu apres foic 
coupp& l'arc A H  en dcux cSalement cil K,par la ligne FK,Ia- 
quelle couppc au% la ligne A H  en L , & la ligne AB au 
p o i n t t  M , auquel Toit rnenee la liync H M .  Veu donc 
que  les arcs AH , BH [ont e p u x  , aufi leronr egaux lcs 
anglcs AFH,BFH, par ia 2 7  .p.;. Parquo! les coiiez r\F, FB 
cRaiis cgaiix,& FI commun aux deux triangles AFI, R F 1  , !a 
l a  bafc A I  fcra egalc a la bafe RI, par laq p. S. & les angles A 
I F , B I F  auf i  e%& parti t  droit ls .  Par meline railon k r 6 t  ega- 
les Icslig. AL,HL,& les ang ALF,HLF droitts. O r  fi des de- 
mis cercles eg ABCG,AEPG,on ofte arcs egauxABC,hED, 
relteront eg. les arcs CG, C D ,  & partant l'arc :'G fera moi- 
t iédel 'a rc  CCD.Maisaiiiii1'arc AH cfi moitrt 'dekarc AHBr 
d o n c  puis que les arcs AB,CD font e g a u x  , les arcs AH, CG 
m a t i e z  d'iceux, feront au& ccgux : & parrant l'arc AH e l t i c  
double  de I'arc HIC, auG le fera CG. Au15 puis que les arcs 
Al3,BC f o n t  c aux,  &l'arc AB eft doublcde l'arc E H ,  l'arc F BC fera parei lemcnt double dumefme arc RH. Parquoy les 
arcs CG,BC font  equcmul t ip l~ccs ,  f5auoir c f i  doubles, dcs 
arcs HK, BH, &par t an t  par Id 1.p.f .  tout  I'arc BG feradou- 
blc dcl'are Rh: &- par coiifcqucnt I'anglc BFG aufl; double 
dc l'an$e RFK,par la l3 .p .6 .  Mais par la z o . p . j . 1 ~  m e h e  an- 
glc RFG au centrc,eR doublede  l 'anzle FAB:  donclcs angles 
BFM,FAB feront  e p u ,  & partant l'angle ABF eitant som- 
muil aux deux trimgles .4BF, FBMt, 8i Ic tiers au t i ~ r s , ~ a r  Ir 
3 1  .p.i. iceux trianoies ccronr eqaianglesr& par l a  .+.p.s.com- 

Q 
rnc AB fc:a a BP,aiiiG BF a BM: &par t an t  paria 17.p. 6.le re- 
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E L F M E N T ;  187 
flan$ dc AB,BA.I fçra egal au qum4 de BF.Dcrechef puis 

iic les coficz A L ,  LM du c r i ang !~  ALMCoiit egaux aiis co- 
3.z HL, Ljvi du triangle H L M ,  8r les anllrr conrçniir üi- 
ceux a u f i  egaex,  f ~ a u o i r  droiAs, parla 4.p.r. les bafes AM, 
HM,& Ics angles L A ~ ? , L H M  feront egaur. Mais par 1aj.p. 
r.l'an<lc-LAM ci teqal  al 'angle HEA, pource queLes cof iez  
Hh,HB b n r  cgaux : DoncauffÏ l 'angle LY.14 k r a  rgal  a u  
rncfn~e HBA : & partaiit par la )z . 'propof i t io i l  1. Ics 
triaiajles A !%H,AF3 M iéronc rquianglcs , puis qu'ils o n t  le$ 
angles ABH,AHM egaux,  & jl'angle HAM commun. Par- 
quoy par ia 4.p.b.cnrnme A B  fera a AH ,;id A H  a AM : & 
parla r7.p.6. le rc&auglcd= A B  , A M  fer icnal  au'quarrk UC 
bH. Mais il a efié denonikrC q u e l c r e & n s c  de  ~.B,BA4,eit 
cgal au qiiarri: de 3 F :  donc  les ref3aagles dc AR, AM, & de 
AB,  E M  enCernbles,font egaux auxdeux quarrcz de AH,.BF, 
Mais par  la z. p z. iceux rc&ang!cs font egaux a u  quarrin,dc 
AB: donc l e  uarr t  de A 6  cofii: di1 pcncagonc cit cgai aux 1 deux quarrez es lignes 6 F ,  AH,CO+Z del'l irxa~onc, & du 
dccrgonc. Cc qui citoit à prouuer. P 

C O R  0 L L A I R E . I .  
Farce9 c/l rnlrnrfejrt qu'vne ligncdroiBe tiree du cenfrç , 6 la- 

@le drrtife en Jerrr egalement *n arc,diui[e au/Zi ln lzgncjiibren- 
ienre b'iceluy arc en deilx eplemenr, 6 a angles droiffs. r . 

EP nufi e ~ i d e n t  quo le riamerre drc cercle nrede l'arzgh dupenta- 
gone>dir~;/e cn dcrrx qa!ement l'arc que le topé opPofi à icel~y an- 
gle {ubtond, commeau/zi irrluy rojfë op pop,^ n angles droit?$. Car 
iln ejh demojtriqwe le drametre AG t trédu poinct ~.2 iz+ en d : ~ x  
egaiem-nt l'arc C E ,  l c q i ~ l  le co&é oppolé C i o ~ u b t e n d :  Parquoy par 
çe qur dc&, i l  G O V P O ~ A  ay?i en deux egalonit & a  angles droi2s 
icelrr/ coJé CD.La mejms dernonbraiion fera sn tout po$ponc epri-  
l ~ t c r d l  ii9(crit au cerclc,lenondre des cofieZefiant impai~. 

T H E O R .  TI. P R O P .  XI, 

Si dans vn cercle ayant le diatnctrc ratioriel, 
on infcrir vn pentagone equilateïnl ; le cohé 
du pmn$ne efi irrntionel : ap~cllé. ligne mi- 
geure. . 
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Soitlageirtagonc cqaiilatcral AB 

CDE,infcrit dans ieccrclc A B C D  E, 
duqticl Ic diametre efi rationel : ic 

irtatione1,appellé l igne mineurc. 
dis que AB caitk du pentagone efi 

Car foient mencz par Ic ccnrreF 
les diamctres AG, RH, deîquclsAG 
couppera le cofiC C D  en  dcux cga- 
lemenr cn I,& à angles droiCts par le G 
corol. dcla prcced. h i e n t  auf i  rirceç Ni--- 

Irs ligncs AC, A H ,  delquelles AC, 
fera conppee par le diamerrc BH en deux cgaicmcnt en K 
par Ic coro1.de la prqccd. Partant elt manifcltc qiic les deux 
triongles A C 1  & AKF font equiaiigks : car l'angle du poins 
A cf? commun a tous Ics deux,& le droiRAKF egal au droiR 
A I C  ; l e  ricrs içra egal au  ticrs par la 5s. p.[. Er pa r l a4  p.6. 
cornnie I C a CA, ainiî kF a FA.  J t cm du demy diamerre FH 
(lequcl c l t  rationel & egal i FA) foicrerranchEc FI, cRalc au 
quart  deFA,laqiielle FLlerarar~onclc  e h n t  l e  quart d'vnc li- 

ne rationele,  &par  la 1 6 .  p. IO. BL comporte des dcux BF, 
FLp coninienlurablc i chacune dxiçeller,haauUi rationelr. 
I t cm de AC foit retranché C M  quart  d'icelle ligne: Er par la 
i f  p.f .CI frra CM quart  de CA, comme KF a FL quart de 
FA:()ueii on doublclcs deux CI & C M  parla r l . p . l . ~Ufe ra  
i CK ( car  cllceft la nioiric dc ÇA &doub lede  C M  ) comme 
KF a FL : & en compoIanr comrheles deux CD &CR en- 
ikrnblc à CK,ainfi KL a F L :  Er par la zz. p h .  Ic quarré dc la 
compoîeedc  CD & CKfcraau quarri: de CK,cornmek quar 
rk dç KL a u  quarr t  dc FL. Mais d'autant que laligne AC c c  
tant  couppee en la moyenne & cxtreme raifon ( f~auo i r  efi 
ei tant rirecla Iizne dro:&e BD ) Far ln 8.p. 1 3 .  fonplus grand 
&rginenr efi csal au  c o M  du Fe~iraqone,Cgaooir à iceluy CD; 
par la r.p.13 Ir cquarr; de l a  cornpotce de  C. D plus grand reg- 
mcnt,& CK moitié de  la coure C A ,  fera q u i i ~ r u ~ l e a u  qiiarré 
de C K rnoiti; de  la [sute: p r t a n r a u f i  le quarréde KLJera 
quintuple du  quant :  de  FL. Mals lal igne B L  c i tauf i  quintu- 

le de FL,eltant FL quarr de IB:  donc comme B L  i F L ,  ainii 
fc quarr i  de  Ki., au q u a r k  de Fi, ic'rfi L d m  cn raicon dou- 
b k e  de  KL i F L  : don t  s'eiifuir qiieKL fera moyenncpropor- 
Naiiele cntre B L  & FL : P a r t m t  par la mefmc railon doublre !JC II io.  dcff. 5 .  & o .  pmpofi t in i~  du 6 , l c  quarhdc 
DL Ccra au quarrk ICL, comme BL a PL : cecR i dire quc Ic 
q!?arré dc BL fera quintuple d u  quarrk dc KI,': Partant lcciix 
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F r r c z  feroht.cntr!eux commc iiombre k n~mbrt ,mair  noix 
pas comme nombrc qaarrk a nombre quarr t  , ( comme i l  ap- 
pert par le corol.dcLa q . p . 8 )  Parquoy par la 9.p.  10. les ligncs 
BL & KL , feront cornmenfurables cn puiffance fcu!emeiit : 
dcfquellcs EL eltant rationeir ; BL & K L  feront ratiofieles 
comrncnfurables en  ~u i f f ancc  Lulcrnr't,& par 12 74.p.10. B K  
fera reGdu. Maintenant que  la ligne BL p u i f i  plus quela li- 
gne KL,du quarré de laligne N. q o n c p u i s  que BI. clt ratio- 
nelc commenf. en longirudc a la rationcle proporee B F  (car 
elles font cntr'ellcs comme r. 4. ) E t  que  B L  peut plus q u e  
KL,du quarrk d e k  ligiir N quiluy elt iucornrnenCen longi- 
tiidc; ( car la puifCancc dc la ligne BL chant  quintuplr  de la 
puiIhnce dcla l igne  KL,Ic quarré N,qui rcltc aprcs auoir 
oMlc  quarrC d e  KL d e  celuy d e  BL ; fera au quarrk dc BL, 
comme, 4. i 5.  qui n'di pas cbmmc nombre  quarrc 
a nombre quarre : & par tampar  la 9 .  propofirloii I O .  BL q u i  
pcut plus que K L  du q u m e  dc l a l igneN,  eit incornmenf.cn 
longitude i icellc N.) par 1a 4 . d ~ ~  tirrces def. d u ~ o .  B K  k ~ a  
refidu quatrierme. 

Finalement pourcc que 'par le coroi. d c  13 8. p. 6. AB elt 
moyenne propor t ionek eiitrc BH,BK (car le triangle B A t I ,  
a I'angIc droiCt , duqucl ef i  tiree AK perpend. a la hafc BHJ 
Ic quarre de A B  k r a  egal au re0arigle dc EH, BK. Parquoy 
puis que la ligne droi&e AB peur la Cuperficic contenue de la 
rationele BH,& du ~c f idu  4. BK :par la 91 p.ro.ice1le AB Cera 
lignc mineure, Cc qu'ilfalloit prouuer. 

TH E OR. IL.. P R O P. XII. 
Le qmrré du coité du triangle equilaréral 

infcrit dans vn cercle, elt triple du quarri du 
demy diametre d'iceluy cercle. - 

Soit le triangIc cquilarcral ABC infcrit 
cn vn cercle ABC,duqdel le ccntrc cRD. 
Ie dis ue l e  quarré de A B  cofié d'iceluy ? triang e , ek  triplc d u  quarre d u  Ccmidia- 
qctrc.  

Car citant tire l c  diamcrrc AE , lcqucl 
couppera par le corol. d r  la [o. p dc  c c  
liurc, l'arc BC en deux cgalcmcnt en E : . a; 
6s auf i  la ligne dpitte BC sa drux%a: 
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lerncnt & à  aii'gks droies : Yeu que l 'arc BEC el? i e  t idsde 
toute  la circanferencc,BE f t ra  l a f ix i ehepa r t i r  : partant el- 
tant  t irecla ligne droiEte BE, elle fera le colt2 del~licmagonc 
a esal au deiny diamecre DE, par l e  corof.de larl p q. Or 12 
quarre d u  diametrd AE Cern qtiadruplc du qunrre de BE eaak 
au demy diarnerrc,parle fcholie de la 4 p z.& par la 47.p.1 .11 
clt a u f i  egal aux drux dc B 4 & BE: i l&  doiic maiiifcfie o'il 

prouucr. 
9 fera triple du  quarrc de RE,ou ED Son egal. Ce q u ' i l h  lcic 

fl s'enf~it de cc que de,@ qirr le quwe 'du  diamttvt d'va rerclr 
4'7 au quarrédu cofé dw trianqla equilatcrni injtrat en ice!uy 'arcle, 
en rat/o)a /e/quitrercc , c'efl I j  dire çommc 4.24 3 .  Catpnir qt4'211$é 

demonjtri gut le yuarri du  c o j i  A B  e ~ 4  tripl= dg quarré du demy 
diametrc A D  ; polant le  quarre de AB 3 .  Ir quarre de A D ~ u ~  I ; 
C9. l e  q u r r i  d b  A f! quadruple i ' i ce lu~ jër r  4. Omqnoy11: parri  dt 
AE j e r a a ~ q u m i  de  A B  comme q.n 5 .  

Et  pource que lecoral de ln 8 p .  6. comme A E  c/Z 2 AE ,sin$AB 
à A F  perpendisulaire tombarnt d'an angle/ur v n  topé; psreifle*e>it 
k quarride AB pra ai4 quarrè dc AF,comrne .+.à +. O n  peut au.'?; 
facilrrnentrolligar que l e  /srni-diamctre DE  e t  coup rn deuxe,a- 
lement en F par l e  coflédu trimgle BC. Car puk l ue  1: gu.~r ide  A 
B eff triple du  qdarrè dc BE; J i n  pofe iceluj qu~rr1'  de AB eJre rz. 
16 qurrre'de BE Etrd 4,&le qranrre de BF j ; &par io;r/tywînt Ir 
qurrrk: dr EF fera I .par la 4 7. p.1. Pqrtt&nt leqwariédcY.k, r 'e , t  
a dire de D E/on ega!e,fira q~adruple du gjrnrre dc FE. Parquag 
par k/chalie dc la 4 . p . ~ .  1.1 Lignt D E  Jera dokkic  de FEj &phr co- 
f i p - n t  D E ci? cocrppcr rn d c w  #galement en F. 

P R O B .  I. PROF.  XIII. 

Dans vne fphere donnec infcrire vne'py- 
ramide equilaterale : & inonfirer q u e  le qunr- 
ré ~ L J  diainetre d icelle Qiliere,eit en raiiôn îd- 
quialtcre su qusrré ~ L L  coité dicelie pyramide, 
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Soit !a linne AB,  

diamerrc Je Ia Cphc - 
rc donnee , diuifcc 

defcrit fur A E  le de- 

ucc lamoyenne pro 
portionelc C D , & 
mcnk les lignes DA 
& D B  : Soicdercrit le cercle EFG , d u q d  Ic dcmy diametrc 
HE [oit e a l a  CD : &a'pres auoir iilfcrit eniccluy le rriang. 
cquilarel$ EFG,du ccnrrc H b i r  Icucc Iapcrpédiculairc HI 
par la rt. p.  r r .  laquelle {oit egqlec a AC : puis foient meneev 
les  Iiqncr I E , ~ F ,  i G .  Ir dis prcrnicremont TC la pyramide 
E F G ~  eft cqxi larera l~  : p i s  qu'ellcpeut e r c  infcrire e n  l a  
fphcrc, de laquelle Ie diarnetreefl 4 B  : & que le quatri: du 
diamctre AB , eit e:l raifon irfquialtere a u  quarr t  du coith 
EG. 

Quc Iapptamide Coit equilarcrale: il appert en  prcmikïlicu 
que le rriigle EFG, efi cquihteral ' :  I tcm que les troisl ignes 
IE,IF, IG,  fonr aufii cgalcs cnrr'cllcs : (d'aurant quc par la 
47.p,1.le uarri: d'vile chacuiie d'icelle cfi egal au quarré de 
la perpen!irillaire I H ,  B i u  qtiarri. de l ' m e  der mois ligasr 
HE,HF,HG,lefquelles fonr cgales.) E t  d'autanr que les c o -  
ficz AC,DC d u  triangle ADC [ont egauxaux coflcz HI,HE 
du triangle IHE : &les  a i i ~ l e s  q u ' i l s  comprcnncnt e;aux;la 
bafe AD fera cgale n l a  bafc E I  par la 4 .p .~ .En l a  rnefn~nlt ma4 
nicrc fera dcrnonllre AD eqrc  cgale à FI ,  GI. 'Ervcu qdc l e  
quarrc de AC, elt ddublc di1 quarre dc t~ ( ca r  ils fonr I'vn 
àl'autrc comme AC a CB par Ic corol.de la zo.p.6. cfinus les 
j.ii iies AC,CD,C 8 coiiriiiuelieinét proportioneies)ie qunr- 
re f c AD, ui efi cqnl a tous les dcux,fcra triple du quarrc de 
CD,au dC?m e g a h  HE : Mais par i a i ~ . ~ . r ) . k  quarrs  d c E 8  
cfi auk i  triple di, quarre de I l E  ;Pa r t î n t  EF,& A I )  font  cga-, 
les: &par  ia r  comm. fenr. EF & EI feront egaics. Par uo 9 y pllisque AD cfkaLicsicgale a FI, dI, k s  quatrcrriang. kFG, 
EFI, FGI , G E  1 feront c uilarcraux , rlk egaux cnrr'eux. Et 1 par c~i i fcquenc lapyraniii e EFGI, cfi eqda te ra l c .  

Qu'cllc puifle citrc iiifcritc a la fphere,apant pour diamc- 
tre A ~ , i i  appert: Soit continuee laligne p e r p ~ ~ i d . I H  par def- 
Fous la b a k  de la pyramide iuiques cn K ; Et îoic faiRe IK 
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cSaIe B AB,& foir imaginé eItrc P O E  Ic dcrny cercie A ~ B  11 
l 'entour de la : fçaaoir l e  poiii&t A, au poiiiLl 1 ; le 
p i n e  B au po in t t  K: Et piris quc AC & BC font egales à 1 
H g: HK; & H G  egale a DC, faifanr angle droifi  nucc IR, 

, a u f i  bicn que  leurs cpales AC & CD , 11 eit cuidcnr que le 
poinA D,du dcmy cercle tornbcra fur Ic poi i io  G .  Partant Io 
dirimerrc derncurant immobile, fi ledcmy cerclc faiil %cre- 
hiolucion,il touchcra les deux alnres angles de la ~y rmnide  E 
& F ; (eRans les lignes HE,HF, HG e p l e s )  ainfi lapyrami- 
dec i t  infcritc en la rpliere donnec .  

Finalement quele  quart6 dii diamctre AB,  foit fcfquidte- 
rc aii quarré ducofh! AD,qiii eft eEal à chacun colt; de la py- 
~amide,i lappcrc:Cat puis que ~ ~ c f k r r i ~ i e  de BC:& AC dou- 
b lc  dc  1ameLneBC;AB fcra en  raiîon fefquialterc à AC.Mais 
par le corol.dcla 8.p.6.lcs trois l ignrs AB,AD,AC font pro- 
portioucies:Er partiiit par le cor.de la ro.p.6.comrne AI3 Cc- 
ra à A Ç ,  ainfi le quarr6 d e  AB fcra au  quarrE de AD. Donc 
auf i  le quarié de AB h a  au quarré dc AD c n  d o n  fefqaia 
alrcre. 

C O R O L L L A I R F ,  

De CCI chofes on peuffacilemmt r o 3 r g a ,  que fapuif imc dr cLd- 
mrtre de In / )dmc e,ft quadruple fe f~rtialtere d e  la p u t , r ~ n c s  du [e- 
midia. du ccrcls de/rrrr  al'eratour de la  b;t/e de 1apyrmmdr.Car puis 
l i r e  AB d i a m  de la fphere, a ept! dan~onflré,G~yrrralrcva cn puiflfiil- 
cc à EF cojt i  de La pyrmnide , Ir quçrrri de EF/riaa de fi. prtier, t d -  
ler que le p a r d  du dfmhetre A R  en contiendra 9 ,  & 16 yr:arre dr la 
irgnr,HE z, pource que Ic qrrarrè deEFej£ triple du qunrré de  H E ,  
pl* la rz.p.13. Donc de 9 tr!les partics que le qmrrSde RB contien- 
dra ;  Le qaarréde H E  en contiendra a. : E r  par!nnt le  dinmetre AB 
t B  1uadr>sple[rf7uialtere enpui~ancea~/ïmidiametre HE,pue yilr 
[il faifon der q n a v r t e ( t  rdmme 9 à t .  

dHfi I B  perpcndi~dafr~ t i w e  drr cenne de la @cre aw p!dn de /a 
- baJe d e  la pyramide e/tlaJh~me paftrc dudinmetredc la,+hcre2ty 
la tierce partie dw jemidia. C a r  L /oit k cRre du demy cercle ADB: 
L~r~pare i l l cm~nt l cocn i~c  dela tjhrrc. red is  q i l r  l a l t g n t  LC (qui 
rit la perp, nd. t i r r e  dn rentre dc la Jpherr à la bnle IFG : puis qu6 
AC e f t  q ~ a h  à H I , &  paytilrtt [epoina C, le merme que ~,a inFwaf i  
L e l  le n q b e  q u i l e  c~nrte d e  laf ibere) c / t h  6.pnrtie dv dia, delfi 
jphrre  , clarcoir e,'ids A R  , la  tierce partic dn fimidis. AL. Cd? 
pUid l ~ u e  AC op dowblr de  Ce, dereücr .+partie$ qrr'efl Ac , 2 t i l lrr  
jwa CB : &partant 6 d i e s  [ e r ~  l n  toirrr A B ,  6 3 lc/e?mdifi. AL. 

P~rquof 
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'ParqfioyJ AC 4,  6 AL 3; LCfirn r : &partant LC fira 
fixi@eparrie de AB, 18 tierce de AL. 

~cm6lablcmentln hantmr de lapyramide HI /rrg deu.rt:erc~f 
avties d : ~  drarnetrc de la/ph&. Car HI e/t lw m+c qm A C ,  I d -  

fuelli. par la conpru4ion cf drux tierces pnrtisr d'icehy diarnetre. 
Aufide 9 relier parties qnefivn l e  qrrwr2. d'icelfdy drnrn. le prrarrè 

rrrnideeh/;rcc 4 .  Car la r i f i n d e  9 ~3 + , tjZh 
r~i/Ota dorrilec de j a L 

P R O B .  2 .  P R O P ,  X I I I I .  

Dans vne fphere doi-inee, ini'crire vn oaae-' 
dre: Er monfirer que le  quarré du' diamerre 
de la i j h r k ,  en double du quarré du coRé do 
l'oaaedre. 

Soicle diarnctrc dc fa fphera . 
donnee AH, couppi: cn deux c -  
galement au poi i ia  B : Bcgpres 
auoir confirui&t le deiny cercle 
A C Hj leut: la perpendiculaire zi 
BC, & meniles  lignes CA,CH, - 
lefquellcs ieront egalcs entr'el- 
les par la 4. p. t. f ~ ~ r  lalignc D E  
tgale à I'vne d'içellcs AC,  CH,  A - 

fait confkruit le q u a t r i  PEFG,  
dans lequel [oient menecs les deux d!agonaIes D F , GE G 
couppans iiupoiiiLt 1, diiquel poinR parla 1z.p.r:. foir esle- 
aee la l igne  1 L , pcrpendiculaircment fur le quarrr G E  ; Ia- 
guclle foit aufi continucc pcrpcndic~lairementpar dcflo'oubs 
iccluy plan,& (oit iccllc 1 K, laqucllc foit fai&c egalea  AB;= 
IL auni a A B  : Item des poin&s L & K,foient mericel aux an- 
g!es du  qiiarrt les ligiics L D ,  LE,LF, LG,KD,KE,KF,KG. 

I cd i s  inîintenant qucla f i~urefol l ide  DLFK,cR enu i rh iéc  
dc huiCttriaiiSles rquilateraux 4 & q u e  c'<Il v n  o&aedrc.Ciir 
k quarrk DEFG,ayant les coftez egaux à AC ; Il e f i  c u i d e i ~  
queles diagonales EG,FD feront e p k s  à AH:partant Trur~ 
moiriez a AB. &lais l c s  deux l ignes I L  I R  foiic auf i ega -  
les a AB : & par coi~Ce~uen,z ellrs reront enales a vne chaca- 
uc d'i~e/lçs demy diagonaliis i & p a r h  4. p.1. les hui4 l i p c s  
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LD,LE,LF,L~,KD,~E,KF,KG,[c~~~c tourcs e a a h  ~hi r ' c f -  
Ics ; a aux quatre du quari6 DEFG p a r l a r n e ~ c 4 . p . i . ( c r -  
tans Ics dcmr djagonalcs egalcs au3 perpendic. I L  & I K ,  en 
ço&ituant des angles droiCts au poili& 1 milieu du quarré) 
E t  puis quc tous les coltez font egaux tous les triang.feront 
è q u i l ~ r r n u i , $ ~ u o i r  lcr quairc au ilcifus du quméDFFG,& 
ayaiis leurs bafes [ur les quatre coltez d'iceluy quarre. & Ce 
terminans au poins L:& quarrc autrcsau defloubs du rnefme 
quarré , ayans aufi  leurs bares fur Ics cofiez du quarrC, & Cc 
tcrrninans au po in&~:a inf i  le folidc DLEk compris dc hui& 
rrianglcs equilatcraux ,fera o h e d r e .  

Ic dis d'auantagc qii'iceluy ot tatdre efk infcriptible cil la 
fphere dounec.Car il eltcuidcne que la ligne LK,efteOdcau 
diametrc AH,& quc l'anglc LDY çfi droi&:(d'autant que les 
deux lignes LI, ID eltans cgales ; les angles fur la baCc LD 
feront eoaux , & demy drsiRs,  poorcc que l'angle L I ~ e i t  
droiQ: Et par mcfinc r a i b n  l'angle IDK cit demy droitt; & 
partant Ic total LDK fera droifi.)Partant le demy'cercle ayar 
pour  diarnrrre LX , & faiLnr vnc rcuo lu t i~n  a l'entour dc 
aso&taedrecil roncheralc poinR D : Et par mef ie  difcours il 
roiicliera aufi les trois autres E,F,G,deCquels les angles font 
cgaux à l'angle D. 
a 

Fiiiablemencil efteuident par la 47. p. I. que le quarré da 
'diametre de la fphcre A H  on LK,  elt egal aux deux quarrcz 
d e  LD,D~.lclquels  font egaux j & partant iccluy qua& de 
Lk diamctre de lafphere,fera donblc dn quarxé del'vn d'i: 
reux collez de i'ottaedrc. Ce  qu'il falloit demonitrcr. 

Dans la fphere donnee,infcrire vn cube : & 
monfircr que le quarré du diamerre de la Cphe- 
re,efk rriple au quarré du coité d'iceluy cube, 

Soit Ic diamctrc de lafpherc donme AB,leqiicl foit c o u p  
pé aupoin&D,en fortcque BD [oit doubkde AD,c'& a di- 
Sc que AB foit triple d'icc!le AD:Puis ,apres aiiolr eonitruiR 
Ic d c m p  cercle ABC, leuk la perpendiculaire D C ,  &mené les 
deux lignes AC,& BC : Sur EF cgale a BC, foit fais lc quart& 
PFGM, fur lequcl fo.ieient -- ~sleuccr  p q  la ~r.p.xr,les quarrc Li: 
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knes pcrpendiculdire~ E l ,  FK 
PL, [HM, qu 'an  fcra e ~ a l c s  d " 
EF:puis hior meiiees Ics qua- 
trelignes 1 K ,  Ki., LM,  MI. 
D'autani quc  Irr lignes E I  , 
FK font perpcnd. au plan EF 
G H  : elles feroiit pacallcles 
par ln 6. p.11. Mais e!Ics Iont 
al16 ega!es i dciiic par la  33.p. 
I .  EF, 1 K feront pare:llcni~iit 

' 

esales &paralklas : & partant E F K I  cR9n  para!ldogrammc 
ayant les 4 coficz egniir. Mais il a a u f i  yar 13 ;+p.i.lrs .+an-  
~ I C S  droiRs,  piiiç que les ai>g!rs EIK,  F K I  font oppofez aux 
dro,iL'ts K F E ,  IEF:  donc EFKI  rit qua r ikPa r  m e h c  raiion 
SaLG , G L M H  , FIMIE L"~ioi>t qiiarrcz : & partant I K L ~  
rcrsaulfi quarrb, pilis nue 731 la &+.p. r i .  i l  eit egal (k fenibla- 
ble ail quarr i  oppo( i  E E F G ~ ~  : Car EL eit vn Colide pa-ra!leli- 
pipede : pource quc par la 1r.p. I I .  lcs plans oppoCez d'iceitiy 
font  arallels , efiails rlrez par lignes parallelcs quis'enrre- 

* .  touc i: ent. Par cloy EL feravn ccbc: Icquel i e  dis eitreiii- 
fcriprib!~ en Ia&lic. donncc.  CA= ayant iiioué l rs  diametrc$ 
EK, FI, H L ,  GM,dcs pfans o p p o k z  EFKI ,  E G L M ,  roicnt 
imaginez c i t re  tirçz par iceux diamrtres , le5 plans EKLH, 
1 1  MG, lefquels par l a  t8.p.ir.coupperont le cube en deux e- 
&a!eirieiic , & paflèroiit par le centre d'iceluy , fçauoirpar l e  
po in t l  P, auquel par le corol.de 1 ~ 9 .  p. I I .  rous les diamctres 
dudit cube s'entre coirppcront e n  deux ega'emenr : & 
partant la commune feRion d'iceux p h s  , r$auoir NO, paf- 
fcra par Ic m c h e  cent rcP.  h4aisil c i l  cuidcnc q u ' i c e ~ ~ ~  plans 
EKLH, F I ~ C ~ G  C o n t r e R t d ~ I c s  egaur : & que par confequeiir' 
leurs d i ame t re sk  femidiametres feront  ail& egaiix.Parquoy 
elLant defcrit vil cercle du centre ??,Sur le d i a m q r e  Et :il eit' 
tuident qii'iceliiy demy cercle fairant vne reuoluti6 aientoiir 
du  ciiSe,defcriravne i i he re  pailanrpar tous les angles d u  cu- 
be: laquelleie dis eItrz egale a celle du diamrtre AB.Car puis 
que  par la 4 7 . p  1 . 1 ~  q ~ ~ a r r é  de ER elt egaI aux qiiarrez des li- 
g l u s  egales EF,FK,& partant double duqua r réde  EF,,ou de 
K L  : lcs quarrez d e  EK,KL ieroiic triples dn qiinrré de KL. 
Mais par la 47.p.i:lc quart6 de  EL efi eq. aux  quarrez de  EX, 
K L  : donc n i i l f i  le q u a r d  d e  ~ ~ k r a  rriplcdu quarrE d e  KL, 
c'eit a dire da uartt. d e  AC : duquelcR a u f i  tr iple Ic qirarre 
de AB. (car p a 3 e  corol.de h t l .p .6 .  bB,AC, AD ianr  p r 6 p  Y 
pxranr  par  le  corol.dç la r0 .p  6.coriime AB ef i  a AD,ailifi 1s 
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qriarre d e  AB fcra au quarre d e  AC : Veu dofie que AB eiP 
triple d e  4D, a u f i  le qi1ari.e de  AB fera trip!e du qiiarre de 
AC.) Parquoy les uarrcz de  EL,AB Conregaux : &par  con- 2 fcqucnt les lignes L,AB,  diamefrcsdes fphcrrs:comme a d -  
fi les fpheyes d'iccux diametrcs,fonr yareillemenr egales. 

O c i l  a ci te demonttïe que  l e  quarre du diamerrc EL cfl  
t r ip le  duquarrc  du colle du cube KL. Parquoy nous auons 
fai& tout  ce qu i  cltoit p r o p o k  

f l e,Q man;fe/te que l a  qua& d u  dianerre d e  lafihaue ; ou du 
. d e ,  eh cgal aux quarvs<du co/féda T c t r a ~ d r e  & du cube prii 
enfeem6lc~ Car  par la 47 .P . I  le qrrdrridsABdiametrr de lajphere, 
c .  cgal airx deux quarrez. dcAC,BC c o j l r ~ d u  cube 9 d n  tetuaeàre. 

Er? nufi eeuident que t o m  les  diarnetrrr d u  cube font cgaux en- 
h'cux. &qu'rls/e diufent en deux egalement a u  centra de labbe- 
vr : &pmrriUernent queles lignes dr0ittf.s qui conioignerit les centres 
des qu~rretoppofix, , l e  c o ~ p o z t  en deitx cgnlement au merme cm. 

' Jre dc la fiherc. 

l'ROB.-+ P R O P .  XVI. 

Dans la fp here donnee, infcrire 
dre : Et monitrer aue [on coit2 eit 

A 

tionelc,appellee ligne mineure. 

vn icofaë- 
ligne irra- 

Soi t  le diamerre de IP. Iphcrc doncee  AB,lequcl foir di& 
au pain& C,&n forte que AC foit quadruple d e  RC, kapres  
auoir  confiriut  l e  dem y cc~clc ,  leu2 la perpendicdairc CD,& 
men6 les lignes AD,D B;du centre E, & interual EF, egale 
RU ; foitfaiRvii  ccrcle, dans lequel foirinfcrit le pentagone 
eqiiilatcral FGHIK, & puis dails Ie mefme cercle, foir aufi  
infcritvn decasone equilareral,(ce qu i  Ce fera en couppant en 
dculccgalcmcnt l'arc d'vn chacun col t€  du pen ra~onc . )  En a- 
p re spa r l a  1r.p.ir du centre E, &deçpoin& L. M, N,O,P, 
foient Icuecs les lignes EQJLR,MS, NT, OV,PX perpcndi- 
cidaires ail plan du cercle F G H I  K , lefquclles foienr pofees 

i> 
cgafes à EF on BD, Sr Far la 6. p.ir.cllcs h o n t  paralleies en- 
ti'clles:&,oartanr Ars ligues dwiCIcs c~nioiguaur iceUcs,f$+ 
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uoir EL,qR; EM,Q; EN,QT;EO, QV; EP. QX,( to i i t e s  
lefquelles wutesfois nous n'au6s tirees pour cui te~0f i1 i ion)  
feror egales& p~ra l l c l e s  cntr'elles,prrr la j j  .P.  r.II6cpuis qus 

EL,EM,&c.font egalcs au femidiamcrreP,~;aufi~R,~,9_T, 
qV,c$rer6c egales tant entr'clles qu'a iceluy d m y  diamerre 
EF,ou à la lisne Un. Et pource que  par la I ~ , ~ . I I .  le plan me- 
ni: p a r ~ c s ~ i g i i e s  <R,+ efi parailelau plan F G H I K  tiré Far 
l e s  lignes EL,Ebul:Etquepoiirla m e h e r a i f o n  l e  pl5 tiré par 
Ics lig.QS,g_T,efi parallelaii meGnep1an FGHIK, t i r t  par les 
ligne$ E M  , EN; mais que l e  plan tire par les lignes Q R , ~  
coiiuicnt auec le ~ l a n  me id  p a r  les lignes QS, g_T,en la l igne  
ciroi& @. i l  e k  euidcnr par les chofcs demonfirtres à la i6.p. 
J I .  que  ces d e u x  plans cn f o n t v n  feul. On  demonfirera e n  la 
meIrne manicre qiic le Inn t ir& par ~_T,@,auec celuy-cy ci1 
fain vn Gui, k a u f i  c e k Y  r i r i  *ar QJ, Q , & par a, qK: 
tellement donc qiiclcs lignes LR, QS, cT,  @ font  cii 
vn mefme plan; & partant fi d e  Q& de I'intcriiale @,on der- 
crit vn cercle en icc luy plan,  il p a f i r a  par lesautres poiiifis 
S,T, V, X, & [cri e7ai au ccrcle FGHIK.  Soient rirees k s  li- 
gnes droiRcsRS,ST,TV, VX, XR. Et d'autant que LK, PX 
sOt cgales & paralle1cs;ii on  irnaslne e h e  tirec vne 1ig.droi- 
Ae LP;aufi  par l y j  .p.r.LP,RX Cerot egales & parailcles : 8: 
parrnnc par la 18.~.3,do ccrcles cg,anx, clles prennent arcs e- 
eaux: Mais &Pprend la l. partie du ccrcle F G H I K  , fçaupis 
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deux  I.pert!es LF,FP:Doncaiifi  RX la q.partir. du ceri 
clcRSTI$X. Parmefinc manir rc  n o m  concliiroiir que cha- 
cunc  des autres lignes droiCtts RS,S T , T V ,  VX, preiidla f. 
~ a r r i c  d'iccluy ccrclc. Parqiioy RSTVX efi v n  pciiragonre- 
quilareral, ayant tous  les coltez cgaux a ceux du pcnragouc 
EGHII;. Soient tirees des ans les  d u  peiitagoile R S T ~ x . a u x  
angles du  pentagone FGHIk-, les lignes droil tes RF,RG,SG 
SH,TH,II,VI,VK,XK,XF. D o n c  puis q u e  la perpcndicu - 
lairc LR cl tegale  au demy diamctrc EF, c'efi i dire ail coftç 
d e  I'cxagonc du cerc1eFCHI K ; 8: LE <:fi cpfie du decagone 
par la 1o.p 13.k quarre diicofic du  pcctasorie du m c h e  cer- 
cl:, CR egal aux quarrcz de LR,LF. Mais le qudrre de ER,par 
l a  47 .p .r  clt egal a iceux quarrcz de  LR,LF. I lo i ic  Ic qunrrc 
d c r R  eR e g d  an quarre du cofte d u  Pentagone ; & par con- 
fcquknr la I l p i c  RF [ara ~ g a l c  a LP c o k  du pentaL;one, ou 4 
FG,c8cit  à d , i e  a RX. Par l a m e h c  rai[oii,lcsautres lignes R 
G,SG, & C  ieront  cgalesaux autres cofiez d e  c h a l q ~ c ~ c n t a -  
gone  : Sc partant l e s  I O  triangles RFX,RFG ,RGS,SGH! 
s~~,THI,TIr~,~~k,vkx,x~~,fer~nt equiiareraiix , & c- 
baux entr 'eur.Maintcnant loir p r o l o a ~ k  de  i z r r  & d'autre 17 
perpendiculaire EQtei1ement q i ~ c  QX,E Z foiciit cgalrs al1 

colt; du drcagoiic,  & roicnt rirccs les I ignts VQ,VY,  XQ, 
XY,GE,GZ H E , H Z . D ' s u t a n t  queQXeft Temy diamerre du  
ccrclcRSTVX,c clt  a dire colle' dcl'cxago;ic,&QY elt C O % ?  
diidccagoiie dernefme cerc1c;pnrla xo.p.ry. le qiiarré de X V  
coitE du pentagone,feraegalaux quarrez d c  QX,,QT. Mci$ 
par la 4 7 pr0p.1.à iceux ql.iarrez dr PX, CY, c!t au% cgallç 
quarrb de XY (car l ' a i i~ l e  XQY efi d r o i t t , c l t a n t E Q p c ~ p i -  
dic~ilaire a I'vii &l 'autrcplan des cerclesparallcls.) Donc lc 
qiiarrk de  XY cfi cgal au qciarré dc XV ; & partant la liçne 
KY cgalc a liçiir Xv.ParnleCme raifon XV fera demonitrec 
cy,aIca V Z  & partat  le triangle VYX efi equilateral.Psr mer- 
m e  rnanicre, (kfians rireesles liynes RY,SY, TT , lefqueilcn 
ne  Conc tirees pour euitcr confufion)les quatrctri~nglesRYX 
KY S,SYT,TYV,frront dernonitrez equilarcraux,& egauxau 
tri&$e VYX, c'cfi a dire aux dix premiers criangles,puis qqe 
tousleurs coitca (ont egaux aiix coItez dugcntagoiie.Par se- 
bla t le  arg:imcat rera prouu i  qiic le triangle CzH eft equi- 
latcral; commc a u f i  les 4. autrcs triangles HZ1 ;IZK,KZF, 
FZG, ( defqiicls tou-eîfois nous  n'auons a u G  tirk les li- 
i n e s ,  afin d'cuiter la co:ifuriou ) tous Icfg~iels fcronr egaux 
aiix I F .  prccedaiis. Yeu donc que  toes ccs ro. triaiiglesfont 
cquilatcraux , & egiux, & qu'ils,le canioigiicnt les vils aux  
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autres par Iignes droiEEes;fcra c6Ititué d'iceux en tcofacdrc: 
k q u e l i e  dis eitrc r i ~ t c r ~ p t r b l e c i ~ l a  fpkere donnce , d e  la -  
quelle l e  diamerre cf? A B .  Car ayane couppt  en deux egale- 
men t  EQ.cn a,  & tire les ligncs s F, a X, a V; les collez a Q, 
e V  du triannle a Q_V f c r o n ~  egaux , aux coftez a du 
trianyle aG,(car LV, gx iont  Ccmy diametrcs du cercle RS 
TVX)  & les angles a ~ l ;  n p ~  [ont  droitts: & partant par 12 
4 . p . r . i c ~  b a h  av, a X ieroiit eçales. Par la rneîmc ra i fon,  fi 
o n  tire des Iigncs do a & ~1 R,S,  T ,lcs ligiies a R, a 5 ,  a T 
Ceroat demonitrecî  egales entr'elles , & à icelle av, aX. EE 
pus que les coitczaQIeX d u  rriaiiglen LX; font q a u x  CO-  

fiez nP,,EF d u  triangle a EF,(pour:e que a, EF font  demp 
diamctrcs dc ccrcles egaur ,& EQft c o u p ~ c c  cil deux c g t -  
lcment en  a,) & les ang1c;a QX, a EF îonr a u f i  egaiix, fyr- 
m i r  d r o i a s ;  pa~la4 .p .1 .  lcs bafesaX,aF, feront a u f i  cgales. 
Par mefrncrairon, fi d c a  & E on tire des lignes droiftes à G, 
H , I ,K ,on  dcrnonflrera les ligncs aG,aH,aI ,  aK, efi iecgaies 
a icelle itx : & partaiir les di): lignes droit tes tirces dc a a u z  
dix angles F,G,H,I,K,R,S,T,V,X, [ont cgales. E t  d 'autmc 
que  QE e f t  femidiamctre, cVck  à dirc cofiC de I'exagone du 
cercle FGHIK ; & EZ coitk du decagoiie du mefme cercle; 
par l e  9.p.1;. Q z ~  d i u ~ l e c  en  la moyeiinc& extrcme rai- 
i o n  en  E, & le pius  rand Pegrnciit fera q:Parquoy par la ?. 
p 1 3 .  le qua t r é  de  AZ fcra quiiituplc du qwiarre de  Ea. Mais 
l e  quarr e d e  CF efi a u 6  quintuple du  m e h i c  quarre dc Es: 
C3r le quarre de EF eitant quadriipJe du quarre de Ea par le 
fchol iedr  la 4.p.z. pource que  EFsfi double de Ea; l e s q u x -  
rez d e  EF,En,fonc le quintuple du quarre d e  Ea. Mais par 1s 
4 7 . p  1.1e quarre de aFeit egal a iceux quarrez de EF,Ea:donç 
ai& le qirarre d'icelle aE fcra quintuple d'iceluy quarrc dd 
Es.) Doac le s  quarrcz deai?, a F ,  f o n t  q a u x ;  & par confc- 
qucnt  les lignes aZ,aF feront egales Er puis que  a &  nQ, & 
EZ,QY font egalcs,aufiiaZ, aY retour esa les ;  &toutes  les  
l ignes d ro i acs  tirees dea ,  à r o m  les angles dr1'1cofaedre pz- 
reillcment ega!es Parquopla fphere dercrite alentour du 
d i anc t r e  ZY,paiTerapar tous les a n g k s  de 1'ifcoCaed:e Car 
d'aiitant que  par la if.p.5 comme aZ eit  à aE,a inf i  YZ a QE, 
& partantparla x z  p.6.  commc l e  quatre de a Z  rifi au qiiarra 
deaE,ainfile quarre de YZ au quarre de E,& que le qua r , c  
deaZacItedcin6Itrequintuplt  duquarre  (3 e a E :  pnrciIlcrnéc 
I e q u a r r c Y Z  ~erqquincuple  du quarrc de  QE,c'eit a dire du 
qu i r r c  d e E D  Ton egale.Mais aiiili le qiiarre dcAB eit qii:n;u- 
pie du rnefme qusrrc de BD:(car  AB, BD, RC &ans yrupor. 
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#sr le corol.de la 8.p.6.k quarre dc AB fera au quarre de ilD: 
commc AB a BC parle c e r o 1 . d ~  la zo.p.6. & partant A B  eit2r 
quinruple d e  BC , a u f i  Ic qua r i i  de A B  fera quintuple dit 
quarré de BD.) D o n c l e s  qua r r ezdeYZ,  A E  f o n t  egaux j & 
partant les  lignes T Z ,  AB , & Ics fpheres deicritrc alcnrour 
d'iccllcs feront cgales. 

Ie dis final-i!erncnt que  le cofic d c  I'icoGedre cll l i p c  irra- 
tioncle,appcllcc ligne rn' eurc: ce  qiu ell euidcnr par la 11.p. 

r ~ e f l a i i t p a r h  6.p.zo.k ~ m y d i i r n r r r c  EF.ou con c m k  RD, 
P li3nc rarioncle commcnîurable en puilrance à la poiec ratio- 

ncle AB,dc laquellc nous  auons q o n i t r c  yuc Ic quarre efiois 
uintuple dq quarre de BU. N o u i a u c i ~ s  donc faiftcequi e, 

P R O B L .  f .  P R O P .  XVII. 

Dans vne fphere donnee, infcriïe vn Jo- 
dxaedïe  : Et monitrcr que fon coi tk  eit ligne: 
irr~tioncleappellee refidu. 

Soit le cube A R ,  &d'iceluy les ,deux plans e r t c r i c u r s ~ 0 ,  
& D B , îe renr6rras i droirs anglcs a h  Iigiie de coiumu : 
n e  Cdtion D C  : & d'iceux'plaiis tous Ics coltez Coicnt coup- 
ré< e n  deux egalcrnelit,CçauoirAC,p3r lcsdcur lignesEF,GH 
fi c o n p p h  ai1 poiiifi I;& D B , p a i  les lis. K L &  HM le coupis 
ail poiiiz't N. Ixm foiciit Irs trois lignes KN,NL,HI m i l ? -  

pees en la moyenne& cntremerai@n aux poiiilts O ,,P. Q, 
de[ iiellcs les plus grauds  fegmcnr fcicnr ON, h'P,'IQ- Ei' 7 par alr p. ir .  folcnt leuces lès dea i  l i ghxs  OR, PS peipcnd. 
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r u  plan DE : mais QT au plan A C ,  lefquelles foient pokeç  
cgalcs aux rrcis kgmens  O N ,  NP, 1% Piiis roicntmcnccs 
l e s  lignes DR,RS,LiT,CS, CT, Ie dis que DRSCT cfipen- 
~agnnecq~ii1a~era1 coiiitituk Lut vnrncrmc plan, k equian- 
gle. 

C ~ F  foicnt meneeî les ligiics DO,DP,DS: Et  d'autant quai 
KN eft couppce en la movenne& eltreine raifon l u  po inR  
Q,& que Oh',ei? Ic plus Cepent,par la 4.p.13.lçs d ~ u x  qiiar- 

Tez de X N ,  KO fcront triples d u  quarré de 0N:Er XN 
rvJaleà k D  ; & O N  a OR, les deux quarrcz dc kD, k K0,ou 
par la 4 7  p.r.lefeul d e  DO, e l t  rriplcdii quarréde O R :  & l e  
quar ré  d e  DR, qui elt eqal a tous les deux, par la 47. p.1. fera 
quadrulledu feu1 de R O  : Et d'aiirant que RS c(t double dc 
R O , f m  quarfé,par Ir,fcholic de Ia4.p.z. fera auf i  q u a d r u p ! ~  
du qiiarri: de RO,aufi, bicn que le dc DR: Partant Icç 
Iiqnes DR, RS feront e p l e s .  Par merme difcours on mon- 
fi:xaI7cgdlitl: des trois autres cofiezSC,CT,TD tantcarre+ 
e u x  qu'aux deux UR,RS : donc le pentazone cfi equilarerai. 

I c  dis maincesant qu'il eit en v n  memir plan. Soit incace 
N V , p a r a l l e l e i  OR: Item lcs dcux TH & KV. Te dis qu'ir 
 cile es d:ux lignes fi rencorirxcnt dire&cmét,h foat rlpc i~n- 
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le  ligne d r o i & e T H ~ .  Ca r  pour  autanr que HI c l t  couppee 
c n  la moycnne & cxtremc raifon au point? Q; IH feraa 1% 
c o m m e  I c a  <K. Mais H N  e k  egalef  HI, & NV a 1% & 

a $:donc comine H N  cil a N V ,  ainfi qT à *. Par- 
q u o y  puis que  1cs triangles NVH,cQI-i,oiir deux cofkz pra  
portionaux à deux coltcz , & font  compofez à vn angle H, 
tçllerncnt'quclcr cofiez bornologues font  parallels par la é. 
p.r~ . fgauoir  H N  & T ~ q u i f o n t p e r p c n d i c . a u p ! a n  du quarr i  
AC : & NV,@ q u i  ionc à angles draifis  fur le plan DB: par 
l a  iZ.p.6. THV fera vne fcule ligne d ro i ac .  Or parla 1.p. IL 
T o u t e  l igne  droi t te  elt en vn rnefme plail : par co~ifequeur 
l epen tagone  DRSCT e l t e n  vn mcfme plan. 

I e  dis cncores qu'il efi  equianglc :Car puis qiie XN c[e 
coiippec en moycnne & extremeraifon,cltant ON plus grid 
fcçrnent. parlaS.p.  1 3 .  enadiouCtaat kN i N P  e 
grand Cegmenr O N  ; la toute  ICP fera couppee en  9"" a moyen- """' 
ne & cxtrerne raifon au poinA N,& fera K N  Ic plus grand fc- 
grncnt : & p a r r a n t p a r l a 4 . p . r ~ I c s  quarrez d e K P &  N P  ( o u  
1's fon ezalc) font tripics du quarré de K N ,  (ou de Con isalç 
KD.) g, en adiouitaiic l e  quarrk de K D  auecles deux de KP & 
PS, iceux trois quarrez f x o n r  q~iadruples d u  Ccnl de KD [ou 
par  la 47 .p . r . a~  Iieu des deux deKP & ~ D , l c  Gu1 de DP aiieo 
cçluy de PS,ou encore  le feu1 de DS, fcra quadruple du quar- 
r c  dc  KD ) duquel Ic q iurrc  dc D C  efi ai& quadruple parla 
Ccholie de la +p. r .  efianr D C double  de  K D : parrant les 2. 
l innes DC 8c OS f;roiit egales : Mais auf i  eflaiis rous les co- 
fiez du pentagone cgaux, les deux triangles D CT, DSR au- 
ront  les trois &ez egniix aux trois coitez chacun ail ficn ; 
Er ~311.18.p.i.l'angle aupoint? Rfera egai a l'angle aiipoin&, 
T. EtlfernbIablernenr noiis monftrerons que  L'ailçleRSC ck 
ega l  al 'angle DTC :ainfi trois angles du pétagone Ieronr 
csaux,&par  la 7.p  19.il fcra equianglc,II  cil aufi  eqnilareral, 
8i fur D c  1,vn drs  coltez du cube , anquel il y e n a  ouzcdc 
pareils. fi o n   eut confiruire d e  m e f i e  &coi 1 vil pen- 
t agone ,  Cur chacundrs vnzc coilez reltans , on rrouuera YIIC 

figure Colide eniiironnee de douze pent3~0i ics  equiangles & 
cqiiilareraux: ET par Ics def. fcra dodecaedrc. 

I c  dis dauan ta ;~  qu'il cil i i i f ~ r i ~ t i l . 1 ~  cn la fFlicre donnet. 
Car fi o n  prolongcVN,qui eft perpend.fur le cenrrc du quar- 
re DB : il appert par la i9.p.ri.qu'elle couppera la diagonale 
du cube ci1 deux c ~ d e r n e i i r :  qii cllc lii coirppe donc au point% 
X, auqucl poinc?ferale centre de la fphcre enuirorinant le 
cube  parlc coro1.d~ la r5.p. 13. & NX rit cg& audcrny c o -  
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f i cd i i rubc  : Soir mencc la ligne RX. Ornoiis auons tant& 
rnoiiltrc parla 4.p 13.queIcs quarrez de  kP &NP Conr triples 
du quarre de f N : &+us V F  r f i  cgalci  kP; & RV a NP:(car 

N X  clt e p I e  à KN : & V N  à NP) .  Parrant les deux quarrez 
de RV,XV,ouIc  fe41 de RX,par la 47 .p  1. ~ E t r r ~ p l e  duquarrc  
d e  KN: Mais par la  rr.p.13. lequarredu d i ~ n i c t r c  de 13Cphc- 
r e  circonicriteau cube,  eit criy le du quarredu cofrc d'!crIup 
cube : Et par la 1r. p. (. le quarre du demy diametre efi tr iple 
au quarre d u  demy coitc. Or K N  efi Ic dcmy cofie du cube: 
Partanr RX Cela le dcmy diainerrc dc la fplierc circonfcrsrc 
a u  C L I ~ C  AB,duquel le,ctntrc cfi X. Par w h c  difcours noEr 
monf i rerons  que du poin& X coures Ics lignes rncnres vers 
1cs autres anples du  dodccaedre,foat egales au dcmv diarne- 
t r e  de la fp&re circonfcrite aucube.Partnnt v n e  mefine Pphe. 
reportrra t i t r e  circonrcritc au cube & au dodecaedre. 

I e  dis fiiialcment que le coite du dodecaedre eR l i sne  ir- 
r a t i onc l ea~pe1 le r  refidu. Car d'autan1 que Irs deux demy 
coitex du cube KN,NL font chscnn couppez en la moycnne 
8i extreme raifon : par la 15. p. y .  route 13 1tgiie KL fera a u x  
deux pl tu  grands i cqnens  enfcmble,  f p u o i r  à O P ,  comme 
iceux plus   rands Cremens font aux  plus petits enfernblr, 
c a u o i r  a La conpafëe de &- PL. Parguoy fi EiL cofte du 
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cube ef icauppec  en la moycnnc 8r cxtFcme raiion', l e  pIiii 

grand fegrncnr fera OP. Mais la toute KL ainfi coiippcc eR 
rationclc:  (car fon quarre e(t cornrncnfurable au qnarre du 
diamctre de la Qhcre, lequcl cfi porc rarioriel: puis  qu'il CR 
le t ie rs  d9iceliiY par la  if.p.rj.) Donc par la  a.p.13.leplus gr jd  
iegincnr OP, c'cit à dirc RS cot te  du dodccaedre q u i  l u y  cfi 
egal, c l t l i p c  irrationclc, app:llee refidu. N o u s  a u a i s  donc 
&Li tout ce  quicfioit propofé. 

A I R  

De c e c i  refilte qtte b topé d'un cube e/tant rohppé en !a rnayennr 
cxtrernr raifin,léplus grand/egmentJra le copi du doderrrii'ra 

rnfcrit en une mrrmc 'phere. 
Au'? yuc Is CO,@/ du crcbe eflegal à ta li~nebroi8c[ubttndantzin 

ang!e dirpcntgonc du doderaedre. Et dautfint qu'ic$le mefme li- 
gne ej?antcor~ppce en la moyenne &c.utreme raifin, par la 8-p.rt. 
lepliugrnnd Jre~mcnt e/t topé d'-JU pmtagone : &parranr par Ir S. 
p I I.lra Izgnc drorcfe campofie d'iccllc,c'ejtà dire d~ capcdu cubc, 0 
du plungrand firnant, c'cf? à dire du coJé du dodecaedve. ef l  fcm - 
Llablernent diu+c . lemoindre fegrnent q'l coJG du dodpcae,!re, 
msis lc  p lu  grarrd,eF CO,& du cube : I I  s'eu/rrrtque/ivne lixne droix 
i t r  CJ conppee en 1s moyenne & extremera~jon . que l e  moindrs 

J ~ ; g m ~ n t  [oit cofidu dadecaedre: i c p h  grnnd/êgmenr/era tope dm 
c:&e rn f i~ i ten  La tnt,hcji here. - 

PRROB.  P R O P .  

Le diainerre d'vne ipliere efinnt donnC; 
trouuer les cofiez des cinq figuses infcrites en 
icelle;& les comparer entr'eiix. 

Soit lediamcrred'vne CpIiere doiince AR:&i l  faiir prcmic: 
rcment  trouuer lrs coke2 des c inq figiiries infciiptiblcs cn 
iccl le  Cphcrc. 

Soir diui(2 le diarnerrc AB en deux ey lamc i i t  au pqinfi C; 
mais au ~ o i n R  I), rdlernent qiic A D  [oit la tierce ~ a r r i e  d e  
AR, puis ayant dcfcrit lur q B  vil demy c~rcle,roiciic esleiires 
ILS p ~ ~ y e a d i c u l a i r c s  cE,DE,& tiré Jçslignes AE,AF;HE,BE. 
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D'autant quc  par l e  c o -  
lo i .  dc la 8. p .6 .BF  cft moyë. 
n e  proportionele entre AR, 
BD; par le corol.  d e  la z0.p. 
6. c o m m  A B  k r a a  BD,aiiifi 
4 quarrk d e  AB au quarrk dc 
RF. Mais A B  ei l  a BD en rai- 
Eon Ccrquidtere: (car par CG- 
f i ruf i ion  A B  conrient 3 tel- 
les  parties que  ADi,&BD r )  
D o n c  a u f i  le quarré de  A B  
CR a u  quarr? d e  BD, cn  rai- 
Con fcfquiaItere : &partant  A 12 
puis q n e  par la 1 3 .  prop.13. l c  
quarrrc du d i a~nc r re  dc l a e h e r e  eft  en rairo:i fcfquiaItere au 

narre du  coiti: dc la pyramide equilaterale ou ter ra~r i re  : R F  
2era le coRC du cerracdrc infciit cn In fphcre du dianierre A E .  

Derechef puis quc  par le  mecme corol.  d e l a  8 p.6.  AE ef t  
rnoytnneprop.eut rc  AB,AC : Sr partant c o m m e  A B  efi a A C  
a i r  fi le quarrc de  AB au quarre d c  AE par le corol. de  la 2o.p. 
4.& A B  cil- double dc  AC : a u f i  Tic qua r rcde  A B  rcra double 
d u  quarre de  AE. Parquoy puis que par la 14. p. 1 3 .  le quxrct  
du diamctre de  la I jhere  el? double du coftk del'oLZadre,AE 
fcra coite dc l 'ottaedreinfcrit en  la Cpherc dudianicrre AB. 

Et pour autaneque parles rnefmes corol.  de la 8. & p.ro p. 
6 . 1 ~  quarre d e  dc A B  el? a:i quarre de AF,cUn,c A B  a AD; & 
q u e  par la confirufi ion AR& t r iple de A D ,  1e qiidrre de AB 
fera triple du quarre de  AF.  Parquoy vco que p a c l a  1 y . p . i j .  le 
quarrc  d u  diamerre de la fphere cfi triple di1 quarre du collé 
d u  cube ; AF !hie co l t é  du cube inlCnt en 13 Cphcre du dia- 
mct rc  AB. 

E t  d'autant que  AF e[t cofik du cube ,  k i t  iceluy courp; 
t u  B moyenne & excrernc r adon  au poiiic? 0, diiqiiel Ic pli19 

grand fcEmcnt <oit A0:iceluy (par Ic corol dc  la 17.~.19.)k- 
&a Ic coRE d u  dodccaedre inicrir en la m e h c  fphcrr que Ic 
cube ,  qui  c l i  celle-ta merme qui a pol i r  diamerre A B .  

Qant a u  coQE dc  I'icofacdre , foit lcuce laperpendiculai- 
t e  BG egalc à AB : & apres auoir rnrnc la l i z i ~ c  %G couppanc 
la circonferéce d u  demy cercle en  H,d' icrlup poiiiLt folt m t -  
n c e  HI perpend.à A E  par la rr.p.1. O r  BG citant cgale a AB, 
elle fera double dc RC : &partantpar  la 4 p.6. HI fera do'ib. 
d c I C :  ( car les triang!cs {ont cquiangies, pourcc qu'ayans 
t 'angle C cammuu, & ceux des p o b h  B & 1 droiCts ;le rirrs 
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G fera egal a u r i e r s H  par la 3 ) .  p.1.)  ~c par la fcholie dc l a i :  
p.2. IC qiiarre dc H L  fcra quadruple du quai-rc dr I C  : & par- 
t an t  le q u b r e  de  HC (ou de roion egale AC ) q u i  par la 47.p.r.  
cf tcga1 a tous les  deux,fcra iiinrupledu quarre de CI.  Mais 4 d'au-ant que  AD cfi le tiers ii diamerie A B ,  & AC fa moirie: 
'DC [rra le dcmy tiers : & pa r t i t  AC {cri triple de DC: ; s; Son 
qua r re  vaudra neuf f o k  le qiiarre de  D c  , p a r  !a :o. p . 6 .  Os 
iccluy quarrcdc  AC n'efi iie qiiiutiiplc dti quarre de  CI: i 6 t  
k l r g n e  CI  [rra plus gran?i que DC. Soir prife Ch- e p l e  i 
CI, & apresauoir leiic la pci p;ndiculaire K L  , Toit rnenee la 
l i gne  AL.  Puis donc  que le qiiarre de  A C  elt quintuple du  

uarccde C 1 , p î r I z  r ~ . p . ~  le quarre dc AB,f la  double de AC) 
?cil quinruplc d u  quar?e  d: I K  ( Iadouùlc de IC. ) Or p x  Ic 
corol.de la r6.p.rj .  le quarre dudiametre de la fplicrc circon- 
fcri tc i l ' i c ~ ~ ~ c d r e e i t  q l i~ntuple  au  ciuarré d u  d rmy  d;a.  du 
ccrcle circ6fcriuat 7 coltez del'icoîaedre:donc <7K fera fcrni- 
dii .c 'efi  a dire coftc de l9hexag .  d ' i c c l ~  y cc:cl. lçqae! cofic. dc 
l 'hexagone aocc dcux fois le cofic dudcca?;oiic iiilcrit d i s l c  
mCmc cerclc,kQ c ~ a l  au  diamctre de  la f~ IiereAB,par le co.dc 
13 rnefrne 1 6 . p .  ,%.I l  faut d o n c q u e ~ k , & ~ ~  lignes egalrs,foicr 
les  dpux coltez du decagonc iiifcrir dans ie meîriie ceicieI 
dnns lequel KI  eit  le cofte de  1'exag;onc. Mais K I  & KL font 
craIcs:(car KL elt  eqale a IH ,po i i r  e h e  en melinc d i l t ancc  
d': ccnrre Ç , laqiielleefiant double de CI fcra cgalea KI.) 

. Fartant LtL Ccta coi tkde  l'cxagoiie, & AI: du d e c a p n e  : Pr 
par la ~ ? . P . I . &  io.p.fj .  A L  feraI r  coite du pentagone i~ifcrir 

, a i i r t i e h c  ccrclc. D o n c i l  h a  a u f i  le coftc dc i ' i c ~ t e d r c , ~ a r  
ïa16 .p  1 5 .  

N o u s  auons donc  trouuc ICS coItcz des 1. figures regulie- 
rcs infcriptiblcs e n  r n e  mcfme fpliere. 

Maiatcuant pour Ic rcgard d c  la comparailon d'iccux co-  
f l e t  trouuer.  D'autant qu ' i l  a cftê d c m o i i h e  que le q u a r d  
du diametre de la fphcre eit ferquialrcre au uarrc du c6Lid 
de la pyramide : niair double de d u y  du C O &  d c ~ ' o & a i d r r j  
& triple du qiiarrc du  corte d u  cube; il efi euidét quc le quar- - du diametre de la  fphcre eitant 6. celuy du coite du tetrae- 
dre Ccra 4: celuy du coftc dc I'ottacdre 3. &'cclup du colte d u  
cube 2.  Partant Ic quarrc du  c o k e  d e  la pyramide cil fefqii- 
tierce au  qiiarrt: del 'ottaedre :mais  double d c  celuy du coite 
di1 cube. I tem le quarre du cot te  de  I'o&aedrc CR kfquialte- 
l e  a ccluy di1 coi te  du cube. Parquoy ler quarrcz des coRei  
d'icelles trois figures, & celuy d u  diametre dclalphcrc,  font  
oatr'cux comme nomb~e  a nombre: & pr;irraa[ par la 6 p.m. 
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fccfuy diamctre de Ia rphcre . & coltez d'icelles figuires four 
linnes cornmenCurables,& rarioi~eles,pource que le diamerre 
ci? polirarioncl. Mais les fukdits quarrez neront crirrscur 
comme nombre quarre5 nombre quarre, ainfi qu'il apert par  
l e  corol. de ia r4.p.8. Donc  icellks lignes (fsauoir le diamc- 
diametrc de la Ipher~,le colte dc la pyramide, le coité dçl'o- 
aaedre ,  &celuy du cube , ) font incommenC~n lon$udc 
par la 9.p.10. & partan~cllcs fqnr rationcles commeniu.co 
puilfancc.feulc~cnt. . 

Ec uand aur coltcz de I'icofacdrc,& dodecaedrc : pourcc 
u'ils ont lignes irrationeles,il cfi euident que ils font inc6- 4 .  

menl. taor enrrleux,qu'au diamctre de la f p h ~ e , & a u x  coftcz 
des autres figurcs. 

Or IeCquds d'iceux cofiez font les plus 
rendrons manifelte ainfi : d'autant qu'il 
defils que le quarre dc A B  cfi triple du quarre dc AF : mais 
quiutuplc du quîrre de KI, c'efi à dire de AL ion cgalt;; rroir 
quarrez dc AF feront egaux à f quarrez d c ~ L .  Ec puis quc 
AF cfi  coiippec en la moyenne& exrreme raicon cn O,  & 8 0  
t l t  le plus grand îegmcilr, il efi euident par la I p. 6. que le re- 
&angle compris de AF, A 0  fcraplus grand qiie lerrtlanglc 
de AF,OF; & pdrtanr iceux deux reftangles cnfembIe,leronc 
plus grands que le doubie du rettaiigle dc .$F, OF : Mais a 
¶ceux deux reRadgles enfrmblc,efi cgal le quarre dc AI, par 
l a  1.p. 2. & a u  double durc- 
&augle de AF, OF,e[t cgal le 
double du quarre de AO:(car 
pu la r 7 . p . 6  le fimplc reaan- 
gledc AF,OF elf egal au fim- 

le quarre de AO.) Doncaum 
Pe uarrc de  AF fcra plus 
gran% que dcur fois le q u a ~ r c  
d c  A O :  & par confequétrrois 
quarres de AF,o? cinq quar- 
rcz de k~ leurs egaux) feront 
nufi plus g a n d s  quc 6.quar- 
rez d e d o .  Parquoyvii fedl 4 K D C 1 B 
quarrc Jc KL fera plus graild 
qu'rn feu1 quarre de AO : par conlequent laligne xL fera 
plus grandeque AO: Partant A L  plus grande qu'icelle 
K L  , ler a bcauco up plus grande ue la mefmc AO coite du X odecacdrc. Nous atlous donc ,fi cc qui cftoit propok. 
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OP outre I t r  cinq,fiprer folides cy dcfm decka~ees , onnyen Fernt 
trourter d'autres comp~ifes de[uper$cies planer, ~quidngler,& equi- 
laterder. Car de d e ~ x  triangles, OU detlx fiutres fgperficies planes, 
a n  m cornprsndraaucunJo!ide, ne pomant conff ituer Sn angle foli- 
de. De troM triangles equilatwaux , ep conflir&Cangic de la pva- 
mide :de quatre, Prtngle dr I'o~Taedri : de ciny,l'angle dc L'icnJacdre: 
deJx triangles cqrrilatera~x on ne conftirssera aucun anglefolide! 
rar i c t ~ x ~ o n t  cgaux à quatre angles droiBs, tom les anglrs plgr 
d'vn angle filide, doiwnt epreplur pet i t1  qrrr quatre mgles dreic?~ 
par la zr.p.rr. Partant on ne pourra con/2ittter .cn anjle Jolide de 
 pl^ deJx angles plans. De t r o u  angles droicSr e t  compol; fanflc 
filide du cuLs:de qnrtrt angl .s droitfs an ne fera ,trcun single/oli- 
de: car cc feroittou,~ourr conrrruenirà la L I .  w . 1 1 .  l'angle jolidedk 
Roleraedre e n  cornprti de troL pentd~onci cqrriaugl. De @awe Pen- 
tngoncs,il feva rmpofiblci eJaus iceux plmgrlds qre qi4ati.e drait?~. 
~ ; t  de PM V A  ~~trepoJ)goneeqrtianglc, 05 ne pourra conjtitrter autu% 
angle folsds, d'anfant qb'il s'mfu-ywroit abf~rdic;. Partant il P/E 
r~rdcnr qu'outre les cinq$guresregirliercs cy dcfk declmreir,on n'en 
tronuera point dSautrcr. 

Fin de l'Element treizieiiilc. 

E L E M E N T  
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'THEOK.  i. P R O P .  1. 

A ligne perpendiculaire me- 
nec du centre vcïs  le colt& du 
penngone inCcrit au cercle, efl 
la moitk des derlx collez de 
l l h c ~ a ~ o i z c ,  & decag;or,e en- 

Ci < A  

ièmble, inkrits au i n e h e  cercle. 

Soit  dans le cerclc A B C ,  lc colté du 
entagone BC,&  LI ccorrc D iLir men2 E 

f a  li.;nF DP , tortibiiir pcry  eiidiruiairi- F' 
mel i t  lu r  i c r l u y  coiié BC; &icelle  cltau? 
proloiigee de part &- d'autre iufqucs e n  
A & E , elle coeppcra l'arc B E C  çn deux 
egalcmenc. tomme la l igne  RC par la 3 .  
p.$. aiilfi efiaiir riree la l iznr E C ,  clic k- 
Ta le coité du decagoiie, 6r DE cof t t  de 
l 'hexaqone. Ie  dis q u e  la pcrpeudiculai- .+L 

se DF cft la m o i t k  des deux cofiez enremhic EC &DE. 
q i l  nc fair ai i i f .  Apres auoir pris FG egale a FE . fait 

mciiee la l igne GC.Puis que l'arc BEC e i t l a  c~ i iqu ie fmepu-  
tic de la cirsonfe~ëcc du ceïcle, E;C hmoitié lesa l a  cinquief- 
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rnc partie de la demy circonfcrcnce ACE : Et partant l'atc 
AC fera quadruplede CE ,  & par la 3 5 .  p. 6. I'anglc CDA fera 
quadruple de CDE au centre, & doiiblc de DEC a la  circon - 
fettiicc par la zo.p.3,le ut! par ccnioycnfcradoubIc iCDE: 
mais parla 4. p . 1 .  la ba 7 e C E  efi egalcalabare CG: &par la 
~ .p . t . l e s  deux aiiglcs f i r  la bafe EG fcrontcgaux : & FGC ce- 
r a  doubk de G D C  .-ik i c ~ l u y  FGC cfianr par la IL p . ~ .  coatii 
roiis Irs deux oppoïez interieurenicnt, i c s  dcux angles &r la 
baFe DC feront egaux cntr'eux : &par la 6.p.I CC & GDfe- 
t o n t  cgales ; & EC a chacune d'icelles. Parquoy Ics dcut GF 
& &E eItans cgales, la feulc FD, fcra epale aux dcux FP: , EC 
tnlernble: & partant les trois enfemblc DF,FE,EC,clelt adi-  
re les deux enfcmblc DE,  E C ,  fcront egales au double d e l a  
feule DF : & par confr ueni ~ccl le  DF perpcnditulaircment 
tirec dii centre CUI le  C O  1 i du pétagone, feramoitié des deux 
eiiEinblc DE,EC, coficz dc i'hexagolic,& du dccagonc. C$ 
qu'il failoit prouucr. 

THEOR.  2. PROP.  III 

S'il y a deux lignes droiaes couppees enlô 
moyenne & extreme railon ; elles leront fend 
blablement couppees. 

Soicnt les deux ligncs AB & ~k coupi  
pces en la moyenne & exrremc raifon 
aux pe inas  G & H:  lcurr g a n d r  A G , B  E 
fcgmensfoient AG & DH. Icdis qu'i- D .H E FI 
ccllcs l i p c s  Cont femblablcment coup- 
pecs : c'ek a dire que comme A B  cft i 
13E,zinrl AG a DH,&GB iHE:I tcmcommcAG i GB,;Unli 
P H  a HE,&c. 

Car par la17. p. 6. eommc Icte&langlcde,AB,& GB, fcra 
tgal  au q~ia r r i  de AG , a i d  Ic r e & a q l c  dc DE & HE fera 
cya1 au  quarré de  DH : & partant quatre fois ic tekangle de 
AB & GB fcraau qdarri: de AG,comme quatrcfois lere8an- 
gle de  DE &HE au quart6 dr DH : & cri compofanr,(aprcs 
auoir sdioiiltit dircCtcrhét BC tgalea BG i & EFegalea EH] 
quicrc f o ~ s  le re&aa le dk AB & GB auec le q u a d  de AG 
(ou  par la ~.?.I.Ic fci*fqUairé de AC)CR quarridc AG. CG 
mc quarrc Çoir Ic r&anglc dc DE &.HE, a u -  le quarr'é do 
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Dl<,(ouic fcul quarrEde DF) cf? al1 quarrk de 7 H . P a r q u o y  
Ji>"' la zr .p .6 .  coinme AC a A G ,  ainfi DF a DH': Er eo CQm- 
poiànt cornine la coidpotee de AC,AG,c'cfi à dire Ia double 
Ge ~ ~ , e f i  a AG , >infi la coinpofeedc O%, DH, cVefl a dire l a  
double dc UE,e i t  a D H  : & e n  chaiigeaiit comme ladoublc  
de AB cfi  a la doublc dc DE, ainfi AG a D H  : Et par la 7f.p.r.  

cdrnrric I i douhIedc  A B  e k  a 13 doub. d e D E ,  ainfi A B  &DE. 
D o n c c o m m e  ~ B - f e t a  aDE,a in f i  AG a DI-I : & partaut par la 
19 p.f.ainfifera a u f i  le rcf ic  GR ati'refie HE. Parq~ioy  coni- 
riic AG iDH,ainfi fera GB à HE,puis  que  I'viie Al'atitre rai- 
fon e[t &amme A B  à DE : & en permutant i o m  e AG îera i 
GB,ainli D H  fera a HE : & ainfi Telon toutes iP es  autres ma- 
dieres d 'argumenter es propor t ions ,  on demonltrera routes 
i~gncs ,&par t i t s  d ' i ~ e l l t s  efirr  p r ~ ~ o r t i o n c l c s  entr'clles. 

T H E O R. 3 .  P R O P. III., 

V, m e l i e  cercle comprend le pentagone 
du dodecaedre , le triangk de 1'IcaGedre 
iakrit en vne mefine Cphere. 

Auparauauc que d'ex- . A 
pliquer cefic propfit. 
11 conuieiit dernoiifircr 

dn peiitagoiw aucc  l e  
uarrt  de la l igne qu i  

?oultient yn angic d7 i -  C 
cehy,  eR quintdple du h - -- K 
qharre demy diam du 0 Q . p  
ccrcle d5slequcl cit in- 
h i c  iceluy pentagone. ( 

Soit le COR; di1 peatsgone infcrit dans vn cercle CD , la 
ligne qui fouftient vn angle d'iceIuy pcnragonc CA, Ic dcmy 
dianccre FG; lequel couppe en  deux cgalcfient , tancl'arc 
CGH que le colt& CD,par lc c ~ r o ! .  de la  deLa 1o.p.rj. l e  dis 
que  Ics deux uarrez de CA h de CD Cont eliCernble quincu- 4 ples d u  quarre de FG. 

Car fi o n m e i n c  CG, cc fera le coitC dn dccagone:& par le 
('cholie dc la 4.p.1, le quarri: de AG,Ccra quadruple du quarrt 
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du dcmp d i m e ~ z ~ ,  & p a r  confcqueat les drux de AC,c(; 
qu' p u  la 47. p  font cgrux ad  q~inrr?  dc AG , feront au@ 
q ~ a d r i i p l e  d'icel?i)rquarri: de FG. Parquoy les trois dc AC,C 
G,& GF, feront c n k m b l t s  q iintuples du fcul clcGF:Mais Ics 
deux de CG, & GF, ro l t ez  dc I V l i e x a ~ o n e  & decagonefoiic 
c!ii'crnblecgauxau iiarté dc  CD cbi tç  dupciitagoiie, parla 
X O . ~ . I ~ .  p r c a n r  lei Qcuxqulrrcz  de^^ h CD h i r  quiuru- 
ples du feui qdarréde GF  Cr q ~ i r f i o i c  prapofi .  

Pour  la propofirion. Soit  I K  Ic diamerie dc Ir CpIiere corn- 
prenant  Ic dodecaedre & l'icofaedre ; & d'iceluy dodckicdre 
io i r  v n  pentaqone ABCDE, & de l ' iculacdrc {oit Ic trianglc 
equiIatrral L%N : ie dis qu'vn rnefmc cercle circonfcrit Ic 
pciitagone ~ ~ ~ l I ~ , & ~ e r r i a n ~ l c  L11iM; c'cfi a dire quelcç 
cercles ARCDE.L'MN,quiles circonfccriuenr (ont egaux. - 

Car cftntit tircc tlC fubteiidante dc l'angle du prntagoiic 
B, ce  ferxle colté ducubcii ifcri ten lamefine $ h u e ,  par Ic 
corol.  dc l a  17.P.13 B( {oit rxpofec la Iigiie d r o i a c  OP, t d l c  
que  le quarri: d e  I R  d:anietre de  la fphere,  foit quintuple dii 
quarrc d'icelle OP : laquellc O P fcra cgale au dcniy diame- 
rre du  cercle,  dans lequel o n  conit tuit  I'icofaedre par l e  CO- 

ro l .de  la16.p.1; foirieclle OP couppceenlamoyennc &cx- 
t reme raifon en  Q; & leplus g r a i i d k g m e n t  OQfcra cof% 
du decagone infcri iau mcfinc ccrclc , dqnr OP cil coité d l  
l 'hexagone ou Cemi diam'crre, par lccorol .  de  L 9. propo.r+ 
Mais par la 7 .  proF.ij. lors qiie CAqIt diuifeeeh la moyeiinc 
& cxtreme ra i ion ,  fon plus grand icgment efi A B  : Donc 
par la 2. prop. 14 .  comme la toiire AC fcra a la toute OP, 
aiiifi Ic plus ç r andfegmcm A B ,  fera au orandfcgment 
O w p a r t a n r  par la r r .  p. 6. comme lequarr!dc A C  feraaii 
quarrk de OP,ainfi le q u w k  dc AB fera au quarrk OC&-&par 
ia 4.p.F.cornhe le triple du quarrc d e  AC efi au quintuple du  
quarre de OP,ainfi le rtiplc du quarrc dc AB rlt au quiiltu- 
plc du quarre de OQhlais je triple du quarrc de  AC cfi chal 
au qi~inruple d u  uarrc de OP : (pourcc qiie le quarrc dc IK 
Bmie r rc  de la (pRcrc,cfi egal,taut au triplc du qnarrc dr AC 
r o i t r  du cubc, pîr la 15.  p. 1 3 .  ueau quii i tupk du quarrcdt  
OP par LshypoteB.) D o n c  a u f i l e  triple du quaire de A B  G r 1  
q a l 3 u  quinruphciu qrrairc de O c O r  par Ic co ro1 .d~  la 16. 
p r h l ~  coité dii tr;ansle de l'icof;iedre,cftesal au coltê du 
pentagone iafcrit dsiis le ccrclc, doiit OP c h  dcmidiamrrrti 
& palt31it p i s  qiir par la o.p.15. le quarrc d'icelny cofié cft 
%ai aux drux quar rcz  dc OP,& O 
du dccagoue i c h q  q u y r e z  dc 
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scz dc OP,& i c i n q  de OQ: o u i  trois de BA,& trois dc AC. 
Parquoy les deax quarrez de BA, &AC eaans  quiiltuples dii 
qiiarrc du drmp-diamerre FA, (corne nous auons dernonitr; 
au commencement de celte propofirioii ) trois quarrez de  
AB, &AC feroilr cgrlur a quinze qiiarrcz du dcrny diainerrc 
FA. Mais cinq quarrez dc ML,cofik du triangte equilarerai, 
font aufi egaux a qainze q h r r c z  du dcmy diamerre di1 ccr- 
cle L M N  : ( car chacun qiiarrc de ML e l t  triple du quarrc 
du demy diametrÈ , par la rz. propolition du rj .)Doiic les 
crois dr BA Br ~C,e&ai i s  c g a ~ i x  aux ciiiq de M L ,  les quinzc 
du dcm diamecrc FA,fcroiit cgaux eux quinze du d e m ~  di?- 
me+ rc dr u ccrcle LhlN: Fartant vn quarre d'iceux ikra caal a 
rnquarrE,& !e demy diametrcau demy-diamare,& par con - 
fcqutnt k s  ccrcles ABCDE , LMN feionr egaux: ce q9':l 
falloir demonfrrer. 

T H E O R ,  4. P R O P .  1111. 
Fi du cétk du cercle circ6fcriuantle pétagom 
du dodccaedre,on meine vne ligne perpédici; 
laire fur vn cofté diceluy pentagone ; crentc 
fois le reâangle compris de la perpédiculire) 
& du cofié du pentagone, font, egaux à tome 
la fiiperficie du dodccaedre. . 

q u e  t r c n t c  fois le redanglc compris de la pekp~dicu:airc FG 
& colt; CD,fonr ega,nx a la Cilperficie du  dodccaedie. 

Car ayant tir6 les lignes FA,FB,FC, FI),FE :il elt eiiident 
par la 41.p.i.que le reÇtaiiple ç o ~ n p r i s  d c  FG,CD , eR doublc 
d u  tnaiigle CFD. O r  cil Ir Lperficie du dodrcsedre, il y a 
douze pentagones cgallr,Or chalque y t t a z o i ~ e  à ci11 
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t r img les  que  CFD, qu i  font cn  tour  foixante triangles, & f ~  
quels foirantere&angles,  reroicnt le double : D o n c  rrcnrc 
rcfianglcs dcFC,&CD,leur'Ccroiit egaux. 

,Nous  demonltrcrons Cemb!ablemeiit que  fi vn triaesl; e -  
quilatcral, comme HIK, cfi iiifcric en  vil ccrc!e, du centrc 
duqiicl L , o n  rire Cu[ l e  coRé HK la  perpepdiculaire L\f : 
trcntcfois 1 e r e f l a n g . d ~  Lhl & H K , f ~ r o n r  egauxalarupcr- 
ficic de 1.1coCaedre. Car icelle Cuperficic conrienrviiigc trian- 
gles equ~larcraus  îcmblablçs a HIK ; 8. chacun d'iceux Te di- 
uife en trois egauxcntr'cux,&'fcnibIables & egaux a H L K ,  
qui font  c n t o u t  foixantc triann,les comme H L K  :mais  Icrc- 
Ctznglc de  la perpendiculaire LM &du çoBé HK,cfi  double 
du trianglc h L K ,  par la 4r.p.1. Pt par confcqucnr Coixantc 
~ e f l a ~ ~ g l c s  fcroienc doublcs de  foixailtu triangles : Donc  rr& 
t c  recfanglcs de L M  & H K i c r o n t  egaux à1a fuperficie corair; 
de I'icofacdre. 

THEOR, 5.  PROP. V. 

Cornine la fuperficie du dodecaedre, eft à 14 
fuperficie de i'icofaedre; ainfile coAé du cubç 
au coftt: dei'icofaedre , inkrits en vneinehe 
iphere.  

Dans l e  cercle donné A B C D 
foir pris AL) Ic colt2 du triangle e- 
quilateral de  I'icofacdre, & dans 
l e  mefine cerclc le cofté dii Fcnca- 
gone  du dodccaedre ( ceque noiis 
auons  poilfiri: e h  p o f i b k  par la 

& Ic trianglc de l ' i c~ l acd re ,  & le 
j.p.14.qu'vn mefme ccrcle c6preiit 

,' 
p e n t a g o n c d u  dodecacdre. J Soi t  
donc iceluy coi te  du  pentagone 
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BD, &du ccntre E foient tirces fur AD ,fBD Ies perpeildicu .! 
ïaircç EF,EG : & icelleEG efiant prolooger iufques alacir-' 
coiiference, elle couppera Parc BCD en dcux cga1em:nt en 
c : & cltant tireela ligne droi&c CD, ce fera Ir coité du de- 
cagonc: & finalement [oit expofeela ljgne droiRe H çoltC 
du  cubeiiikrit €11 la rncfine fphere. 1s dis qiic la fupr;hcre 
du dodecacdre,efi à la fupcrficie de  I'IcoCaedre, comme H 
colt2 du cube,eitiAD colt2 drl'Icoraedi-c. 

Ca~d 'au tan t  qlie EC eit colt2 dei'hcxagone, & CD cofié 
du dccagoneiiiicrit cn vn mcfme cercle; la r 6 p o f x  n':ceux 
cofiezJera couppec cn la moyenne & extrenierairon, dori:: 
le plus graiid leDmcnt fcra EC parlag.p.rj.& par1ar.p. 14. la 
moitié +icelle compoke EG ; &par le corol. la rz .  p. 
r3.lamoitié d'iceluy plus grandfcgmcnt elt EF'  : Et partanr 
puis que par la 1f.p.1.1~~ toutes font aux toutcs,conime le3 
rnoitiez auxmbitiez : il elt euident que la moitié EG ritant 
couppce en la moyenne &extrcme raifon , la niuirik EF iera 
le  plus grand feg:nerit;(car la moitic du plus grand iegrneiit, 
&la moitié du plus petitfait? 1amoirii:dc la toi~te.)Mais par 
Ic corol.deIa ~ ~ . p . ~ j . H c o f i L -  du cube eltaiit auni couppt: en 
la moyenne & extrrme rairon , fon plus g a n d  fcgment fera 
BD colté du dodecaedrc. Donc parla z.p.r4.conimela tou- 
t c  H,fera à BD fon plus grand fegmcnt,ainfi la toutc EG fe- 
ra à EF Con plus grand kgment : Er parrant par la 16. p. 6 .  k 
r r f i a n ~ l c  compris dcs cxtremes H,EF,Cera egdl au rrLtailg!e 
drsmoyenncs BD,EG. Et ourte quepar la i.p.6.commeIL 
r i t  i dD,ainfi Ic rearngle le H,LB, o R  au seitao:le de A 0, 
EF: aufIi comme H fcra a AD, ainfi Ic rc~?ari_~lc dc BD, EG 
(lequel efi egal à cduy de F, EF) e f t a u m e h e  reRanglc CG- 
pris fous AD,EF. Parquoy puis que par le corol.de la preced. 
comtncle rc&aii~le~compris fous BD EG,& au rrfiai igle 
compris deAD,EF, ainfilafuperficie du dodecaedrr eit i la 
fuperficic de I'icofaedre: pareillement coinmc H coR2 dq 
cube fera à AD colt6 de I'icofacdre, ainfi fcra la fiiperficie di1 
dodecacdrc à la fupcrficic dc I'Icofacdre. Cc qu' i l  fallait 
prouucr. 

Si m e  ligne droiBe eit cauppee en !a 1130- 

yenne a exrremc~aiion ; corne lcs dcus quar- 
Qy iiij 
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r ~ z  de LI toul-e st du pliis grand kginenr, font 
aux deux quarrez de la toute 8~ di1 plus  +r i t  
ce gr né^, ainfi le quarri: du coitË du cube, cit au 
luan-& cidu coftt: de l'icoiaedi-e i n h i t  en v n i  
mefile Cphere. 

, 
Soi t  Ic cercle cqmprcn3iir & Ie 

triangle dc I'icoCaedre, le peiira- 
konc du dodecacdre,  dirqrid lc dc- 
niy diametre A B ,  fuit coiippé e n  la 
niopeilne & cxtrcmc raiCrin e n  C, 

t i c  plus p n d  Ccqrnent [oit !.C, le- 
que! feia Ir coliZ du deca;one 111- 

fcrit dans le meline ceicle par le ce- 
rol.de la ? . p .  13. I tem ïoiciit prifcs 
trois ligncs,Dcolti: du doilecrrdre, 
E cof tk de l'icofacdre, E co i t i  dd cirbe: Ie dis que Ie qriarri 
deF, efk  au quarr i  de E comme les deux quarrcz de AB &AC 
font 3ux dclix qi1arrt.z d e  AI3 & CR. 

O r  U e h n t  l e  toit; du p r n r a ~ o n e  , & E cofit  du rriang. 
t o u s  deux rnrcrits dans l e  crrcleâonné. ; lors que F cofik du 
ciibe efi diuiii: en 1s mopeilne K. extrcme railon, D eIt foi1 
p.liis r a n d  kqrneiir, par Ir cor01 dela  17 p.[;. D o n c  Ycltant 
l e  colt2 du t r & i ~ ~ ! e  liiîcrit 3 u  r e r ç i e .do i in~ ,  fon quarré 
triplc du  qilnrrc du drniy d i~nie t l -e  AI1 par la 1z.p. i j. &pa:la 
4 p 13.lcs deux quarrez dc  A R  & CB foiit triples du quarr idc  
AC : Aiiifi l e  quarr i  de E, efi au qr~arrl- d e  AB, comme les z. 
q m r r c z  d: A B ,  CE font au  piiarri de AC : Er Pn changeant 
l c  qva r r t  de E,fcra aux dcux qiiarrci dc AB, CB, comme Ic 
quarrC de A R  au q.iarrC de AC.  Mais commclequarré de AB 
a 1 qiiarti: dc A C , i i i f i l e  qiiarri. <Ir Faii quarr2de D : (carpar 
la z p.rl.cornine 13 tbutc AB e f i  a ion pliis çrand fc'egmér +c, 
aiiifila toute F à foi1 plirs $ l a n d  fcpnient D ; & parranc par là 
2z.p.Z.con;mt Ic quai-ré dç AR ari qumL de AC,aiiifi lequar' 

; ré de F fera airqriairC ?e Ilj  donc par l a  rr.p.y.cornmc lc qi:lr- 
ri. d e  E aux Cjmrrcz de  AB k CB,siiiL Ic qiisrr; de F,au quar-  
TC. de D : i i c  cn c h ~ c o ~ a i i t  conimc I F  qiinrre d c  E au quarie 

5 
de F.ainfi les qiiarrez de A B  S( CH, foiit au  quarre de  D , CO- 

f i E  diipé:aganc : Icqiicl par  ln 1o.p rj.elt r ~ a [ a u x d c u x  qiiar- 
xcz de A B  91 AC coircz dcl ' l?c~ngauc &decagonc iiilcrits cn 
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f n  rnefmc ccrcic ; & p a r  concequent Ie quafle de F coftt dv 
cube crr a E col té  d e  I'IcoTaedrc, commc Ics deux q u a n e a  
de  A g  &AC, [ont aux deux quarrez dc AB & CB. Ce qu'if 
f?lloir prouuer. 

T H E O R .  7. PKOP.  VIL 

Cornine le cofiE du cube au colt6 de l'ico- 
bedre , ainfi le dodecaedre à l'icofaedre , in- 
fcrits en vne meijnle khere. 

~ ~ [ t e  demonfiration efk facile,-les precedëres citans big@. 
fiiltenducs : f ar puilqiie par la J . P . , ~ .  le pciitagonc du dode- 
caedre, & le trian$ dc l'icofaedre Coiir inicrirs dans vn mcT- 
mc ccrclc : il elt cuidcnt qu'icçux triangle& pentagone fcru't 
equidifians du centre de la rphere. Parquoy 11 on diuilc le do- 
decaedre & l ' i cohedreen ppramidcs,  routes lcelles pyraini- 
a c s  tant de l'vil que  d e  i'autrc folidr Iërbr de mefme,hauteur-. 
Et par  les y.& 6.p.12.  elles feront I'vdea l 'autre, commeleurs  
bafcs, c ' c l t i  f ~ a u o i r  douze pyramides du dodecaedrc àvingr 
pyramides d e  l ' icoiiedie , comme douze pentagones i vingt  
triangles : C'rf i  a d:rc q u e  commela  rirpcrficie du  dodccac- 
d re  a la fuperficie de I':cofaedre, ainfi tour le dodccaedre B 
b u t  I'icoiaedre. Mais par Ia S. p. 14. icellcs f i~~c r f i c i e s fon t  
l>vne a I ' a ~ ~ t r e , c ~ m m e  le cofti. du cubeaii cofii- de  l'icofaedrc: 
d o n c  par la xi.p.f.comme le coité du cuheau coité del ' ico- 
Caedïe:aiii~ le dodecacdrr ài'icofaedre. Ce qu i  ettoit iprou-  
pers 

Fin . . du quarorziefine Element, 
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D A N s vn cubc danni, infcrire 
vne pyramidc. 

f i x  quarrez dans Iefquellcs elles 
f o n t  menees font cgaiix par la 
definition d u  cube  : Partant les A - O 

q u a t r e  t r iangles compofcz  d1i- 
selles AGE,ACE,ACG, ECG, font cquilateranx , & cpu 
entr'eiix:& partant  la pyramidc AEGC coufrituec d'iceux 
criangles cfi inrcri teau cube dnnn i :  AF ar la  ;o. d. I r .  Car +' tour les angles d'icelle Coiit co l loquez  es adgles d'icelles CU: 
bc  p r ~ p o f r .  
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Svir la oyrnmids donncc ABCD, A 
dans l a q u c ~ i e i i  faut i nh r i r e  v n  oaae -  
drc. 6oicnt coulipcz tous Ics cqftez 
d'icclle pyramidt en dciix eo,alernent 
aux pointts E,F,G,H,I,K : E t  [oient 
mcnees les lignes E f ,  FG, GE, HI,IKi 
KH,EI , IF ,FK,KG,  GI-1, HE.  T o u t c ~  
lefquelles lignes c ~ a l e s  entr'clles, a 
par la 4.p.r  cfianc toutcs Ics lignes cnuppecs cy.lcs , & Ics 
angles des triangles plaiis d e l a  pyramide egaux: Eryartant lc 
qiiadrilatere EGKI à les guarcc coQez egaux,  & ies quat re  
triSglcs EHI,IHKJKHG.GHE,c6mcng2s Cur iccluy cluadr'i- 
l a t ex ,& finiflins a u p o i n & H ,  font tyiis equaliteraux & c -  
gaux enrr'eua. Ité les iia;rC autrcs triagles lFE,EFG,  GFK, 
KTI c o i n r n c n ~ m r  au ~eIToubs du qoadrilarerc,& fiiiiflaiii iu 
poins F,f6taiif?ï equilareratix &esailx tant entr'eiix qu'aux, 
4.precedans.Parquny lafigure E I ~ G M F c o m p o c e e  d'icruu 8 .  
t r ianglese t lvn  n&aedrc,psr 13 z 6 . d . r ~ . &  par 1ago.d.rr.ii e k  
infcrir dans lapyramidcdoniiec ABCD puis quc t o u ç l d  an. 
glesd'iceluy rouchent les cofiez d ice l lc  pyramide. 

P R O  B. j. P R O  P. III. 

Dans vn cube don&, infcrire vn o&ae{re. 

S o i t  le cube dmnc A H  , dans lequel il fauf inrcrike r n  
o&aedre. Soient couppez en deiix. egalsmçnt les cofrcz du 
qiiarre AC,es poin&I,K, LM.& Coicilt mcnecs Irs dclir hg.  
1 L,KM,s9cntre- coupans en N , lequel pais3 rcra Ic centre 
du quatre AC,cnmme il appert par la ~ e m ~ r i [ t r a t i o ~ i  dc la 8. 
p.4.  Px 13 mefine manicre Ccrout trouuez Ics ccnrres des 7.- 
a\Itrcs quarcez dii5uiic , I e~quc l s  centres fnicnr O,l',Q,R.S: 
P o n c  tosreslesiigi-ics &oic?es tirçcs &iceux ccikrres a ci..&- 
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que  poin& dC la fcAion d q  coftcz dc tcurs quarrcz , t d c ç  
qiic font  N I  NK,NL,NM,E\'R, &c. l i r o n t  cgales aux moi- 
ticz d'iceux coltez,comme il appert par laGif&re dernonfira- 
t i on  de la 8.p.+. Item foiciit tirccs les quarrehgnes drr>i&és 
NP,P&QS,SN , 1cfqu.cllcs lcronr coulcs egales,par la +.p. 
 autant qu'ellrs font bafes dc quatre t r imglrs  ayans deux 
coilez e saux  à deux coltez,& vn angle cçal  à vn angle: 11 e l t  
euidcnt q u e  icelles quatrc liones fcront auf ivn quarro qui c f t  
au milieu de ISo&aedrc. Or j e s  quacres nnglcs d iccliiy qunr- 
r e  h i e n t  meners le5 quattc lignes WR, PR, QR, SR, vcrs IL? 
po inR  R,lcfquclles comme if a eltc dit cy-dcflus fcronr tou- 
tes esales tant ~n t r ' e l t c s  qu'aux quatre precedcntes, & kronr 
les qua r r a  triamgles cqi111a. . 

gales cginme de~Tus, & fc- 
io'nr quatrrs autrcs trian- 
gles equilateraux WOP.PQ 
QCQOS,NOS, IcCqucls fc- 
ronr  auff~ e ~ a u x  aux qiiatrc 
Frenliers Parquoy lc Iolidc: 
NOPQRS cornpufé d'iccux 
8 tiiançlcs cqu:iatcraux & 
e y u x  eiitr'cux efi ORaedrc  
rnfcrir au  ciibedonnéJpar les 16.  & 30. d.rr: 

PROB.  4. PROP.  1111. 

Dans vn oaaedre donné,infcrire vn cube. 

Soir donnC I ' d t acd ie  ARCDEF , dans l c q ~ c l  il faut inf- 
crire vn cube des quatre rrianglesAEE,BEC.CED,AED, qui 
1; rcrrniriencaii poin&t E. Soient pris les ccnrres G,H,I,K, d: 
fo icn t  menees les lignes G H ,  HK,KI,GI : 11 efk euident que 
G i J K I  fcra quarre. Car fi d'iceux quatre centres onmcine 
les lisiies drviétes LM, MN, NO, OL, paralleleî chacuiic à 
fon colt6  di1 quarré du milieii de I'oftaecke 4BCD : les tria- 
gies LEhl,MEM,NEO,LEO rexont equilaccrîux,puisqii'ils 
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fûnc  femb!jbIes aux triangles cquiIarc- 
taux cy de rus  psr le corol.de la 4.y.6.e 
p a e n t  o c  i l  
o n t  les cottet cTmmiins ; &par  cdufe-  
q u i t  les quatre bares LM,MN,NQ,LO 
b o t  egales. I t em 6 de E par Ic centre 1 
onmeine EP : elle diuifera l 'angle E en 
deux egaiemciit : & par confcqiient L I  , 
fkxaeSale a 10, c ' ch  a ditc queLO fera 
couppee en  deux egalemcnt aaccn r rc  1: 
Par n i c h  raicon LM, MN, N O  feroiir 
aufi couppczeii dciix egalement aux  cg- 
t res  G , H ,  K. Ainfi Ics 4 triangles GLl,  

\'f O K , G ~ ~ H , H N K  font I f o ~ c e l ~ s  re&an;.[Car par la ro.p.1~. 
les angles des poinAs L, M, N, O, font  egaux aux d r o i a s  du 
qus r r c  ABCD. ) Parquoy les 4 baies C;I,IK,GH, HK feronr 
egalcs , & Ies angles qu'elles comprennent droi&s : partant 
G H K I  eft  quarre. QLC fi fcmb1;iblemcnt des autrcd triaiig. 
d e  I'oLhcdre on prcnd les centres : iceiix cerirres ci'iaiis t a u s  
c onioinAs par ligncs droic2es,Ccront dcfcrits cniarcs y quar - 
rcz,leCqiiels ayansles cofiez commucs  ferorit esaux  cacr'cus- 
Parquoy Ic cube compofc d'iceux 6 quarrez fera ~n rc r i t  dans 
I'oCtaedre donne,puiique les aii31es d'icclup touchent  lcs La- 
dès dcl'oCtaedrc. . 

Dans vn icoiàedre dorini, dcfcrire vn do- 
decaedre . 

S o u  ABCDE I e p e n t a ~ o i i c  par 
Ie moyen duquel on  confiiuic Isico. 
Cacdre, Cur lequel f o ~ t  vnc des IL. 
p y r a ~ n ~ d e s  pen~agonales  de l'ico- 
facdre ayanr pour rommet le p ~ i n & g  
F ,auquel s ' a ~ ~ i n b l e n t  les ç triano; 
cquilateraux ABF,BCF, CDF,DEF 
AEF, &.foir crouuc le cenue  de cha  
cun d'iceiix triangles aux poinrts 
G ,  H,I,K,L, & d'iceux Coieiir me- 
ascrlcs lignes HG,GF.,LK,RI,IH: 
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I t em dc F par ifeux centres,Coienr menees les l i g n c s F M , ~ W ~  
FO,FP,F ,lefquelles cocpperor cn deux egalcmc't les coitcç 
AB,BC,C % ,DE,EA, commei l  apert  par le corol. d c  1 a r 0 . p ~  
1 ; .  & partant e f i a n ~  menecs les  lignes droiAes MN,NO, 
OP,PQ,QM :il cfi cuident par ln 4 .p .~ .quel le  feront egales; 
&'que 8.p.r. les mgles  qu'elles foultienneilt au  pcin& 
F C o u r  egaux ; h d'autant que IcS ligncs F G , F t / F I ,  FK,FL 
fon t  au f i  rgalcs; ( carcc  font dcniis diamerres dc cercles cir- 
confcriuans triangles cqualiteraux esaux i les  lignes GH, 
HIJK , K L ,  LG kronr parcillcmcnr cgales,& Icc angles de 
dcKusiccllts a u f i e s a u x ,  p a r  la q. p. r, Parqooy lepentagone 
CHIKL cltequilace:al & cquianglr:  & i l lr  proiiucra aire- 
men t  comme a la 17.p. 1 3 .  qu'il elt au% en vn merme plan. 
Qie fi fcmblablcment o n  toiiioifitt par iignesdroi&es,les 
centres de tous les trianglcs des autrcs rr.pyramidcs dei'ico- 
t c d t t ,  feront au f i  dek r i s  des pentagones rqualiteraux & 
equiaiigles , Lefqucls puis oncdcr col t& communs, 
crrnnt auffi egaiix cnrr'cux.Parquoy 1z.t:ls prntapoiics coiid 
Rirueront vn Jodecaedre,lequel fera infcrir dalis l'icoaedre# 
puis q n t l e s  zo, angles tauchcnt  k s  vlnsts bales de l'ico- 
Dedrc. 

Fin duquinzielme 8r dernier > Elcii:ent: 
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Priuilege R o y  

P AB gracc &priuilege du Roy ,il cpperrnis 2 D. Hmrion &ai 
thematicien, de fairr imprimerpar tel imprimeur que bon I r 9  

fetnblern, Les EIements d'Euclide, qu'il a tradwi& deLatin en 
Frmfou cc iufqucs au terme deJx anrfinH accon~plir,à corn. 
p r  da%n pelrdit liurc fera +ubrktP d'+frimer : prndant l e p l  
temps AefencesfintfaiEtcs'ii tom Imprimcwrr , L~brazres, 6 arrhes 
prfinner de quelque ejht 6 conditionqu'ils JÔipnt ; d'impther od 
faire imprimer, rlterer ny extraire aucune chofi duditliuri,d'ache- 
ptrr,vcndre, ny dijtribuer aucune indsrë impeJliori d'icelug, fur 
pinede mille limes d'amende, con.fc~tion des limes cxhm- 
plaires d'iceux, qui fi trouueront drautro imprjlion que de celfe 
qu'aura f4iA. faire kdic3 Hmrion. Voulant en outre fh Majejté. 
~ U ' C ~ Z  appofant AU ~ommenrcrnant ou à la l;n dradrt t iwre an extraid 
des pre[entcs, ellesfiient tenirëspo~r bien notiJieer &Jgu;firer,non- 
ab/?dnt qnelconquo lettre au contraire : Car tel e/t Ir plaifn d c  [a 
ir~fijeJ%.  DO^& it P ~ r u  Le ~ingr-Jixie/n;c Seprembru I 6x4. ' 

Ces Elements d'Euclide oht efié acheucz 
d'imprimer le 1 5 .  QAobre de .ladi&tc annee 
16x4. 
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